Erklirung der gebrauchten Zeichen.

I, Bas Produkt

a(a-r) (a+-2r)(a+51)...-[a4-(m—1)1r]
ist durchgehends durch das Kramp’sche Fakul-
tatenzeichen amlr vorgestellt,

und unter den Lehrsitzen der Fakultiten sind
hier vorziglich diese vier gebraucht:

1) amlr — [E’l + (m_ l)r]mI—-—r
2) quinlr  — amlr (a + mr)nfr
ml
5) am—nlr  — s
[a - (m—n)z]nlr

4) hm, aqmlr — tha)mlhr
und noch der binomische Lehrsatz Fir Fa-
kultiiten; alle jedoch nur unter der Voraussetzuﬁg,
dafs die Exponenten ganze positive Zahlen oder
Null sind.

II. Das Produkt 1.2.5.4....m, oder rich-
tiger die Fakultit 1™I* oder m™I—!  wird hier
immer bezeichnet durch die Kramp’schen
Zeichen

m' oder m!
sobdafstole=1' =a; @' =03 8 =065 W r=01;
u. s. w. F
A




Frhicr ung
111, Die Binomial-Koeflicienten der mi™m Po-
tenz (z.B. von a-Fb) werden bezeichnet duaxch
m,, m,, m,, My, M,y .... Dip, U.8 W g s

mak-1 1114’:11—1)(111—2)...[m-(n-l)]

so dafs my, = ,

n A e A S TS
1V. Die Teihen (endliche und unendliche)
sind hier meist nur’ durch ihr allgemeines Glied
xor{'eatc,u, so dafs dem ail ‘Dcmemrn Gliede noch
das Summenzeichen 8 vorgesetzt wird. Der gro-
feern Deutlichkeit und der leichtern Uebersicht
wegen, ist der Zeiger im allgemeinen Gliede immer
durch einen Buchstaben des deutschen Alpha-
bets ausgedriickt, so dals man ihn daran sogleich
erkennen kanu. — Auf diese Weise driicken wir
7. DB. den binomischen L.ehrsatz so aus:
1) (a < by =5. [mvam—6.16], wo m will-
kiihrlich, oder auch so:
o) (a-b)m=S_. [mb Lad, bb], wenn m eine
canze Zahl, e i
wo die untergesetzte Gleichung, da die deut-
schen Buchstaben verinderliche Werthe vorstel-
len, aber nie andere als Null oder absolute ganze
Zahlen, nichts weiter ausdriickt, als dafs, wih-
rend & nach und nach die Werthe o, 1, 2,5, ...
bis m erhilt, b zu jedem Werth von & denjeni-
ven erhalten soll, der den von ¢ zu der (ganzen)
Zahl m erginzt.
Andere Formen des binomischen Lehrsatzes

sind noch:




[ (6} D)
5) (aFb»=S8. g_?_'_f)_ . ae, !_:'-’:i, wenn ni

5 Loy a+b=m
eine ganze Zahl,

[mbI—2
h am—b, lai‘:', wenn m
N

4) (a+bm=S85.

allgemein, u. dergl. mehr,

Der binomische Lehrsatz fir Fakunltdaten er-
giebt sich aber aus dem fiir Potenzen, wenn man
in dem  letzteren iiberall Fakultiten mit einer
und derselben Differenz r, statt der Potenzen
setzt. — So hat man also auch:

g(a..i_h)mh' — 5. [m‘; ; am—»ﬂrbﬁl’r]
3[—
5) 2 N l:mm“ L : am'—“h‘.h*‘v“‘:l
ai

oder auch

) byl = 5. [ e o |

a. Db

a-+b=m
(ﬂ + [,)n;h‘ arlc  Hblre
7)_%_-"__28'[ i &) ];
Hie g
¢+b=m
“wo aber in den (nn. 5.6.u.7.) m immer eine

absolute ganze Zahl vorausgesetzt wird, *)

V. Von den héhern trigonometrischen Rela-
tionen gebrauchen wir hier vorziiglich nach-
stehende:

*) Eine Theorie dieser Summenzeichen findet man in der trefl
i lichen Schrift: Theorie der comb. Integrale, won I,

Rothe, Professor zu Erlangen., Nirnherg 1820,




6 Erkldarung

(Cos. x =+ y'—5 . Sin. x)®
1) { = Cos.mx -} vy 7. Sin, mx
(Cos. x -4 y'—; . Sin. x)™m
2) { :Cosm(igmmx)h[:}'.Sinm(j‘_gnﬁr.;.x)-
wo das n rechts, die Null und alle ganzen Zah-
len reprisentirt;
5) Cos.x+ 7. Sinx = et *V =
G el Gosy — e“V—:‘-{—e""””-:l
B) ey iy SN X = XV i3V
V1. Statt endlich, wenn dies wiinschenswerth
erscheinen sollte, uns in unniitze Weitlidufigkei-
ten hinsichtlich der Aufzihlung aller Werthe ei-
ner Potenz, z.B. (2Cos.x)® fiir jeden Werth von
m, einzulassen, entlehnen wir hier lieber ein
fiir allemal die allgemeine Formel dieser Werth-
bestimmung, und setzen sie her, welche dann
fiir jeden gegebenen besondern Fall augenblick-
lich das gewiinschte liefert. Diese ist aber:

(P—i—Q\f:)p'}'qV—: — epL-l‘l—-q(iQUT""'P)

x(Cos.[qL.R+p(tenz+0)] +
+v=i. Sin[clL.Pl-]*P’(iQnﬂ"l‘@)])

wo n rechts o und alle ganzen Zahlen vorstellt,
wihrend L. den reelen Werth des matiirlichen
Logarithmen bezeichnet, R den absoluten Werth
von y7:+ ¢z, und @ den absolut kleinsten Bo-

gen (im Lingenmaalse fiir den Radius 1), dessen
. Y : =5 :
Cosinus = = und Sinus = ;_i ist, wo endlich




L

~1

der gebmm-bten Zeichen.

P 9 P, Q beliebig reele Ausdriicke (also auch
Null) seyn konnen.

Setzt man in dieser Formel Q=0, und auch
g=o0, so erhilt man alle Werthe von PP aus-
gedriickt, durch die Formel

ePLR , [Coe, p (+ 2n74@) 4 v =3 - Sin. p (X enmy D))
wo n Null und jede ganze Zahl vorstellt, wih-

L P § Y
rend %:0 und B:j 1, also @ = {;E ist, je

nachdem P positiv oder negativy; wo endlich
statt ePl-B der reele Werth von RP gesetzt wer-
den kann.

Die Entwicklung dieser und édhnlicher all-
gemeinen Resultate kann auch noch in dem zwei-
ten Theile des: L.ehrbuchs der Analysis,
Berlin 1822 (von demselben Verfasser) nachgese-
hen werden; so wie wir uns hinsichtlich der
hier angewandten Theorie des Kalkuls ein fur
allemal auf dieses Lehrbuch berufen miissen.
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