Vorwort.

Dér Verfasser hat die hier aufgenommenen Ge-
genéténde mit mehreren andern zugleich bereits
im vorigen Jahre bearbeitet, um sie spaterhin an
ihrem Orte den folgenden Theilen seines: Ver-
suches eines vollkommen consequenten
Systems der Mathematik (wovon die beiden
ersten Binde, niedere, und einen Theil der ho-
hern Analysis enthaliend, bereits zu Ostern 1829
erschienen sind) einzuverleiben, Er glaubte in-
dessen dem Wunsche trengesinnter Freunde und
seinem eigenen nachgeben, und einen kleinen
Theil dieser Arbeiten schon jetzt bekannt machen

zu diirfen.
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v Foriort,

Die Summation in der dritten Ahtheilung
dieser Bogen hat der Verfasser bereits einiZen
der hiesigen Mathematiker gelegentlich mitge-
theilt, noch ehe die, denselben Gegenstand be-
treffende Abhandlung des Herrn Tralles (unier
denen der Konigl. Akademie d. W. zu Berlin fiir
die Jahre 1820 — 21.) erschienen war. Er nimmt
daher um so weniger Anstand seine Arbeit hier
einzuriicken, da sie vor der des Herrn Tralles
nicht blofs wegen der weit grolsern Einfachheit
der angewnndten Methode, sondern vorziglich
wegen der grofsern Allgemeinheit der Resultate,
nicht unwesentliche Vorziige zu haben scheint.
Herr Tralles gelangt nehmlich von einer dem
Anschein nach zufallig sich ergebenden besondern
Form, durch eine nfache Diflerentiation, und dann
durch nfaches Integriren zu einer etwas allge-
meinern Form, die jedoch nur durch unvollkom.
mene Induktion gefunden, und vermége der fiir

solche Fille unschicklichen Methode, nur Fir

ein ganzes n giltig ist, wie Herr Tralles die-
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ses letztere selbst bemerkt. Die hier einfach
summirte allgemeine Reihe umfalst die allge-
meinste Form des Herrn Tralles und ist gultig
fiir jed es n (ganz, gebrochen, reel oder imaginar).

Die Entwickelungen und Bemerkungen in
der 1tv und otn Abtheilung dienen vielleicht
nebenbei auch dazu, die Wiirdigung einiger an-
dern der zuweilen sechr dunkel gehaltenen Ar-
beiten des Herrn Tralles (in den Abhandlungen
der genanuten Akademie, besonders fiir die Jahre
1804 — 1811. und 1812 —13.) zu erleichtern;
weil wenigstens festzustehen scheint, dals ein
grofser Theil der dort gelieferten Resultate als

allgemein ﬁngiihig verworfen werden mulfs.

Nach der Ueberzeugung des Verfassers ist
das Inconsequente und U nwissenschaftliche, wenn
es in der Mathematik gefunden wird, (nicht blofs
zugleich das Verworrene und Dunkle, sondern)
auch allemal das Unpraktische. Es ist daher ein

folgerechtes Denken, eine genauere Kenntnils
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der Mittel, deren man sich im Kalkul bedienen
darf, und einige Sicherheit in ihrer Anwendung
wichtiger, als ein mechanisches und gesetzloses
Wiiblen im Kalkul, welches nur eine vermeint-
liche Allgemeinheit, hiufig aber Unrichtigkeit
der Resultate geben kann. —  Alles dieses scheint
sich abermals zun bestitigen, wenn man aus der
4'® Abtheilung, welche die Summation von nu-
merischen unendlichen Reihen enthilt, diejenigen
Reihen heraushebt, welche anch Herr Tralles
in den genannten Abhandlungen im Allgemeinen
betrachtet hat, und seine Resultate mit den hier
aufgestellten vergleicht.

Weil aber ein Streben verfehlt zu nennen
ist, welches dem Wissenschafts - Forscher blofs

Beispiele eines inconsequenten Denkens,*) und dem

s e

*y Wir wollen nur ein einziges anfihren. FEs ist bekannt, dafls
man die Duplicitit der Zeichen z.B. in +f(n), wenn solche von
den Werthen von n abhiingt von der Form 4 w oder u+2,
darstellen kann, sowohl durch ("=, f(n), als auch durch

Cos: — 7, f(n). VVenn aber Herr Tralles daher Gelezen-~
2

hieit nimmt zu der in den genannten Abhandlungen mehrmal
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praktischen Rechner, der sich auf solche ver-
ﬁleintlich al]gemeingﬁltige Resultate wverlassen
will, eine unendliche Quelle von Irrthiimern auf-
schliefst; so mag man es verzeihlich finden, wenn
der Verf. es fiir seine Pflicht hilt, einer zwar
bequemen aber verderblichen mystischen Will-
kithr auch dadurch entgegen zu wiirken, ‘dafs er
hier durch Hinweisung auf solche Arbeiten’ eine
Vergleichung sowohl der Resultate, als insbeson-

dere auch der Methoden mdglich macht.

Wenn aber manche der hier aufgestellten Re-
sultate von denen eines FEuler und La grange
abweichen, und der Verf. sich deshalb genithigt
gesehen hat, aufser den Griinden fiir die Rich-
tigkeit seiner Entwickelungen auch noch a pos-
teriori oder a priori nachzuweisen, dafsoder wo

jene Minner sich geirrt haben diirften (dies

wiederholten ‘Behauptung, (S. diejenigen fiir die Jahre
1820—21.) dafs imAllgemeinen (Y =) als einerlei

b1 3
genommen werden kénne mit Cos. n.—, so kann
2

solches nur gerechtes Staunen erregen.
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mufste z B, in Bezug auf die ganze 11'¢ Vorle-
sung der Légons sur le Caloul des fonetions, ge-
schehen, in so ferne alle daselbst aufgestellten
Resultate dem Verf. als allgemein ungiiltig ex-
scheinen), so glaubt er dies doch mit derjenigen
Bescheidenheit gethan zu haben, welche die
Achtung gegen so ausgezeichnete Minner, deren
Buhm ohnedies unantastbar ist, ihm einfléfsen
mulfste,

Ferner glaubt der Verf. noch bemerken zu
miissen, dafs er die Principien des hier ange-
wandten etwas genauern Kalkuls aus den bereits
erschienenen Theilen seines im Eingange schon
erwiahnten Lehrbuchs der Analysis entnommen
hat; dafs mithin, hinsichtlich der Begriin-

dung dieser Principien, daselbst nachzusehen
seyn durfte.

Auch in der Mathematik sind Form und Ma-
terie innigst mit einander verbunden, und die

Forderung dieser Wissenschaft von ihrer mate-

viellen Seite ist von einer griindlichen Behand-
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lung ihres formellen Theils (die fiir einen gliick-
lichen Erfolg des Unterrichts ohnediels unent-
behrlich ist) nicht wenig abhingig. Der Verk
wiirde sich freuen, wenn die in der 4'" Abthei-
lang hingestellten neuen Resultate beitragen
kénnten, diese, wie es scheint nmoch zu wenig
beherzigte Wahrheit, mehr an das Licht treten
zu lassen.

Berlin an der Konigl. Universitit im Au-
gust 1823.

Dr. M, Ohm.
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