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I, Da num in den Tafeln der fogarithme
bes Sinus fotus = 10 gefesit wird, fo erhelle
aus (1) daf man von dem Tabellen - fogavith:

men cincr gewiffen  trigonontetrifchen Sinie nur
die Jabl 10 abiichen Dirfe g um den Sogariths
men diefer trigonom. &inie fiir den Sinug fofus
= I ju erhalten. 3. €. in den fz‘c.fc!u ift log
in 28° = 9, 6716093 ; alfo warelogfin 28

e s O/ 16093 — 10 = — O,

twenn der Sin. tof = 1 angenomy ma 1

J Q2

(’m“-\f\l.hx.a sieht man aber die 10 nidht wiirks
lich ab, fondern fesst fie nur mit dem negativen
Rcichen binfer den \aEu farlogavithmen, ober
man fchreibt aud) in dem gegebenen Beyfpicle

o, 6716093 — 1.

UmgeEehre, !wr man den $oq. cincr frigono-

metrifchen Sinie fur den fin tot = 1, fo adbdirt
man 10 hinju, um den $ogavithn "z derfelben
fiir ben fin tot == 10000000 3u befommen.

II. 9Wenn deralbmeffer eines Kreifes =1
ijt, fo ift befantermaafen die halbe *’;.‘!cripfw"
== 141509 . s, der Sogarithme diefer Jabl
ift =0, 4971498

G0

Wenn in einem Kreeife, deffen Halbmef
fer = 1 ift, vin gewiffer Bogen in Theilen des
'mun.cﬁ}rs gegeben ift, fo Eann man die Anzahl
von Sectinden }rmcn; die diefer Bogen balt,

wenn man ihn mit dev abl 206264 multiplicivet,

Denn



Denn die halbe Peripherie cines Keeifes Hale
180, 60, 60 oder 648000 Secttnden.  Wenn
man nun den gegebenen Bogen in Theilen des
albmeffers = ., und die diefem Bogen juges
hérige .‘laa,m_-L von Secunden = x nennt, fo
fehlieft man nach der Regel de Tri
3, 141502 ;: a = 648000/ : il

644000
—. 23 Dividirt man nun 648000

" LISQD
3, 141592

pueetlich mit 3, 141502, fo Fomme 206264
jum Quotienten, und ¢ iff daker
X=—=2006264/ a
V. Auch ifi log 206264 = log 648000 —

=y oli’“""’:U**ﬁ O, 4971498
44252 folglidh log x =

7

alfo x—=

cunden halt cin "’wqcn bcr

log x == 4, 8257737 Dakher
X 00954, 3&ec—1 \’3‘3”,5"’,‘*,3
VI. Cbenbiefe QLT.. wenen 18°. 35/ 53¢/, 3
wurden aud) das Maaf des Winfels fepn,
bev dem Bogen a am Mittelpunfee des Kreifes

i!h}&‘hm‘fc,

g, O VII.

e kil ol




neffer = 1 ii':, & ginet
3 €. nue von einigen weni iqgen ‘-“". !
tet, fo fan man fo wof :
Die 'Eam;c"h Dicfes Fleines
lichen Sfreefum biefem fleinen
fesen, ober s ift alsdann
ﬁii B 2
tang « =&
dag will fagen, fo viel Theilge
auf den Sinug ober die
gehen ,  eben o
am‘b ofue mumm_un 'Uafgl-cr
halfen.,
S Secunden wave aber bdiefer Bogen =
206264. « nad) IV

46)18’ ’ or\z!v‘ 1l
Bogen {elbf

I

t gleid)

r.—n

-~
3.
3

VIII. €gift ?.\-:Z'-"i'is“.im*tm et (1 4+ x)2 =
un

1+ 2x+ x?: Dlinunt man fiir x einen
febe Fleinen Brud) an, fo in Bergleis
chung mit 1 + 2 x als ) gering angis
fehen, und man fan in Hms,m Salle
blog fegen (1 + x) 2 i
Man fese 2 x =m alfo x = Im fo iff

erfm) =1+

Daher (I-}-m)—— +Im
Wennt alfo m einen fehr Fleinen Brud) bes
deutet, fo iff obne merflichen Fehler
vV (I+m)=1+:im

IX.
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IX, S§ff m negativ fo fird

vV (I'—m)=1~3im
AnmerE. Bolig genaulagefich v (x Pn),
fag u.-ﬁ._) m . iff, burch eine uneudliche $Reibe
ausdricfen und eg iff
Vv (1+m) =14 ;m--ﬂm ‘s imie—;igmi&e.
&, Hr. N. Kafiners Anal, . Wntendl. im 50 §.

der nenfien Ausgabe }__, 70,

X. Dacof &« = v (1.,— fin «?2) ifiy
wenn man den Sinum fofum = 1 feget, fo

witd unter der BVorausfesiung, daf « fehr flein
ift ) fin e =« (VII) Michin
cofea=y (I —a*) =1—Fa?(IX)

trigonotmetyifhe . Gormeln,

s Gfﬂfﬂ{:‘&‘

o

und B eittent
yedeutet », o ift

2) cof f= v (I,—fin [3-}
fin B

) tang B = ————

cof 3

I cof B

‘H cot ,S e SE———— T p———

¢ fin B

+od

A
o
A

—




. TP
Y
5) feef=———=y (1 +tangB*)
cofl 3
I

fin B

XIL Sufammengefeste trigonom. Formeln.

&
1) fin(8 + 9)==finBcoly + finycofB
2} fin(B—y)=={in Bcol y— finy col B
3) col(B+ v)=cofP coly—fin B finy
4) cof(8— ’}‘)TLTCOF#?‘,‘E“{? + infB finy
tang o+ tang 9
5) tang (8 + 7) = —— X
I—tangBtang y

tang B—tang y

6) tang (B—19)=
I+ tang Btangy
B Diefe Sase findet 3. €. in Hr. . Kaftners
Lrigonometrie 19 Sag u. f. f.
(.ES folgen aber. aus dicfen 6 $ebrfagen, bdie
auperordentlich - fruchebar fiud, nodh fehr wiel
andere , Ddie insgefamt von hdufiger Antvens
dung find , und einem Geometer jur Erfindung
fietier %Ba[\gﬁcifm, und jur Eriveiterung feiner
Wiflenfehaffe dienen. Wi wollen aus den ans
gefiifirten 6 Formeln noch folgende Herleiten.
XL Wenn man in XII, die Sormeln (1.
:?-;,)‘ ,:,nfln]nncn abdire oder fie von einander ab:
glebiet, o wird
7

£o?
=
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) fin (8 + %) + fin(B—9)==2 {in B coly
8) fin (B +v)—fin(B—v)=2 finy cofl @
Eben diefes mic Den Formeln 3, 4, vorges
tommet , gicht
9)cof (B+ 9) +col (B—19)==2 coff cofy
10) coi‘(&‘—-‘*——cof{fﬂ v) =2 {in B fin y

Wenn man B + v = 03 B—y =1 mithin
f

o+ o—y
B o= 3 g == ——— {efit , fo verwandeln
2 2
fich die Sormeln 7, 8, 9y Io, in fohum:
©+u
Il)ﬁm-!-ﬁny%z]n( )cof( )

L.t o f

12) ing—{iny=2 COf( . J ﬁncx_')
2
)

13) cof'¢ + cof w—~2cof<c Jw)co{'/’ _f)

D

‘ *f*'\’.f @-:—1.';
14)coﬁp—coﬁ,£:—aﬁn( o ){‘m (____)
o

]

Aus 11, 12 Wird

o+ ¢—y
fin ("—:—/ COF(‘—‘J—’—)

‘-.
I 5) —————— L
11110—{1115; ¢+ J\ o—l
cof (W fin <~ ~)
i 2
A 4 ==tang




1nd tyenn man in 11, 12, fatt L fefet 90° — Y
{0 wirh

’u**"'"«if + Qo
17) fin ¢ + cof =12 0n (

[]

b —ea®

cof ( _%,,,___,)
—y+ go D

13) fin@—coly=2 cof(_._u._.

Aus 11, 13, wied

fing+ find o+
19) T tang (mﬁ—) -
COl ~.. o \_(‘i ! ~ 2

cof
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10 Sisa
1—{in® .
26) fin (453° — Y ¢) =/ C“ e
9
y o s i
Aus (20) wird, Y = o gefesit, ;‘
fing 1—cofp oot
b - X AN R p ~ |
27) tang ; ¢= — aus (19) :
1+cofo fin @
1+cofo fing
28) cot I ¢ == ——— = — v
fing I—cof®
it aug (19.20) wenn man 9o> —

cofp4finy 2
fin ¢ —cofy ¢ +J—go°
30) m———e i tang (—-— )
cof o + fin )
XIV, Dies (n“‘ star nicht alle, doch Bens
weiten Die brauchbarfien trigonometrifhen For: Y
nelit. n es nitf "=I ift, fo lat fich aus
ibnen noc ~) eite gt .Hx Menge anderer hetleiten, &) bt
bie ywar nicht alle gleich brauchbar tu.;, von i 3

penent e aber gut ift, cine vollfidndige Samo
lung 3u Haben.
Nur mo§ man in einer foldhen Samlung /
eine gewiffe Ordnung f”f*‘w, Damir man tveig,
WO man jede Formel anfluchen muiffe.  Sn dem
‘f‘}ﬂ.”f
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[alle it ¢ gqut, bdie Formeln nach gqewiffen
Geftalten yu orduen, weldes leicht wird ges
fchefien Eonnen, Da cine mo# mumc derfelben
cinige Achnlichfeit in Abficht ifires Ausdbructs
untereinanber haben. b Habe miv cine felche
Gamlung verfertiget , die jiemlich veliffandig
iﬂ, und mir tegen ibrer Cinvichtung das Aufs
fuchen febr erleidtert.

XV. Obnerachtet: ich “e gemohnlidhe frigos
nometrifche Auflofung der Drepecke, bey mcinen
Sefern yum vorvaus fesen mufi, fo Fonuen doch

Salle hoﬂommm, 1o at.nh‘n iche: Aufldfungen
theils brauchbarer theils bequenter fint ;

gebe Bier cin paar Formeln any
derer man aus ywo Seiten und dent cingefchle
fenen Wincfel: ober aus drey Seiien cies
Drepects, fehr leichr die ttbrigen unbefannten
Stice deffelben “berechnen fan,  BVorher muf
ich aber folgendes benbringen.

XVI 1, ‘Benn B unb A - citt paar Rahlen
[‘w-‘s, umd A < Bift, fe [aﬁt*tf v, (B2 —
A*) ducch Ddie @muomf  Dberechnen, Ddenu
5 I;I

(B*—A*)=BY (r




12 iR
A
Danu A < B mithin — < 1 iff, fo [4f oo
&

100 man iL\"L"‘{{ fin J = — alg ﬁl‘.!lf) B cof ¢

])
I

durd) Sogarithmen berechien Ean.

\f{’ {P) 4+ A?) “
qull 8 f[ b=

Hier fuche man-alfo cinen Winkel, beffen Tan-
A A
gente == — ift, ober man fefe tang ¥ = ——

B B




i,
v

Mighin v (B* +
Diefes jum vorausgefest fo feyen
: DAF fig XXIII

= b, Der cinges

A uf n falle AT die Pers
;‘c'u‘uum“‘mu DC berab, fo iff in dem ved)ts
winflichten Dreyecte ADC, wenn man {in tot
= 1 |¢Bt,

ADDC="1:1in®

AD: "‘;C i C::va‘l

acolo \w‘ Hh.)( Pe= '-m‘_‘.l,
dafier in dem rechtw

PRé=DCH¥ ]




4 St

pon c bw‘c Ausyiehung der Quabdratmwuryel su ers
f.:.; e ‘1\ fan man folgende Einrichtung ges
bra

Es it auch ¢® = :1: + b* 4+ 3 ab—2 ab —
3

aabicof o oder

c:,::('l }’HSHI)(I'?‘CG{‘@)
aber 1+ colp==2col} o7, (XIIL. 33) dafet
c*=(a+b)?* — 4 abcofl ;¢?

c=yv ((a+Db)*—4abcofllo?)
t‘l\.qk Sormel lafe fih nun mit der (XVI, 1)

pergleichen , fwenn das dortige B hier (a+b)? 3
und A* hier 4ab col L @2 bedeuten [agt.

Wiithin hat man B=a+b3; A=y 4a2bcollo*
=2cof; ¢V ab. Dan fudye cd,vuun‘i“mh[:u

A 2cof 2oy ab
Deffen Sinug = — ober hier ==—u—jfF
B a+b

fomitd c = jcuf&"*"fa +b) cof)
il man alles durd) Logarithmen vechnen, fo
witd erfilich
log iny=loga+ log cof Lo+! (loga+logh)
— log (a+b)
und bdann
Iog c=log(a+b)+logcof

f 2 Cefepa=100; b=87, ¢==30°18/
0 tmL

log

-
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log 2 = o0, 3010300
logecof 2 ¢ = 9, 9846375—10(nadyII)
(EO‘.D atlogh)= 1, 9697596

‘4~ 12, 2554271 IO
abgeslog(a+b) = 2, 27 ‘<+16
gieht log fin == 9. 083 ‘;'
) folqunmzﬂmn) OOﬁH % — 10 Derfogarithme
I a2 deg Sinus vom L8infel L a‘t tennt fin tot == 1
: gefest wird, fo iff nadh (1)) o, o\*ﬁss Der $os
y = ¥ . £
h1) gavithme von f{in L fur den gewobulidhen fin tot
Ty = 10000000

MWenn mcm alfo in dDen Sinustafeln den nue
genannten $ogarithmen 9, 9835855 auffuchet, fo

P '.:sb ¢ man dabey den Winfel L =74°. 20/ . +
Alfo
i Y log cof:d = 95 4314286— 10
v
log\d-kb) = 2, 27384tD
o fog "¢ ==t [ YORTT03
Daber ¢ ==60449
logh) Ny babe in diefem Erempel ric Eecamden

in dem Winkel nu,_gda}hn, Wollte man fie
aber “auch mitnchmen , fo fm*u man fich
ber gewdbulichen Proportionaltheile bedienen
muffen.

US| XIX. Es wirden aber algdann jivoe in"w;"‘l;

' tionen nothig fepn, wenn man fur die Secuns
. ben
109
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=P —y o y den Proportionaltheil Bedeutet,
Der Denen X/ jugehoret.  Um -alfo y ju finden
fchliefje man

60/4: x/ =P—Q:y ober
N—M

60! ;: ——— . 60/ =P—Q): y dbamwiirde alfo
O0O—M

(P—Q) (N—M)

i y = —————— Mithin

1 Llsee ke M

O—M:N—M=P—Q:y

e L S R,

fi

Alfo blos vermittelft diefer eingigen Proportion firts
feich den Proportionalthieil v. bee

et man foal
in demt Col L denen x// jugehore, ofne Daf es
Ih‘-?f;i.’( ijt; durd) eine befonbdere ﬂropunion voyf;\;p
Die x// felbf su bevedhnen

Michin die Proportion diefe
0, 0000354 ; O, 0000273 ==0, 0004507y
alfo y =0

B folgfich

» 0003475




folglidy

9, 43142860, 0003475
oder
logcofy==9, 4310811

vaf diefe Rehnung weit leidhter und bequemer
ifi; al fe' x4, und bann
Yroportionaltheil y beredhnen wollte,

) 1 [eicht einfehen. — Kb habe e daber
nicht undienlich ervachret , Eirglich diefen NRed)-

numgavortheil ,  dev fich mit geringer SNeibe auf

dbuliche Jalle erfirecten [aie, bie bensubringen,

3 et man erpn

XX. ug der Formel XVII, namlich
¢’ =a’—2abcof¢+Db?
folgt umgefebit

a®h—

= 1 — cof ¢ ober

——e e = T — COf ¢ 1D

5 o =

"\
LT
[~



=

T 9

c*—(a—b)* 1—cofp

e ={in ; ¢* XIII.24
4ab 2

Aber ¢* —(a—b)* ift==(c+a—b) (c—a+b)
(oHa

s wird alfo v ——

b) (c—a+b)
-={in; @

4ab

ober durdh Logarvithmen
zlog (e+a—b) + Llog (c—a+b) —

t (loga+logb+log4)=logfinLe

dicfe Formel dienct, aus drey Seiten

_ eities
Dreyeds, oder aus a, b,

¢, Den Winfel ¢ ju
bevechnien ,  Der Der Seite ¢ gegensiber felst.
Man muf aber u dem Werthe , wodurd) man
log fin ; ¢ befomr, nody 10 Bingu abdiven ,
bamit man log fin } ¢ fiir den fin tot==Iocooo00
erhalte (1)

Cy. €sfey a==3003 b=200; ¢ = 210
fo ift
cta—b=310; Jlog(c+a—b)=1, 2456808

¢—at+b=r11035 zlog(c—a+b)=1, 0206963

abbiret 1o0=r0. 0000

Sumime =12,2663771

3B 2 abges




adgesogenz(log a+logb+logs )= 2, 6901056

gicbtlogfin ; 0= 9, 5762715

Und durd) (}-\!'L‘Dl"t‘tit‘:m{tf‘-\'-:'!}' I ¢g=122°.8/. 30/
fi‘.ﬂ;“({) Q:q.,ﬁ‘, 174 1 Q11

Es ift gar Fein Jmeifel, daf diefe Rechnung,
aus drey Seiten cines Drenects einen Winfel
ju fiben, weit Firjer und bequemer iff, als Die
gewdhnliche Regel, die in den gemeinen Eles
menten der Trigonometrie .m\u;dnn wird.

,.
L
&2

(ug XVII ift in dem Drepecte DCF

CD s afing
T e b—acolp
und folglich
gt R el UL SRR

tangF ~  afing =~ afing
— cot @
welche Formel dienet, aug jwo Seifen und dem
unsMu [L sifenen LWinkel cines Drepecfs, oder aus
oen ;_1*.\,« enén a, b, o, fﬂg[dd} den Winkfel [

ju finden, Der Der Seite a gegemiber fiehet.

; : b
Hier Fan man nun den Quotienten ——— durch
alin @

$0gas
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$ogacithmen bevechnens cot ¢ hat man aber
fogleich aus den Tafeln; Mur muff man von
der jugeho Sabl, 7 Decimalfiellen abfchneis
beny Damit mai, wie Hier erfordert n v.n.; coto
fiie ben Sinus totus = 1 befomme (hsh

L

& 1.  Ga'fena 21003 bis=1903 '@=5¢
fo ift

logb= 2, 0791712

abgesogen loga+logfing= 1, 6989700

b

log tlorr——i——i O, 3802112

a iin o
b
Mithin ——— == 2, 4000000

a fin ¢

abgeyogen ot ==Y, 7~~o<’08

gici‘-t cot F = 0, 6679492

XXII. Gs iff jubemerfen,
ift, fowoh! tang ¢ alg aud) cot ¢ negativ werben.

CEsfen ¢ ==90° + a alfo um « groficr als 9o




:5:: !;{)v““ "J;J' L

E I

T e e b AT,

— tang 9(_\‘5——-—:1) -—— COlx

Und algdann in XXI

cotfF=——— — + tang
afin (9o®+a) 8

oder wegen fin (9o° +«)=(in (9o°—=) =cof

Cot F=———+ tang a
4 col <

XVITL, Wenn fig. XXTIT von der Spige
cines Drenecfs auf die Srumdlinie AT cine Per
pendiculdarlinic DC herabgefallet witd, fo ift
DC* = AD® — AC*

Und eben fo DC? = DF?* — CF? = DF* —
(AF — AC)?

Mithin
AD* —AC?=DF* — (AF — AC)*
odet
AD*—AC*—=DF?—AF*+3AF.AC—AC?
oder mweil fich AC? auf benden Seiten

aufebt) AD*=DF*—AF*+2AF.AC

alfo AC =
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—al

Ola

o St

AD*+AF*—DF*
2 AT

A

Diefe Forme
)

AP eA R o]

coneds , da

der Srundlinie AF . mwelches ven ein

blkl;ruuh!

Beffimmet ang ‘n'n 2 &

ie DC, -auf AF abgefdnitten

3

TEt

i SN prs o
i) 8

i 'ty

2
L

eifent
AC

e H i Ugpdte AT & A
(_‘,km.i fon ird Das G:?Df'l\,[luf [ i L 3 ""‘"H.(
pDer
: Al 2. !‘.‘l\‘2 _.“\)]’; 2
‘r—erii —mm——

.

Wnrw"bwnq“a biefer Kormel wetben ﬁu?t?

‘;‘ mlu .u-f m 1:1
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1 '7- $chnfase
lichen ortrag der practifchen $ehyr

fatte unterbrechen muffe

et
Gtat et qm» Al aBe

nLﬁ"\l b cometric
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cken pflegt, bielt ich bdag bigherige fir frirches
barer und miglicher. Und mwag die gemeine
Geometrie anbelangt, bdie mup ich bey meinen
$efern volig sum vorausfesen.
MWer von  der Clementargeometrie  weiter
i die wenigen Sefirfdte, die man
gero wlich ofe va 8 Den Anleicungen ur
practifchen Geometrie voraussuichicfen pflege
Der mn nie im m." efien cine nur mittelmafs
fige Kenntnif erlangen: eben ?o miiffen cinem
©eometer an weh bu 1‘:uhan.(.t &Sate der v Ariths
m tif , 3. @ von Decimalbridhen , fogatithmen
I f. 1. jur cum.n*! befanne, und gelaufig fepn.

Anmerf, Wenn ich mich | ber
lif bu bisher Bengebrachten t"tqv‘mrn‘r'
Sate berufe ¢y fo wird bdiefes unter fvaLIILVr

QSlblllfillllﬂJ Trig. &, gefchehien,

!

A

i
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