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Lefer)

__é-.'!_: habe in Der Worvede Ded erflen Theld der
Grifeniehre w. fo viel gefagt, dag idy jebt fchiver
gen barf, und Dafiir thdtiger arbeiten muf.

Nebmet die Uebungen biefes SHefted, fo toie
fie in bemfelben auf einander folgen; und fepd
Dep fermer nicht tveniger thatig mit euven t‘af.-;iau.»
forn, olé Ddicjenigent ¢d fepn mufitert, Ddiec Diefe
Mahrheiten und Verbdltnife fanden; und by woer:
bet dann mit miv belauptert fonnens

Oer Sdhiiler: nimmt, fo gepibrt, an Geis
ftesfraft -und Geifledebitiqfeit qu, tote an ltey,
und tie in demfelben an Kovperfvaft und Korpew:
thatigfeit 5 und nur dadurch, daf wiv Diefe fios
ne, ja gottliche Havmonie, niemals fichren, exsies
henn tiv dad Kind zurn Jingling, den Jungling
jun ‘“tmm,» uni"» beri Wann gum Gveife.  Heil
fann tud bevjenigen @viichung wviedevfabren, bie
me eind bie :Lt (jm{‘-m tibevforitgt, nd jeded
feiner hochften Reinbeit vollendet ausbildet:
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S wollte diefom  Heft nody emen Anbang
beplegen , Devtoteled tiber mein gefagted in der Mas
thematif deutlidh madien torivbe; and befonders,
ciniged von dem Wucaefiihreen vevbefferte, neued
bingufette, entbeleliches wegfich 1. —

Diefer Unbang ift fiiv ein ahnliches Dud su
grof, und jeft nicht fo toeit gereift, afs id) ed
winfdhe; u diefemn ift die Jeit dagu nod) nidht daj
denn die Sffentlichen Urtheife baben nodh nicht aufs
aebért, reldhe doch fo wefentlich jur allfeitigen BVol:
fendung beptragen fonnen, wenn die Sache ohne
alle Nebenviickfichten mit aller Sehdarfe unterfudt,
und angegriffen wird, wo fie nidt Stich halt.
Bey diefern Angreifen davf man aber niemald vevs
geffer, dag mieine aufgeftelite Mathematif, cine
padagogifche ift; und folglhid) fliv Kmbder in ibh:
vemt erften &chulalter paffen, wnd diefelbe flur
fenwoeid  felbfiftandig tweiter fiifven foll; folalich
fann man- nicht nach einem willfihrlichen Spfrem
verfabren, die Natur muf Mufter bleiben; und
miv in fo fern wir fibig find, diefed Mufter gor
treu und toabr von threm Anfang an su Fopieven,
erhalten wiv eine natuvgemdge Matbematif fliv Kine
der. - Meine aufgeftellte ift e8 freilichy nicht i dem
Grade, in demt fie ed feyn follte; dad feblende tird
jet nachaebolt; und ibr teevdet dann am Ende aes
wif daé von miv o flarf audgefbrodhene, al8 eing
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Ahndung- deffen evfenmnen fernen, was wivflidy mdg:
-

lich ift; und mit dev Jeit in Crfiillung gehen Fann,
und fo Gott will in Crfitllung gehen wird.

Nch tibevgebe fefit diefen Sten Theil Hom Drucke,
wm die erfien yven mwabrhaft miglidh) und nothivens
dig s maden; wund stwvar durd) ihre Unwendung.
Frenlich fieht die mathematifche Geifiedentivictinng
exbalen tiber alle Antvendung da; fie ift dann abex
nur eine Thatigheit und Kraftiibnng dev Seele.

Kovper und Seele ift bienicden veveiniget; laft
uné veveiniget evbalten, was der Allweife fo roeife
fehuf !

Was die veine Mathematif dem Geifie ift, ift
die Antwendung davon dem Kovper; wird alfo die
teine Mathematif getrennt von dev Anwendung bes

tricben, fo tft dad Wefen des Menfden, Seefeund |

Sorper, aug dem Gleichgemwidit, and dem: natiivlis
dyen Juftande gebracht, und man erhalt Menfchen,
dte nuy e einer, flatt stwen, fo nothwendig vereis
nigten Kedften audgebildet werben ; nimflid): Mens
fihen, deven Geele, oder deven Kovper vorheryfchend
tird, bep Denen eé ihrer Natur nady, dady in jien
licher- SHavmonie todre; und jur noch grofern Har:
monic auggebildet werben follte. — Wiv maden
purd) diefe Tvernung der Seele von dem Kirper

dic Meufchen ungliicklich ; denn das Gleichgewighe
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wird in ihnen durch Menfchenhande gefiohut, fie
fivebest in dicfor Stebrung obne Maef und Scbrvans
fen nadh einer eingelnen qud bﬂm “‘ru-a;.ihm Bevs

audgeviffenen wnd auéqebilde D ¢ foeis

(_:

ter fie davin Formmen, “q,l rI“ entf

vorr Pem gluicflichen Muttelpunfre; i dem fich Ddev

oo
"‘.‘?:'JH He o

E
Menfch il\ vein Demeat, und fo reichlich findet,
wag ¢ bedbavf, und nidit fudst, wad er nidyt be:

bd‘l'f. o

Cine Folge biefer gefticbrten Havmonie ift die
Wnmafgigheit, n*r.f.vt it tnfern Tdgen,  geiftig und
Eorperlich, fo viel ju Grunde vichtet. —

,?

¢ @cele evhalt ibre Anvequngen duvch die

= rper s die Unveging dev Siune
ift bepm Kinde dad erfic; und folglich audy in der

Matbematit fiiv daflelbe.

MWennt die reine Mathematif dein Ceifie dad iff,
wad ibre nwendung dem Korper, fo miiffen v
su dem Sebluffe Eemmen: eine angesandte Mathe:
matif gebt der veinenn vovan; nnd twwklich findet die
feé bey Kindeint ftatt; i) will ed jefst abey nicht mit
M3orfen , fondern I\mb burcdy bie That betveifen;
Forte Im*.‘en auy foieder Worke Hervor, niiken
(f[tr" — ) begniige ‘mich daber mit ein paar

e — %
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Die Natur crgreift dag Kind ald cin Ganyes,
fie tvennt nicdhtd; — folglich miffen die evflen
Merfmahle der Mathematif fiiv daficlbe, andh
Merfrmable des ungetvennten Juftanded fepn ;- dad
Tvennen fevnt ed evft fpater; fangt dann an, dad
Getvennte i abfivabiven, und erbebt fich duvd) dafr
felbe 3t emem ptwepten Mevfmable ber Mathema:
tif, 11"‘!(:'£s~ pie veiie, ober abfivafte iff ; wnd tvad

ber fraftige Geift auf diefermn Weq dann nnm.n 1ol
au evbennen, und fo fchafe, il ev tum Reben ties
der Davaefiellt baben, tvenn ev unidht qué feiner Har:
monic berausd tritt.  Dev Geift fanat alfo fpater atch
an, denSorper ansuveqen i nd su bethatigen, und dey

bethatigte Kovper, bethatiae ehen fo bie Seele wieder.

Die tveite Stufe - der natnrqemdaBen Aniven:
pung it alfo wechfelfeitiq, und je wedfelicitiger und
mniger dann diefe Antvendung mut der veinen Mas
thematif; oder Deffer, praftifched feben und Tha:
tiafett Per Seele it cumnbu‘ vereinaet find, fa
machen, und fo audachidet twerden,

~
A

foqar euns

defio meby ot die Mathematif jur BVevedlunag und
Befriedigiing  unfered 1wahren ""t yné  aceignet,

und e eine folche Mathematif if ene  fvabe
menfd lice, —

Um einer folchen angetandeen Mathematif dHie
nothige Ausdebnung und dad hinldnglidh frene Leben
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ber Natur gu geben, exfordert e8 die Vereiniquug
per 3abl und Form; denn bepde find in der Natur
veveiniget, und diefelbe trennt nic, -wad jum taly:
ven Orvganidmus gehovt, —

Sn diefern Heft ift Jabhl und Fovrm tvigher vevs
¢iniget, und iwird dedtvegen filr {eden ndthig, dev
nreme Antwendung in der Mathematif ju gebrau:
den gedenft.

Mhiinchen , den 24. Deyeinber 1810,

Der BVerfaffer.
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Von dem geometrifden Verhaltniffe

%trb eitte Grofe mit einter andern perglidhen , und
Befiimmt, fo nennen wiv diefe Vergleichung eine ow
ganifde.

$9. Weldhes iff eine oraanifihe BVevgleichung 2

Geb't ein Bepfpiel, in der cive Grife mit dey
andern ovganifch verglichen ift. Sie werden fagen:
Wean man angiebt, eine Groge fey die HAalfte, oder
atel . einer andern, fo iff bie Veftimmung orgas
nifdh. —

Fa.  Kdnnet ihr cin foldyesd Verhaltuif mit Linien
dbarfiellen? Unfwort, ja — & Shut ¢8. —

Der Cehrer fahre weiter, uud fagt: wenn ju 2
finien, bdie in einem organifchen Vevhaltniffe ju eing
ander fiehen, nod) 2 hingugefest merden , die in dems
namlidhen organifchen Verhaltniffe fehen, fo nenne
man das Verhdltnif diefer 4 Grofen zu einander,
ein geotmetrifches.

8. Wie cutfieht ein aeometrifched Verhalthif @

$ao.  Kounct ihr 4 Cinten machen, die in cinem
geometrifchen Verbdleniffe fehon 2

Rovmoavy
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ehr. Macht es. Woriiber fie efva cine Finie
machen ferdet, bdie bie Halfte einer 2fen , und fo

eine 3te, dic wicder die Halffe einer 4fen iff. —

pie pick organifchen Vergleichungen iff

o g
Sa. Husn

et geometrifches Verhaltnif gebildet?
Gy, @ebt eine boppelfsorganifde Vergleidhung
att,  Die fein ety ifche8 BVeehaltnif bildet? Ant:

fwort: SBenn in der Ltcn Vergleidhung cine Groge die

Halrte ecinet 2ten ifi; und in der 2fen, bie eine 3 der
anoern.. —
Der Cehrer: Soldhe boppcelte crganijche Berglei:

hirngen nennt wan unabuliche; und diejenigen , wel:

e

die ein geometrifehes BVevhaltnig hilben , ahnliche . —
e Grellt 2 finten in ein ovganifches Vevhalt:
nif, und febt vann ju dicfen 2 Linten 2 anbdeve, bdie
citt organifhed Verhaltnif mit einander bilden, dasd
pemr dten unabnlich iff. —

Der Lebrer: Wm gven abnlidh s ovganifhe BVer:
paltniffe, oder ein geometrifches aufjuficifen , Fonnen

A

die Theile der 2ten BVerbalintffe ihrem Snbalt nach un:

aleich , und ihrer S.En_;aiui nadh gleich; oder ihrem Sn:
Halt und ifrer Anzahi nach gleich fepn. —
(e Molehoe  Fat Ay Rl S R
$a. Weldher fann in Linjen, fur den dien Fall,

einn Bepfpiel aufficlien?

Sintw, - SJm- Lten otganifhen Verhdltniffe Fann

man tnur 2 30 8 nehmen; desgleichen im 2een ;. die 2
und 3 Sheile ded 2ten orgaunifhen Verhalinifes wer:

S ——
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dert einanbey gleich , aber dbenen bed Lten ungleich ges
madf. —

Fe.  TWagd hat tasd doppelt:organifche Verhdlss
nif,” bag ein geometrifthed bilbef, iminer unverdnder:
licheg ®

9intm. - Die dte O

Bfie beddten organifchen Ver:
Hattniffes iff immey der gleiche , oder dig aletchen Theile -

So mit dbem verduderlichen,

(2us bicfem vorauggegangenen lief fich leicht
efne Definition ber das Wefen ded geometrifchen
Verhaltniffes gebens und wirde dem Schiler niche
undeutlich al§ eine Begiehung mehrever Ahnlicher geo;
metrifcher BVerhiltnife u cinauder vor feiner Seele
fchroeben; afllein ich halte fie firr unndthig; denn
wenn wir den Gruudfak fiveng verfolgen, fo crgicht
fich aud demfelben: daf der Schller nuv durch an
haltendes darin Eeben und Yvbeiten fich ;u diefen alf

gemein geifiigen Schliffen emporhebt; unp fie wirde

Daber hier am uuvedhten Plage fieben; i diefom iff

basg geometrifde BVerhaltnif cine anf Raum anee:
3 i by L

toandte Algebra, dic felglid wie die Definition auf

et Odheresd Gebict gel

Betrete - alg e wmir ndthig iff,

um

BVeehattniffe der geradlinigen Figuren u befiimnen: —
5eb fabre mit dem angefangencn feiter.)
Der 8hr: Geofen, dic ein geometrifchesd Verhd f#:

nif bilden, nenut man audd Glieder deffelben,
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Fg. Ausd wic viel Glicdernr, ober Grofen iff cin
geometrifthes BVerhaltnif gebilbet?

Fa. Wie viel Glieder fonnen davon gleich fepn 2

utiv. Affe 4, oder 2 und mwicder 2, oder 2
aleteh unb 2 ungleich, ober alle 4 ungleich.

in geometrifches BVevhalenif 4 gleicher Slieder,
ift bic Wergleichung ober Wiederholung der Einbeit. —

PBey 2 und 2 aleichen Grdfen werden die Schiis
fer fiuden, daf fic unicy 2 Formen ein geomettifched
Bevhaienif bilben founen.

PBey 2 gleichen, nnd 2 ungleichen Gedfen, faun
basd geometrifthe BVerhaltnif ald aus 5 Glicvern ges
bildet DBetrachfer werden, fwobei ein Glied jwepmayg
genommen wird, und in die Mitke der beyden an:
bern fRlt.

Nilgemeine Shpe des geometvifdhen Ber
Daltniffes burch die Verbindung des Hin
juthunsg over Hinmwegnehmens.

ehr. Unferfudbt, ob noch ecin geometrifches BVevs
baltnig bleibe, wenn man von 4 gleichen Gliedern,
ober von 2 uubd 2 gleidhen . etivasd fwoegthut, ober hin:
sufest.

Werden bey 4 gleichon Grofen von einer ctivad
inrggrri}an, fo ift dad acometrifde VWerhaltnif anfge:
boben; fird von 2 wegaethau, fo fann ¢ing, oher
auh Eeing bleiben 3.
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So allgemein diefe Fragen find, fo leicht find
and bie Yntworten; desegen mag ¢8 cin jeder nad
PBedurfulf ausdfahren. —

BVevbindung mehrever geometrifchen Ver,
Daltniffe, duvd dag Hinyufepen und Hine
wmegnehmen.

®g. ABiEt ihr noch, weldyes man dhnliche orgas
nifthe Veraleichungen nennt?

Ka. Welhed neunt man ahulihe geometrifthe
Berhaliniffe?

Gtellt mit Linien dhniiche geometrifche BVerbhalt:
niffe auf. —

Wordber fie ¢trva fommended madhen fwerden:
1 ju 53 wiec 4 ju 42, feyn das 4te; 5:45:: 6:48
bas 2¢. —

ehy.  Stellt miv 2 unabnliche geometrifche Bers
haltuniffe auf. —

ehr. telit miv 2 gleiche geometrifde BVerlalts
nifie auf. — :

ot e RO Al e
(oA

ghr. Wnterfucht, was fir cin geometrifhes Bev;
paltnig entfiehe, wenn man zu cinem geometrifchen
Verhaltnif cin hm gleiches gleich hingufepe. (Dag
beift: dasd fleinfre Glied mug zum Eleinfien 2¢. gefest
werdert. ) Antw. Ein dem dfen, und dem hinguges
fegten , abniiched




MHufldfuug

Die Fuien a, b, c und d_ follen dag ite giomes
trifche Verhaltnip bilden; A, B, Cuud D bdas 2e;
2a=—A, b=B8B 1. —; tenn man defe 2 geomerri
fehe Berhaltniffe verbindet, fo muf A gua, Bjubac
gefest werden , folglich if a und A dag verdoppelte
a, ober A besgleichen b und B i, —; alfo iff jedes
Glied des Lten geometvifchen Verhaltniffes vevdoppeit
worden ,  dasd verdoppelte des dten Glieds, it bev
gleiche Theil Des perdoppelien 2fen 6. — , wie dasd
einfache ves dfen, vom cinfachen desd 2ien 1.3 uud
folglich iff bas entfiandene geometrifthe Berhalinif
bem dten abnlicd.
€h. Unferfucht fasg fisr ein geometrifches Bey:
Haltuif entfiche, foentt man ju cinem geometvifchen
Q?cri)é-.!t::é@, ein ihm ahuliches , abulich Hingufest,
(FWie e8 dhnlich hHinjugefeht werden muf, ifi in dev
porhergehenden Bemerfung enthalten. )

LIRS uong
Div 4 Grofen a, b, e und d folfen das 1te bil:

ben; A, B,
fich iff, und ahulich Dingugefept twivd; — a iff das

f“.

> und D bas 2te, tweldhes bem dten dhms

gleich vielfache von b, wie A von B, fird A 3u a,
und B s b gefest , fo hat wan gu bepben cin gleidh

piclfaches des dten und 2ten geomervifthen Bevha

gefest, alfo mug dbas entjichende des dren Glieds,

=

pbet aund A, aueh twiebev dad gleich bielfache ded2ten,
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ober b und B foerden, mic a von b, pder foie A voit
B; besgleichen findet mit dem 3ten und 4ten Giliede
flatt; folglich fichen die entffehenden 4 Glieder in el
nem ahnlichen geometrifihen Verhaliniffe mit dem qes
gebenen und hingugefesten geometrif fehen Berhalinig.

£hr.  Unterfucht, was fiv cin geometrifches Beys
baltnif entfiehe, menn man ju ecinem geometvifihen
Berhaleniffe ein ihm undbhulicdyes Dingufest.  9intmw.
€s fann cin geometrifches BVerhaltnif entfelhen, ober
auch nidit; biefes entfiehende geometrifche BVerhilenif
iff aber immer beiden geometrifchen Berbaltniffen un:
abnlich.

Yuflofung ded erfien Falls,

Dag dasgrometrifihe Verhdltnif anfaehoben wews
den Fann, iff fo leicht yu bemweifen, daf ich Hicvnibep
nichts fage. —

a, b, cund d bilden bag 4te, A, B, Cund D
das 2te geometrifthe BVerbAltnif; foll duvrch die Ver:
einigung diefer undbhulichen acometrifchen BVerhattnifie
wicder eins entfiehen , o wird ju a undb juctfi A und
B beliebig hingugefest, su c muf abee cine Grife C > ges
than toerden , die fo off {o geofi iff, ald e, a entf balt,
und Dhernach c nodh fo oft wiederholt werden, ald
A, aenthalt; denn dadureh erhdlt man eine (J:;r-a:%c c,
bie fo oft ¢ enthalt, ald biefed ¢ fo grog i al8 das
dte Glied veg dtenn und 2fen geometrifthen BVerhilts
niffes , bag folalich ein C aiebf, fwelhes dem dteit

e ™
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Gilied, bes dfen und 2fen geometrifchen Berhaltnfjes
entfpricht, und alfo Eann ed auch als dag Ste @liecd
pes2ten geometrifchen Berhaltniffes, oder als dasd ite
Gilied in der 2ten organifdyen Vevgleidhung ded 2ten
geometrifchen Verhaltniffes betrachter werder U
aber eine foldhe Yufidfung noch anfchanticher fir Kine
der yu machen , darf man fie im vorlicgenden Fall etiva
4 ¢itien machen laffen, bdeven Werhalthif in Theilen
audgedticftiff. 3. € a=1b =3, B=ma id==10;
A=2,B=3,C==10 und D =15; dig eitcre Anflo:
fung ifi nadh diefen Kennjeichen leicht —; baf Die
Sheile des 2ten geomeivifdhen Berbaltniffes nngleich
benen des dfen fepn fdunen, weif man, —

Das gefundene gesmetrifhe Verhalinif iff dem
angegebenen , und dem hingugefesten unahulichs denn
wenn it einent geomettifchen Rerhaltnif ein ahnliches
hinzugefest wird , o erhalt man wieder cint dhnliches
geometrifches Berhaltnif; nun iff aber diefes Verhalt:
niff nicht Ahnlich, fondern unabnlich, folglich muf
man andh cin verfdiedenes BVeehaltnif evbalten, wel:
thes ein unapnlicdhes iff . —

Wie gleiche, ahnliche und unabnliche deome:
trifche Beehaltniffe mit einander perbunden wurden
fo Ednnen fie audh fwieder gefvennt, ober hinfoegaes
than werden. — 3. € Bon einem geometrifchen Vets
paltnif faun man ein gleidbes dhnliches, oder unahmy
liches megthun; durd weldes wan inicder obigé
DBahrheiten findef, —

ey




Bey diefen Aufgaben haf wman ein gleiched, ahne
[iches und unabnliched qeometrifches

Belicbigen Gedfen hinjugefest, und
Desgleichon Edunfe noch mit beflimmeiern Linien, vbey
Grdfen vorgenommen werden, 3. €

BWon 4 aleich langen inien , die folglich it einens
geometrifchen Berhaltnif fieben, wird cin unabnliches
geometrifches BVerhalinif weggethan; 8 fragt fich ,
ob Bie Nefe aued wieder in éinem geometrifchen Vs
baltuifie fiehen? —

i meinen vovgefesten Jweck bedlirfen wiv abey
folche 2nfgaben nicht mehr, dedgleichen diejenigen,
thelche aud dem lntfevfchied , oder durdy dag Theilen
fie auch die, weldhe duveh die Vevbindung

fegerid und Hinwegthunsd , ober ded Hinzuz

. gebitdet fwerdem

eber das SRl ﬁf" ret, Dividiren nud Verfesen

oer Q‘iléc”'.' finbet man die unthigen Hufgaben in §. 25

der Ylgebra; dedwegen Id Inc‘;‘ niched foeiter mehi

dariber gefagat; Berbindug diefer 5 Gefichtss
puitffe mit dem Hingufehen i, — it gang unndthig
fiir diefes Heft. — :

Desgleichen dic fletigen géometrifdien Berhalts
nifie, oder geometrifchen BVevbaltniffe it mehe ald
4 @licdern 16 : alfes bdiefes gebdrt auf ein hobes
red Gebict, ober in die lgebra angewandt quf

Naum 1. —
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5. 2.

Pon dem geometrifchen Werhaltniffe
dber Geiten, in Drepecfen, Bier:
ecfen 2.

Da§ dasg geometrifche Verhaltnif audy auf Edyets
Fel und Winfel angewandt wevden fann, wird durd
dbie Yusfubrung der Seiten Far werden ; o iff jugleih
unmwichtig, und wird deswegen hier ubergangen. —

¢hr. Unferfucht, ob 3 Seifen cined A8 in einent
geometvifchen BVerhaltnifje ffehen , und in welden A
Sie werden finden, daf bdiefes bepm gleich ¢ und uns
aleidhfeitigen & mdglich, bepm gleichfchentlichen aber
immer unmdalich fey; denn twenn man tm dten Glied
eine devgleichen Seiten jur andern febt, fo mug dad
9te Glicd, ober einer dergleichen Sebenfeln nod cing
mal genommen fvecben, wobdurd) man fiir dad lehte
Glied fwiedber eine foldpe Seite erbalten miivde, toenn
fic in cinem geometvifchen Berbaltnife fibnden; und
folglich wave das A gleichfeitig. —

Auf die namliche Weife Fann der Lehrer die Schirs
Yer das geowmetvifche BVerbaltnif ver Seiten cined
4Cd8, 5Ect8, CEdS 2. unterfuchen faffen, weldes
aber unidtig ifi.

€8 foll dbas geometrifche Verhdltnif der Seiten
gtocyer A, oder sweper 4Ecke, ober 4 A und 1 2 3¢
aufgefucht werden.
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(lim dicfeg ju finden, verbinde idh die Figuven
fo viel ald immer mdglich iff mit cinander , und mache
den AUnfang bey 2 4,)

Sebh ziehe in einem A eine inie gleichlaufend mit
einer Geire deffelben, woburd) die Figur auch als 2
4 ing Ynge gefaft werden faun.  Gebt eidbnung
oder Figur 1 in welher Seite d g gleithlaufend b ¢
ift, Dag A a b e foff al8 bas 1te, und ad g alé das
2t betvadbtet werden. €38 ird unferfucht, mwelde
Geitennded 1fen &, mit Denen bed 2fen ein geometris
fches Veehalinif bilden ?

Quim vorausd weif man and der Gleichheitdlehre
der Figuren, daf dag Ate A Ghnlich dem 2fen iff,
feruer daff wenu dgjur Mitte, gumStel , 4tel, Stel,
su 3tel, Atel ac. ber finie a b gejogen iff, fo frhueidet
fic a b aud) ju diefen Theilen, fwird der Ovt, von
dem fie ausdgegogen iff , nicht mehr duveh die Jahl ans;
gebriict, fo bleibt ihre Eigenfdhaft diefed Theilensd
boch, Fann aber ebenfalld ntcht mebr durch die Jabl,
fondeen nur durch das BVerhaltai des gleichen Theild
ausgedriicft werden, und e8 ergiebt fich folgender
Yusornck: d g geht durdh dent gleichert Theil von ab,
wic dburch a c.  Wenn cine Grofe der gleiche Theil
einer 2ten ift, wie eine Ste ciner 4ten, fo fichen fie
in ecinem geometrifchen Verhalwnig; nun iff ad der
gleiche Theil von ab, tic ag von ae, falglich vews
Daisfihad:ab .ag:ae
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Dedaleichen findet bey d g und b ¢ flaft; denn
tenn d g sur HAlfte bon ab gejogen iff, fo wird dg
auch die Halfre von bes wird fie duvdh ftel gejogen,
(von der Gpife a an gevedbnet) fo wird dg audy Stel
von be, eldied dev gleiche Theil iff, wie a dvontab;
vas namlide Nefonnement tweiter gefithrt , giebt end:

[ .

{ich folgended BVerhaltnig: dg :be ) ad:ab,

o
Eben fo (agt fich bemeifen, daf fidh dg auch jnbe

werhalte , wicag sit acy folglich ergiebt fich folgendes

1gend ¢ geometrijehe Bevhaltmigd g :b e

Caminienl
ﬁll'._‘f‘.l.’..“t LLAYRS

Jiagiac:lad:ab.

DBetrachtet man bdiefe Seiten genauer, fo findet
man , dag es bie gleichlicgenden Seiten in dhnlichen
A find; und ed fann bev afigermeine Grunbfagdarnlep
andgefprochen werden: daf die gleichlicgenden
Seitenin abnliden & in einem geonmetris
fehben VWervhaltnif fiehen. 7. Sas; weldes bet
Benennung der Seiten heift: die Fleinfe Seite bdesd
eineit A, verhalt fich jur fleinfien Geite des andern,
tpic Die mittlere Seite ded cerfi mmnmhn, jur miftleve
Geite des andern, wie dic grdfte Seite ded Lten, jus
grofitent Seite des 2ten. —

Dubd) dic Verivedhs !w.q der Glieder wiffen fwie
fernters pag fich ad : ag [ [ ab :ac, denn it hatten

' o.
(S

ad:ab . ag:ac; und dasg 1te Glied cines geos

ntetrifchen Verhaltnifes verhalt fidh jnm Sten, wicdasd

2te yum g4teny fage fire diefe BVermechslung 25 der Yl

ahvn And o L. ; 4 LS § - s
gebra ind Yuge, Dedgleihen verhdit ichdg:ag.,
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be:car, und alfo [afe fich aud diefem folgender

Gdlug gichen: Jwey Seiten eines A perhals
ten fich eben fo ju cinander, wie¢e 2 ihnen
gleichlicgende Geiten eines andern {Hm
ahnlichen & 2. Sab; dasd hetft: die grdfte Seife
ded einen A, verhalt fich su feiner mittciffen oder
Eleinfien Seife, toie die grofite einesd andern ihm dhn:
Iichen A, 3u feiner miftelfien , oder Eletnffen.

Sft den Kindern das aufgefielite denutlich , fo Faun
man fie unterfuchen laffen, obd fich eine Seite eines 4
st einer gleichliegenden Seite eined andern Gbhnlichen
A verhalte, wic eine Geite des dien A ju eiter ihe
nicht gleich liegenden Seite bes andern ? 3. € Db fich
ac:ag. . ac; ah

Daf biefes fepn, und nidyt fepn fann, ifF leidit
jtt seigen; denn acfann Gepnabe fo grof ald ag, nud
tm namlichen Fall fann auch ac bepnabe ab gleidh
fepn . —

Dadurdy, daf die Cinie d g gleichlaufend b e gezo:
gett fourde, find 2 Abfehuitte d b und g entffanden,
die als cinmgeln mif ihren 2 anliegenden Seiten b
tradytet, cin Pavalleltrapes bilden; man faun daher
die Schhler unterfuchen Iaffen , mit weldhen Seiten
bev 2 & biefe Adfchnitee in einem geometrifchon Vo

Haltnif fiehen; wobey fie finden werden,

tdblag:ad; denrac:ablag:ad; thut man

g Yo

g ein abuliched a

pon einem geometrifchen Bey
metrifdies BerhAltnig weg, fo iff der bleibenbe NRefE
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ebenfalld wieder in einem foldhen geomefrifdhen BWers
haimif; um ge und db ju erbalten, mug man vom
geometvifchen Verhdltniffa e jut ab, dasd geometvifche
Verbhdltnif ag : ad wegthune. — Folglich Fann man
aligemein ausfprechen: Die Abfdbnitte, welde
jwifchen der cinen Seife des 4, und der
aleichlaufentven Liniefind, fiehen mitr den gleidh:
licgenben Geifen, oder mit den Setten,
dic in cincr Nidhtung mit dencn ber 2 A
licgen, in einem geometrifdhen VBerhaltnif,
3 Sat; fo, daf fich folgendes Verhditnif evgiebt:
gc:db  ac:ab lag:ad

udh Eann man fie unterfuchen lafien, ob fich diefe
2 Abfchnitte eben fo ju einander verbhalten , wic 2am
pere Seifen, des Lten, oder 2fen A, 3. € BVerhait fich
gc g db, micagiugd 2. ? A Antivort wird man
erhalten: Daf o8 feypn, und auch nidht feyn fonne.

gRerben Ahnliche Unferfuchurgen bey A gemadt,
fo folgt die nahere Vefiimmung der A and der ju (¥
fenden Anfgabe —; baf man aber auch Hon diefer nd:
Hern Vefiimmung foicder felber anudgehen fann, und
guerft cine gleidbfanfende Linte im gleidbfeitigen , hers
nach im gleichfchentlichen, nnd jwar vedt s fpib: uud
flumpfivintfichen A gichen fann, vevfieht fich, deds
gleichen mit dem ungleichfeitigen.

Statt einer gleichiaufenden Linie foll jebt in einem
A eine ungleichlaufende gejogen fwerden.

et
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Daff aber gerabe badurdh bie geometrifdhen Ver:
haltniffe , die wiv in vorlicgender Figur fanden , aufs
gehoben morben, iff fo leidht ju jeigen, und ju bes
tocifen, baf ed ein'jeder, teldyer basd vorhergehende
verflanben hat, aneh obte tweiters ausfihren wird;
penn durch dbag nngleichlanfend feyn ber Linien fvird
von der cinen Seite ded 2fen A weggefdnitten , und
bie anbere bleibt; feht die punfierte Linie ds an Fis
gur 4. Solglich Fann man allgemein {dhlicfen; Dag
ineinem A, in dbem cine Piniec ungleidhlau:
fend mit einer Geite gegogen ift; dasd um
gefelhrte Dev gefunbdenen Sage ftatt finde.
4. Sas. .

Daf diefer Sab toeiter entwickelt und bemicfett
toerden fann, jeigt bag audgefuhree fehon hinlanglich
die gleichlaufende Linie fann ald Tipus dienen; und
bie noch ju beweifenden Sdge Ednnen nur auf die be:
wiefenen guriictgefihre merden. Auch Edunten die Sdpe
der ungleichlaufenden Cinien, gang unabhangig von
ben gleichlaufenden geldft merden , wobei ein dhulidhed
Ndafonnement ded Lten Sabes fatt findet. Die Yng:
fihrung diefer GSage fiberlaffe id) dem Bedrfuif cined
jeben, und gebe dafiir cin paar-andere Yufgaben,
dic aueh diefe Sase jum Theil 6fen.

Nan giebt 2 A, und folgert aud dem geometri
fchen Berhaltniffe der Seiten die Uehnlichfeit derfols
ben. 3. €.
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. Booel Seifen eined A fichen it 2 Setten einesd
anbern A in einem geometrifchen BVeebdlniffe; o8
fragt fich , ob bie 2 A abulich cder uml)nlu fepen 2
Werden in der Yngabe weder Winfel, nody anbeve
Cigenfehaften bev A angegeben, fo fieht jedermans
obne eitern Beweis ein, daf fie ahn {)obu unahiz
ich feyn Edunen. €8 werden den-2 4 aber noch ans
dere Eigenfdhafion bepgelegt, und etivg folgenbde Srage
gemarbe: Wenn 2 A 2 gleiche Winkel haben, und die
fie cinfchlicgenven Seiten in cinem geometrifdyen Bers
Haltnig ju cinander fiehen, fo fragi ¢8 fich, ob fie
daun abulich , oder unahnlich 2

Auflpfuna.

LWenn ein Winfel ded cinen gleich iff einem Wity
el bed andernn, fo Ednmen bepde A fo aufeinander a¢s
legt toerden, wie dasg A ad g und abe an Figur 1
vorficlic; (ab foll forser ald acefenn, und ahulich auf

einander geleaf) woduredh man folgendes Berhaltnif

Befommt ad: ab [ 'ag:ac, ware die finie d g nicht
slcichlaufend b e, fo wide dicfes nadh dem burl‘wr:
gehenven Sag nicht flatr finden, foelde 8 boch als
Dingabe gegeden iff, folglich iff df qmu).m'im\ b e,
uud vad A adg iff ahnlich ab e, mweldyes fehon im dfen
Theil der Gurdfenlehre entwickelt und Dbeficien its
alfo 185t jich folgende Wahrheit auch afigemein ausy
fprechen: Wenn 2 A2 gleiche Winfel haben,

und die 4 etnfedplicfenden Setten bepbdey
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4inelnem geometrifchen VWerhdltnif ffes
hen, fo find die & felber dbutich. 6. Sap.
ueh Eounte diefer Sah gang unadhangia von den vor:
hergehenden bewiefen werden; weldes jedoch nicht
niehr ndthig iff, und deswegen auch weiter gefdhrits
fen wird,

3wey A haben 2 gleiche Winfel, und die bdicfen
2 gleichen Winkeln gegentiberfichenden Seiten, mif
2 Geiten, bdie bdiefen Winfeln anlicgen, bilded ein
geometrifched BVerhaltnif; doch aber fo, daf die erf
benannfen 2 Ginien al8 dasd Lre und 2te, oder 3teuund
4te Gilied des geometrifchen Berhaitaiffes ju Betrach:
ten find; e8 fragt fidy, ob die A &hpkich, oder um
abulich feyen.

Serner , ob bas gleiche fatt finde, wenn die evfE
benannten €inien 2. dasd 1te und Ste Glied bilden?

Auch fann noeh gefragt merden , ob das namliche
flatt finde, wenn gar feine Seire beffimint wird.

Alie 5 Anfgaben find leicht ju Idfen, fenn dip
alffeitige Anfhauung der A, und doy Stauren im allz
gemeitien- entwictelt iff, meldhes hier, wie fiberall vors

ausgefest werden darf,

linaber auch bem fehddhorr genugthuende Hands
bicthung ju geben, folgt die UuAdfung der ItenFrage.
adgund abe an Figur 1 find die 2 A; bder Wit
tel gad iff fite bepde A gemein, folglich o dicfes dep

ui-beiden A gleiche Wintel; fevner i Duveh Die Yufeins
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anderleaung angegeben, daf fichdg :be ) agiacy
pic eifere Yuflojung und Yudeinanderiegung iff
leiht. — Sdh horve mit dem focitern Leweife auf,
und geige, daf fie audh uudhnlich feyn Fdnuen; nud
ebenfalls fo'in cinem geometvifehen Verhalinis fiehen.

Figur 4. Das A abe fey gleichfdeniiich fpifs
winflich ab —=ac, wodurdh ds = dggemadhriverven
fann; in voriger Aufldfung haben wir gefehen, daf
fih dg :cb ;. ag: ac, alfp verhdlt fich ds audh ju
be, ti¢ ad : ac, denn ad iff gleich ag, wenab=
ac . gemadht wird.

Kolalich Ednnen fie im Lfen Fall in cinem geomes
grifchen Berbalenig fevn , oder nidt fepu.

Wm diefeu , wie auch dhnliche Fale und Yufgaben
gu (6fen, ift der Schitler gejivungen , alle noch norhis
gen Bedingungen und Beflimmungen felber noch auf:
jufinden und hingujufesen , weldes das cigentliche
wabre Seben der Anfidfung iff.

Der Lehrer fahre in dem gefundenen Refultate
dicfer Figur weitcr, und [aft die Schuler eine unvers
anberliche Eigenfcbaft angeben , in denen die A immer
ahnlich , oder nuabhulich fepn miffen.

Mehr ald cin befaunter Winfel Fann bey der An:
gabe in foldhen Fragen nicht vorfommen ; denn, wenn
2 gegeben wiirden, fo wdve dic Uehnlich : oder Unahus
lichfeit der ‘A felder fchon damit gegeben, und bdie
&rage ware folglich fhon durd) die Angabe geidfk.
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¥Bird gar Fein Winfel gegeben , o Fann audh ale

fein ans dem geometrifchen Werhaltnif aller Seiten
die Wehnlichfeit der A ermicfen werden. 3. €

Drep Seiten cines A fiehen mit 5 Seiten eines
andern A in einem geometrifihen Verhdaltnif; dad
heifit, die Firyfte Geite des 1ten, verhalt fich jur Firys
fien Geite des 2ten , vie die mitfelfie des dfen, jup
mittelften ded 2¢en ac.; ¢8 fragt fich, ob beyde A ahns
lich , ober unabnlich fepen ?

Aufldfunag

Die Seiten eined A find abhangig von den Wiits
Eetn, je grdfer ber WinFel, Defto grofer die gegens
nberfiehende Seite s, , iff alfo ein A undbnlich einens
andern, {o fiehen die Seiten in diefemr A in ¢inen ges
dnderten Verhaltnif dev dhnlidhen A; mweun fie dhns
lich find, fo fiehen fie in einem geometrifchen Bers
baleif; feht dbie dten Sage diefed §. an.  Nun wollen
wir annebmen , die A feyen undbnlich, wodurd) danm
vie Seiten 11 Feinem geometrifchen Verhalinifie fiehen
wiirden ; weldyed mit der dren Annahme oder Ungabe iits
Wiverfprach ifi: folglich muf die 2te Annahme, daf
die A undbhnlich find, falfeh fepsr; woraus fich alfo
fplicen [afit, dag die A abnlich fepn mibffen.

DBey diefer Yufldfung wurdbe angenommen; daf
die A gang undhnlich fepen; und darf deswegen auch
alg cine der fhwerfien  Aufgagen diefer NReiheufolge
betradptet twerden.  Yuch wber folhe Anufgaben Haben
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meine Schiler dic manunigfaltigffen Yufidfurgen ges
macht.

eil dfe Veftimmung der Wehnlichfeit der Figus
ten, aus dem geomervifchen Werhalinig ihrer Seiten,
fiiv fich eine tufeveffante Nebung iff, abey nicht fo noths
swendig, und wichtig, af die Beffimmung bes geore:
trifthen Berhalmifies ber Seiten bey dbhniicken und
unabnlichen Figueen iff, fo hove idh wit diefem auf,
und fehreite sum legten , und gevade diefed mag midh
aueh entfchuldigen , daf ich hier die 6&._3 nicht alls
gemein abfivahievte, und fie durdh Jabhlen bejeichs
nefe. —

Ctatt cine Linfe im A alfgemen nur ungleichlaus
fend ju jichen, ziehe ich fie jest fo, daf dag 2te,
ober enffiechende 4 fieder Abnlich bem Aten twird.
Seht Figur 2. in dem der Winfel aef = abd iff,
folglich bad A aefdalnlichabd, aus welhem fich alfo
folgendes geometrifthbe BVerhaltnif ui‘gt’ci\f: aiffiiciiale
seadiab; ferrey af:ad | laeiab [ ef:bd,

Kdunen die Sehitler foldhe Bevhdleniffe geldnfig
finbenn, und die. Grande anf die bewiefene Sage 02
rucfibren, fo diivfen fie wieder sum Unterfuehen der
Abfchnitte £b und ed nbergeffihst werden, wobey fie

ohtie Mube finden folfen , daf fie nidht fmmer mit den

e

Geiten der 2 A in cinem geometrifchen BVevhaltnife fres

ben. b will Hier nuy eine cin jeltne Anfgabe herauss
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Heben, und zeigen, daf fie nicht in folgendem goos
metrifchen BVerbaltnif fichen: af: ae .. ed: £h,

Nuflodofunag

ab {oll in Dieferwr Kall bepnahe gleith ad feon;
folglich mnfte e d auch in alfen Falien inmer bennahe
gleich £b fverden; denn basd A afe ift abulich abdic,
in cinem foldhen & muf aber e d nicht immey beyualhe
fh fepn s wm es dentlicher ju machen,-3ieht map sm

gleichlaufend fe, £h Fann in ahulichen Fallen als Seite

fo gar auf 5 dabrend ed Beonabe nodh der gans
jen Geite ab gleidd F, wm diefesd ju erbalten, muf
pasg A ab d nuv gleichfchentlich vedhtivinflich und dep
gGinkel abd vecdht gemadyt werben. Daf bdie 4auge:
gebenen Geiten i Jeiten in einem geometrifchen Bere
Haltaifie fiehen Founen, iff nad) dew aufgefiellten niche
mebr fchwer gu Oetveifen, —

©9Muf die ndmliche Are Fonnen alle Fragen, dieit
diefent Geiffe gegeben find , auch geldff werden.

Wm nidt eitldufig in der Ausibung ju feyn,
fann dev fehrer, oder aud) ein Scbniler, der mebhy
Saft und Erfahrung hievin Hat, diejenigen Seiren
hevausheben , bep denen einiaeWahricheintichfert eines
geometvifchen Berhaltnifjes vorbanden iff.

&8 fird in einem 4, von einemy Minfel aus auf
bie gegentiberfichende Seite eine uygleichlaufende i

gie gezogen.  Die Aufgaben werden hievben insdbefons
'] b
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bere midtig, mwenn man dad 4 in ihm dhnlicde A
gerlegt, oderin 4 eintheilt, die dem Gangen dhulich
find. Sebt Figur 3, welches cin rvechtmwintliches fepn
foH, bas ourd) die Linie b e in 2 ebenfalid rechtwint:
liche A gerfdhnitten wird, bdie dhnlich dem Ganjen
find, weldhes auf diefer Stufe nichs mehr ju bemweifon
ndthig ife; folglich fanu Figur 5 als 3 dhnliche, rvechts
minfliche & '8 Yuge gefaft werden, fwoton das A
abd bas ife, abe dag 2te, und bed bag 3te iff;
dic Geite ad iff alfo dic Hypotheunfe des8 A abd,
eben fo iff ab Hypotheuns das Aabe, und bd Hys
potheuns de8 & bed; ald geometvifches Verhaltnif
fann folgende Reihe aufgeficlit fwerden: ad besg dten
O :ab bes 1fen, oder 2tend 17 ab dederfien, oder
ten A tae ded 2tent [ . bd des Sten ober dfen A
b e D¢ Bten oder 2fen A.

o vie dasd geometrifche mcrl;d[rtnf} der grifiten
Geite juv mittelfien, durd) alle 5 A durchgefithrt wurs
be, fo fann auch die gréfte Seite jur feinflen, over
pie mittelfie jur Eleinfien behandelt werden; fweldhed
nadh dem aufgefielitcn tfeine Schmierigheir mehr faben
fann. Der Sehirler wird, nahidem er 5 abnliche A
an ciner Figur fieht, von felbfi juerfl vas aeometrifche
’i}crl)alrm], 2 gletchlicgender Seiten turd) alfe A durdys
fitbren. CSolite er nicht einmal ju fo viel Ueberlegung
unbd Ordnung gefommen fepn, fo wird or auch wabhr:
fdbeinlich gany unfabig das dufgeficlte in ihrem walbe
sen Geiffe eingufehen, und ju (5fen.
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lm bdie fhmwdchern aber audy fher gu fifren,
fonnen nodh etwa folgende Fragen gegedent werden:

TWie wollr ibr e3 angefien, um alfe Verhaltuife
erfchdpfend s erhalten? Srellt bie einfachfte Form
auf , und-filrt fie fo weit aus, bid ihr das Er{dhdpfen
biefer jebt 3u fubrenven Yufgaben Hberblicfen E3us
net? 1 0, —

Jf die Fieur in diefem Geiffe bebandelt, fo Edn:
nen dann nur nodh eingelue Kragen aug dem Gangen
berausgeboben weveen.  3.€. Sebe, ob fich ed nidht
31 ab verfalte, wicbd: ad.

Aufldfun g

bd ju ad ift die Firyefie Seite ded Aten A s feis
ner [dngfien; ed iff hingegen bdie Firyefie Ceite ded
Sten A, zur Iingften des 2fen: um ein geomefrifches
LBerhaltnif ju crbalten, folite ebenfalig die Efvyeffe
bes 2ten jur [angfien defielben fiehen, oder eb siab;
folgiich verbalt fich bd nicht juad’*ed: ab, four
dern bd:ad Jleb:ab; daf ed ungleich eb iff,
folgt aus der Ungleichheit dev Winkel, welhe das
ungleichfdentlich rechtminfliche A hat.

Die in legter Aufgabe aufgcfieliten Seiten fiehen
alfo nur dann in cinem geometrifhen BVerhaltnife,
wenn dag A gleichfchenklich rechtvinklich iff. —

€ine 2r¢ Frage Hber dieje Figur: BVerhalt fich
db:ba  ed:ea?




82 ol
Auflofunag

db : ba iff bie Fleinfie Ceite desd 1ten A ju feirey
mittlern; eb: ea ifi hingegen die Fleinfie ded Bten A
gur mittlern des 2ten; wm in ecinem geometrifchen
Berbaltnifie su fiehen , mifte s folglich die fletnfic ded
2ten & gu feiner mittiern fopn, weldhes eb: ae was
ve; fololich verhait fich d b nidyt 3u ba, wiced: ea,
fonbern db: ab [ be:ae.

Eine te Frage dev ndmlidhen Figur: Sebt, ob
fibed: eb.. eb:ea?
Aufldfung
ed:ebiff dicfleinfie Seife ded Sfen A i feiner
fiftlern , und eb: ea iff ebenfalis bie fleinfie ded
2ten A 3u feiner mittlern , uud misffen deswegen alfo
inn cinem geomefrifchen BVerhaltuiffe freben. —
as fich biev fiir cine Savnigfaltiofeit von Sraz
gen machen (06, crgickt fich fchon ang diefen 3 aufs
geftelifen; desaleichent, wic nothig tas Erichdpfon ber
Wabeheiten und Safe in folchen Fianven iff. Denn,
ie fudre e8 ohne dicfes moglich, ake Kragen, die
Dier geaclen foerden finien, und anch oft vorfom.
men, auf der Stelle ju fen.  Der Scbfiler, weldher
wabr und lebenbdig in dbie Mathematif eingefihre wird,
Bedarf freplich auf diefer Ctufe nichf mebr alles me:
ehanifch fo zu evfcbdpfen und augsufiibren; — mit
_einer entmwicielten Kraft iff er jebt auch fihig, Sprins
ge iu madhen, obne den Jufammendang und . detr
Hners
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tnern Organidmd ded Gangen suverlichren , toeldhesd
Befonvers in der Mathematif Houvrfache iff, wnd
efoig bleibt, —

Hier folgen nodh ein paar Fragen nber obige Fie
gur , weldhe jur Abfivafrion der Sase fuhre. Sudi
di¢ wichfiaflen und inteveffanteffen Verhalrnife dicfer
Kigur, und gebt ihnen einige Fovmenbeffimmungen,
pamit ihr fie in Jubunft feicht von den andern unters
feheiden Fonnet.

Dic Sehitfer merden als Antioort cfiva folgendes
Perhalmif aufficlien: de:eb Il eb:eaund fagen:
Die-Cini¢, weldhe von dem redhten Winfel emesd A

e

iy

vechtivinflich anf dic gegenfbervfiehende gejogen iff,
goird mittlere BVerhdituiplinie swifchen Dden Theilen
ber Hypofenufe.

Daf dieft Rerbindung per Geiten  auf nans
¢herfey Arten Eavafrervifiee qudgedricft werden Fonm,
folf jeder Sehrer anf der Steli¢ erfabren, Der mebhy
alg cinen Gdhaler hat; audy menn ev nur eirmen [es
Sendigen hat, fo wird ¢r auf mannigfaltige Formen
fiogen.

Serner werden fie anfitellen: dag fich db:baly
be: ea, tnd Daviiber fagen: Die 2 Seiten (Kathes
fen), weldhe im & cinen vechten infel einfdiiefen,
fepert tm namlichen geomerrifhen Berhalfuif ju eins
auder, wie di¢ Theilungslinie jum grégren Abfbite,
ey fie von dex Hopothenufe fbneidet; wenn bep Den

€
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Katheten im Lfen Glicd ded geometrifhen Verhaltnifs
fed die fleinfie Seite jur andern gefeht wird 0. —

Kerner verbalten fih die 2 Geifen da unb b a,
die den Fleinfien Winkel einfchlicfen , wie die Ste Seite
des A zur Sheilungslinie; und endlich verhalten fich
bie 2 Geiten ad und db, fwelhe die 2 fleinfien ABins
Eel einfchliefen , ie bie Ste Seite jur Theilungslinie.

9Bie hier nur dic Seiten ded grofen ober dfen 4
ind Auge gefaft worden find, fo Ednnen audh die der
2 andernt betvachtet und behandelt werden; wodurch
fich die allfeitige Anfchaunng und Auffafung der Fis
guren im Kinde nothivendig entwickeln muf. —

St die Tetste Figur fo durdhgefnbre, fo fann maw
pie Schitler cine fcbiefwintliche Linie im rechtwinblichen
A jichen laffen, und tvieder tie vorhin die geometris
fehen Verhaltuiffe der Seiten- unterfuchen laffen; fwos
bep fie finden werden: daf alle geometvifchen BVey:
haltniffe, weldhe man juerfE auffielt, jest anfgehoben
feyen.  Sn benjenigen Falfen, in denen guerff fein
geometrifches BVerhaltnif fatt fand , Fdnnen jest folde
ginfreten. — Sift aber nufvichtig.

Meil eind vonr dent oben gefundenen geometrifhern
Berhaltniffen befondersd wichtig fiir die Unwenbdbung
iff, uubd desmwegen oft anbere Safe auf diefen surifs
gefubhee twerden; fo folgt ev audy hiev al8 Sab hews
auggehoben, und ourdh die 3abl bejeicdhnet:




Die fenfredhite Linie, welche vom ¢ echy

fen Winfel einesd A vredhtivint Lidh auf die

5
gegentiberfiehende Seite gejogen wivd,
ift mittfere Proporiionallinie jwifchen
denbeibenZheilender Hopothenufe. 6. Sag.

Qiber Dierbey mdchie ich den Veurtheiler bitter i,
dag er diefes Heft nidhe mehe nue nach den un ferfivis

..[

thenen €agen fdhds

¢ Dicfesift dadunrichtige . aag,

oer Anbang diefes Viidhes wivd das ridirigere befii
imen, —
€3 folaen die fehiefwinflich en A.

Man foll im gleihfchenfiich fpit s oder Fumpf:
wintlichen 4, vom ungleichen Winfel aus auf dic ges
gegentiberfiehende Seite eine rechwvinfliche Linie sie:
ben, uud das geometrifche BVerhdltuif der Seiten tins
teriuchen.

Jn jedem A giebe o8 2 ahufich vechtinEliche A,
dle tir bey Figur 1 fhon hatten, fie biethen folglich
uifhrf" neuwcd mehy dav. Dem gangen A find bepde uny

Yulich , folglich ift das nothwendige unverdnderliche

[

g-.‘mn:'n'i;'n:{:c iﬁcr!jalmiﬁ aufgeboben; daf e Jeiten
unter foldyen Geiten auch ein geomerri dhes Verhdlr:
nif flate finde , it bepnabe muncthig ju Semevfen,
aber deoch niche fo gans unndshig in ber Yudiubrung,
Befortoers Bey fehmachen Schitlern; denn gerade dies
fes entivicfelt die alffeitige Erfinonngsfraft aufferors

£

bentlich, welche beforders bey den Sehwadyen fehie.




Das weitere Hird dem Bebliwefnif eitted jeben Sehrevd
fiberlaffen. @8 folgt in folchen A eine febiefrvinliche
Linie. '

Fiaut 4 foll ein gleichfchentlich fumpfivinflides
A fepn , foovon die Linie a e baffelbe in ein ihm dhns
licheg A aeb, und in cin gleidyfchenflich foigivinEliched
aed jerlegt, aus thelchenr fich alfo folgendes geomer
trifhe Verhaltnif evgiebt: db : ab oder ad oder de
+.ab, ober ad, oder de: ae oder eb.

Selglich Eann in bdiefer Figur cin geometrifchesd
Berbaknif auf cine eingige Linie gebracht werden,
burch welched man folgenden Yusdruck erhaft: d b
de..de:ebh

Der Sehrer It die Kinder dad A ndber unfers
futhen, in weldyem ecin foldhes Berhaltnif fatt findet,
und fie werden ju den angenommenen Eigenfehaften
niodh) Befommen: daf ef ein A fep, wovon ber jEum
pfe Winkel ¢ und ein fpiger 3 vecdhre berrage. — Die
Deveife hicraber follen dem Kinde feine Sdyvierigteit
mehr Ddarvbicthen, fwenn es bas Borheraegangene in
feitier Getwalt hat, weldhes abfolut nothivendig iff,
und gefordert werden Fann und darf; ich tweife daher
aud) nidht mebr auf die Sase desd Leen und 2fen Sheilg
Diefer Werfe jurncf.

TWill der Lehrer die Schiler in der Reflopion Diee
fer Figuren noth weiter fabrer, fo faun ev fie efwa
fragen:
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Bon twelher vegelmifigen Figut find bie Winkel
diefed A ihre Winfel? Wasd muf alfo gewacht wer:
bert, um die Winfel emer foldhen Figur mathematifch
3u Beflimmen 2

ntt. Eine Pinie muf nur fo in 2 Theile getheilt

mwerden, daf fich die Linde felber ju einem Theil verbalt,
fie diefer Theil jum andern Theil der Linie. —

Dag man die Sdyuler dic finie ae in Figue 4,
auch nodh auf andere Weife {chicfwinflich jiehen laf:
fen £dnne , ergiebt fich and den vielen angenonumenen
Befiimmungen , die eben in diefer Figur vorfommen.
So fann man g € nyr teglafien, daf de==dafey;
ober mian fann angeben, bag de I[dnger oder Eirjer
al$ dafey 1. — 2Wird in foldhen Fallen dad A aeb
abnlich) abd gemacdht, fo find die Wabhrheitenn, die
fich bavaus ergeben , nidhf gany unwidytig. —

Sm gletchfdhentlich fpibwinFlicdhen A fann eine
gang abnliche Theilungslinie gesogen werden. Seht
Sigur 5, in der die Seite ad = ab, db=de =eca
ift, feruer ®ad A adb dhnfidh deb Ausd welchem fich
chenfalls dad geowmetrifthe BVerhdlinif ab:ae ! ae
: e b evaieht; der Beweid, und die fernere Unterfu:
chung des A iff gang gleidd dem fivmpfivintlichen, —

uch Hier Fann d e wieder fo gejogen werden , daff
bie dbadburch entfiehenden A undhnlich werden.

Dasd ungleidfeitig foifs und flumofomkiidhe A
witd auf gleiche Weife bebandelt , und iff nicht gamg
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unioichtig, foenn man e mwiedet int Anliche A serlegts
i affen andern Fdifen darf e8 aber fibergangen toers
den, weil e Feine unverdnderlich nothwendigen geome:s
trifche BVerhdltnifie hat.

Bisher iff dag geometrifche Verhalinif ber Seiten
stever A durchgeffibre foorden, ober der Seiten , die
badureh ertfichen, dafi man cine Sinie in affen NRich:
tungen in denfelben jieht.

Ehen fo Fdnnen die Seiten, welde durdd dasd
ichen sweyer Linien in-cinem A entiichen, behanbdelt
werden, die ich aber nuv gedrangt durdhfithren will;
ich beobabre den gleidhen Gang, den ich Bep ciner Yi
nie hatte,

Ccbt Fignr 6, und vergleicht fie mit Figurd. €8
Iaffen fidh in diefer Vevbindung der Linien 3 abuliche
A aufzibhlen , vas dte iff ahg, dasd 2fe aef, und das
Ste abd; ferner 3 Ubfchnitte, der crfie befieht aus ben
Ceiten he und o F, ber 2t¢ aude b und £d, und bep
Ste aug hb und gd. Dasd meitere HUnterfuchen der
geometrifdien Berhaltniffe der 5 dhnlichen A uberache
ih, tocil o8 gleich iff denen an Sigur 1, und nach der
gleichen Norm behanbdelt werden faun. Scb hebe da:
fiir ein paar cingelne verwicfelte Yufaaben ausg dem
Gangen Heraug. '

Berhdlt fihag: ae S af:abh?

Untw. €8 fann fepnr, oder Fann anch nicht fenn.
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M ufrofunsg.
ngenommen wird, die Seite ag folf langer feyn
ald ah; fe fann fo nabe al3 man will bey gh gleich:
Taufend fiehen, folglidh fann ag grdfer fepn alg ae,
und fa fann ju gleicher Jeit viel fleiner feyn ald
abic. —

Werhalt fich ag: af [ af:ad?

Die Unfidfung diefer Yufgabe iff fo leiht, bag
fie ein jeber ohne bie geringffe Mihe machen wird. —

it bem Ubfchnitte der Seiten gehf €8 ehen fo;
¢8 folgen noch ein paar Nufgaben baritber.

Werhalt fich gf:he . 'fd:eb?

Intw. Ja. —

Aufldofunag.

ag:ah.af:ne . ad:ab feil ¢8 die gleich:
ficgenden GSeiten in ahnlichen A find; thut man voR
af: ae Dad Verhaltnifag : ah, unbyon ad : ab dad
Berhalinif af : ae weg, fo hat man ein ihnen ahn:
liches geometrifches Berhaltnifi von allen 4 Glicdern
egacthan; folglich miffen die efte aud) wicder ein
folched geometrifches Verhaltnif bilden; worhber§. 4
in weldem die Entwicklung des aeometrvifchen BVews
haltniffes ausdeinanbder gefeht iff, Yusfunft giebt.

Der 1te ThHeil dicfes gebildeten geometrifchen Vers
haltnifes iff gf: h e, und der 2te £d : eh, alfo vers




40 e s

Halt fibgf:he ! fd:eh; obet die Ubfdhnitte fre:
hen in cinem gleichen geometvifhen BVerhdimifie wie
bie Seiten der 4, mit denen fie in einer Aichtung
Liegen, —

BInf gleiche vt Faun gegeigt werden, daf fich g f
the . .gd:hbh

Solglich fann man affacmein feiliefien: daf die
Abfhnirte, melche pie gleichlanfende Lis
niemit ciner Seite eined & bildben, in ei:

nem gleichen geometrifdhyen BVerhaltnig .

fiehen, mie dic Geiten, von denen fie geos
fehnitten find. 7. Sas. : 8

LWoltte man hicr dic geometrifchen Berbaltniffe
gnfer afien Formen medhanifch erfehdpfend Darficlfen,
fo f&me man beinadhe ins uttendliche: bdurch .N.s“ aufs
geficlite find aber affe wefeutlidye Richtungen crfdhopft,
und was im Anfang fir Kinder nothivendig war, wird
auf diefer Stufe todtender Mechanidmug: man muf
fich Lier nethwendig jur aligemeinen 'ﬂ?cglrl erheben ,
foennt man nicht in den eingelnen Hufgaben erliegen
ilf. — ' :

Bird i1 einem 4 eine Cinie mit ciner Seite aleich:
paitfend, und dieandere mit der namlichen Ceite fo
iu:g[virfﬂnufeub gezogen, dag fie von feinem MWinfel
bes Lrausgeht, fo werden die BVerhdltnife untichtiq;
Befonibers menn die nacicich laufenve Einie fein dews
gaugen 4 dbuliches A fehneivet. |
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Desdgleichen findet ftatt, twenrn 2 Binien auf biefe
#Weife in cinem & ungleihlaufend gesogen find,  Fiw
fihmwadbere Schirler find eingelne Yufgaben Hieyiber
boch noch nicht gang entbehrlich; audh diefe mifs
fen wenigffensd fo meit darin gefubrt mwerden, bdaf
fic die Yufgaben im Gtande find felbey zu [Sfen,
und bie wichtigern von den unwidtigern ju unteys
febeiden.

Jn Figur 7 ift eine Linfe von einem Winfel aus,
und die qudere gleichlanfend mit einer Seite ded A
gejogens ¢S fragt fich, ob ab fih :ag ) ag:ad?
Serner, ob fi be:gs! ! gs: df?

Dag die Seiten bed A agd in einem geometris
fchen VWevhaltniffe fieben , mit den Seiten ded Aasf,
fiebt jedermann fihon aus der ifen Figur. Feruer
bag die Seiten bepder & mit den Ybfehnitten gs und
d £ 2. tn einem geometrifchen BVerhdltniffe find 3¢ —

ird bd aber ungleichlaufend geyogen, fo iff die
Jigur im Gangen genommen fieder unmwichtiger , bes
fonuders foenin gar feine dhnliche A gemacht werden,

Sn einemy vedhtiminflich ungleichfeitigen 4, wird
vout rechten Winfel ans, eine fenfrechte Cinie auf die
aegeniiberfichende Seite gejogen, und mit dicfer ges
nannten Seite noch cine gleichlanfende Cinic gemacht,
. wieder dad geometrifche JVerhaltmif der Sciten
suterfucht, elches jedoch fo Leidht iff, daf die sy
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fithrung fibergangen werden barf, ment man Figur L
und 6 gany in feiner Gewalt hat. —

Ctivas widitiger , und nothivendiger ald diefes,
iff bas redhtwinfliche A, wenn man die 1te inie foie
oben jieht, und Hernach von einem vechren TWinkel,
ber dutch diefe Qinie und die Hopotenufe gebildet iff,
cine 2te vechtwinFliche Cinie auf die gegennberfichende
Geite falit. Sehmwer und vermwictelt find aber ie Aufe
gaben in feinem Hall. —

9uf gleiche Feife Fann man fie die geometrifchet
Merhaltniffe der Seiten in cinem A auffuchen laffen,
wenn man diefe 2 Linien von cinem obder 2 Winfeln
aud jicht, welhed bey dem gleichfchentlichen , und
ungleichfeitig rechtmwinflichen einige nicht gang ungwiche
tige Sage und Wabhrheifen hat; die befonders tauglich
gut Entroictlung der altfeitigen Erfindungstraft find,
wnd bey fdmadern Schirlern folglich nichy vernach:
Yaffiget foevden dlirfen.

Ghen fo Ednnen 3, und nod) mehrere Einien in
ginen A gejogen foerden, wobey fidh jedoch wenig
wicues und widhtigesd evgiebt; aber auch diefes foll vom
Lehrer nicht gefagt werden, der Schuler foll es felber
evfahren, und erfi bann ausfprechen; fieht ev Eraftig
da, fo fann er e8 auch ofne eigentlich Hand an das
aterf ju legen, fein Geiff veicht fber feine Hand
Hinaus.

b fehreite gu 4Ccf, und jiche juerft auch foies
der sy eine , Hernach 2 ¢ Linien,
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ZBird i einems Parallelogramm eine Ecklinie ges
joaen, fo entfiehen 2 dhnliche A, und dasd geometris
fhe Werhalenif der Seiten aphnlicher Figuren iff Loy
Sigur 1 fchon hinlanglich andgefirhre.

Wird eine Linie aleichlanfend mit ciner Seite bes
Parallelogramms gesogen, fo find die geometrifchen
Berhaltniffe gang leicht und univichtig.

Jm Paralfeltrapes und Trape; eine Linie gejogen,
giebt unwiditige, und jugleich fhmwicrige Berhaltniffe
Bey ihrer Rofung.

QNicht gany unmwichtig iff dag Yuffudhen der geos
metvifchen Verbalinifie in einem Parallelogramme, in
dem 2, 5 und mehrere Pinien nach affen Richtungen
hin in demfelben gezogen find, weldhes aber nach dey
Form des A geht, und dedwegen unndthig wird, hieg
foeiter ausiudehnei,

Die Trapey und Yaralieltrape; find uttivichtiger 3
ich itbevlaffe dicfes dem Lofalbediivfuif eines jeden,
und fege noch ein paar Worte tber dag 5Ccf und
6&cf Her.

Jn den unregelmagigen 5 und 6Ecfen mifien fves
nig oder gar Feine finfen mehr gezogen weeden , feil
die Verhaltnifie theild untichtig , und theils vermicfelt,
und fchroer ju [ofen find , und durd dag, was tiber
bas A audgefishre wurde , afle geometrifchen Verbdlt:
niffe fo weit eutiwicfelt find, dafi'im Fall folche Yufe
aaben dboch vorfamen, bdie Sebirler diefelben duyrdh
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bas aufgefielite mit mehr ober meniger Mube und
T5,?21‘(:&' doch [5fen fonnten.

€8 werden daber nuy 16,9 in den reaclmafigen
Hiarven Linien gezogein,

S einem vegelmafiaen 5&E werden 2 Edflinien
gciogent, und die geometrifihen Werhaltuiffe der Seis
fen unterfuchf. — Die entffehenden A haben & und
2 rechfe Winfel,  die wir folglich bep der Mnferfus
dhung der geomefrifchen BVerhaltniffe der A weitlanfig
auseinander febten. —

€3 foll in 5@ eine Ecflinie, und mit derfelben
eine gletchlaufenbe Cinic gesogen foetrden.

Etiwvas ichfiger werden die geomefrifdhen Wers
baliniffe des8 5EdS, meun maon die Seiten deffelben
o feif verlangert,. bisjie sufammentreffen, uud dany
on biéﬂm Punkten ausdnach den aufgefieliten Sefesen
foteber 1, 2 und mebrere Linien nach Winfeln und
Seiten ded SEAS jieht.

Wnnberfieigliche Schivierigkeiten Fonnen aber auch
bicbep nicht eintreffen, tvenn das A in~bem ausge:
fihrten Umfang mit Schifern Behandelt worden if;
pedaleichen fann anch bepm 6E gemadht, und bes
hauptet foerden.

fim das DHeft nidht unndthis grof 3u machen,
fabre ich nichtd mebr uber dicfe, twie and) Hber die
folgenden vegelmagigen Jiguren aus.




_ 49

Die Mnterfuchung des g-:omctrtfdjen%crbﬁifniﬁ:;g
der Winkel allein , unablhangend von den Seiten, ift
unfruchtbar,” desaleichen auch bey der Berbindung veg
Geiten und Winfek, weil die Seiten eined &, 4Ecks 1
in Feinerr geometrifchen Werbaleniffe ihrer Winkel fte:
hen; teiches die Scbiiler freplich aud) felber unterfus
chen miffen, fenn ¢§ gegrundete Wabrheif flir dic
felben haben foll; moriiber etva folgende Fragen dies
fien Ednnen:

Unterfucht, ob bie Winkel cines gleichfeitigen
ober gleichfchentlichen , oder ungleichfeitigen A in e
nem abnlichen geometrifthen BVerhaltniffe ju einander
fichen , wie thre Seiten? Yutiv. das geometrifihe BVews
paltnif siwifchen Winfel und Seiten findet in Feinens
andern als gleichfeitigen A fiatt; nuv jum Theil aud
im ungleichfeitig rechitoinflichen mit dem 3Steld vechs
ten; denn in diefem A iff einer dev Bepden fpigen Wirns
fel , bic DHalfre des andern fpien, und bdiejenige
Geite, welhe dem dfen fpisen Winfel gegenitber fieht,
ift auch die Halfte doy Seite, weldhe bom vechten ge:
genliber livgt.

CGtwas widfiger aber, ald diefed, {ff bas geoi
metrifche Weehaltnig der Seifen in 4, wovon die
Winfel durch die Gleichheit des Theilens ausgedbricht
and befiimmt find. 3. €.

Unferfudht , toelche Seiten eines A in einem gens
metvifchen Bevhaltniffe fiehen , wenn ein IWintel def
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felbent fn 2 gleiche Theile getheilt wird?® Sie werder
etiva folgendes BVerhalmif auffiellen: ad: ab s vdier
eb; febf Figur 8.

Dier folgt nur cine Aufidfung; mwie wobl meine
©ebirler immer 2 bis 3 verfchicdene madhten.

Der Winfel dae = eab, ferner wird der Winkel
aef = ade gemadyt, durdy welches folglich das A a
ef dhnlich und gleidh ade wird, ef=de, und cnds
Lich ift Das A feb noch ahulich adb; denn der Winkel
feb=dae alfo verhdit fih ef:eb::ad:ab;
ef = de; folglich verhdit fich auch de :eb *
da: ab.

Wenn alfo einWinfel cines A in 2alei
the Theile getheilt wird, fo wird die Qe
gennber fichende Seite in cin gleidiesd ge o
metvifches VWerhaltnif mit dben Sehenteln
diefer getheilten Wintel eingetheilt. 8.
Sa B.

Haben die Schisler diefe Wabrbeit fo gefunden,
und auf eine ihnen cigenthiimithe Uve geldfE, fo Fann
ibnen der Lehrer aud) andere eingelne fragen aus der
Figur heransheben. 3. € Ob fich ad: ae’ ae:a
b? Ferner, ob fichfb:eb ° eb:ab 1. 2

Daf beym Theilen ded Winkel3 eiues A in 2 une
gleiche Theile, das anfgeffelite geometrifde Berhdft:
nig aufaehoden werde, verfieht fich duvrch den fept
aucgefprochenen Sag, und darf folglich nicht mehe
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grft Befviefen werden; der legte Gak ift alfo audh nme
smgefehrt wabr. —

MNach den ndmlichen Gefesen Fann man die Schiy
fer- einen Winfel in 3, 4 ¢ aleiche Theile theilen
laffen.

Dedgleidhen Fann mit 2, obder affen 3 Winkeln
gities A vorgenonumen ferbden.

Das Theifen jtoeper Winfel , jeben in 2 gleiche
Zheile, iff bad widtigfie bavon; in 3, 4 und nodh
melreve gleiche Sheife , fann bep 2 und alfen 3 Win:
feln bes A fibergangen foerben.

Klie, in denen dad e8fen des geometrifthen Vers
baltniffes unmdglich twird , Funen aber auch Hey den
vertickeltefien Aufgaben nicht vorfommen. Bepm Thei:
fenn der QWinfel ded 4 und SEES 3¢ i 2, 3 1. gleiche
Lheile , werden die Seiten derfelben nicht immer in
geometrifche Berhaltniffe eingetheilt, deswegen bedarf
man dicfes Theilen audy nicht meifer qauszudehnen,
befonders da diefe Figuven alle leichf in 4 zeriegt wevs
ben fonnen; und alfo das Werviclfachte von dens
gicht, wasd wiv einfach fdhon Harren. —

Wie big jest die Winfel in A i immer in 2,
3 1. gleiche Theile getheilt worden find, fo Fnnes
aud) die Seiten in denfelben in 2, 3. gleiche Sheile
getheilf werden, und Linien an die gegenitber ffehens
den IBinkel gejogen , und wieder fic oben dad geos
metvifibe Werhaltnif der Seiten unterfucht. — Dip
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SRinfel, wie frither Bemerft, ffeben in Feinem geos
metvifchen BVerhaliniffe der Seiten 1. — Folglich darf
biefes auch bicr nicht unterfudht werden. —

&tatt basd gecmetrifdhe Verhalini§ der Seifen in
Riguven ju befiimmien, fdnnen aud inien oder Set
gen geometvifch fonfiruivr roerden; der 1re und 2te
Sheil der Grofeniehre madit dicfen Unterfhied hing
Ianglich dentlich. -

Daf id) dbas wirflich mathematifehe Darfiellen der
geometrifchent Verbditniffe erfe da folgen lafien tdunte,
o dbasd geometrifche BVerhaltnif der Flahen fchon cnte
wicfelt wave, ift leicht eingufehen.

@8 folgt aber bicr ausd mehreren Grinden; einer
pavon iff, diec Unabhangigfeit der geometrifchen Ver:
haltaiffe ber Seiten von den Fladyen, fo daf die Fors:
fesung diefed §. in den Aufgaben der geomefrifihen
Merhaltniffe dev Flachen die geometrifche Konftrultion
ter Geiten eher exfcioeren, alg erleichfern mirde. —
Gvof iff aber dev Unterfchied dboch in Feinem Fall; ich
fehreite desmegen sum folgenden §, obne die Sim[;;
wendigleit weiter ausdeinander ju fepen,
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Bon der mathematifhen Konfieriftion
der Seiten und Linien, die in cinem
geometrifchen Werhaltniffe frehen.
Qinten ober Seitenn, die ein geomes

bilben. —

thalten, mwerbden fie ein & machesn,

1 bemfelben gleichlaufend mit eines

S einer u.n.{‘a{;cs: Siour Ednnen fie anf nrebreve

rten L,c' en on;a eifen, bie in einem geometrifchen

&5 ift die Bebingung dicfed §, bag der Sehiler

Sibee angiebf; wozu er nur den Jiviel nud Lineal a
Jnfriment bedavf; nur diefes ju thunr, miffen die
Gebitler in [efrey Yufgabe cine finie in bemi A wirfs

lich mathematifch aleichiaufend jiehen, wornber dep

2te Theil der Grd
z

he.  Macht mit deny Jivfel 2c. 3 Linien, ober 3

aF

enlehue hinfangliche nstunfr gieht.

Seiten , bie in ri;:z‘m{uvw reifchen Bevhaltuiffe fehen,
worhlber fie cffoa Figur 5 machen fwerden , in der fich
ed:eb 'eb:eaic —

ieh Ednnen fie diefed an Figur Ldarfiellen, wenw
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AMns dicfen 2 YUnfoaben twird man fehen, daf ed
nicht8 ald ein Hevvorrufen beffen iff, wad bas Kind
febon foeiff , und in fidh tragt.

®g Bedarf aber diefes Hervorrufen , um Fomen:
ve Aufgaben allgemein und ohne Sehivievigfeit auf
ber Stelle zu 1dfen. —

2hv. Macht 2 beliebige Linien , fudht Heenach ju
bicfen 2 finien 2 andeve, bdie in einem gleichen geos
metvifchen Verhaltniffe fiehen , twie die dten jroey. —

Wm diefed Hervorzubringen, Eann dex, Schitler die
dfen 2 Linien unfer einemy TWinfel mit einander ver:
Binben: von den Enden der Sdyenkel diefes WinfFelsd
eine Sinie 3ichen , bdiefe Schenfel endlidh verldngern,
und mit der gejogenen PLinie eine gieichlaufende ma;
then , (oie gleichlaufende Linien, gleiche Winfel 1c.
mathematifch gemacht werbert, weif man,) wodurdh
bic verlangerten Sehenfel big jur gleichlaufenden i
nie im geometrifchen BVerhaltmiffe mit dem Schentfel
bes MWinfeld fiehen.

Solglich fonnen 3u 2 gegebenen Linien
2anbeve gefucdt werden, dicin ecinem dhn
lichen geometvifchen Vervhaltniffe ffehen,
iwie Diedten jmen. 9. Sak.

Theilt eine gerade Linie fo in 2 Theile , daf biefe
Theile in ecinems gleichen geometvifchen BVerhalnifie
fiehen , ie 2 gegebene Linien.
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Mufldfung.

Die 2 gegebenen getaden Linien wwerden o akeing
anbder gelegt, bAf fie eine finie bilden. Um diefes
mathematifch gn thum, Eann nue eine beliebige aerade
Linie gemadht, und biefelbe fo in 2 Theile aefdhnirten
foerden, baf bie Theile den gegebetien 2 Liftien gleich
find; mwas eine foldhe Rinie ju lang, ober furj iff,
mug niy angefest oder abgefdhnitfen werden; an cinem
€nbde diefer Cinie, welde die 2 Theile enthdlt, wird
bie ju theifende Linie nnter einen Winfel angefelt,
ttnd die Sehenfef diefes Winfeld mit ciner geraden £is
tiiec perbunden, burd) ben Tlheilungdpunft der evflen
finie, ober von dem Orf, o die 2 gegebenen Linien
ancinander gelegf morden find, wird ecine neue Linie
gegogert, bie gleidhleufend iff mit berjenigen, foclde
diec Ende bes Schenfeld bed guerft gemadhfon Winkeld
mit einander verbindef; dburdh telded die ju theilem:
be finie bep ihrer Durdfdneidung in basd begehrie
Werbaltnif getheilt wird. Fignt 1 fans nodh ndhere
usfunft darnber geben.

NAlfe Famn eine Linie fo in 2 Theile
getheilt merden, dag diefe Theile iff eis
fiemahnlidhedrgeometrifhen Berhaltniffe
fiehen, mie 2 gegebene Einien. 10. Sap.

@ine von ben gegebeiten finien folf juerft als dasd
ite, und die andere di8 dbas 2fe Glied ded ju fiss

dhenden geometrifchen Berhditniffes gegeden fepn, und
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yit Diefen 2 Linden folf cine 3te gefudt weiben, die mit
einander ein geometrifitbed Verhaltnif bHilben.

Nufldfunag.

Die2 gegebenen Linien foerden mwicder unfer cinem
g6infel aneinander gelegt , nid dureh eine Ste verbuns
ben.  Gebt an Figur 1 dip Binie ad und ag, welde
durch bas Uneinanverlegen den Winkel dag bilden;
g8 fird ge = ag gemacht, und die Linie ¢b gleich:
faufend d g gegogen; ausd dem fich folgenbes Berhlts

LY

fif eraiebs: ad:ag . ge oderag : db i

Much fann diefe Aufgabe dburch Figur 3 geldff wer:

ber; benn in biefer veihalt fich edseb: eb:ea.

ed unb eb fwerbden bann ald die gegebenen 2 i
gien 18 Yuge gefaft, und majfen folglich unter einent

|

vechten TBinfel bed vevbunven fevn, bdie Eude ber

¥

I

Schentel des Winfeldb ed Fonnen durch bd verbunden,

und auf b d in b ein veshter Winkel ervichtes werden,
de fo eit verlidngert, bis fie mit ba jufammentrift,
18 bcm fish ea ober die gefurhte Cinie craiebt; denn

bepde A find ¢inander und dem Gangen abnlich. —

P

[ifo fautt su 2 gegebenen finien eine
Ste gefudht merbden, die mit cinander eifs
geometvifdedVervhaltnif bilden. 11, Sag.

£hr.  Lheilt eine gegebene Linie fo_ in 3 Theile,
bag bdiefe 3 Zheile ein geometvifhes Berhaltnig
bilben.
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Aufisdfung
@8 werben 3 Qinien genotmmen , die in eittetr ged:

metrifben Berhaltniffe frebens bdiefe fonnen ettiweder

Bep Figuv 4, oder bep Figur 3 gefucht werd
| mug folglich inm voraus eine ahuliche Figur

matifch Fonfiruivt werden, wenn fie nicht fhon ex
iffive.

Diefe 3 Cinienr werden wicder ald eine Linfe mif
5 Sheilen aneinanber gefest, und an einemr Enb
piefer finte unfer cinem Winfel wivd bdie u theilende

antgelegs; die Sdenfel diefed Winfeld mif einer Sten

Qinie verbunden , uud mit derfelben durdh die 2 Theis

gpunfte der 3 aneinander gelegten Qinien 2 an:

peve gleichlaufende an bdie ju theilende gezogen; wo:
burdh Ddie finie auf die Dbegehrie Ure eingetheilt ifi.

Dicfes bier weiter ju beweifen iff un:

Tofglich fann eine gerabe Linie fo in

-~
By YEh Lt

5 Sheile getheilt werden, daf fie mitein
Verhaltnif bil

A )

ander cin geometvifches

tifch mif dem f,;n:'s’a.rﬁ fo gn:z'.zﬁ :;.i werden muf, weif

" Non jest an werbe ih audy in biefetn Heft nicht
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nur nodh, baf alie Aufgaben von den Schilern shne
foeitere Hitlfe des Sehrers geldft werden mifen; er
muf fie affo fo geben, dag die Schiiler in den Falf
gefest werden, dicfelbe qudd wirklich felber yu fuchen
und gu Idien; iy poerde mich meinerfeitd bemibhen,
big YUufgaben fo ju orduen , ind mit cinander ju bers
binden, baf fie die Schirler auch bey jedem Lehrer fins
ben werden. —

AUlle hier aufgeftcliten , und in diefemn Buch nodh
aufyufiellenden Aufgaden , haben meine Schiiler fo ges
1oft, wie ich fie da gebe.

€3 find 2gevade Linien gegeben, und jwifden ihs
tiert foll eine Gte YProportionallinie gefudyt werden;
oper cine 3te Cinie, wovon fich die Lre jur fudbenden
porhdit, wie dicfe fuchende jur andern gegebenen.

Aufidfung.

Jn Figue 3 veehalt fihed: eb 2 eb:ae; ed
und ea fonuen al3 die 2 gegebenen Linien in's Ynge
gefajt foerden, und eb ald die su fudende. — Folgs
lich mug ed und ea nur wieder in eine gerade finie
gebracht werden, und guf e cine rechtwinfliche inie
ervichiet, die in b mift ha und b d ebenfalls einen rech:
ten SBinfel bildet. mi diefed pervepsubringen, fird
mit ber HAIfte bev Cinie ad, von ibrer Mitte aus,
ein Kpcig Sefedrighen , und o der Kreid die gerade
finie eh fdineidet, ifi ber geometrifche Ort ihrer
Yange: baf ed 2 Linien gicbt, die diefem Berhaltniffe
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entfprechen , Beruht auf der Eigenthiimlidheit bed
Kreifed sur gevaben finie; denn der Kreid durchfchneis
det die geradbe finie bey feiner BVollendung immer an
2 Gtellen, ober Punkten.

Der Winfel abd iff vedht, weil er Wintel besd
Winfreifes iff; und folglid verhalt fich ed : eb [ 3

eb : ea.

Nlfo Fann bey 2 gegebenen gevabenfis
nien, immer eine mittlere Proportionals
linie gefudt werden. 15. Sak.

Man Hat 4 Linien, bie in cinem geomefrifcher
Berhaltnific fiehen; ¢ follen 4 anbere gefucht fwers
den, die in einem gleichen geometrifdyen BVerbaltnifie
fiehen , toie diefe erfien 4. —

Aufldfung

Man fept die 4 geraden Linien foieper in eine £is
nie aneinander , madht zvifchen jede Unterfcheidunads
oder Sheilungspunfie, legt unter einem Winkel eine
belichige Rinie an diefelbe, und vevfahret gleich mie bey
alfen vorhergehenden Yufgaben, in denen finien ai
einanber gelegt wurden.

Sn ber fofung diefer Aufgabe , iff auch die tfung
eirter andeen vorgefommen ; namlich: Eine gerade Lis
nie fo in 4 Sheile su theilen, daf diefe Theile ein
abnliches geometrifches Verhaltnif mit einander bils
den, wie 4 gegebene Ligien 3. =
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€8 find 2 finfert gegeben; eine don diefen geges
benen vevhalt fich 3u u.tim‘r, pie noch gefuht merdes
muf, toie diefe fucbende sur 2tew gegeberion; unbd foie
bicfe 2te gegebenie gu einer 2fen unbefattnten Linte,
vder gum 4ten ©lied ded geometrvifhen Berhaltuif:
fe8 2. '

Aufldfung

Juerft fucht man jwifehen dben 2 geaclenent Linien
ette mittlere Proportionallinie, weiches wiv Bey i
gur 3 fdhon einmal Datten. Seht den 43ten Sas.
Hat man einmal 3 finien, die in cingin geometrifeheq
LBevhaltniffe fichen , fo Fann die 4te ohnie die geringfie

Schmierigfeit befimme werden.

Auf eben diefe Weif ife fonnen i 4 {I‘rn“i, oie in
cirem geometrifehen Berhaltnife fehen, cine Ste, und
gt 5 einc 6fe ac. gefucht werben; Weides aber jept
immer unoidriger witd; — iy hHive bedivegen das

Gine nidit uninfeveffante wnd unndthige Uebung
iff fur Gdhiiker biefer Gtufe, daf Yufftelien der Ges
fege und Reibenfolgen nach den &hn

/3

t werben fonnen , wozn effoa folgenbe §

ben Yufgaben

mlagen
vienens uf mic vielerlen ve #dunen 3 gegebenen

-
—t,

erfdhdy

Tintew anbere gefuslit werben, die ¢in geometvifdyes
N

~

BVerhaltnig mif einander bilden ?
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uf wie vicle Yvten fann e8 qefchehen, mwenn
man vad Theilen bev Linien in geompetrifches Berhal
nifﬁ bamif vereiniget?
Bie viel geometrifche Verhaliniffe Fonnen nur Hbep
aus Theilen alivin gemacht werben? —

Ben Fraftig
Froagen tm Unfeng bes § aeben, und fie nur etiva

e Sehirfern Fann man fogar folche

die febmwerffen und widtigen andd wivflicdh ausfihren

laffen; wwelched aber chenfalid wieder Sache ded Leby
vevs iff.
oy folgf eine Aufgabe , die weder meine Schike
fer, nodd ih Bis auf diefen Ui !h;IE\IICf felbfificaudia
geloft habe; toeldie im Theilen einer Linie , fo in 2
Lheile beftett, baf fich ber eite ThHeil jum andern

verhalt, wie diefer 2re Theil jur gangen Linie.

s ¢

Wie die Konfiruftion einer ?"L‘ch_n'u Sigur befdhafs

{

g, it i Flour 4 und 5 enthaltesn.

fen foyn m

Diefes aber mathematifeh fo bdavjuftelfen, if

fbmieriger, und nur biefed alfein haben meine Sy
fer felbfiffanbig geldft. - —

Sch mufte ihren die mathene afifthe Konfiruftion
jebesmal juerft vormachen; dagn waven fie aber auch
immer im Stande, die meitere NAufidfung und Bes
weife felbfiffandig ju finden. —

ich fland auch, ald ich auf biefen
gall fam, und fragte mich : Wie iff diefes moglich , da

;r"f 7.3 - 3 . .-

efehopft Daft, al8 e8 ndthig if,
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um afie Aufgaben su Bfen, die auf biefer Stufe vor:
fomuren , bodh noch auf einen foldyen Fall ju fiofen ? —
Dicjenigen , dicjest anfangen , meine Grundfage dess
fvegen 3u veriverfen, haben mwenigffens in der dufern
Sorm ihred Wdfonnementd nicht gany unvedht. Sie
erlauben miv aber gemwiff andy cin paar TWorte davs
ober. —

Die mathematifchen Formen Laben ihre Befchrans
fung , weldes idh in meinem 2fen Theil der Grofen=
Jebre fchon Demerfte; dedgleichen hat auch bcrﬁ)?enfﬂ):
und fpricht fich an feinem Ovte mit mehr. Gewigheit
und NothwendigFeit fo deutlich aus, alsg in ber Mas
thematif; ich Deeife diefes hier nicht meiter, und
behaupte, geradbe weil diefed fiatt findet, fo muf uns
feve Eefindbungdtraft defio meby begriindet, und tiee
fer entwicfelf werben , befonbersd, bda beym fovafals
tigften  Ovganifiven der mathematifchen BVerhaltnifje
borh noch Fdlle eintreten, die einen Sprung madhen,
boch aber nicht in vorliegender Aufgabe; denn wenn
ir diefe genauer '8 Auge faffen, fo finden wiv:
daf fie cigentlich nicht auf dicfe Stufe gehdve, inbem
fic et geometrifthed = unbd poteny = Verhaltnif in cin
uud derfelben Linie vereiniget enthalt; die 2 Theile dber
Linie, und bie Linie felber Bilden dad geometrifihe
Verhaltnif ; das Duadrvat auf dem einen Theil , iff
gleich Dem NRechtecE auf dem andern Theile und der
gangen finie, und bildet folglich dbas poteny BVerhalt:
i, —

s S .
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Wobin folde Aufgaben gehdven, woill ih jest
nidht weiter ansdeinander fefen; idy laffe die Aurgabe
fo folgen , wie idh fie gemwdhulich auf diefer Stufe meis
aen Schitlern gab. @3 folfl eine gerade Linie fo in 2
Eheile getheilt twerden, daf fih der eine Theil jum
andern verhdlt, wie der 2te Theil zur gangen Linie.

S fagte dben Schitlern jededmal jum poyaus,
daf fie diefe Nufgabe wabrideinlich nicht allein (Sfen
Edbnnten : woriber fie mir meifiens juviefen: ,, faft e
ung wenigftend probieven. / Nachdem fie die Unmdg:
lichFeit fublten, lie§ idh fie pine gerade finic db may
hen , (feht Figur 9,) auf b follen fie eine rechtwints
lidhe Einie b f erviditen, die balb fo fang iff al8 db
von d durdy f die Linie da gichen, und von df, fg=
fb fipneiben , und endlidh de =d g machen; wodurd
fich dann eb : ed 7 ed : db*

Diefed Verhaltnif fanbden fie felbfiftandig, nachs
bem bie Konfiruftion e¢inmal fo angegeben war. Hice
folgt einer von den PBemweifen , den fie machten.

Nufldfung

Dad A dab iff dhulich dgb, meil ber Winkel
gba=~fbdiff, ber Winfel fbg von beyden wegges
shan , bleibt Winfel gbd — fba = fab, folglich iff
ber Winkel bad dedA bad =L dbgded A dbg, bdep
gBintel gdb ift filr bepde A gemein, alfo ber Winkel
dgb=dba, undb dag A d gb &hnlich d b a, folglich
sechalt fidh da: &b . db:dg; ga= db, thut man
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vott cinem geometviftbenn BWerhaltniffe ein dhnlides
geotuetvifches BWerhaleni weg, fo bleibt wicderum ein

folches Vevbdlenif, von da wird nun b, und von

db, dg weggethan, folglich bag 2fe und 5te Glicd

erhaitniffes; alfo verhalten

eb andh wicder wic die gangen

finien da und db 2c.; dg iff nun gleich de alfo de s

ey - abher J a0 3 . rage .
b lda: db oder de:ebh ! db: dg ober de:

(]

bic Glieder verfegt, giehbt de: db (. eb :de, uud

nif noch nmfehrt, fo

went wman endlich biejed WVey

ethalt wman bas Suchende, oder e b : d -._-j de:db.

Solglich fann eine 2inie fo getheilt
foerden, vaf fich bev cine Theil jum an
dDern verbalt, mie biefer 2teThetl Fur gan:

-

en Linie 14 Sas.
4 A

Haben die Sebiler diefen Sas fo ge

man fie lefcht qunt 5Ed fifren; deun in b
fhmeiden fih die Ecflinien in cben bic;"r‘;:t
siiffe; bedgleidyen fann der Lohrer andh durdy Fi

1no o c-i‘i‘t‘n‘i;aa: :

Berhaltnif theiler

E TS
tann per

vie Aufgabe geben , ein vegeimigiges 5E

ben - uud fie folfen dic Yul fgabe auch ohne H
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Nufldfunag

Seht Figr 5, in dev ad in e nad) dem (ehtent
A 5

Sap gethetls iff; 1w den Punlt d 3u finden , befehreils

man mit ab.von a aud einen Kreid, nimmt ae ald

Halbnef it von b ausg einen 2fen

Y 39 & + 1 * - P

Rreid, oo d, an e, an B
da und dby fo hat man ein & geomeir ivt,
weldyes oteld vedhten bat, "Oein ad: db ]2

db: be, weil da==ab, und db=ae ifi; fermer iff
Der'dWinfel adb bed A adb = L dbe bed A dbe,

alfo haben die 2 A 2 gleiche IWinfel, welhe von pro:

ir

portionivien Seiten eingefchloffen find; folglich nach
bem 5. Saf abnlidy; menn bdiefe 2 A dbnlich
fiid, fo ift de = db, und bder Winfel deb =

dbe; bi¢ weitere Ynf

iufidfung bat feine Sehwievigheit

mebr. — '
Ylfo Ffann cin rvegelmdfiges 5 unt

10Eck 1c. mathematifch Foufiruiret wevden,

15. &a's.

- AT S —— -
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§& 4.

Bon dem geometvifden Vevhaltniffe
ber Seiten und Fladen.

Zmey A gleider HOhe verhalten fidh fo
ju einander, wieibre Grundlinien 126.
Sag.

Aufidfunag

Wir wiffen, wenn 2 A gleide Grundlinien witd
gleiche Hiohe baben, fo find fie cinauder gleidh; ift
dic Grundlinie des dinen bey gleicher HOhe doppelt
pber Sfadh ded andern, fo ift dic Grofe des einen 4
auch doppelt oder Sfacy 1. der ded andern; ift fie 1,
3, 5+ 3, 2 mal fo gref, al8 die cined anbern A, fo
ift bev Gebalt ded dren A audy §, 3, %, 3,3 mal fo
grof al8 der bed audern.  Bey jedem in der Jahl anss
gedriften Berbaltniffe findet diefe Cigenfhaft fiate,
folglich auch da, o die 3abl nidt mehr angegeben
iff, alfo iff cine Seite der gleicdhe Theil ber andern,
wie det Fladeninhalt des eincn von dem andern; ober
4, vie gleiche Hihe Haben, fiehen in einem gleidhen
geometriidyen Berhaltniffe, wie ihre Srundlinien.

(&3 mird bey der Unterfuchung ber geometrifchen
Berbaitniffe der Seiren und Fladven der gleiche Gang
beobadytet, ber bep den Seiten aufgefielt ift.)

Wird in einem &, von einem Winkel ausd, auf
auf die gegendiberfichende Seite eine Linie gejogen , fo
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entftehen 2 A, bie gleiche Hdhe baben, und bep bdey
Winterfudbung der geometvifdhen BVerhaltniffe nichtd
neues mebr darbicten; deégleidhen findet flat, wenn
2 und mebreve folche finien gejogen werden.

Sn 4&d und A darf ein A nicht jerfeat werden,
bevor das geometvifdhe Bevhaltutf der Vieveden , ju
DBievecten 2c. durdhgefithre iff; fie folgen Desdivegen
Hier.

Pavallelogramme mit gleidher Hdbe,
und verfdiebener Grundlinie, fiehen im
ndmlidhen geometrifden Berbhdltniffe mie
bied, die diefeCigenfdhaft haben. 17. Sag.

Aufldfunae

Wir haben gefehen, bdag die A, weldhe gleiche
Hibhe haben , in cinem geometrifchen Verhaltniffe ihs
ver Grunbdlinien ju cinander fiehen; bdie Yarallelo:
gramme find bag boppelte ber A; fiehen fie einfach
i einem  geomefrifhen Werhaitniffe, fo die gleich:
namigen Glieder verdoppelt auch in denfelben; folgs
fich verhalten fich die Pavalielogramme mit aleicher
Hdhe , wie ihre Grundlinien.

Dag dviefed audh unabhangig von den L HAatte ge:
10ff toerden Ednnen, fieht jedermann ein; bdenn das
Rerhaltni§ eines Pavallelogramms, ju einem andern
Pavalelogramm, ift anfpaulider, alé A ju A
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Mmif 4®cfe, SEcFe e Fann dad geometvifdhe Wers

baltnig bey den angegebenen Eigenfehaften niche mehe

ausgedehnt merden; weil folche Figuren Oei gleichor
Grundlinie uud Hobe einander nidht Hmmer gleich
find. —

Seb will daher bad geometrifche BWethaltnig nue
noeh auf abulidhe Figuren ausdebuen, um voraus
bas A und Parallelogramm verbunden nod) folgen
Taffen.

Eind, dbasd mit einem Pavallelogramm
gleiche HOhe hat, verhalt fich su Vavalle
Iogramme, fie die Grunblinie bded A
gur ooppelten Ginndlinie des Vavallelo:
grammeé. 10 Sas.

Die Anfidfung diefer Yufgabe flicft aus dert vou:
heraehenden.

Sind 2 A ahnlich, fo verhalten fie fich
fo gt einander, wie die glcichlicgenden
Geiten jebe mit fich felbfi multipliyits
19 Gab.

Aufidfung.

Jn Figur 1 wicd durd) die Hdlfte ab eine Linie
gleidhlaufend be gejogen, foburd dag A adg dhns
fich abe wird, nuud § ded A abe, wirde fie durd
¥, %, 7 ¥ bon Der Spige a an gévecdhner, micder
gleihlaufend b ¢ gegogen, fo wirde dad erft entfies

henbe
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wn

bendbe A I bed Gangen, bad 2fe %3 510
£: 4unb 3, 4 und4,

1 A iane DAl 1mit §5cf w11 [ #1 R e il e e SRR
1 und & jede Zabl mit fich mnltiplizivt iff; denn 4 mit

felched

in Qablenoverhiitnifie auége

fich felbff muliiy

gieht 9, 4 giel

gicht 4, 3

ind & giebt 25:; basg VWerhalf:

=

ald-4 und 2, -4 und 3 bes

traditet foerden ; folglich i dicfert

e ifre gléich:

atigegebenen Jahleneerhaltnifion i mer

liegenden Geiten mit {idy feIGF mulfipl

t--cf-' 2ten , weldies fehon duveh
genlebre Iter Theil Hinlduglich

Folglich verbalten fie fich in allen bdiefon Faffen

auch fwieder wie ihre gleichlicaenden Seiten jede mit

f:.'::‘) felbfr nm!:i‘.\{s;irr, oder fvie der Bruch :
[ 0 It E ok Al RAE 1144 v T o F
haltniffed diefer 2 Geiten wmit fidh felbft muleiplizive;

foeil diefes i‘c‘z) affen Fallen durd) die Jahl audge:

[ ¥ £y 5 ol AT iy 0t
orict fiatt find fo fagt fieh. auch aligemein dep
i

Grundfas ausfprechen: Daf abnliche Siguren fich

fo su etnauder vevhalien, fie ihve gleichlicgeunen

Geiten s Duadrat, ober in die 2e Pofen; om

Hebet.

Duabdbvate vevhalien fid eben fo ju
gimander. 20, Gal
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Die Aufidfung Dhicenber iff fo feicht, daf jebe
weitere Yuseinanderfesung uberfiifig iff , befonders
ba bad Duadrat jeine eigentlich finnliche Anfehau:
ungsform ift.

Hier folgt noch eine anbere allgemeine Yuflds
fung, die auf den oben bemwiefenen Sap juricrges
flibrt wird.

Qe Duadrate Edbnnen jedbed dburch 2 Ecklinten,
ober mit Linien , Oic von ihren Mittelpuntten ausd
in dic Winfel der Duadrate gezogen find, i gleidh
piel dbnliche A jerlegt werden.

Nach der vorhergehenden Hufiofung - fviffen foir
fdhon , baf fich abhnliche A fo ju einander verhalten,
wie die gleichliegenden Geiten in's Duadrat evhoben.
SBerden ju einem -geometrifdhen Verhaltniffe mebs
vere gleiche geometrifche Werhaltniffe hingugefest, fo
bleibt Dae Werbaltnig unverdudevi; um ein Quadrat
su erbalten, miffen 4 abnliche vechtivintliche A yus
fammengefest wevden; folglich vevhalten ficdh 2 Duas
drate, ihrem Fladbeninhalt nach, mwie ihre gleichlies
genben GSeitenn '8 Quadrat, oder in die 2te YPos
teniz erhoben.

Der gleiche Beweis iff anf andeve dhnliche 4Ecfe,
odet HEce 2. anmendbar; denn dbnliche Figuren
Taffen fich von ihren Miittelpuntten aus, ober von
gleichlicgenden Punfren in  beyden Figuren immer
i gleich vicl dbuliche A jerlegen, —
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Kolglich Fann allgemein auggefprochen ierden:
Mebnliche Fiagurven vevhalten {ich fo yu eins
ander wie ihre gleidhliegenden Seiren ing
Duadrat erhoben 21, Sab.

Weil fich der Fldcheninhalt aller ahulichen Figus
veu fo ju einander verbalt, fo iff ¢8 tn Rackiiche iy
ves geowmeteifchon BVevhaltniffes aleich , weldhe ahniiz
de Siguren auf 2 und mehreve Linien Befchricben wer;
ven, weldhesin der Grofenlelre des dten Theils {dhon
ausgefuhre iff, —

Wie jebt dasgeometrifhe BVerhalinif ded Flahens
inbaltg dbnlicher , und folcher , die nicht abnlich find,
die aber aleiche Hohe und verfebicdene Gruudlinien
haben, unteefucht wurden, fo fonuen auch die entge:
gengefesten Sage vou beyden aufgefielit werden , fel:
dhesd aber in alfen Fallen leicht iff, und deswegen
fbergangen wevden darf.

€5 folgen dafir Aufgaben nber Figuren , die ume
gleich vicl Seifen nnd Winkel habenr, und jivar ves
gelmagige und unvegelmagiae, juerft foldhe, Dderen
nzahl Seiten doppelt iff. —

Shan hat ein gleichfeitiges A und ein vegelmagis
ges 6@cE, wovon die Linie, weldhe im A vom Mittels
punft in cinen Winkel gegogen wird , gleidh i etney
Seite oder Sinie, welche eben fo in 6EF gejogen-ifi;
¢8 fragt fich, in welhem BWerhalmilffe dasg A zum
6Ecte fiehe?
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Aufldfung.

Figur 40, abd foll dag gleihfeitige A fepn,
agf i ded regelmaigen G6ELS und age I ded aleich?
feitigen A folglich Fann nue dad geometvifche BVov:
Hanig viefer 2 A unterfucht werdetts

Das B age hat gleiche Hibe mit bewr A agf,
folalich verbalten fie fich fo 30 einander , fic ge: gf;
pic 6 &, aus denen dad gleichfeitige A Beffeht, vevs
Halten fich 3u den 6 A die dbag 6Eck bilden , wie ge

: gf, ober tie Die vom Mittelpnunft des A auf die ge:

-

genitberfiehende Seite fenfrecht gesogene Finie fich 4
giner Rinie verhalt, weldhe vom Miftelpunfe desd 6Eds
in etnen feiner S3infel gegogen wird , ober dasg A per:
halt fich sum 6€ck, wie 1 3u 2; benn die Seite ge iff
gleich ef, oder bie Halftevongf, folglichdagAage=
?_g-;;—, picfes finbet Bep alfen A, aud benent dasd
gleichfeitige A und dasd regelmafige 6CcE Befieht;
alfo verhalt fich dad gleihieitige A sum vegelmagi

gen GEE e 1 ju 2.

St eine Geite Ded gleichfeitigen A aleich cinep
Seite des 6EcfF, fo verhalten fie fich wic 4 3u 6; die
Anufidfung bievisber Liegt fo Flar vor Yugen, dag idh

fichts mehr hingufesen foill.

Eine Seife des gleichfeitigen A folf gleich fepn depr

fangften Eeflinie des 6E;
Perhaltniffe fie dann fiehen 2

3 ¢6 fragt fieh , in weldyem
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Anfldfunag
®igur 11, abedfg foll Das regelmdfige GEE
fopn , bfh dasd gleichfeitige A, folglich-iff die [dngfie
Geflinie ded 6Ecf8, gleich eifice Seite Ded ¢ 3hu feitis
gen 4; das A chd iff ¥ dbed Abhf, und I bes 6€dES
folglich bat dag A bhf4 € f)m.c, foic Das

abedfg,

6Ef deven 6 hat, alfo verbalt fidh dad A, jum 6Et,
twie 4 ju 6, oder wie 2 3u 3.

S biefemn Fall geht dag geometrifche Verhalinif
mit dben Jablen rvein auf, e fann aber eben fo wohl
purdy Sciten ohne bdic Jahl ausgedrict foerden,

foriiber folgende Aufdfung Yuffching giebt. —

Seht die namiiche Figur. €8 wird die punfrivee
v vd & Ao (s

Qe “ : bhdt ! »
Qinic bd gegogen, dasg A bed = ——4, bag 6

enthdlt 24 hdf und 2 A hed, folglich 3 & bd¥,
pag A baf verhilt fich sum-A bfh fie die Seite
gu £h; bas ganze 6@ hat 3 A hidf, folglich ver fale
fih bas 6 Ecf jum 5EE, fvie Smal £d 3u £ b,

ehuliche Aufidfungen werden befonders bey §i

giivent , und in Faffen, WO cin frvagionales BVerhalt:
nif eintritt, widtig. (Jreaztonal nennt man Das
Werhaltnif , wenn e8 bureh die Jahl nicht mehr auss
gedrcft werden fann.)

Dag irvazionaie Verhaltnif drict fich befoudersd
beutlich beym geometrifchen Rerhaltniffe ded gleichfets
tigen A jum Quabrafe aug.
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Warm ich nicht juceft bad geometrifche BVerhalt:
fif 0eg A jum Quadrate 1. burdyfithree , berupht aunf
der grofern Ynalogic ded gleichfeitigen A zum 6&EE,
oed Quadrats jum SEE 1.

Daf 8 bep der Veftimmung ded A s1m 6EE fioch
unendlich mannigfaltige Eigenfehaften giebt, die an:
gegeben werden tounen , mag fdhon flar aus den aufr
gefreliren Yufgaben fepn; um aber den Lebhrer nodh
mebr etigufishren, folgen einige Aufgaben ohne Yufr
I5fung.

€8 foll bas geometrifche Berhaltnif des gleichfei:
figett & zu einem regelmafigen G6EcE gefucht foerden,
foenn die grogte Ecklinie des GE3, aleich der fenk:
vechten Seite, weldhbe vou einem Wintel deffelben auf
bie acqennberfichende Soife geiogen ff, oder foenn
diefe Seite ded 6EcfS gleith iff der rechtminflichen Pi:
nie , dievom Mittelpuntt ded 3EES auf eine geaentiber:
fichende Geite deffelben gesogen , oder menn die fang:
fie Ecflinte des reaelmagigen 6€cfs gleich iff der Linie ,
bie vom Mirtelpuntt ded gleichfeitigen A an einen feis
ner LWinfel gezogen wird.

Die gleichen Anfgaben Esnnen gemacht merden,
wenn man beym vegelmdgigen 6Ccfe die 2 Ecflinien
nimmt.

Nuch Eonnen im 6&cfe Linien gezvaen iverden; bie
aber doch nur etiva von dem SNittelpunfee ausdgehen
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biivfenn, wenn man fich nicht im unendlichen wvevlie:
ven mill.

3u affen diefen Aufgaben giebt cd noeh foldye , die
aus der Befitmmung anderer Linien hervorgehen , bes
fonders aber ang den BVerldngerungsfeiten 1. — die
aber nnmichtiger find.

Wenn die eben anfgefeliten Aufgaben mit feich:
gigFeit geldff foerden fonnen, fo iff diefed nidht mebe
ndthig, tweit anszufabhren.

Bom Ouadrat und S8E.

Rigur 12, f foll der Mittelpuntt des Huadratd
und ded rvegelmagigen S8 fepn, bdie Linie fb des
Duadrats folf gleich feyn einer Linie des 8EES, foel:
ghe voms Mittelpuntt deffelben in einen feiner IBinfel
gejogen fird; c8 fragt fich, in welhem Berhaltniffe
vas Quadrat jum regelmdafigen 6Uck fiche?

Nufldfung.

fc toird redhtivinflich durdh die Miffe bg gejor
gon, durch mwelches fbd § des Duadratd und fbe
bed.8Cfes tird; um unfere Aufaaben tweiter ju 15:
fen, miffen alfo nur noch dic 2 A unterfucht fwers
ven, bag A fbd und fbe Daben aleiche Hohe db,
folglich verhalten fie fich fote £d ju fc, und alfo dad
ganze Quadraf, jum ganzen B8Ect, tvie £d : fe.

WRill man die Seiten ihrer Form nach befitmmen,
fo erhalt man cine Seite des Quadrats jur [angfien
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Ectinie des BESS; wonn namlich bad Suabrat und
pas vegelmdfioe 8EE die augegebene Eigenfchaft u

ginaudber baben. —

Alfe Yufgaben , bie bey aleichfeitiaen A und e
gelmagigen 6Gcfent gegeben und geidf worden find,
Edbntien auch bier wiedet gegeben und gefdft werden, —

Dier folgen nodh eint paar der febmerfien und veps
wiceltefien Yufgaben Hber das Quadrat, und regels

£~ ey =g
tafige 0Ef,

Eine Seife deg Duabrats, iff einer Seite deg tes

3

2

gefmagigen 8€cfes gleich; o8 fragt fidh , in feldhem

Bevhaltnifie das Quadrat su diefem 8EeE fiche?

U diefe Aufgabe gu [dfen jevlegt man dag res
gelmagige 0&f in Quadrate und gleichfehentlich vechy:
winfliche 4; wie diefes Betborgebracht ferde, ift in
Ocr Grogoulelve des dten Theiis binlanglich aug:
gefubet,  Nach diefenr werden bie Quabdrate nnd A
ai einander gefekt, und fvie bepm tegelitagigen O6Ecf

Yessterer Aufidfung perfabren. —

Die Ccflinie des Quadratd folf aletch fepn einer

: 2 & Giar L@ - S I - 3
oette Ded vegelmagigen 8&Ed8; cg fragt fich , in el

eheny Berhdlenifie diefe 2 Figuven fiehen 2

lUm auch diefe Mifgade mwicher 3 IBfen, verwan:
belt man das regelindfige 8Cef in naviate nith
gleich(chentliche A wie oben, und fest e am Ende

ebenfalls fo pnfommen 3¢, —

———
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Dad regelmifiige 5 und 10EF, dasd reaelmdfige
6 uudb A2E&cf 1. fann auf gleishe vt behanbelf
[ gieidd JAni
fwerden.

Wie reaelindfige Siatver, fovon die eite dop:
oelt fo otel Seiten hat ald dDie andeve , inn cin gevine:
trifches Werhaltniff gefest murden , fo-fonuen eé auch
folche , Deren eine nicht doppeit fo viel Seiten hat,
alg die andeve. 3. €.

Man Hat ein Duadrvat, und cin gleichfeitiges A,
pevep Seite ved eipen gleidh iff einer Geite des ans
bern: ed fragt fich, in weldem geometrifhen BVoy:
haltniffe biefe 2 Figuven fiehen? NUntw. Dasd gleidh:
feitige A vechalt fich gnm Ougdraf, wie 2mal die
fenrvechte Linde , welche ton einem Winkel auf die ger
genniberfichende Geite des A geyogen iff, 3u 4mal

einer Seife ded Duadrats, oder wie 1 mal eine fol:

s 2-Geiten ded Duadrats. —

ol bag gleichfeitide & fevn, bg

bas Duadrat.

et L

=

ag A fde iff die

?

Afge, bad A dae

o (v [ CF e 1 YA ra AL Xy v A
ft die Halfte bes Vavalfelogramims abed, obet L des

-

e

Yaadratd; vad A fd e uid dac haben gleiche 1

1>

affo verbalten fie fich wie df ju da, foiglich dad A

g fejum A-dae, wic 2imael fd ju da, i dad Weys
‘.

halenig bed gleichfeitigen 4 jum Duabrvate -ansju:




7 4 ety

bricfen, Hat man 2 fd ju 4 ad, ober fdiu 2 ad;
folglich vevbalt fich df: 2ad, oder ju 2 Geiten des
Quadrats, fvie das gleihfeitige A jum Quadrat.

Cine 2te Frage fiber diefe Figurem

Die fenfrechte Linic, mefhe von cinem Winkel
" einesd gleichfeitigen A auf die gegenitberfichende Seite
gezogen wird , foll gleich fepn cincr Geite ded Duaz
dratd; es fragt fich, in welhem Verbaleniffe diefe 2
siguren dann fiehen?

Dic Ynfidfng hieriiber iff gleich der obigen.

Eine 5fe Frage.

Cine Seite des gleichfeitigen A foll gleidh fenn ber
Cctlinie des Nuadrats; o8 fragt fich, in feeldyene
Berhaltnif dann bdiefe 2 Fiauven frehen.

Nuflodfun g,

Jigur 14, abd foll das gleichfeitige A, und ad
bas Quabrat feyn; e wird vou b durdy) £ die Linie
be gejogen, welde, weil ab = bd, und af = £ d
auf bie Mitte vonad fallt; folglich iff bag A fed £
des Quadratd, und ebd dic HAlfte desA ab d, dasd
Aefd und ebd haben gleiche Hdhe ed, alfo verhale
ten fie fich vieef: eb, ober das gange Duadrat per:
halt fich junr gleichfeitigen A, mie 4mal die Seite
ef, jut 2mal der Seite eb, weldhed bey demt Duadrat
bie 2 Ectlinien deffelben gebens folglich verhdlt fich
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bad Duadrat jum A , fie 2ad: 2 eb, sber tie ad
:eb. Durdh cine reinere Form ausdgedeicft: Die
fentrechte Yinie , welche von einem WinFel desd gleich:
feitigen & auf die gegenuberfichende Seite gesogen iff,
oerhalt fich ju einer Ecflinie des Duabdbratd, wie dasd
bag A zum Quadrat.

Gtatr immer Seiten der Figuren angugeben, Edn
aen audy bier wieder Pinien in denfelben gegogen e
derr, befonders von dem Mittelpuntte aus vechtivink
lichen 2c. oder folche, bie in die Winfel der Fi:
guy fallen , welche nach bem Tipusd des gleichfeitigen
A und regelmafigen 6&EcE geht; um auch bden fchivds
chern ficher zu leiten, folgen ein paar Aufgaben
Hieruber.

Die rechtwinEliche Linie, welche von dem Mittel:s
punfre des gleichfeitigen A, aufeine gegenttberffehenbde
Seite gegogen ifi, foll gleich fepn einer Seite desDua:z
brats; e8 fragt fih, in weldem Beehaltniffe diefe 2
Figuren dann ju einander ftehen.

Fevuer foll eitie folche Linie des A, gleich eitter
Sinie feyn, die vom Mittelpunfie des Auadrats in
einer feiner Winfel gezogen iff. —

Noch foll dicjenige Linie, bdie vom Mitfelpunfie
beg A in einen feiner Winfel gejogen iff, gleich fepn
eince Seife , oder ciner Ecflinie ded Duadrats 1. —

1nd endlich foll noch eine Seite ded gleichfritigen
A, gleidh ciner Seite desd regelmafigen SEKS feyn:
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es fragt fich, tn weldhem Beshdlniffe diefe 2 Giguren
dann frehen 2
Wm diefe Aufgabe 3n I8en , Eann nur das gleic:
feitige A mit cinem gleichfchentlichen, foeldhes finf
telg vedhte Winfel hat, in cin geometvifches Berhalt:
Rif gefet werden; oz es die Unterfucbung des
geomervifeben oerhaltniffes der verfebicdenen A crfor
‘\.crr weldhes aber anf diefer Stufe nicdht me hr nothig
; bey widhtigen Aufgaben wevde ich aber Deffenunges
aa;n*r ein paar Risetblicke thun.

Aufldfung obiger Yufgabe.

Jn Figur 15 iff adb ein glpichfeitiged A, deb
ein gleichfdyentliches, movon ed=eb und der Win:

Fel deb = £ redhte i‘;‘f fuiﬂ,llff oer IWinfel dbe =
5 ’ ¥
} 't'Cl‘_[)fL“

»-.-.

il man biefe Figur mit dem 5EF bergleichen,

=

fo Dat man ein & deb, welthes & b3 tegelmagiaen
5CcE3 ift, beffen Seiten gleich finud den Seiten Des
gleihfeitigen A5 folglich Hat man bey der Wnterfu
fhung diefer Figur suerfi nur 2 verfdhicdene A, g
wird dag geometrifthe BVevhalenif derfelben befiimme;
um diefes ju thun , wird ae gezogen, und bis g oot
langevt, dad A abg: A b eg . agiag, folaiich
verhalt fich bad Gange A abd : deb'; ! agieq;
vegelmagiage SEE Hat 5 foldher A, alfo ver hilt fich
Das gleidhfeitige 2, zum regelindfigen 5EE, mwie ag:

5 eg; ober wie die fenfrechte Geite, die Hon cinem

-
=
G

il
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atinfel beg gleidhfeitigen A auf eine gegennberfiehende
Geite gegogencn, fich s Sural einer Geite, bdie vom

Ty

eitrefpuntee ded 5&S 1. gezogen iff, verhalt.

Etine 2fe Srage fber bad gleidhfeirige
(8] 3

A nnd 6Ed

én Ehatlivess Siie alore 4
fenfrechte Theilungdlinie desd glowhieitigen &,

einer Seite bdes vegelmafigen 5€cds8, obet

einer Geite eines A, melhed diefe und jene Eigew
fchaft Hat; es8 fragt fich , in mwelchem geomervifchess
RVerhaltnifie dad gleichfeitige A pivm vegelmGfigen
BECE ftehe?

Diefed iff iff eine von den fchiverfien und jugleich

univichtigfen Mifeaben , in bie dasd gleicdhfeifige A jum

L1 S5G&-F ap ' - - i
vegelmaGigen SEE gefest werben Fanms fiir den, foel:

dher feine &

f i

winationsfraft dben will , iff fie abey

boch niche gany entbehrlich.
uf die namfiche Weife Fann nran ficder ange:

ben , cite Seite ded gleichfeitigen A feye gleich eines
Ecflinte des 1'15.31‘111151»: en 5Ecf8; oder fepe gleid) einee

Linte desd OE T die vonr Mittelpuntie auf eine Seite

rechminllich gesogen wird . —
Eine Geite ded Ouadratd iff gleidh einer Seife

bes regelmapioen 6Ed8; ed fraat fich, in weldhem
Verhaltnif vas Duadrat jum SEE fehe?

Wm diefes su [dfen, Fann man das Duadrat in

2, oder 4 gleichfchentlich vechtwinfliche A ;c‘:h‘gcn,

und eind diefer A mir dem’ Sren Theil Des vegel

fmapiz
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gent 5€H8, oder mit einem 4, weldyes einen & und
2 ¥ rvedhte Winfel hat, in ecin geometrifdhes Berhdlts
fif feben. ;

Auf gleiche Weife Fann dag geometrifche Berhalts
nif eines regelmagigen 5&f8 41 einem regelmagigen
6Cd, 7€, BEd 2. anfgeffelit worden; desgleichen
findet mit den Duadraten u diefen gettannten Figu:
ven fiatt; bas Yusgefibree ift in” diefer Dinficht gewif
hinlanglich. 5

Was mit regelmdfigen Siguren vorgenommen
urde, findet auch mit ben unregelmafigen fiatt,
weldhed jedod) unwichtiger iff, alg das ite, befonbders
mwenn die Figuren gang unregelmdgio fepnt follten,
welches daber gan; tibergangen werden darf.

Werden bey den unregelmdfigen Figuren nodp
einige Cigenfchaften in Seiten oder Winkeln angege:
ben, fo Bdunen fogar Aufgaben gemadht twerden, die
Teichrer fiud als8 die der regelmagigen , und 3 3eiten
eben fo widhtig; mwer fich daler :wrb,nu‘i)r i folchen
Nufgaben tiben will, fana befonders dag A und 4Ef
in dicfer Ruckficht durdfhren.

Bigher ift das geometrifhe Berhaltnif dey Figtre
ven durdy die ngabe der Seiren uud LWinkel gefucht
forden ; hier folgen nech ein raaviufgaben, in denen
ber Jnbalt und Winkel fratt per Ceiren angegebern
iff, und ausgdem dasg geometrifche Berbaltnif dep
Seiten gefucht merden foy,
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Qwep A find aleich qrof, und Haben 2 aleidhe
SMinfel; dad Heift, in jedem A Befindet fich einer die:
fer gleichen Winfel; o8 jragt™fich, in weldhem Weye
pdltnif dic 2 Seiten dicfer A ju einander fiehen.

Ferner haben 2 Parvalfelogramme diefed; edfrage
fich , in weldyem Verhairniffe ihre Seiten fehen?

Seb fange bep der Yuifidfung der Parallelograu
me an.  Figur 46, igfh folf gleich abhl fepn, der
SBuutclih £ = Lhb, folglich Ednnen fie ald Scheitels
winfel serbunden werden : mwie an vorfiegender Figue
anch 3u feben ift; die Seiten biefer 2 Parallelogram:
me werden fo weit vevidngert, big Pavallelogramue
kd entficht, wwelches abulich ift Paralelogramm dhy
und hk., E8 wird ecing Ecflinte dh gegogen, welde
Bep ihrer Weclangerung in k falie; folglich entffehen
4 abnliche A 1. — Die Seite fh ded Afhd, verhalt
fich su £d odev hb, tie lhbdes A hlk, s lk oderhi;
alio fh : hb [ hl: hi, ober bic [angfie Seite bes eiz
nen Pavallclogramms verhalt fich jur [Angfien des ans
dernt oder Zten Pavallelogramms: wie die Fiivzeffe dies
feg 2ten, juv favgefien desd, — mwelches alfo cin ume
gefehrtes BVevhalmif iff, aus-weldhem allgemein flieft:
bag diec Seiten 2 gleidyer Pavallelograms
me, bDie gleiche Winfel haben, in einem
umgefehrten geometvifchen BVerhaltniffe
guoecinander fiehen. 22 Sas.

K die dfte Frage wird man die namlidhen BVews
baleniffe finden ; Benn bas A Thb und £hi fdunen ald
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bie 2 A, meldye einander gleich find, und 2 gleidie

Win

el haben, ind Yuge gefaft werden; jedes diefer
A iff die Halfte von cimander vorhevgehenden Pavalle:
[egramumen ; — folglich fann dev feyt audgefprodhene

&Gap atteh auf dasd A audgebehnt werden.

Daf audh dad Umgefehrte diefed Sabesd wicder

wabr fep: Namlich, daf die Figren gleich feperr,
foetin bic Eeiten davon bey gleidhen Winfeln tm umy

gefebrien BVevhakiniffe fehen. =

Huflofung.

Sigur 16, der Winfel Thb des Paralfelogranms
Ihba, iff gleich dbem Winkelihf ded Parvalelogramms
thfg; und die Seite £h: hb ' [h +hi Die Seitent
diefer Parvalfelvgramime werben wieder big k und d
verldngert. Wenn angénommen wird , die Pavalle
fogramme feyen ungleich , fo theifen die Ecllinien d h
und h k das Parvallelogramm d k nicht in 2 gleiche
Lheile , weil dh und h k nicht in gevade Cinie fallen
founen; benndas A fhd X kli = dhb--T1hk, und

bas Pavaliclogramm gh ift ungleich Paratieloaramm

hia, folglich find die gejchloffencw Figuren anf ver cir

tien Seite dhound hk ungleich Senen auf dev endern
Geite, und alfo fann d k feine Eeflinie fépn , folglich
A dhb und ik unabnlich , fwenn bdic A unabnlich
find , fo flehen die gleichlicgenden Seiten in Eeinetn
geometrifchen Berhdleniffe, der Winfel Lifd bes A hfd
fE gleith Demy Wintel klk' des unabulichen A L Ih,

folgs
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folglich oerhalf fich £d nicht su fh, wie Ik sulhy

f,

bicfe Seiten find theils die Seiten felber , und vdie fehy

fenden find den Seifen der 2 Pavallelogramme gleidh,
bie tn einem geowefvifthen VWerhaliniffe flejen; tely
desd alfo mit der Unnahmme , daf die 2 Paralfelograme
me ungleich fepen, imr Widerfprud) f.ht; und felglich
miffen die Paralelogramme {
alfo atich das UmgeFelrre des [e

Muf gleiche Weife Fdunen Anfeaben Gdey

im alfgemeinen 5 und 6Ecfe 3. gegeben mwerden, wos
g aber noch miehreve Befimmungen gefest werdey
miffen.

Die unregelmafigen 4, 5, 6, 7 Ecde 1. find in
biefer Hinficht unwichtig; und  cinige regeimdfige
founen nicht wohl eher geldfi werden , bewor man dig
geomerrifthen Bevhaltniffe der Figuven mit der Japf

verbindet; ald Beleg rolat l)'lit.b',» Ll!]l.‘.'illi'f‘\_',‘-]b‘.‘, oy

ne Aufidfung.

Ein Duabrat und gleichfeitiged A find cinanberp
gleith 5 ¢8 fragt fich , in weldhem geometvifthen Veys
Haltniffe ihre Seifen gu einander fichin 2

fung diefer Aufgabe wird jeder St

fer beyunahe unuberfietgliche Schmievigheiten treffon,

-
S

ey der ¢

die aber it der Natur der Nufgabe gegrindet finds
bie Gleichheit ihred Fladbeninhalts iff ald 2t¢ Pofeny
i betrachten, und das geometriftbe Vevhaltuif ibree

Geiten alg ihre Wurzeln, fo wie das Fortfchreiten

“S




92
o ber Whtesel st der Potens feichter iff, al8 dasdber
Neteny jur Wurzel; fo findet diefe Wabhrheit befunders
Bep den geometvifchen Vevhaltniffen fiate; ich Hove
Deswegen it dicfen Anfgaben auf, und fomme dbanu
Bep Terbindung des geometvifchen VWevhaltniffes mit
ber Zahl wieder auf diefelben guvie. —

Hach bem dasgeometrifche VWerhaltnif der Seiten
in den Figuven befiimme fwar, wurden fie aud wire:
fich geometrifeh Fonfivnict, weldhed andh jest mit den

Snmual potgenommen wirn. —

o

PVon dev mathematifchen Konfirubtion

) (oo PV 5
ver Klachen.

Das dfe iff dic

Slache in cine ihv an Fladheninhalt gleiche; oder bdie

he SKonfirufrion eines

Reviwandlung der Figuren,

Sedes Pavallelogramm folf in ein A
pertwandelt werden, welches ihm gleichifi;
and nmgefehre, jeded Drevee foll in ein
ihm gleiches Pavallelogramm umgean
pelf werden. 23. Sak.

Auflofunag

fim bas 1fe :Ju'c;'f'u‘d:r:n, wird eitte Seite (Grunb:
finte) bes Pavalleiogramms verdoppelt ,  aquf bdiefe
perdoppelte Seite ein A Befehvicben, weldhes aleiche

Hobe mir vemw Pavaliclogranmng har i¢
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i bie 2te Frage ju [6fen ; mnf das Yngefehree

det dten gemacht werden.
Daf die Linien, Winfel 2c. jeht nidht mebr von

»

}é
frever Haud gemacht wevden diivfen , wetf man duvdh
bas , iad bey der mathematifchen Konfienirion der
Geitent und Linten gefagt wurde. —

Sn legter Aufidfung muf alfo mathematifch eine
i’iuw gemacht werden , die dad Doppelte der Guunds
finie des Pavalfelogramms ift ac.

Die Behandlung der mathematifchen Snfirumente,
ped Jivfels . ift im 2ren Theil der Grdfenlehre hin:
fanglich aud einander gefest; s {lf\:incrt folgiich Hierin
Feine Falfe eintreten; denen die Schnler nidht gewachs

fen find

E8 foll cin Pralleltraves, oder ein
Srape; in ein Nedyrec odev in ein A vews
wandelf werden, weldhes dew Pavallel

trapes gleich ift. 24 Sak:
ANufldfung.

@& mwird die fdhmicrighie Flade herausgehoben
Y e (3]

3

Seht Figur 17, abmd folt pas ju vermwandelnde Tras
pey fepn.  Ulle Figuven diefer Are mwevden zuer in

¢in A bermaindelt. €8 witd db; und durd) m die
finie qs gleichlaufend db gesogen , ferner nod) die iz
nie qb gemadyt , woburdh cin A gsb entfteht, mwels

¢hes den 2 A mbis und mqd gleirh iff; Denn e8 hat
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mit thnen gleiche Srundlinie, und gleiche Hibe, folg:
fidh ift bag8 A gba = dem Trapey mit den innern
Echent.

9Gie cin Pavallelogramm in cin A dermandelt
wird , hatten wiv fhon. Dasg Vicvedt mit lanter i
nern Winfeln enthalt jum Parvalelogramm nur nodh
eitten Eleinen 3ufab. —

Gin
ein & perwanvelt werden , weldhes ihm gleich ifft

mit einem ober 2 jnnern Eden folf in

€rfier Salk

Staur 18, foll ein 5EcF mif einem tunern Ecfen
feyn. ESiwird d b gegogen, hevnach ¢ s gleichlanfend db,
und ab fo weit verlangert, bid fie mit es jufammen:
f,rif.i‘z , alsdann wivd endlich d s gemacht oure) mwel:

¢hed dasg o 11

¢t abedf 1 cin ihm gleidhes VievecFasd £

5

vervandelt f'.'-!*.'h; denn Das A dbciff gleich dsh,

weil {:’c gleiche Grundlinie d b hakenr, und swifeher
gleichlanfenden Linien db und es fielhen.

ABie ein 4E mif einem innern Edfen i ein A very

uveh die vorhergehenden Ynfgaben

fleti fenn, baf td bet

Nop Oranfirantts
ber Werlangen

f.:'z:‘i‘;‘, oder bak ds und

df eine gevade finie bilden wirden, fo befdme man
(1 % £ g 4 4 &40 -1 i TG 8
(At et 4867, ‘fu‘]r U aten mal ein o€, —
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Sweptetr Fall
Figur 19, foll cin H&E mit 2 inttern Ecfent fepn.
@3 wird bf, von a, aggleidlanfend bE gejogen, und
ch bis8 g m‘rlfvnw'r, o endlich f£5 gejogen, wo:
dbureh) dasg b
1'.1‘|lg_§t‘i'0\111bl;‘ll wird; denn bas A fbg iff gleich dew

A b

Lol 4 8 B

g 5@ abedf in cin ihm gleiches 4Ecf godf

ouf gleiche MWeife fdunen 6, 7, 8Ecfe 2

-

in 3,
4, 5&de 1. umgemandelt werden , ohne an Fladen:
inhalt ctvasd iu andern; und jwar folde mit innery
und dufern Gcfen, und audh foldhe mit rur dufern
Ecten; eldhe fogar Leiehter iff, afg die ifen.

Bey alfen Aufgaben dbiefed §. murde immer nuy

~

eirte vt von Yufdfung gemacht , wicwollmeine Gehiy

Tev angh Bieviber fehr mannigfaltige machten, Nicht

ynidhtig ift ctoa noch folgenbe Frage:

aBeldyes iff die alfgemeine NRegel bey der Vey:

pandlung einey Figur. in eine andere, Ddie weniger.

Gcfen hat?  YUntw. SNan fcbneibef Gon, ber 3 Ve

wanbdeluden Kigur , die Gidher immer mehr Edfen Hat,
(8 man begebrt, tmmer einen Eden nady dem aiu
bern fueg, Bis man dig begehree Ynzahl erhalt

IBie verfahee man, um einen innern Ecfen clnek
Figur foegyufhneiden ?

Gtaft Figuren bie eine gt-ﬂ_\iﬂ"r
sber Ecfen Haben , in eine andere ¢
st verwandeln , obie ben Subalf bevfelben ju fiohrern,
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Fann man diefed audy umtehren , weldied aber doch

iehE o michfina (G 2 2 5 e i oh
nidht fo wichtig iff aig das 1fe; und jugleich eben fo

feicht, westvegen andd nur ein paar ragen ohne Anf:

18fung folgen.

Fin et ibmgleiches 4, 5, 6EEe.

gingeanoclt fwerden.

foll cin Qpabdrat in cin ihm gleiches 10@E
Bertvaudelt wevden.

o A ~r

Wie verfaber man, um ein 3EE in cin 4G u

Yerivantein ?

Weldhes iff die allgemeine Negel deg Verfahrens
in der Werwandlung einer figur in ecine andere, dic
mebr Ecken Hat?

I Helitna Bryvf el AT AP . 47
AlE Uebung direfen diefe Neihen folgen, unbd Fra:

gen auch bep gemwandtern Schilern nidit gang ver:
niacblaffiget werden. —

Den geometrifeh 211 vermwandemden Fiquren Hn
fien noch andere Eigenfchafren beygelegt wevden , als
Dag fie nut einander gleich fepen, und dicfe und jene
Drsabhl Gefenn hahn v leh g (Erm gt O 34 (o
Angabl Elen habe, welches Eigenfchaften der Seiten,
oder Winfel, oder aud) cin geometrifdyes Bevhaltnif
fepnt fann , aud) fonnen mebrere diefer Eigenfehaften
mit den obigen Beveiniges werben, welcdhed ich in de:

- v 7 0 B

proneten NReihenfolgen durchfiihren mwérde.

&3 foll ¢cin Rechtec in cin andeves

JRedhted verwandoftwerden, weldes dbem




1ten gleth, unbd eine geaebene fdnge,

pber Sinie enthalt. 25. Sas.

Nuflofunag
dghbe aft Figur 20, foll das m‘;]r'fwc::? Nechteck
feyn, ab die ange, melche basd 2te Redytect erhalten
muf; von a wird eine Linie am gleichlanfenid eb, ed

Big mverlangert, und die fintem b gesogen , durch den

Qunke s endlich eine Linie t1 aleichlaurend ab gemac

twodtiveh dasd Parvallelogramm tabl = dgbec

benn dag Vavallelogramm tags iff gleich dem Paral:

—/

Ielogramm dsle, foeil Die 2A mts und sgb 4+ T3

tacs der Halfte d Pavallelogramms mabe gleich
mab 1. — Die ferneve Yuflofung i

Daf anch ben abnlichen Aufaaben die Neael bed
bfivahirt toerden Ffann, und abfivabive

N

erden foll , liegt x.mzrﬁ it dem Geifie dev oben gemach:

o

3 11 siafop Moastol . 9
gen tn diefer BHejtehung e pam

Sragen uber die Ir:,'s-.- Auifaabe.

IBie muf man verfabren, wenn man cin Rechfeck
in ein ihm gleiches NRechieck mit einer gegebengn Seite
germandeln foll?

Wie muf die unaleichlanfende Linie in eciner fol:
dien BVerbinbung jedesmal gezogen werden? 16, —

Ein Rechteck foll in cin fobieftoinfliches Parallelns
arami umgeivandelt werden, welhesd einen gegebe:

nen SWinfel und cine gegebene Seite entlalt.
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A fldfunag
Staur 20, v foll die gegelietre @a‘ir’;‘, x der Win:

fel und dghe das gegebene Pavalelogramm fepn.

Das Paralfelogramm d gbcwivd in ein (hy gleir
died Paiallelogramm wmges

acbetten I3

nen nnr 2 Parallel

Hito

wid folalich fann dev ger

Shoats T
gedene c;’.“ :

gemeinfdhafeliche Grunbdli
flle gefragen werden , hernady die pbigs Sonfiruftion
foeiter fortgefest,

€in 3, 5 oder 6Ct 2e. folf in éin iechfect, ober
1ein febieftoin#liches Davalelogramm mit obigen Ei:
genfehaften verwandelt werden,

Suerft wird die BVerwvandfima dep Ecken ciner Fis

gur obne die Yenderung deg Snhalts ) HOLgeNDmmen 1.

€in gegebdenes 4 foll tn ein anbeped 4

permwandelt werden, welded eine gegebhes
o o

(

Seite enithdlt. 26, Sa B.

Auftidfuna

St dem gegebenen A wipd noch ¢in abnliched Hins
pigefest, dag fie mit einandey ein Parallelogramn

bifden, Ddiefed YPavalfelogramm berandelt man in

ein 1thim aleiches '~1’imﬂ.fs.vﬁi'm:;:z welbes: die acae:
. ! araes

)

ene. fange enthalt bernady foird durd) eine &

Die HDAlfte diefed A genomuten , wodutd man dasg be:

A evhalt




—
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€ben fo verfdhyt man, wenn ein Winke! anaege:

Ben wird, besgleichen wenn ein ujm‘:‘cf, uno eine
Srite a6, gegeben iff.

Go Eann ein A, 4Cck2¢. in ein 6EE, oder 6Eck ¢,
umgeivanoelt eroen,

3u Jetten ift e8 fehe jutraglich , alfe diefe bez

ihrien NReihenfolgen mit den Schiilern duvch;

befonders wenn fich fehmarhe, oder junge dabey be:

finden , oder fonfi hinveichende Jeit ba iff; mweldes

aber ebenfall wicber Sache ded Lehyers iff.

Statt baf der Lehrev fraftige Schirler biefe YAuf:
gaben [Bfen [4§¢, Fann er fie auch nur die Heibenfol:

qm und Gefese derfelben anffucben laffen, weldesd
Defonbers fur den Jungling wichtig iff, der fidh 3mm
Cebritand bilben wiff. —
Werden i einenr SEE,
Seiten und Wi

nodh fwichtiger; befonders menn fie diefelbe auf alfe

mehreve

ufel gegeben, fo find die Yufgaben

Geiten und Winkel einer Figue erfiveckt, wobey digs

felbe regelimatig, oder unvegelnd

g-fepn Faun, S

fange bep regelmdagigen an, und [affe ein Redhieek in

gin Duadrat verwvandeln.
Uuwfldfun g

&3 werben 2 an cinander

gendg Seiten des 44
permwandelnden NRedteds ni
geometrifden

Gy

Bey
2
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pag miftlere feblt, wodurcdh man bie Jiour 3 vrhalt,
beider ae und ed die 2 anliegenden Seiten bdesd ges

gebenen RNechrects find, und be cine Seite ded Dua:

oF ¢

m:.-:i; piefes DQuadrat iff gleidh bem erff genannten

{

wechtects weldied fihon durd) die Entwicfiung des

fi)

geomefrifchen Bevhalrniffed bep §. 23 der Algebra aus
cinander gefefit wurde; denn die 2 qufern Glicder mit
einander multiplizive, find gleich bden 2 mittlern
mit efnander mulfiplizivt, oder wenn fich nur eing in
Der Mitte befudet, diefem mit fich felbfF multiplizive, —

Das Produft diefer Jahioperation [aFt fich auf das
Duabdrat und Rechtecf antwenden; denn das Proovude
von 2 verfehicdenen Jahlen fann ald der SGrhalt cines
echtectd , und bdadjenige ciner IJabl mit fich felbfE
muttiplizive alg dag ded Duadratd, in's Yuge gefat
foerder

Weil fich Dieviber verfchicdene Einmendungen
macdhen laffen, oder doch fentgffens Fragen aufacwor:

.

fen fwerden f’fliit‘.l’x‘li, Die noch eines Beantworiun 16 bes
durften, fo folgt hier cine andere Auftofing.

Das Duadrat wird fo befdhrieben, mwie e8 bey
Figur 3 angegeben iff: und die aAbuliche Fiaur wird

{\\lj[\\uh Ifen.

18 Duabdrat \“Iilf adi= =dh :7 ba - i radi==

i ae -~ ed mehr dem Doppelten Neditedf a e mal

gds bpd Dde <}ieb =1 bid, 2 ab -+ ea =
ha: ,.\]\,.L., it bas O uadeat ad = 7 ed _{.. eh

— e
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4 eb -+ ag="Tde+ ea + -?.ae"}( ed; foird
pon Quadrat ed 4+ eb 1., T ed -+ ae und von
D de - ca ., I3 ed -+ ea 11u‘ggvtfmu, fo mug
noch aleiches bleiben, twetl man gleiches von gleichem
foeggethan bat; alfo 2 T eb == 2ae X ed, 0bdef
ae X ed.

ein s uadrat gleich dem Nechied

A
¥
iL

Folglich fann jedesRedhteckin ein ihm

_qi'u[ci"wé DQuadrat umgemandelt werden.

-,_-ti';{:tr haben fvir fchon gefehen , dag jebdes 4, 5,
e se. in oein A, Sechtect ¢ vermandelt werden
Eann, obhne den Subalt ju andern.

Nlfo Eann jede gefdinffene gevadlini
ge Stgur in cin ihr gleiches Duadrat nmy
gemwandelt werden. 20, Sas.

18 Deleg fann der Lebrer die Schiiler Hierliber

eit paar der fibwerfien Aufgaben machen fafien. —

Ein Duadeat, oder e SEF, 4EE, 5E 1.
{ol

=

in ein thm gleiches aber gleichfehentlich vedhtrvinE:

.,r

liches A umgemwandelf merden.
Auflofurng der 1fen Figur.

Ui ein Duadraf in dicfed ju verwandelt, jicht

man aur eine Ectlinte deffellen , nimmt dicfe Ecllinie
alg eine dev gleichen Seiten des fudyenden vebrvinflich
gleichichentlichen A, mwodurch das entftchende A gleich

fird dewmr Quadrat; denn 2 abulich und abnlich be




1 Satheten eines vedevinfliden 4,

Dypothenufe.

ent auf der

¢ anbere Sigir , nache

pet fie i ein Dnadrat vevandelt iff , in ¢in gleich:

anbelt erben.

febenElich vechtiving!

Auch bierfiber find ein paar Yufgaben ,01 fdhwa

ghere Sepiiler nidht gang uberfinfia.

ere Yufiofunag.

ligh alcichfchentliched A i

Fine and

SDic in ein yeditmvinf
wird perbopyeli, hernmadh in cin

Haifte deffelben durd

fermanudelnbde Figur
i‘nmbrnf pereandelt , und die

gine Edlinie genomment. —

=3

16er alle an

=

Dag audy dber diefe Anfaabe , i

mannigfaltige
man fd

Deve diefer vt noch fehr fngen

gemaht erden fonnen, fieht on ang diefey

Cin Duadrat foll in ein gleichfchenfiich flumpfs

winfliches 4 nmgewvanvelt werden, bdeven fumpfer

Folgt i'nl!fi'} eiite ‘i_--.liiiv;\t!‘g;,

iff.

&S wird cin al

'aluij at b erivag

benr 28, Sag in gin ¢
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Tigur-21 fofl biefed darfielfen; dag A abe folf
bad aegebene fepn , fe das ihm gleiche Quabrat; o8
ird fe und fa gezogen, wodnreh die 2 Figuren durch
cin A mit cinander verbunden find ; dag aurh bey den

o~

11 verivanbelnben Figuren aemacht wivDd.

Das Duadvat y foll die ju verivandelnde Figur
fepn , edfoied eine Edflinie in demfelben gejogen , und
auf diefelbeein A befchricben , das abulich wivd dem
A fca; smund £ find die Ectlinien dev bepden Duas
brate ac. folglich iff mn bdie laungfie , obev ungleiche
Seifebes su befchreibenden gleichfchentlich ffumpfwing
Bichen A; deun dasg LQuadraf sm, verhalt fich yum
Duabrat fo, wie bag A msn u feinem dhnlichen A
cfa, ober ie dad gleichfchentlich flumpfivintliche A
auf der Seite mn, u feinem ihm abhnlichen A'ach,
alfo verhaft fich dag Quadrat f¢, jum Aach, wie

a8 T3 sm gum Ghulichen A auf mn; dbag Quadrat

fe=A ach, alfo bag £ nabrat ms atich gleidy dens
gleichfchentlichen A quf nm; woriber nuv -die Sage

""\,

per Grdfenlefre Leer ThHeil betrachtet wevden disrfen.
Nuch ftber foldhe Aufgaben Haben meine Sehnler
bie mannigfaltioffen Hufidfungen gemadht. —
@8 folf cin Duadrat in ein ihm gleiches 1nd gleichs
feitiges A umgefoanidelt werdén. —
Aufldfung

@8 wigd guerft ein gleichfeitiges A gemadyt, bafs
felbe in ein Quadrat vermandelr, und hernach umges

a
i, e ==
- e .
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fehrt dbas Quadrat auf eine analoge et in cin gleich:
feitiges A mmgevanbelt.

Figur 22 foll dbad beliebige aleichfeitige A fepn,
ab bad ithm gleiche Duadrat; dqg 4f Dad ju verivan:
velnde Duadbrat. 3 wird bs gejogen, und auf lp

¢in A lpo Dbefdhrieben, tvelche

8 Ghnlich bms witd;
ferner wird auf Lo el gleichfeitiged 4 evviditet , wels
dhes gleich wird dem Quadrat p q; deun vasgDnadrat

: 2

ba verhait fich jum gleichfeitigen A mts, wie das
Duadrat pg, §u dem gleidhfeitigen A auf loy bdas
Duabrat ba = A mst, folglidh iff bas Duadratp qs
gleich dem gleichfeitigen A auflo . =

SIBil man diefe Vufldfung noch mweiter auseinans
ver gefest haben, {o faun man basd Duadratba in ein

geomurrifchesd BVerhalrnif ju dem A msb fefen, oder

wman Cann die Elinien ba und p g jiehen, und juerf
bas A bma in et geomercifches BVevhaltnif su dem

A& bm's 3. ‘{-."FL_H‘II.

=3

Golglich fann jedbe Figur in ein vegel
magiges A& uvmgemandelt werden, obhne
etwas tuibrem Fladeninbalt $u Gudern.
29. Ga B

Ein paar Aufgaben find hievuber fir den Schiy:

¢ -LL FEE ) ‘.l.ii;l}“- :‘ . el v\.: t 1 ein aleich=z
fer nicht unztveckmapis, 3. € ein o€ in ein gleich

feitiges A ju vevwandeln 2,

&8 foll ein Duadrvat i e¢in regelmafiges &k

=

sngcwanbelt werden.
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Aunfiofut g

€58 foird vor allenr aus ein vegelmafiges HEF

gemacht, daffelbe in ein thm gleiched Duadrat pey:

wanvelt, und diefe 2 Figuren fo aneinander gefetit,

foie bas & tms, und dasg yuadrar ab Fignr 22 an;

geigt, und endlich) tverden diefe 2 Figuren mit ciner,
ober 2 gevaden Linien verbunden, feht cbenfalls Fis
gur 22; bie weiteve Yufldfung iff in den vorfergeben:

ben NAufgaben genugthuend auseinander gefeht. —
Nuf die ndmliche Weife Fann cin gleichfeitiges A

ein Duabrat, ein regelmafiged 5 und 6EE 1. in ein

BEE umgewantelt werden; deven weifeve Yusfib:

riung ey Sehulern nicht entbehrlich iff.

yesgleichen dlirfte mit demr 7EcE vorgenommen

swerden , wenn man daffelbe geometrifch Fonfivuiven
founte; diefes iff e aber nun nicht, folglich fird ¢8
audh ubergangen. —

Dag 9, 10, 12Ef 1. fann geonretrifel Eonffruive
foerden., folglich Eann auch jede BVerandlung bey il
nen fiatt finden.

Eingelne der feherfien An ifgaben mirfen hier von
dent Schitfern nodh wirklich andgefihrt werden. 3. €.
etoa eint regelmagiges 10€cf in ein vegelmafiges 12E€d
i vermwandeln. —

Noch folgen cinige allgemeine Fraget.
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@ebt nur mit Worten at, wie (Gr verfalbren mols,
unt ein vegefmagiges 10EE in eiu ¢ gdglauuglg.w- 4G
ju verfoandeln.

IBie muf man verfahren, um eine unregelmagige
Figur in eine vegelmafige ju vevivandeln?

Was findet bey jeder BVerwandlung einer regelnds
figen Sigue, in ecine anderve veaclmdagige fiaft?

SBelchesd find die aligemeinfien Gefefic der Ber
wandlung ?

2308 muf bep affen Figuren in ihrer Verivands
fung vovgenommen fwerde 2

(Beefieht fich, uim fic an Jnbalt immer gleich zu
madhen.)

9Bie viel sevfhiedene Kovmen Ednnet ihr im & a*p”
aufiablen,; i denen die i‘s"::w andlung vor fich aches
fanm’s

L Sragen mogen binlanglid) feyn,

s

i den Sehtiler in das Wefen und  Geift diefer Auf

_}Jo en cinguftibren, Dbefoudevd, wenn die YUnfworten

liden Durehrithrung hervorgehen. —

=

unvegelinagige und vegelmagige Sis
guren in andere tegelmatige vevivandelf worden find,
fo Edunen fie auch in unvegelmagioe umgemwandelt wers

o

bet s 1;,»-;5_{51‘5" aber bocy nicht wmehr fo widhtig iff als
basg 1te; um aber auch fur den fohwdachern nidyf 318
fehr gedrangt ju fepn, folgen noh einige Uufgaber
Bber das A obhne Yufidfung.

Ein



— 97
@in D itadrat, ober gleichfeitiges A, ober eih 3,
4, 6, 6Edw., folf in ein vechtwintlidhed & vevivan:

delt werden , deven ein fpiges

Winfel 5, 5,%, & redite
Betedgt, T ovedhter Winfel Fann nidt mathematifch
gemacht werden 3 folglich fallen angh die & feg, el

the diefe TWinkel haben, —

Nachdem tnan bep den aufgefellten Anfgaben eit
mal die Begebreen Winkel Hat, Faun die weitere ufz

Idfung nach Figur 22 gemacht werden. —

FBie man Winfel der angegebenen Grdfe macht,
gicht Grofenlehre 2ter Theil Yustunft. —

Cin Duabvat foll in etit A umgewanbdelt werden,
weldyes cinem geaebenen & dahnlich, und dem Duas
brat gleidh iff.

Nufldofun g

Sigur 25, y folf dbas Duabdvat, und cab Hasg A
feyn.

1lm diefe VWerwandlung ju erhalten, wird dbas A

eab in ein ihm gleiches T2 umgewandelt, dg foll
baffelbe fepn , ¢8 wird gbgejogen, und auf CG ein
bemt A cb g ahnliches und ahnlich befchrichenes A G
G B gemacht, unbd endlich noch dbas A CAB ahnlich
eab befchrieben, wodurd das Quadraf y in ein dent
A ach abnliches und gleiches A umgetvandelt wird. —

2 folf éin aleichfeitiged A, oder Duadrat i, ,
ober ein &, 4€d im aligemeinen, in ein ihm gleiches

(6}
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4Ef nmgetvandelt werden , weldied bdiefen und bdies
fen Wintel 1. Hat. [. E Das 4&L foll 4 innere
Binkel haben , wovon 3 einander gleich, und dey un:
gleiche I rechte befrdgt, ober feldyed einen innern
Ecfen mit 3 gleichen Winkeln 1. Dhat; jeder der glews
then Winkel foll £, ¥, %, ¥, I vedhte fepn, aud
3 0, —

Sigur 24. Dasg A abe foll in ein dein 4Ef ms e
abutliches, und demd bac gleiche Figur tugewan:
velt merden. —

Dad Vievedt mstv wird in eitte dem Aabe dbhms
fiche Figur vertoandelf.  Sn vorlicgender Figur weif
man aber nidht, ob t‘ﬂo A-abhe gleichfeitig, ober
gleichfchentlich iff; folglich wird das A bac juerfl in
eitt Duabrat umgewandelt , bedgleidhen wird mitdem
AEcE gemachts mw foll bas Duadrat des verwandels
ten 4GS fepn, und yb foll eine Seite bed (0 ded
vertoattdelten A fepn; — man befdyreibt anf y b ein
A byo tweldes

ird, wobey alfo by, bie gleichliegende Seite Hon

whulich ; vud ahnlich befehriecben mx v

xm erden muf , folglich mivd b o die fudbende Seite
bes 4Cct8; auf ob muf alfo nodh ein 4EcF befchricben
feroen , weldhes mstv ahnlich ifi.

Wie diefed tng IWerf zu feen fen, foll hier nidt
mehr gegeigt werden. Eben fo iff e3 mit cinem el
fern Beweid Hieviber. —

Auf gleiche Avt Fann man audd alle andere Figus

ken in gegebene 5, 6, 7€dfe 1. umivandeln, —
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Kolglich Eonneén alle moglihe Ve
Wwanvlungen der Figuren gemacht ey
ben, ohne die Gleéichheit Des InhHaltd jui
fishren: 30. Gak.

PBor der Lehrer die Shiler aber jum Ausfpre:
dhen dicfes Saped

3

Bervandiunger hincingefuhye haben ; obue diefes find

fihes, mug er fie audh in alle diefe

)

¢

28 nuv su oft Worre des Yehrerd ; oder Des B

Bid jept wurden nhy BVevivandlungen der Figus
Fent geacht, Dbie fich an Flacheninhalt mmmer aleich
blicben: baf fie audh ungleich gemacht wevden Fons
fien und gemacht; werben mifjer, liegt fihon als Ge:
genfap bes dten vor ung; fie find abev uniichtiger;
foenn biefer Ungleichheit Feine andern Befilimmungen

L

irehr bengeleat iverdetn

Die Unaleichheit der Figuven fann Befonbers duteds
bag geometrifche Berhaltnif auégedriicft nnd  be:
ftimmt werden, feldhes dann wichtige Neihenfolgen
giebt; Eommende Bepfpiele machen es Deutlich.

Tat foll 2 beliebige gefehloffene Figuren machen;
die it einem &bnlichen geometrifhen Berhaltniffe fier

ben ; ivie givey gegebene Linien:

Nuflidsfung

@8 erben ju ben 2 gegebenen Linien 2 anbeie
gefucht; oie mif einander ein geonretrifches NRerhalts
as dte unb

niff bilben ; die gegebenen 2 Linien bifden O
auf dig

2t¢ Glied diefes geometrifehen Berhalenifies ;
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2 gefunbesien Linien werden 2 A befdrieben , die glei
che Hdhe haben, meldbe folglich dann aud) in einew
dbnlichen geometrifchen BVevhabeniffe fieben , wie thre
Grunbdlinien, obder wie die 2 gefunbenen Linten, die
in einem abnlichen geometrvifchen Werhalmiffe find,
wic die 2 gegebenen Linien. — State A harte nan and
Parvalfelogramme 2c. madhen Fonnen.

SMan giebt 2 beliebige Sinien, ju welhen 2 Diias
brate gefuddt ferden folien, die in einem abnlichen
geometvifchen Berhaltniffe fiehen, wie die 2 gegebenen
Linien.

Aufldfunag
€8 terden ju dben 2 gegebenen finien 2 anbdeve
gefucht, die in einem ahnlichen geometrifchen Beps
Daltniffe fichen, foie die evfien 2 Linden; auf diefe ges

o)

fundene 2 finten fwerden 2 A, ober 2 Rechrece e, Bez

{chrieben, bdic gleiche Hobe habens; und end weys
pen diefe A in Nedhtecke , und diefe Nechtecte in Diiaz
dtate vermoandelt; welde fich dann eben o 4u einans
ber vevbalten, tie di¢ 2 gefundenten, oder fvie die 2
gegebencn Sinen; Denudie24 1. vevbalten fidy wie di
Duadrate, und eben fo wie die 2 gefundenen Linien. —

f
F

Nuf aleiche Weife Faun man ju 2 gegebenen Li:

fien auder offene Figuren f n, die diefe, ober

jene befiimmte Hovm 2. balen; Defonderd wichrig find

(' §

aber immer die regelmaf

)
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Golglich fann man 3u 2 gegebenen 1
fiien, 2 gefdbloffene Figuren von jeder
belicbigenFormmachen, diein cinem dhw
fichen geometvifchen Wevhaltniffe fiehen,
wic Die 2 gegebenen Cinien. 31, Sak.

Die obigen Fragen werden umgefehre.

Man giebt 2 A, bie gleiche Hohe, aber verfdhier
bene Grundlinien haben, zu diefen 2 Figuren folfer
2 Pinien gefusht werden , die in cinem abhnlichen geor
metrifdhen Veehaltnife ffehen , wie die A.

Nuflofung

Die Grundlinien der 2 gegebenen A , fwerden als
die angegebenen Cinten in's Auge gefaft, i1 denen 2
andere gefucht werden muffeny und folglich wird Bey
per weitern Yusfhbrung cben fo verfabren, tie bep

2 Rinien, die in eincm geomefriftben Werbaltniffe fre:
hen, su benen 2 andeve gefudyt fwerden muffen ; febt
bieriiber §. 3. —

€3 find 2 beliebige Duadrate, ober gleichfeitige
A 1. gegeben; man folf ju diefen 2 Flguven 2 Linien
fuchen , die in einem abulichen geometvifchen Verhalt:

nifie fiehen, wie bie Fiaurven felber. —
Aufidfunag.

Die 2 Quabdrate, oder die 2 gleidbfeitigen &,
foerden in ihunen gleiche Nechfecte mif gleicher Hibe,
ober in ihnen gleiche A mit gleicher HObe vertvandelt,
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freldyes befonders fcbnell dureh die Fignr 20 herd oms
gebracht werden rann., —

Dat man 2 Figrven , ald A obe Harallelograme
me, die gletcbe HOhe haben, fo verhalten fie fich wie
1bre @rundlinien; folelich BSnuen jtait ber Figuren,
die Grundlinien aig 2 gegebene finien bdetraditet wer:

bert, i denen 2 andere gefueht werden mitfen, die

ta eicem ahidichen geometrifdhen Derhalmifie fiehen,
foie Dicfe Grundlinien, —

26ed cin Quadeat, und ein regelmagiqes 5k,
soer 6EcF, oder eine andere regelmagioc Signuy 1. ger

geben , fo fann man gany gleich verfahren:

Solglich Fdnnen 3u 2 gegebenen Figa e
fen, tmmer 2 Cinien gefucht werden, die
in einem dbnlidhen geometrifdien BVers
halzuiffe flehen, mie dbiefe 2 Siguren.
32, Sas.

€8 find 2 Duabdrate gegeben, o310 ein Sted ge:

fircht twerden mug, dagdag mittiere geometrifche Bers
baltnif swifchen den beiven angegelben bildet,

Hufldfun g

N

Lie 2 Duadrate werden in ihnen gleiche Recht:
ecfe mit gleichor Hdhe perandelt, Die Hobe ted
fleiniern Quadratd, wie auch folglich das Duadraf
felber Fann unverdnbdert bleiben : dad 2te pder grificre

Ruadrat, wied in ein Nechted .umgewandelt, dasg
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gleiche Hibe Dat mit dbem iten Quadrat; cine Seite
bes unverdnderfen Quadratd, und die Grundlinie des
Nechtects , werden alg die 2 Gufern Glieder eines geos
metrifchen BVerhaltuiffed genommen , und jiwifchen den:
felben bie mittleve Proporiionallinie gefucht, (foeldesd
Bep Figur 3 audgeflbre iff,) auf die gefundene mitfs
fere Peoportionaifinie, wird danun ebenfalls fwiedey
ein Nechteck befhrieben, weldhes gleiche Hohe mif dew
atndern 2 Pavallelogrammen Hat; Parvallelogramme
mit gleichen Hohen, verhalten fich wie ihre Grundlis
titen , bie Grundlinie bed Eleinen Duadratsd, petrhalt
fich ju der gefundenen Lini¢, tie die gefundene Yinie
sur Grundlinie des verivandelten Quadratsd; folglich
findet viefes auch mit ben Nechtecken, die gleiche HiGe
haben , flatt; ed fvird deswegen auf die mittleve Pros
portionaliinic ein Nechtect befchricben, dasd gleiche
Hdhe hat mit bdem Fleinern Duadraf ¢c.; — Ddiefed
Mechteer wird in ein ihm gleiched Quadrat nmgewai
pelt, wodureh fich dann dad fleinfle Luadraf, Fun
feit gefundenen Rechtect, ober Quadrate verhalt, wie
biefed Quabdrat jum ardfern gegebenen Quadrafe; dag
fie fich auch umgefehre fo ju einanver verbalfen , weiff
man. —  Auf gleiche Weife fann man wifchen 24,
2 Nier: oder SEcFen 2. ¢in drittes SEE , oder 4Ed 2.
fuchen , die dag mittleve geometrifehe Berhaltnif i
fehen thnen bildet.

Dag bem 8, 4Ecf 1. aud) nodh jedbe Leliebige
Formenbefitmmuug bepgelegt werden Fain , ergiebs
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fich aud ber Wermwandlung der Fianven, dic dbuvrch alfe
Hormen durchgeflihre wurden, binldnglich; folglich
fann man den Schitier gur alfgemeinen Regel fibren.
wifchen 2 gegebenen Fladhen jeberForm,
Faun immerv eine 3te gefunden fwerden,
Die dbasd mittleve geotetrifdhe Berhalinip
bwifchen ihnen bildet, und dic ebenfalls
jede beliebige Sovrm haben Fann. 35 Sas.

~

Man hat 5 Quadrate, 8 foll ¢in 4tcd gefudt
foerden , tweldhes 0as 4te geometrifche Glicd ju diefen
3 bildet.

Nufldfnng

Obiger Meg iff auch jur 8fung diefer Ynfaabe
picder der cinfachffe. &S werden dbaher alle 3 Qua:
brate in 4, odber Rechtecfe mit gleicher Hdhe vermans
belt, (bas Nechtect ift cinfacher:) die Grundlinicn
dicfer Nechtecfe werden ald 3 Linien Betrachtet, iu
benten cine 4t gefucht werden muf, diein einem qen:
wetrifchen BVerhaleniffe mit den Sen fieDe, auf diefe
4te Einte wird dann ebenfails etn Rechtock befehrichen,
weldhes gleiche Hohe mit den 3 andern hat, und ends
fich wird diefed Mechteck 1. noch in ein Quabrat ver:
mwandelt, wobuveh fich dag 1te Quadvaf jum 2ten poer:
balt, wie bas Bte gum 4ten; denn biefe 4 Onadrate
fiecben im ndmiichen Berhaltniffe, wie die 4 Nedhtecke,
unb dbie 4 Rechtecte foic die 4 Linien, toeldhe wiv fd:
Bev fchon Hatten.
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uf eben diefe Avt Eonnen ju 3 beliebigen A, oder
3, 4Ccfen 1. ein 4ted beliebiges A oder 4Ecf 1. gus
fucht wevden, welhes basg 4te Glied ded geometris
fdhen Verhaltnifed bildet.

Hifo Eonnen su 3 Fladen von jedew
Beltebigen Form (verfieht fich {mmer nur gerads
finig Begrengte und cbne) eine 4te gefucht wers
ben, bie eingeometrifdhesBVerhaltnif mit
¢inander bilden 34 Sah.

Bep ver wathematifdhen Konfiruttion der Seiten
Datten iv nicht nur iu gegebenen Seiten , oder Lis
nien andere gefudyt , die mit ihnen ein geometrifches
Berhaltnif bilden; fondern aegebene Linien auch in
foldye Verhaltniffe eingetheilt. Dasd Theilen in glei:
the Sheile, ifi das 4fe, und folgt dedivegen atch. —

€3 (ol ein gleidhfeitiged odey Dbelicbiges A, mif
giner Qinie, felhe mit ciner Seite ded A gleidhlams
fend ift, in 2 gleiche Theile getheilf foerben.

Nufldfung
€38 wird die HAlffe des A gcnomuu‘n. (Hut biefe
31t evhalten, foird cine Seite ded A in 2 gleiche Theile
getheilt , und von dem ‘-J,-,‘\illll gépunfte an den gegens
nber fiehenden Winfel eine Linie gezogen.)

Die Halfte diefed A, wird in ein demgangen dhn:
liches A perwandelt; e‘iuc Seite ded veranbdelfen
A wird auf bie ihm gleichliegende Seite ded ganjen

A fibergetragen; feht Figur 25, bey derbad Aabe ==
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ABC 3 ,

—— iff, und dabey nodhy demfclben abhnlidy; AD

5 ABC

== ab, folglich DasAADE =abc, ab =7
ABC

folglich 4 ADE = ——; unb qalfo bag Parals

AB-G

leitapey DECB —= A———— = ADE,
Cipe andeve Aufldfung.

gigur 26. €8 werden anf ab des gleichfhenklich
vedhtminflichen A ach, o 2 gleichchenflich vechtwinf
liche A befchrieben, dag ab bic langffe Seite ded A
acbh, ugd cine von den gleichen Seites ded A abd
wird; die Seite ab bes A abe wird fo auf db bdesd
A dba gelege, . Dag das A ach auf bas A adb failt,
#nd ywar wie dad 4 dmn, woduvh diefed leste A
bic Dalfte von dab wird; — folglih muf nur nod
eine Seite bes A AB C fo eingetheilt evden , daf fidh
per eite Theil jum anbern verbdlt, wie dm : mb,
ober ie dn:na, welhes bepm 10. Sabe fdhon aus:
acfihre iff. '

Eben fo Fann ein A, unter diefer Fornt in 3 und
4 1. gleiche ETheile getheilt werden.

DHier folgen nodh cin paar Winfe, wie dbad A
burd) dic 2fe Aufldfung in 3, 4 1. gleiche Theile ger
theilt werden Fann,

Um cin A i 3 gleiche Sheile su theilen, wird
purd Figur 26 cin A gemacht, welded £ einesd ans
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bern iff; ~— badjettige , foelched ein Stel eined andern
iff, wird wieder fie-oben auf das dfe, ober Banze
ubergetragen, bdesgleichen witd mit dem vorgenonmy
men, tweiches: 3 ded Ganzen iff, weldes in vorfie:s
gender Figur dag A abd iff, dag 3 von-ads be,
frdgt; nadydem ein A fo in 3 gleiche Theile getheilt
ift, wird ecine Seite bes su theilenden A in die Bers
haltniffe ded getheilten A eingetheilt. —

Auf die aufgefielite Weife fann eir A in 4, 5,
6 1. gleiche Theile eingetheilt werden; toeldesd joht
gemif ein jeder ohne die gevingfie Sditvierigleit aus:
filhren wird.

[olglich Eann jeded A, mit Cinien, wel:

“the Seiten gleicdhlanfend find, in fo siel

gleciche Theile getheilt werden, als man
immer will. 35 &as.

Daf ein & aucdh mit ungletchlaufenden Linien in
2, 31 gleiche Theile getheilt wevden fann, ergicle
fich als Gegenfab des 1fen; werden abey den ungloichs
faufenden Linten feine andern Eigenfhafien beigelegt,
ald da§ fie nur ungleichlanfend fepn mufen mit einee
Geite des A, {0 find die Aufgaben fo leicht, bdaf fie
bier nidht mebhr verdienen geldfF ju werden; follfen
thuen aber nod) andeve Beffimmungen gegeben mwer:
den, fo find fie efwasd intereffanter, oft aber febhr
fhmer , und vermicfelt ju ihrer Widhrigheit, aber in
alfen Fhiten doch [88bar. b eebe aig Leitfaden ntig

ein paar Anfgabenr, ohne Yufdfung.




108 e

Das gletchfehenFlich vecheminfliche A foll mit eitter
singleichlanfenden Linie, die von cinem el dev Iing:
fien Geite aus gegogen ird , in 2 gleighe Theile ges
theilt werden. —

Ein (‘i.’_nts‘i’:{:rr} A foll fo miteiner Cinte in 2 gleiche
Lheile getheilt werden, daf ein ThHet! cin gleithfchent:
Yih fpigwinfliches A Bbilbet 2.

Dasd Pavallelogramm fann, ofne neue Schvierig:
Feiten, mit gleich: unb ungleidilaufenden Linien in
2, 3, 41 gleidhe Sheile getheilt merden; welches
¢in jeder nach Bediiefuif ausfihren mag. — Seb nely:
me dafur dag Paralleltvape; und Trapeys febt Figue
27. abed folf ein Pavalleltrapes fepn, in dem eine
gleidhfaufende Linie gejogen wird, tweldhe daffelbe in
2 gleiche Sheile theilt. ad und be werden Big ju

ihrem Jufammentrefien verlangert; wefched den Punfe

e giebt; nady diefem wird die Hal r'-: ves Pavalfeitra:
peyd, und bdad A abe gufommen genommnen, und

paffelbe in ein A verwandelt, welcdhesd dem A edo

81

abalich, und bem A eab ;,,{Tm gleich fF; fev:

yer wivd eine von dent gleichlicgenden Seiten diefes

-

entfichenden A, von e an, etwa auf ec gelegt, el
hed em aiebt, von m muf envlich noch vie gleichians

fende Sinie mn gejogen fwerden, die dad Pavaleltras

N

pe; abed in 2 gleidye Sheile theilt, de A

M Nad / -
M dag Qemn

ifE.gleich dem vermandelten &, dad dem A aeh und

, DA

)
>21]

per DAlfte bes Pavalleltrapey 8 ahed gleid) if FA)

/
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eab gehdrt aber nidht yum Parakeltrapes , folglich iff
per et abmn noch gleich dev Hidlfte von abed,
oder gleich nmed.

Nuf eben diefe Uve), Fant dasPavaileltrape; in &,
4, 51 gleide :’a‘i;-;:’fc gethellf werdent. —

Dasd Vavaleltrapey abdfan Figur 28, foll mit
einer Qinie, bie den ungleichlanfenden Seiten des Nas
1'afic'{rr=zrr; gleichianfend iff, in 2 gleithe Theile ges
theilt werden.

M Fob-vifaton gy
&3 tird die Halfte von abdf genomien, ud
piefelbe in cin Pavalelogramm verwandelt, meldesd
gletchwvinflich wird dem Pavalelogramm abtf, und
eine Geite bat, bie gleich-iffaf, ml."c vird die Geite
auf af gefragen, und as und fm gleich den 2 anlies
genden Seiten pes werwanbelten Pavallelogramms gee
macht , uud endlich noch sm gejogen, wodurd) das
d ]l !I l

Paraliclogramm asmf = —5— Wird.

Doch iff diefe Aufidfung nur dann wahr , fwens
a s.nicht fiber ab hinaus fi t.

@3 muf folglich bey foldhen Aufgaben angegelent
ferdetr , ob as nicht fangeraig ab fepe; oDer o8 mifz
fen ofine diefe Yugabe 2 Konfivuftionen vorgenommie
verden.

BVey Figue 29, foll der ledfe Sall einfreten , die

&
2
i

gitie ..vh;.ni,-r:: Bildet alfo ein &, und die andeve ¢in 6EF, —
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ltm Ddiefes ju Idfen, mivd die HAlfte von abdf
genontmen, und diefelbe in cin bem A qdm ahnliches
vertvandelt , feine gleidhliegenben Seiten auf df und
db gelegf; und fo verfahren, ald ob bi¢ gange Figue
ein A fwate , deren Geife a £ die Grundiinie iff, mit
bev die Theilungdlinie gleichlaufend gezogen fwerden
mug. —

Mt einet ungleichlaufenben Theilungslinie , find
bic ufgaben aud) Hier wieder feicht. —

o)
5

Ein Trapey mif laufer innern Winfeln , Fann gang
gleich vem Parvalleltvapey behandelt werden , und bie!
tef wenig neues dar. —

Figur 30 ife ein Trapes mit einem tnnern Ecfert,
es foll mit emer Cinie, die £b gleichlaufend iff, in
2 gleiche Theile getheilt werden.  Kowmmt vie ShHeis
lungslinie nbev d Hinauf, wic sm, fo fann die Yuf:
gabe gan; gleich wie beym A geldft wevden. b neh:

1

me daber an, fie falle unter d wie g

1
i

;e madie Fie

gur 31, ¢8 wird cb und as gezegen, und mn gleidh:

Iaufeud cb gemadyt, Hevnady die LHalffe vom A ade
oder ad b genommeit, und ausd einer dicfer Hlfte ein
Demt A ctm, ober bgn dhnliched & gemadht, (edwird
bag 1te genonmmen,) bafielbe fo quf emt gefragen,
dag der gleichiicaende Winfel diefed A auf denSBinfel
acd falit: ich nebune an, biefed A foll gerade auf
emt falfert; fwenn vad A emt die Halfte des A acd

ift, foift & nbqaud die Halfte vonbda; — denst




das A acs gerhalt fich jum A ash, wie dag A cds

GII il A sb (-I

gethan , fo Bleibt ne fied g W ory
paltnt§ , weldes bas O acd i adb iff, !“ll‘“ bon
mo und on die Seife to und o q weggethan , fo Heibt
gioch mt und qo, weldes die Grundlintcn der Amte
und qbn find, folglich fiehen diefe & in einem Ahuliz
den grometrifchen Verhaltniffe, fwie die A aecd und
adb; denn fie e im Anfange gefchah, fo foutien
audy jest die 4 8 amo, aon, dto und doq in ein
geometrifches Verhaltnif gefest, und die [esten 290n
den cvffen 2 abgesogen ferden, fodutch man bie 2
Pierecfe amted und adgn evhalt , die tn einein abhns
Tichen geometvifchen Wevhaleniffe fiehen, wie die 2 4
cmt nud bqn ., bag A cmet iff die Halfte vonacd,
folglich iff gnb auch die DHalfte von adb, und alfo
bas WicreeE mit cinem innern Winkel im Zten Fall
e

o

genrbe man diefe Fladhen in thren Bevbindungen

noch genaner in'g Yuge foffen, fo liefen fich cinige
nicht unwichtige Sape aud ibr ableiten, und abfivabi:
pen. — Gin Wink dariber mag nidyt gang uberfliifig

fepn. —

Dad Aacd und adb Bunen ald 2 A in'8 Yuge
gefaft werben, die ein 4@cE bilven , wobon ene Ecte
linie aufer daffelbe fant; wird eine Linie purch bepbe
A gleichlattfend mit der Ectlinie gejogen, fo fteben die
S@cfe und Tvapefe 6. in ein wnd denifelben geometris
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fchen Betrhdltniffe; ferner verhalten fich bie 2 Theife
begdten Acben fo jucinander, fiedie gleichlicgenden
Sheile bed einen, zu den gleichlicgenden Theilen ded
andern. —

Rach ben namlichern Gefebert , Fann cin 4E mit
einem innern Winkel tnd, 4 1c. gleiche Theile getheilt
foerden , Fommen die 2, 3 . Theilungslinien linter
bent Punkt d, fo verfahre man wie bey Figur 51, tm
andern Fall wie bey Figur 30, falt bdie eine Theis
Iungélinie unter, und die andeve ber d, fo iff ed
cinfadber , wenn man. wie bey Figur o1 verfahre; if
¢8 aber nnbefiimmt , ob fie Gber, oder unter d falien,
fo thut man wobhl, die ThHeilung gleich tm Anfang
durdh Figur 31 voryunchmen.

Ein regefmafiges 5Ecf, foll mitd, 21 Liniett,
foelche gleichlaufend mit einer Geite defieiben find, in
2, 3. gleiche Theile getheilt werden. —

I daffelbe mit einer gleichlaufenden Linie in 2
gleiche Theife su theilen, verfahrf man wie bey Figue
27, o das ﬂ'c*‘m:cln‘a'o-c;, in 2 gleiche Theile getheilt
fourde. Goll es ing gieiche Theile getheils werden, fo
ird Figur o2 gemaht, dev el deffelben genommen,
fe gezogen, und den 4fel in ein dewn A f£od abnliched
A verivandelf :c. — eine weifere Ausiihrung iff hHers
mber fir jeden, ber bdas vorhergebende verflanden
hat, unndthig. Warum dasd 4tel ded SEFS ein A bifz
Vet , iff eine nicht gang univichtige Frage , gelort abes

i
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i bie Gleihheitdlehre, und iff jum THeil auch dove
geloff torden,

Unvegelimafige 5Ecke, die lauter wnere Minfel
habeén, Fonnen eber fo in 2, 5, 4 . gletche Theile
getheilt werden. —

it 5Ecferr, die 4, ober 2 innere Ecfon haben,
geht o8 wie bepm 4Ccf, welched einen nnern Ecen
pat. — Desdgleichetr findet mit 6Ecten , 7Ecken ¢ ves
gels uhd unregeimdfigen, folche dicd, ober 2, oder
1. inneve Ecfen Haben, flath. =

Einige abuliche Aufgaben onuert und follen audy
mit Fraftigern Schtilern gowmadht werden. —

Ciwr 4, 6, 6&cf 2. in 2, 5 3. gleiche Theile alfs
geinein g fheilen, ifF night [ehp foichtig, wenn Uiefeit
heilen feine anbdere Eigenfchafien mehy bepgelegt iwers
betnt; ich hove bestwegen pamit auf, und fdbreite noch

.

st Nufgaben, bdeven Theile durd) das geometrifche

Verhdltnif, ftatt dureh die Gletchhert befitmmt 1ff. —

Ein A fell mif ciner finie, feldhe mif ciner

Seife gleichlaufend ifi , fo in 2 Theile getheilt werden,

af fich biefe Theile fo ju cinaubder verhalten, wic 2

gegebene Sinten; febt fir die Linten A und B an §u
gut 53,

Hufldfung
Dag A abe iff bie ju theilende Figur. Der Thetl,

toeleher ein A Dildet, foll fich ;nm audern verhalte,
i3]
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weldher bas AGE bildet , foie die Linie Awgu Der Sinie
B: 0ad A abeird in eiti ihm gleiches A nmgeivans
delt, toelhes aber cine Seite hat, die gleich ifi A
4 B; feht A und B-an Figur 34. €8 wird sn ges
jogen, unbd dag A snm in cin bem A abe abnlidyes
gymgewandelt, und hHernadh diefer Theil wieder ¢ben
fo- auf das theilende A gelegt, mie eS8 bey der Theis
bung des A in gleiche Theile gefchalh. —

Eben fo wird verfabren, mwenn das A fo in 2
feife getheilt wevden muf, daf fich dbas A jum 4Ed
perhalf wic B ju A,

[rd

Man hat 3 Pinien , weldhe in ecitem geometris
fhen BVerhalmiffe ffehen: (folglich “wverbhdit- fich die
ite jur 2ten, tvie bie 2fe gur Sten) und nun foll
e¢in A audh fo in 3 Lheile gethetlt werden, vag fich
per dte Sheil eben fo jum 2fen verhalt ., wie beoy
pent Sinien 30, ber dte Theil obder das Lte Glied folf
ein A Dbilden, bas 2fte basd anliegende Pavalicltvape;,
1ttd dag 3fe bas 2te Paralfelrrape;; daf :t'f'c-:s aueh
umgefelhre , uud unter allen BVevivedhslungen  flatt
finde, ift tlav. —

€8 folgt eine Aufidfung bed Lten Falfs.

&g merden die 3 gegebenen Linten, wie bep lehs
ger Nufidfung die 2, aun einander gelegt, bad geges
Pene A in ein andered & verwandelt, telched cine
Seite bat, die den gegebenen 3 finien gleich iff, von
ben 2 Sheilungdpuniten der 3 an einanber gelegten
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Pinien ferden fwie oben 2 Theilunaslinien gejoget,
und endlich ~wird dasg 1fe A in ein dewm gegebenen
A ahnliches veriwandelfs die weitere Ausfbhrung iff
in leGter ufgabe deutlich gejeigt; —— bder dte und
2te Theil werden Hernach noch jufantmengensmmen,

und fieder gleidh vevfalbren; woburdh man den 2ten
und 3ten ITheil , pber dad 2fe und 3te Giied desd

geometrifchen Verhalinifed evhalt. —

Auf gleiche Weife wivd verfabren, wenn 4 Pis
nien, dic in einem geometvifchen Verhalinife ffehen,
geaeben find, nud ein SEF nadh viefen 4 Linien eine
getheilt werden foll.

DBringt man bey diefen Theilen nodh) einige Ver:
wechslungen der Glicder an, fo fonnen einige nicht
gany unwicsrige Aufgaben gemacht werden.

Eben fo fann jedes 4, 5, 6, 7€ 1. eingetheils
ferben. —

Goldhe Aufgaberr mifen mit den Schalern fo
fange vorgenommen werden, bis fie Feine Schivierigs
feiten mebr antreffen. — S wieder Sache ded Leby
revs, —

Folalich Fonnen alle Figuren fo in geds
metrifdhe VWerbaltuiffe eingetheilt mer:
ben, mie die Linden. 36. Sak.

Wir theilten eine Linie fo in 2 Theile, daf fich
der eine Theil qum andern verhalt, wie der 2re Theil
jur Linie felber; bicfe Aufgabe Faw bier nidht vor,
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wid boch war fie in dem et ausdgefprochenen Sage
enthalten. —

Statt Figuren fo zu Eheilen, Ednuen nach dicfen
@efefen getrennte Figuren gefucht iverden: bder obige
Sipus iff gang anwendbar. Einige Nufgaben find hiers
aber fiv den Schitfer noch ndehig, weldhe aber audh
jeber Sehrer im Stande feyn foll ju geben.

@3 foll ein 3&, 4Edf 1. fo in 2 Theile aetheilt
foerben, bag fich diefclben eben fo ju einander vews
Dalten , wie 2 gegebene Duabdrate.

Nufidfunag

@3 twerden bepde Duabdrate in ein ober 2 Nechis
ecfe, oder in cin oder 2 A, die gleiche Hihen haben,
verivandelt; — und dann verhalt fich dasd eine Rechts
ect, oder A jum anbern, mwie die Grundlinie des eis
nien 3ur Grundlinie ded andevn; folglich vevhalten fich
oie Grunblinien bdiefer Fiaurven, ivic bie Duabrate
felber: alfo Fann die fernere Yufidfung diefer ufaabe
¢ben fo gemadht werden, fvie die der [ekten Yufgabe.

Die wirkliche Yusfibrung cin paar ahnlicher Yuf:
gaben ift fur Sehiiler nothivendig, befondersd in un
teaclmagigen Figuven, —

&8 find 3 gefchloffene Jiguren gegeben, bdie in
einem geometrifdhen Berhaltniffe ffehen, nun folf ein
L, 4E& 3c. o in 3 Theile gethetlrwerden, dbag diefe
3 Theile in einemt gleichen geometvifhen WVevhaltniffe
ber & Figuven freben. ~—
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Mant veranbelt micber alle 5 Flguren in A,
eber Porallelogramme, die gleiche HOhe haben , und
perfahet Gernach mwie bep 3 finien, nach denen cin A
in ein geometrifches Berhaltnif eingetheilt wurde.

Desgleichen finbet ffatt , wenn ein &L, 4EE 16
wady 4 Siguven eingetheilt werden foll.

Sede weitere Ausfiuhrung foll Hieraber unndthig
fepn, fwenn das aufgeffellte gehdrig genbt iff.

91fo Fann jede Figur nach 2, 3 und 4
Kiaden, die incinem geometrifchen BWers
haltniffe ffeben, eingetheilt wevrden. 37,
Sas.

Go wie eine gefchlofene Figur, nach gegebenien
Flachen , oder Linien eingetheilt fourde, fo fdnnen
auch Dbier fieder §lachen c. gefucht merden , die ges
trennt von einander find: al8 Beleg folgen ein paay
ufgaben auf die man weniger fallt.

€3 find 2 Quabrate gegeben, ¢8 folfen 2 gleidsfeis
tige A gefucht werden,. die in einem abnlichen geome:
trifehen Bevhaliniffe fiehen, wie die Quadrate,

0

€8 follen 3u den 2 gegebenen’ Duadvaten , e
vegelmagige 5&de, ober ein regelmifiges 5&F und
ein gleichfchenflich vechrinfliched A gefucht mwerden,
dic in einem abhnlicdhen geometrifchen BVerhalenifie ffe:
hen, wie die 2Quadrate 1. — :

Bigher find gegebene Figuven getheilt worbden,
und ju gegebenen Linien oder Figuren qudere gefuché
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fworben , die in cinem gleichen gcmm‘tn fdhen Werhalt:
niffe fichen , wie die gegebenen Lnien 2. — dedgleis
chen Eaun auch sovgenommen foerden , wenn dagd gen:
wetvifche Verhaltnif durch die Jahl aundgedricfr iff;
fooritber ein paar Aufgaben folgen. —

Ein 5Cef , 4Ccre. foll fo tn 2 Theile gefheilt wew
ben, baf fich ber eine Theil g,um anveyt verhalt,
foic 4 3u 2, obder fie 2 g1 3 8, —

Die Aufldfung ahnlicher Aufgaben, falt mit bde
fien, twovon bas A win 2, 3¢ gleiche Theile getheilt
fwurde , in eind jufammen; dic Uufldfung i dedve:
gett auch unndthia: fiie den fbiwddyern Lehrer folgt
deffenungeadfet noch eine.

Auflofung der crfenn Frage.

Dad A muf fo getheilt werden, daf der eine
Sheil deffelben cinen Theil befommt, wic der andere
peven 2, folglich wird das 1fe Glied I und dag 2f¢

2 ded gaujen, oder ju theifenden 4, deun 1 und 2
gleiche Theile machen 3 foldyer Theile; — mwie ein

3@ .in 3 gleiche Sheile getheilt wird , Datten wip
fchon, ~—

ft bad Verhaltnif wie 2 gu 3, fo muf bie ju
theilende Figur in &6 gleidhe ThHetle getheilt werden,
benn 2 md 8 gleiche Theile marhen 6; bie fernere
ufidfung Hatten wir fhon, —

Su 3n Hohen Jabhlen muf aber nichf gefiiegen wers
pett, meil e8 einerfeits unndthiq , und andeverfeits fo
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&ufgeldft, st viel 3eit erfordert) ed folgen ein paar
$Binfe wie bdicfed achr‘tirrt werden Fann, — €8 {fF
angegeben , man foll cine Flache fo in 2 Theile theilen
dag fich ber eine Theil jum andern verhalf wie7 ju 8.

E8 ferden guerff 2 finten gemacht , twovon die
cine 7 Sheile Dat wie dbic.andbere deven 8 hat; —
folglicdh muf die Flache jest nur nodh fo in 2 Theile ges
theilt foerdben, daf fich der eine ThHeil jum andern
verhalt , foie die 1te Linie ju 2fen. —

Nus diefem folgt alfo wicder afigemein; daf je
be Figutr in2, 3 . Theile getheilt perden
Fann, die in jeden angegebenen Jahlen:

pevhaltniffe ffehen; folalich geometrifhe

s

unb nidht geometrifhe. 386 Sap.

.

BVon dDer Untvendung dev Zahl, auf die
grmmtvt]’rhtn Bevbaleniffe der Seiten,
Winfel undFladhen imAllgemeinen.

itm alfe geotnetrifdhen BWerhaltniffe, bdie in den
meiffen Figuven vorfommen , ju Ifen, evfovrdert ed
bic Erhebung des Duadvatd, und die YUudiichung
feiner FBurgel , weldes ich in diefem Heft voransiese.
Tures Briefe aud Mindyenbuchfee, Fonnen fir eing
wal ben denjenigen, die ed nad). ber Tethobe behan:
peln wollen , al8 Leitfaden gebraudit werben; mif des
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Seit wird audh diefer THeil mehr andgearbeitet vol
Tendet folgen.

€8 ird alfo bier die Erhebung und Ausiichung
ber Duadrativnriel vovausdgefest , und svay nicht pue
in gangen 40tel, 400f¢l 3¢, — foudern in jedem bes
Jicbigen Decimal - und nicht Decimal - Bruche,

Die geometrifchen Verhaltniffe der Winfel allein
phue Geiten, war unwidhtig, und wird ¢8 folalih
auch in der Unweudung der Jahl bleiben.

Wenn man die Iahl auf bas geometrifche Ver:
haltnif ver Seiten und Winkel vereiniget anmwendet,
fo fonimt man meiftens in iveagionale Sabhlenverhalts
nifie, wahrend man bey der Ynmwendung derfelben auf
bie geometrifiben BVevbaltniffe der Seiten und Slachen
aueh vazionafe befommt; befondersd im5EcF, 4Edf und
GEcE; idh fange desiwegen audh bey diefen Figuren an,

§. G.

Won ber Unwendung devr Jahl, auf die
geometrifdyen BVerbaltniffe der Seiten
und Fladen, im 3Ccf, 4CE und 6CeL.

Dag Quadrat iff eine der einfachfien und leich:
geffen Formen; — weil aber alfes bis auf diefe Stufe
hinlduglich entioicfelt iff, fo fwird e8 unndthig, bey
Der erfien und leichtefien Fopm anzufangen. Seh nelys
e daber bie mathemafifeh einfachfic Form: basg A,

Die Grimde, warum dag Quadrat leidhter iF
#l8 bag A, find folgendes
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Dasd Duadrat iff ecine eigentliche HUnfbaungs:
form , in ber Bey febr vielen Fallen bepnabe gar Feing
Solnffe evfordert merden, wabrend dasg A, 5EF 1.
nar borcdh Schliffe, anf Schlifie geldf werden
Fann 2c

€ine Seife ded glelhfeitigen A hat 10 Jol, ober
10 gleiche Theile; e fragt fich, wvie viel gleichfeitige
A bas Gange habe, deven ¢ins aufd Joll, oder einent
folchen Iheil liegt ?
Yntwort: 100,

Mufldfung

9 ber Grundlinie cined folchen A Iiegen 10
gleichfeitige A, vifdhen dicfen 10 A fiegen fo 9 amy
bere, bafi fie mit ben 1ten cin Parallelfrapes bilden;
febt an Riaur 35dcehf, dic Seite £d hat 9 folder
Cheile, oder 3olf; folglich fonnen auf £d,.9 und 8
foldher A gemacht werden , und fo weiters. Anfnm
liegt ein folches A, auf be 12, jufammen 20 4,
peren jede Seite 1 3ol hat; auf £4 find 17, unbd auf
st 35 folglich ebenfaffd 20 1c.; — ae Hat 10 Jolf,
auf 2 3ol bey der Grundlinie be, und der Sypibe a
angefangeft, giebt ad immer 20 4, wovon eine jebe
Ceite cinen 3olf hat, 10 fiud Smal 2; folalich iff dew

' §lacheninbalt & mal 20 ober 100 A, deren jede Seite

deffelben 1 3ol hat; alfo Dedarf man nur eine Seite
tes A mit fich felbft ju multipliieven, um den Fld:
heninhalt in A ju erhalfen, oder eine 3afl verdops
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peln, und fie mit der DHiifte ber anbern multipli
gieten; —

Die gleiche Aufidfung tann anch fber andere 4
gemacht werden; ¢8 folgt noch eine:

Gine Geife cined ungleichfeitigen A befragt 10
Dolf; e8 fragt fich, wie viel diefem A abuliche das
Gange enthalt, deren gleichliegende Seiten audy tns
met 1 3oll betragen?

( Weil diefes A ungleithfeitig iff , fo betrdgf jede
ber 2 anbern unbenannten Seiten der dhnlidben A4,
auf 1 Qoll der benannten Setre immer mehr , oder foes
niger als 4 3oll;ralfo barf in cinem folchen Fall auch
nicht gefragt erden: wie viel gleicifeitige A dasd
Gatige hHabe, oder toie vicle 4 8 cnthalie, wovon
iebe Geite einen Joll har?)

m den Snbalt im ungleichfeitigen 4 in thm ahne
Yichen ju evhalten , muf 14 mif fich muleiplizive , oder
41 verdoppelt und mit der Halfte von 11 multiplis
sive merdeir. Der Fnhalr von mebrevn A fanu nach
Doy namiidhen Norm gefunbden werden.

Pon dem Flacheninhalt eined A eine feiner Seir
ten gu findben, fubrt in” dic irrazionalen BWerbiltuifie
ein, und mwivd deswegen i jest Gbergangen. —

S febreite jum A aber, in dem cine, 2 und
atehrere Sheilungdlinien geiogen werdon, und ber
verhne aué bem Befaunten WVevbaltnife bey Seiten
eiven Fladeninbalt, —

L

B

c‘
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Ein A, in mweldem cine gleichlaufende Linie mit
einter Seite deffelben dureh Belichige Theile gezogen
ifft, wird in ymwey Theile getheilt, mwelde ihrem Flas
dheninbalt nach befiimmt werden mufien. 3. € die
finic folf vow 13 der Spike des A an gevechnet gego:
gen feon . €8 foll ferner noch beffimme werden, in
welchem BVerbhaltnife die Seiten ded Eleinen A ju des
et bes grofern fiehen; und endlich in weldhem Bevs

Baltniffe die US[dhnitte der Seiten fiehen ?

Sdhwierigfeiten folien {ich hiebey Feine erheben ;
Befonderd enn man den Saf fennt: Dag die gleidhs
liegenben Seiten in 2 ahulichen 4 in einem geometriz
fhen Verhltuiffe fichen ; — fevner: Dag fich ahnlis
liche A eben fo. su einander verbalten , foie die gleih:
liegenden Geiten devfelben s Quadvat erhobert.
Sebt bieflir den 2fen und 19ten Saf diefed Buchs an.

9B ifl man dben Ab{chuitt , ober das® Pavallelfra:
pe; Berechnen, fo fann man nur das fleinere A voft
dems grdfern, oder Ganjen abyiehen. —

Werden in einem A 2, 3 1. Linien mit ciner
Scite gleichlanfend gezogen, {o gieht e8 gans dienam:
lichen Aufidfungen nund Fragen; deven tweifeve Aus:
fabrung ein jeder nadh dem Vedirfnif feiner Schulep
eiivichien mag. —

Statt Cinien dureh Theile dber Seiten eined A im
allgemeinen gu siehen, fann man die Theile bureh
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Boll, ober Schuly . Denennen, und aunddrficen:

(0

buveh melches fich etiva abnliche Anfaaben ergeben:

Die Geite eined A foll 20 Joll haben. E8 wird
in7 3oll von der Spise an gevechnet , cine Yinie gieich:
faufend mit ciner Seite ded A gejogetis - €8 fraaf fich

s

v

durch toie viel Joll der anbdern Seite fic gehe? Wie
oiel 3oll diefe ThHetlungdlinie befoinmme? Wie viel 3ol
Flacbennbalt i der A:Form jeber Theil erbhalte?
(Die Fladheninhalte follen dem gangen A Abuliche A
fepn.)

Sft dad A gleichfeitig, fo geht die Unfidfung gang
fote in vorhergebender Anufgabe. — Su jedem aubern
Sall hat nur eine, ober 2 Seifen der gefchloffencn
Figuren eine treine Ungabl Joll, alle andere Seiten
gehent nicht vein auf; durd) weldhed obige Yufgabe in
Diefem 0. etfoa in folgende umgemandelt erden muf.
SBie viel J0ll Flacheninhalt in ber A: Form, wird je
ber Zheil befomnien, wenn nur bdicjenige GSeite bey
Kigur Joll , Sebub ¢, baben wmufi, bey der fie rein
in Zollen 2. angegeben iff; findet diefesd in ber Fig

Uy
nur bey ciner Seite ffatt, fo muf daffelbe aud) in den
Ehetien bey einer ftatf finben. '

Eine weite Yusfihrung dicfed Gefichtdpuntis iff
anndthig und univichtig: desgleichen die Theile, die
bey 2 unb mebrern Linden bie wmit ciner Seife beg A
aleichlaufend find, —

BVon dem Winfel eined A wird an die Mitte bee

aegenuberfichenden Seite cinte Rinie gesogon; duech =

Sy

. T e
el e A it
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diefer Sheilungslinie, vom Scheitelpunft an geved:
net, twird noch cine 2fe finie gesogen, die gleichlan:
faufend mit ciner Geite bes A iff; ¢8 fragt fidh, in

welchem Verhdleniffe diefe 4 entfichenden Theile ju

eitander , und jum Sangen fichen?
Nufldfung

Gigur 36, £h geht durch L vom ae, ac dure bie

anitte von d b; alio basg A abe = ade; folglich A

] adbj B o I R
ach -_“'“}-.--“ ag — —3—; alfo bad A agh = % ded

ihm dhnfichen A ade, oder %5 vomAadb; dad 4E¢

hged 3% vom O ade, 22 von adb, Desgleis

shenn bas A agf, uud das 4&d gfbe.

s 2 db
Sigur 36, de =-——, und fh iwieoben; esfragt
J

i, in weldem Verhaltniffe dann diefe 4 Theile ju

cinander fiehen ?

Nufldfonag

Dad A ahg iff & vonade; adceiff § vonadb;
alfo bag A ahg -& vom gangen A ¢ — Die fernern

Perechnungen gehen gang tie bey der lebten Aufidfung.

St dc gleich 3 von db, fo wird dad 4 abg, Jy
pon 2 bed Gangens fenil F 25 gleithe ThHeile Haben,
25 J o 5

fo hat T —5, oder 123, und bag Gange 37+ =753

bas A ahg hat 33 folglich iff pag A ahf == o5 bed

N




126 i :

Gangen.  Das jur eofung ahnlicher Aufaaben ndthige
Zahlrdfonnement  foird vorausgefebt, und davf - es
audh , wenn man fich in dev ahl cigen gemadht hat,
was ich tber diefelbe wirklich audgefiihre habe.

Bon einemr Winfel cined A, werden auf die ge:
genfiberflehende Seite deffelben, 2 Cinien auf jede Uns
sahl Sheile gejogen, und der Jubalt der daduvch ents
fichenden & Dbevedpnet, tweldhes lanfer [eichte Anfgas
ben giebt; Denn die A, gelche dadurch entfiehen,
gerhaiten fich fo, tie ihre Grundlinien; Ddeswes
gen wird die weitere Yusfibhrung davon auch uber:
gangen. —

€3 wird in einem A einte Linie gleichlaufend, und
eine andere ungleichlaufend gesogen. Sebt Figur 57,
c¢b foll gleichlanfend df, und duveh ¥ 9o ad det
Spige a an gevecdhnet gezogen feyn, und endlich wird
noch bd gemacht; ed fragt fieh , in weldem BVerhalt:
niffe diefe Theile jum Gangen, und ju einander
fiehen 2

Durch eine frahere Aufidfung iff fchon beffimmt
forde: Dag das A acb ¥ Ded gangen ifi, ab =
adi e 3 : 4
55 folglich et dadA abd undbafd, einerley Grunde

finie ad, und bic Hohe dbesd 4ten, iff T desd 2fen; alfo

=—gaid g - e A
= T = %, thut man vom A adb,

bag A adb

baé A ach feg, fo hat man % vou 3 tweggethan, nud

s o T SO

N e e pa

" “}‘i‘
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folglich Ofeiben noch 3 fir das ‘A cbd; bdasg 4@k
ebfd enthdlr &; — nun Hat aber das A ebhd % ded
Gangen;, folglid) 6leibt fiv das A b df nodh § oder &
ved namlichen Sangou.

Daf audy dhaliche Anfgaben anf bie mannigfals
tigfte Ave qeldft werden Eonnen, o nicht mehr {chwer

cingufeben. Kir ben fd

aorn 11',{ enoned ein paay
Winte , um feinen Blick nod alifeitiger ju entvicteln;
fwelched man befoubders .bep -alien szm:-cm-uugcn 0¢8
prafrifchen Lebensd, und bey der Jabl, die auf die
geomeivifchen Verhaltniffe angewandf wird , bedarf.

Dasd A ach ift: T von adf, bf iff 2 von af;

He ded A bhdf % von bder Hobe ves
A dfa. bie Gruudlinie df haben bepde A gemein; alfo

dfh auch 2 ded Gangen, dad A ach iffLic.;
sufammen machen bepde A F; folglich bleibt fir das
A cdb nodh 3. —

Wirde-fiaft db, cf gesogen, fo gdbe e gany die
gleichen Berhalnifie; denn dbad A cbf und chd be:
famen cinevley Grundlinie cb, und frinden jwifden
2 gleichlanfenden €inten ¢b und df 1c. —

Statt vom L, Fann man eb aud) som I, I, 3
3 2. giehen; foelches aber nur Jabfenverdnderungen

find , die im Wefen nichts neues mebr davbiefen. —

Die ungleichlaufende Linie wird an Fiaur 37 o
aciogen , dDaf db nicht mebr in den Wintel eb §, forw
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pern auf die Selte bf fallt, und gwar wieder auf jes
den beliedigen Sheil. Sum Vepfpicl d s foll fo gezogen
e}
e | Zea x : :
werden , Daf sf e mitd; e8 fragt fich, e
wiel efn jeder der 3 Theile des Gangen fen.? (db foll
weggedacht foerden. )

m diefes ju I[dfenn, unterfucht man, was bag
A dsf fiir ein Sheil bed Gangen fey. Ferner wie
piel acb betrage, &bl dicfe 2 Theile jufammen,
und jieht fie von dem Juhait des Gaugen ab, durd
welche8 man das 4Edf bsd erhalt.

Sigur 36. fg foll burch I von ac gleichlaufend
c¢b. und sd burdy bie Mitte £g, gleichlaufend ab ges
sogen fepn, e8 fragt fich, was jeder von den 5 Their
len fiur cin Berhalmif jum Gangen habe?

Aufldfunag.

Dad A afg ifft 7 ded Gangen. €8 mwird bie
punftivte Cinie fm gejogen, purch fveldhe dag Varal:
{clogramm dg =ms, bag A fem dhnlich dem Aach
wird , ferner dbic Seite fe =% vonac: folglich dag
A fem, '-r”z pon ach, % und £ = I% dé8 Gangen;
folalich bBleibt fir dad Parallelegramm £b nodh o,
und fir das Pavallelogramm sb 535 alfo fiir fsde
£ — 7 bes Gangen.

Auf gleiche Weife fann eine Linfe ungleichlatne

fend gejoaen werdben , unb jiwvar von £g auf cb, ober
oon fe auf gh, —

Sigus




§iaur 39. Wil ¢ ng abnlicker o

eben fo 15&', foic die borhevgehendent, fofelgtnod cine,

. ADS "N, 14
i gezogen wird. J. &l

P 1 A A T A e S T
ad= % ab, af = —, ourch weldes d £, folglich

auch ungleichlanfend b e wivd. €8 wird ds gleichlan:

fend b e gejogen ; folglich iff as auch 2 von ac, dasd

\ - A : — n f — i
4 ads alfo 7, vemA abe, as = # ac, af = —3

ac

folglich fs =—. Die 2 A adf und £ds haben
4
gleiche H06e , indem fie fich (m Punft d veveinigen;
folglich verhalten fie fidh fo, wie ihre Grundlinien,
Die ie 4 ju 2 find; alfo ift das A dfs die HAlfte ook

adf, jufammen 3 gleiche Theile , weldhe % machen s
alfo macht ein folchey und 2 Theife oder

#

Das Aadf = %, bas .

Teff sy 10
'p\l./ UD\I TG*

Wie die Linie ds gleichlanfend von d aud gegos
gen urde , o hatte fie auch von £ qus geiogen foers
: fiofitng aber wm nichtd

bert Ednnen, fweld

Judert.

Jndy eine ungleichlaufenbe Sinte, Fannwiederauf
ieben Deliebigen ETheil gegogen twerden, woviber dasd

pree Bepfpiel feriche; das weitere darf daber

audgefisl

'td

octr Beduifuif eines jeden Lehrers fbevlafjen werden.

Snolite aber mmrqc{‘-cn fepn , die, Seite ad fdre
gleich af, oder twdre doppelt fo lang als af . ; —

3:-




fo Ednnte man fie nicht mehr rein [fen., ettt die

~

pic Geite ab nicht gleich ac gegelen urde; folglich
mug man das RVerhaltnif einer Seite deg 4, durd
bie andere g beffiminen nody abergehen.

)

SRerden von der Seite ab, auf ac 2 ungleich:
{aufenbe Linten gejogen, fo perfahrt mar bey der
Aufddfung foie bep einer,

@8 ferden von 2 Winfeln eineg 4, an die ges

geniiberfichenden Seiten 2 Qinien . gezogen; febs

Ay 2 ab ch .
Sigur 40  der: fb = =78 F iff.

Nufisfunag

Suerfi wird die Enffernung bes Qunfed d, von

z, pber £ aus befiimmt ; — foogu fm gleichlaufend
cb aemacdht wird. Dag A mdf ahnlich edg, fa =

2 yon ab; folglich iff mf audd 3 von gb, gb=g¢c;

alfo verbalt fich mf:cg 123, dedgleihen fins

r bty o BRI )

2 gleichliegenden Seiten md und dg Der

0

det bep den

ichenn A mfd und dye flart; alfo md, 2Zhelle,

% bat , ufammen 5 gleiche Theile,

» folglich hat ga deren 156 Sheile wie dg

3105 5 von 15 meggethan Bleiben noch 42; dg

dac®5: 42, dedgleichen finbet mit den 2 A deg
b ade flatt, und man erbalt fir das Adge o
bor age, age ift die Haifte von achb: dasg A cdg

ift 7%, ober 5 vou ach; acd = 13 von ach; a8

H

T —
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A acf = % von acb, 12 von %, obdep Q nf{qqns
gent Bleiben tioh 3% alfo b adf = F vonach:
werben biefe 3 Theile jufammenge;ahlt und alte 3von
demt Gangen abgesogen , o bleibt noch der Ref, oder
dfbg. —

Iife Aufgaben, bey detten von 2 WinFeln qus {‘.l.li-'.
gewviffe Theile der gegentiberfichenden Seiten Yinien
gejogen find , Eunen auf diefe Art geldf werden. Um
aber die Schaler in dbhnlichen Anfgaben hinlanglich yu
uben, erfordert ed ;n Jeiten mebr als ecin Bepfpiel,
elihed aber cbenfalis wicder Sache des Lehrers ift.

Sn 'L»u'-.'livgvnbvr Sigue iff von £ aus die gleichlan:
fende Linie gezogen morden, dedaleithen hitte and
poit g aus gefchehen Eonnen, —

Jn Figur 41 follen auf folgende vt ungleichiame

Lo JE : ac ab
fenbe Cinten gegogen werden: fe = — , ah = —,
4 2
eh
ed == —=
fo

m abhnliche Nufgaben u ISfen, m:fcrf’nc[.\t mar,
in weldher Entfernung dev Durchfchnittspunft ¢ vonh
und won £ 2. fene; oz wan £o und hm gleichlaus
fend eb madit; dic 2 Amhg und gnf find abnlich;
folglich fiehen ihre gleichliegenden Geiten in einem

: Sy A db . ;
geometeifchen Berhaltniffe, mh :'—21; weil bad

& ahm &hulich 1. adb iff; alfo mhE von db-die 3
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gon ¢b iff, folglieh hm, == % vont eb; fn iff aus
gleichen Granden 3 voned, oder 3 X ¢b, bas

2 ift; 2 = % folglich verhalt fich £n yju mh wie

G oy . e Ty
330 4; findet bey n g und g m fiatr; Wor

burd) ng 5 S beren 4 bhat,
;mﬂmmw 7
fcho

fich folgenbes s:,'a_zwiur:

.mf‘ P A ahmuudafn, aus dens

L
ad A a '1 ‘ ¢ .
am<=——, nd &= ——, D¢ Halben unp 4tel

dnt it
eveinigen fich n bemgfel; 2= 2, £ =1, snfam:

Hen . ; folglich Bleibt fiiv mn nodh X, hat £ 7 gleiche

Fheile , fo befommt dad Gange deven 28, alfo
s ,fg pottad, mg = A 9ot ad, gm-}—mn ==
i T.O

ber namlichen fiie ad.

ot ad, gn |+ nd, =
.. Fn : mh, obet wie 3 in 4, folglich £g 3

Fheile tvie gh beven 4 bat, jufamnten ebenfalld 7 glei

bert nbalt biefer Theile it finden, bhatte
man nicht alfe Defiimmungen dicfer Seiten ndthig ges
fabt; ich fhat o8 nur, fmn die Anfidfung febendiger

imd affgemeinet 1t geben, foelches fir die Jufunft

feby oft 11-.-1_" wird.
Hier folat ndh eine Yufidfung dbes Snbaltd, in

dep nur £ und gh b imt wird s babey aber bad
; alg befanut gegeben

oben gefundene ey

ift: Juerft wird ¢s, dany gemacdht,

ivoduveh bas A afth = %
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“tah:as, oberfvie 3 4, ahiff bie Halfte von ab,
I — 3. alfo beFomnitas 2, und fie sh bleiben noch
Z ober §; folglich-iff dad A c¢sb F ded Gangen ach,

und dag 4 csa — % wonach; bdenn -bdiefe bepdben A

\ Il )

DHaben gleiche Hohe 1.3 — folglich iff bag & afh %

von 2, und afg 2 von 5 derd, in dem die2Aafg

.

und a g h gleiche Hdhe ag haben, und fidh die Sei

fgigh L 8: 41 Die ndthige Bevechnung foll
ein jeder; der in dev Jahl fir -dicfe Stufe vorgerickt

machen Fonnen. Ausd diefer ecingigent- apsdaefihes

¥
L il

ten Aufidfung mag ein jeder fdhon einfehen, wie alle
Noddy folgt eine

€y . L
abuliche

ver fdhiwerfien Aufgaben , dieman wit 3 Lnien geben

£ et . f Ie 2 ac
fann; feht Figur 42, it dev: fd = ——, ab =
3 2
; Y
ind aoi— —
o ag — — 1
4
Nuflofung
Querft werden die BVerhaltniffe acfudht, in derten
gh, hi und ic . fieben; aud fc;mi nne ‘einer Hou

cifen , in die dDag A getheilt iff, suerft bes

vechnet ferdenn; einsd folgender 5 A ift amn [eichteffen:

agh, ober hic, ober hfd: Sy wihle das 4fte, und

iche gs gleichlaufend £o; Dad@l gshiff Ahulichhde;
; e i fd,
folglich verhaltlifid gs : de [ sh : hd; g5 = -

4
fe de A }1 d ki AR
pheE ——, Boet == alipishi= .- 'hid -~ h s

14




————

43

I
PEN

madht mit einanber 9 gleiche Sheile, ds : db ;. 3
$ 45 ds Dat 9 gleiche Theile; folglich hHat die gange
Linie da deren 12; ah = $5 von ad, hd = %
ad 2. . .

8 wird die Hilfslinic h€ gegogen, das A agh
und ghf Habeu gleiche H3he, indem fih bepde im
Vunft h ecreinigen; folglich verbalten fie fich, tie
ibre Grundlinien, bie fie 4 : 3 find, zufammen has
ben bepde A 4 gleiche Sheile, bad A fha und afe
haben gleiche Gruudlinie af, und die Hohen derfel:
Ben vevhalten fich wie 4 : 8 - 4, ober 9; detit he
hat & Theile, wiehgd, alfo iff dag A ahl 3 ton
afc; gha ift T pom 9tel ober 5% ded Gangen; das A
afd ift  ded A afe; folalich bleibt fity bad 4Gdghdf
noh % bes A afe; bagd A gef iff 32 bed Gangen,

pber 37 ; 4% oder dag 4Cd ghdf bom A gef abge:

jogen Bleibt noch L%, oberdad A dch. Yuf gleiche

a

Meife fann nur noch eftva der Subalt des & fhd ges
fudht. werden, buvch weldes fich dann der Jubalt

il : alte ©

jeded andern Theild ohne die geringjie

wierigfeit
finden AGGe; denn man bedavf nur das A fkd vom
4EcE ghdf abjusiehen, aus ocr fich aufder Stelle dey

Subalt g hkf ergiebt ; Div ir'i;inms;mg beg A gif iff

Teicht , inbem man digy Grundlinie gf, und dag BVer:

halenif der HOhe gi ju iec gang auf die anfgefielite
Weife finden fann ; wird endlich das 4Ed ghkf vom

A =i fabacsogen, fo bleibt das A hik, dag A hed

iff Befaint, obey Fann wenigftensd ofine Mhahe gefun:




s eraema 19

den werben; thut man bad 4 hik bapon toeg, fo
Bicibt noch icdk 2.

Eine noch eben fo fehmwere Aufgabe iff beym A fol.

: i
aettde: cg foll fo gejogen feyn, baf gf = — Mwird;

S 4
8 fraat fich, ob cg nidht durch den Durehidhnitis:

punff k gehe ? —

Diefe Uufgabe Fann am leichfefien geloft werted,
foenn, man annimme, fie wiuroe durd) den Punfi' k
aehen. —

Nicht univichtiger , doch aber nur dad umgqelehrte,
ift Fommende Frage: Wuf weldhen! Sheil von af mup
cg gejogen ferden, wenn fie dureh den Puntt k ge

hen foll?

Rerden int einem 3EE 4 unbdb mebrere Linien

gleich : und ungleichldufend gezogen,” fo fdnnen affe

faabe auf die gemaditen juriick:

Nufiofungen diefer An
acfilrr twerden.

Go ie von den Seiten ausd dber Subhalt

B effimmnt
wurde, fo Ednnen auch von demy Subhalt aus die Sei:

tent Beftimmt und bevechnet ferden; twelches aber leicht

i ivvazionale Jablenverhaltniffe fubre, die wh jept

noch vermeide. — b febiveite bedwegen jum Dua

brat, und beffimme auch nur wieder den Snbalf durdh

bas angeachene Werhaltnif der Seiten.




136 ——

Dnadrate verhalten fich cben fo zu cinanber,
wie abnliche A, deswegen finder bey ihnen anch alics

fiatt , wagd bep ben A gefagt furde. —

Ging Geite cined Duadratd, ciner Raute 1. foli

42 3ol baben; 8 fragt fich, wie viel Duabratjol

ple dre Sraur babe; uud wie viel ihr dlnliche Nanten

i1 2offen die 2te Figur habe? — 9Nt diefen Vedin:
gingen fann dev Subalt der NRedht ofe , der fehiefivinke

Lidhea Paralicviogramae, Trapeserc. gefudht werden.

Won einerr gegebenen Subaly, dhrfen ben abnlis
then Figuren vie Eetien nodh nidit bevechnet werden.

b ziche Paber im Duadrafe . wicder wie iny
A Rinten, —

SBerden in cinem Duadrat nur gleicklaufende fi:
sien mit 2 Seiten deffelben geyogen s fo giebt e Eei
ne fohmierigen {rogen mehe, E't".'x‘ffﬂ'f_:ril fenn eine
gleichlaufende unud eune ungleichlanfende gemache wivd;

5 7

ferden aber 2 pngleichlanfende gejogen , fo fdnnen

i}

fchon eftvasd fchiverere Fragen vorfommen. ,3‘ &,
Signr 43. ca folfl ein Quadrat fevn, f a =

——, 8b = ——; ¢8 fragt {ich, ivie viel ein jeder bep

Aufisfung.
E8 foird sm gleidblanfend da gezogen , burd

wh agf wird, ferner iff das




A g sm dhnfich ach; alfo dic Seife sm 2 von ch
1 o ae
goer day” fai= ; folalich verhalt fich sm's fa !
612 bcfg!u;‘r{)cn ﬁubrt joifden sz und gl fiat
sufammen Daben diefe bepben Seiten alfo 5 gleiche
Zheile; folglich dasg A Fag; % vom 4 fas; deun fie
Haben gleiche DHohe ag ic.:

-
D
=

T
=2
4]
tn
=

[=oes
—
L

Grundlinie die DHalfre etner Seite ded Duadrats,

ober fa, uynd jue Hobe § deffelben , oder as; folglich

bie Halfte von 3 oder &; nun iff aber die gauge Figue

*. 8
Fein A, fohdern ein Duadrat; alfo hHat e 2 mal fo

piel Theile ober 16 folglich it das A fas 2 Deg

L0

5
= J
=
o

‘afd. — Der [este Shluf wird nodh auf pine

anbere vt gemachi:

Das A fas ift § bed A fba..uynd fba iff bie

Hdlfte von 3§ ded Quabdratd it.; — A fea = 2 pon
= o A r pL ) v 5 5 A
T, oder vom A fas, a g8 = 3 Bon <% Ddas A
ach bi¢e Dalfte ded D nadratd, umegsb c ju cebalten,

muf nutags von der Halfte abgeyogen werden;  ded:
gleichen muf mit dem & acd und afg vorgenoimmen

fperoen. —

Gollten bey ciner ahnlichen Fi

¢, bie 2 ungleidh:

faufenven Cinien uue in bie 2Winfel oder auf die Sei:

ten derfelben gejogen foerden , fo fonnen die gleidhen

Mufidfungen gemacdht werden.

Seh wilf diefesd nidht tweif ausdfibht ut; e8 folgt nue

gine oer fehwerfien Anfgaben im Algemeinen
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. af £d
sigur 44, ah = e oo R D e dies

dh , ;
— ¢8 fragf fich, was vben?
4

NAufldfunag.

Wor alfersr aus werden cin pany A bevechuer. 3.

& shiund fig, biersu wird hm gleichlaufend ab ge/

mache; 0af A him iff ahulich aib, hm % vont fg,
und £g bie Halfte vou £d, alfo hm § vou £d, obder
ab; hm:ab ! hi:ib, oder tie 1 3165 folglich
7 gleiche Theile, tvic hi deren einen

133°

pig Seite hb,
Dat; bas & ahifoon ah b, unbaib & ved namfidhen

A, welded jugl feich auch ¥ des Duadratsd t'f.; Do

Bepde A Haben it dem Gqujen ahb,

ai, i dem fih affe 3 4 ina peveinigen;
[ eifinal

fich die anbern shne

fen und Hiugufeben finben. —

qRerden die 3 Linien fo gejoqen,
8¢

sheiffe etn A ""f[i‘i‘ﬂ fo Ednnen die & le toicder auf

eine analoge 2Avt bevethnet foerden; Deven fyeifere
uéfihrung audy) bep gemandéern € erit ticht aaimy
entbehrlich iff; in dem e$ eine fu alifeitige Sombina;

tionsfraft exfordert , dic audh Sep Fraftigern nicht ints

wier gefunben wird. —

| O g (e P e T e o TR
Die Ausfubrung von 4 und mehreven Eihien

1 Ggberlaffen werden;

F Dem tm.‘!.u{fj gined




139
e2 folgen noch ein paar BemerFungen Uber das Dua:
drat .

So wie im Quadrat Sinien gesogen worden find,
fo founen audh die Seiten deffelben oerlangert, die
LVerlangerung dbureh die Jah! anaegeben , und wicdey
foie r--“'!)m ;;'.:s“?i’zm.mun'--l geogen dverden. 3. E
Jigur 45 i ein O

1adrat, deven ‘Seite be = ba iff;

o

feener sd = sf; 8 fragt fich, in welhem Berhalt:

P

e Theile zum Duadrat fleben

Wird df bep £, wiecder wie ab bey b verldngert,
und der Werldngering cin beflimmies Maag durdh
£d s, Bepgeledt, fo Ednnen gang die gleichen Fragen
gu:muu werbdet,

REA
44

nEeinte cintreten, die auf bdiefem Wege

witmbglich ju [Sfen find, wenn man Eeine ander: 1 Be:
fiimmungen hinetnbringt, alg dbie Seiten durch Bal:
Tenverhaitni

giebt. —

T 2 A e

fleaudgedrictt; woriiber bas A Auftlarung

Jn den febiefiwinflichen YPavallelogrammen, Edn:

nen tach den namlichen © efefsen finien gegogen , nnd

per Jubalt der dadurch entfeheuden Theile 0 einati

ver, und jum Ganjeu befiimmt werden: bdie weifere

Yusfihrung iff dem Dedlirfuif eined jeden fbers
laffen. —

Das unregelmifige 4EF 1. wird fiir einmal

abergangen, wietwohl ed ecinige

31 [ofen fiud, nud nodh




worfiber al8 Beleg nur eine Yuf

Siqur 46 foll ein Parvalleltrape; fept1 , foovon ab

‘den bie 2 Ectiinien ac und bd

e
-
(=¥}
&
p
¥
~
-

und vas Berhalt der 4 entfiandenes

@
L)
<

AL \:)hll en uLlu)l ¢,

%,
s
o
-
=
=
-
~
=
-
=

Nufldfoang

e

@a fwerden die 2 Seiten da und eb bid 3 ihree

SReveinigung vertangevt, wodureh ein & entfieht, il

pem 3 Qinien ab, ac und bd m‘:,.‘\wl find, ab:de
*~sh:secat Dig weitern Befiimmungen Jlf,ul‘l‘lu’ﬂ

¢ben fo wie bepm A,
Nody folgen ein paar Berbindungen bes A nnd
4€ct3, die aber fehe forafdltig getndblt werden mif?
i,

fen , toepn man feinme e :,\;m.m Berhalraifie exhals

g

gen foll. I8 Peleg besd fegtern folgt eine ufgabe:

Geite bes gleihfeitigen A Hat10 Joll, oder

@
10 qfeiche Theile, uud eine folde Geite ift gleidh etier
Seite Ded f';'_‘-_in,arrr:fj . ¢8 fragt fich, mie viel Duar

i
, tndfvie vicfdag PO uabrvat habe? Ober
( ird dag A i glet Al rien,
and das Duabdrat in Duadratzollen hadben?

m:_-.j vet u‘.‘a.;n:-a;a!faz Hidhe desd

~

obDel 311 einer Seite

s B




van aiebe ein A, und ein Parvalfelogramnr, die

inie von 20 3ol i';..u_fu,-u/

valielo gramms

§ 1 WO

" By a o
‘nlfu‘nl‘ll., fUeichHe nan vot
des A e, und an bdie gegel

0Ot sffafnapnat
'Jl.!l,‘tru{au‘:‘é! amime

im den Snhalt eined G
drafzollen 3u ua't)-.nu‘n, mn;r-: man di¢ Gru

.

der Hobe mulfivliyivens bdedgleidhen mit

/ Y Q
!

aur mug som legt cehaltenen Poeoduft nod die HAlf

genommens werden.  Die Grinde davon find e

diefem §. aus cinander gefeht, und theild bevu

auf dem GSrundfab A uud Pavalelogramine ,

und Grundlinte haben, einander

Sigur 47, ahde iff ein Pavalfeltrape; , dasd aleis

cdhe HiHe mif dem A heg hat, bie Hohe vou jedem

12 3ol 5 ed = 24, ab= 7, und e;*::f) 130(l;
ed fragt fich , in welcdhem Verhaltniffe dad Pavalfels

frape; abdo jum A heg fiehe?
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ufldfunag

€8 wird der Snbalt bepder Figuren in Quadrat:
gollen gefucht; um den vonabde i erhalten, wird
cb gezogen, durd) weldhed 2 A cutfichen, die chen fo
wie eing behandelt werben Ednuen. —

Das regelmdifige SEE 1. wivd, wie im Unfang
ves §. benterfe murbde, fibergangen, doch gichf e8 areh
in foldben Figuren Yufgaben , die vein aufgehen. 3.
€. Cue Seite des vegelmagigen &8 hat 10 3oll,
und eine Seite cines 2fen vegelmdfigen 5Ed8 1. hat

21 % Zoll; es fragt fich, tie viel ol Flacheninfalt

in ber Ginfectsform ein jeded diefer 6 Eofen betrage

Serner wie fich das Lte jum 2ten verhalte 2

Aufldfung der Lfen Frage.

Wir wiffenr, daf ed in NicFficht des Fldchenin:
] ;
balts gleich iff, el

gegebeéne Sinien macht;

nren man auf 2

prden auf die in lester Yuf:

gabe .;._u‘_r.u'iw-;:-:1z Cinten A ober Duabdrafe gemacht, fo
perhielfen fic fidh) wie 10 und 21 % jede 3abl insbefon:
bere ing Duadrat crheben; folglich findet diefes audhy
bepm *.'cns!nx&-:ig-,::

bepder Figurenind

Hat man den Snhalt
fornen , fo Edunen diefe nur in
ein oraanifches ‘f;h‘r!vf:.’ltliﬁ gefest foerben. —

. rd ’ 4 L4

Biwed in einem vegelmdfigen 5Ef 1., cine Eeflis
niie, oder anch eitte andere gerade Linie gesogen, Die
affelbe nicht in 2 gleiche Sheile theilt, fo erhaltman,




ragionale Berhaltniffe,

wie friafer febon bemerke,

die aueh von den Schiilevn unterfucht werden Edunen.

ey fehreite jum regelmagigen 6€, unbd bemerke
jum vovaug, wenn ecine oder 2 . Ecflinion gejogen
werden , fo enffichenin ahnlidhen Signven Feine neuen
ufgaben wiehr.
Figur 48 foll ein regelmagiges 6Ed fepn, wovon
af be
s

@g wird ds gleichlanfend ab gejogen, und fa
und gb big zu ihrem Jufammentreffen vervlangerst,
mwoduvch iman ein gleidhfeifiged A mds evhdle, indem
ebent fo vicl Cigenfehafren befannt find, al8 bep den
qguﬁqcfl‘}nrr'_‘:l A, — ab iff 5 ponn ds, weil dDagA amb

yulid) mds, und ma = af . iff; ferner iff noch

Eonnen durdh diefe gefundenen Eis

be=1c%;
genfchaften alle Sheife ded A mds beredynet twerden

(-
®¢f

um das A it betn 6Cd u vergleidien Em:n nug

T

&4 . £
IHogh L'y ¢

weiui)sﬁ

e S & £y 4N DY g 1
auch an‘ccl'c T,iaiiai nien gemacht werden fonunen,

Wwelf mat.
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-

Eine anbere Aufy Figur s
e M gn z
@8 wird dt gejoaen, wad gt = —5 gemacht ,

e B ] . Fog N
jedesd der 2 6Ecfen abgud 0. fue

G

8 fragt fidh , ivas

ein Theil des 6&clS fepe ®

Ein paar leifende

G5 werdenn 2 Halfdlinien dg und d n gemacht;

3

g

und das A dgn mit Dem 6Eck verglichen 1. —

Daf anch wieder 2, 5 und mehyrere ThHe

heilungsli:
#ien aczogen fwevden fdnnen, foll man aus bem ae:
macdhten jebt eitifehen; dedgleichen vag alle Aufgabernt;

pic auf ahnliche vt beflimme wevden, a iwh vein ges

5 foerden fonnen.  Zur foeitcrn Nebung und G
wicfiung des Sehulers, burften noch einige Aufgaben
it 2 und mehreven Theilungslinten nicht gang ents
behrlich fevtr. —

uch nicht gany unvichtig ave ed, wenn man

bepim Duadrat m‘r{invul'tc, und

o
Aeyen iU :.l\:)" v ui‘

{le treffen il , die nicht vein aufs
gehen.

e 7 s
A3 bas 4EcE Blivchoef

nodh tn Berbwmpung mit dem A gefept, weldhes folgs

fich auch jebr mit dem OEE Und oWel, ODeL mif deut

ie gegebenen Aufe

6 und -'l'-;'?i e, qefebeben fann, D

P

gaben uber Die CL';.-.'.‘II Siguten, fonuen .'in».) auf bdie

Eﬁ"‘

!



e

45

i
e,

lepfen angemandt merden; welched ein jeder nady Bes

)

burfnif treiben mag. — Sieb fange mieder von vornen

an, und tebme die fvvazionalen Vevhaltnife ver Seis

ten und gefchioffenien Figutren. ~—

Bon dey

geometvif

Hat cin A 3 gleiche Winkel, o hat ¢8 anch 3
gleiche Seitenn; wivd einer Seite fo und fo viel

oder Joll, oder gleiche Theile bepgelegt ,

eitent auch fo viel Gdube
oder Joll a5 woruber cine tweitere Yusdfiabrpng uns
nothig

in einem gleichfchentlich vedttoinflichen 14,

einer von den 2aleidhen &

‘”{'H/ fo un o fo piel ‘\[‘lr

yeile {"i‘i'_{lf.‘it'ﬂff fo Tag

g

ober aleiche

fich

eite auch in Sehuben, Jollen i irvazional

Augenomuien fey, eine von den gleichen Seiten

beg gleichfchenflich rechtainfl

[..2 .
givicpe

Sheile; ed fragt fich , ivie viel folcher Theile die uu:
habe ?
Nuflodfunag
, Daf dad uadrat auf bder
Seite eines vedhrwintlichen A gleich iff ben Quadraten
2
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auf den Bepber andern Seiten; bdie Duabrate der 2
gleichen Seiten betragen in biefer Yufgabe 200; folgs
fich pag der Hopotenufe cbenfalis; will man aber Ddie
Hypotenufe, oder eine Seite des Duadrats der 200
fiffen, fo mug die Duabratwuriel von 200 gefucht
werden ,foelche 44, und 4 efi giebt; folf man tie
SBursel noch annahernd durdh einen Decimal - Brud
Geftimmen , fo perfabrt man mwie bey Gangen, fadhs
pent man fir jede Srelfe in ber Wurgel 2 RNuilen an
bie Duabdratiahl gefest Hat.
Duadratputriel will und davf ith n

de nicht einfaffen. —

"1‘)1.’.: l‘.l! &‘Llr‘l N C ife bes \‘ul“

fichen A ifi 10 3olf, oder hat 10 gleiche Theile; ¢8
+ w b 4 / b

4 !
fragt fich, ie viel eine ton den gleihen Seiren Folle

Habe? Untiw. 7, und L :}:v;a-,

Aufiofunae

Dad Dunadrat ber Hypofenufe iff aleid) ben Dua:
prafen der Sathetert, in vorliegenbder Yufgabe ifi ba
oer Hypotenufe 100; folglich cins auf den 2 gleichen

Satheten die te von 100 = SU; wenn das f.tm:

-

brat 50 iff, fo wird

gourgel vont 50 = 7

N At

et

1=

Doatm 1
.|/:.‘LU\..‘E‘ \‘11. L)

fucht werden , ol

q

izigen rechtwintlichen 4 find

oo
gnoeenm

die 2 Seiten, bie ben veshten Winkel einfchlicfen,
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Befannt , und aus diefem folf die Hoypotenufe ebenfalls
fieder gefuht werden. —

St i ungleichfeitig vechtinElichen 4 die Hypo:

tenufe befannut, o Bunen bie 2 andern Seiten nicht

mehr durdh dafjeibe Defitnutit werbeny deun die
vo diefen 2 Seiten faun fo fang und fo Eurs fepn
ald man tmmer will, obhne daf fich dabey dasd Vers
haltuif der Hypotenufe dndert.

9Gird aljo in cient ung tig vedhiwinflichen

A die Dypofenufe gegeben, fo
2 andern Seiten befannt fepn, um dic Ste Seite u
finden. 3. € Die langfie Seite ift 10 , und einevoun den

2 andernd; ef fragt fich, wie viel die Ste Seite feye ?
Aunfldvfnona.

&8 werben Bepde gegebene Linien ind Duadbrat

erhoben, dasd fleinere Quadrat von dem gedfiern abs

gezogen, und endlich von dem Jeff vie Duadratvurs

el gefucht. — Die Grande darviber find genngthuend
in ben vorhevgehenden Yufgaben ansd einander qaee
fept. — 3

Bey demr ungleidhfeitig vedhemwinEliden A afebt ef

Kalle, wovon alle 3 Seiten vein aufgeben. 3.

(&

2fe 4
:

fo erbalt die Hypotenufe 5; denn 5 urs

erfyoben 16,

TBenn eine von den KRathefen &, und die

136 ]

2oll Hat, |
Huadvvat erhoben, giebt 9, 4 in daff

sufammen wmaden fie 26, und div Quadratwuriel von

O

25 ift 5.
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Gteigen bie Katbeten i diefem Verhaimiffe in
anbere Jablen, entweder Hinauf, oder hinunter , fo
erhdlt die Hoypotenufe cbenfalld ein reines Werhalt:
nif. 3. €:

Die cine Kathete foll 6, und bdie andere 8 ol

‘.

Paben; es8 fragt fich, woie viel dic Hypotenufe erhals
te 2 9nty. 10.

TRarum diefes bey gemiffen Jablen fatt findet,
evfornt man 0isher aus feinen tiefern Grlinden, als
die aufeefieliten find, weldhed alicrdings unguianglich
il —

--._

Nuf diefe Aufgabe wird alfo der Schuiler nicht any
perd alg bureh Iufall Fommens; Ddev Cehrer ifi alfo
meifiend in bie Mothiwendigleit gefest, dem Schniet
biefelbe fagen yu miffen. —

Statt daf ber Lebrer bie Yufgaben in diefem 6.
fo flefit, bag der Schiler imumer nuv einte ju 1dfen Hat,
fo Eann cv fie diefelben fo an einanber fetten lafjen,
bag gleichiom alfe auf cinmal, ober in . einer Bedin
Gitg grgc[w!! werden. —

&3 folgen nod ein paar neue Fragen fiber bdie

aufaefieliten Figuven diefes §:
Was mu man bepm gleichfchentlich vechtminflis

fe

temfelben Seiten 3u findet,

then & ‘angeben, um

(o

N ‘>~'.-.§' s “e send rla's
Die unbefannut find? Wie viel verfchie

by

1l fangt

ene Krag

fman beymr ¢ ;J..,‘-su:‘-;iri) und ungleichfeitip vecbrwings

bichen & mahen
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E?[ut'o,!eic[)c Q-'Scfi”c Eaun man Bepin gleich 2 und 1y
ichfchentlich ffumpfvintlichen A verfahren; woruber

ein paar Aufaaben 1‘0153\’:‘.:

Ka. TBad muf man Seym gleichfchentlich fumpf
und fpiswintlichen A angeben, um ang bdewr angeges

Benen Die unbefannten Seiten ju finden? 36, —

Die [angfie Seite bed gleichfchenflich fin
Tlichen A Hat 10 gaf:, und jebe der 2 andern 6; e
fragt fich, in fweldhem Werbaltniffe biejenigen Cinien
fichen , bie onreh die Werlingerung bid ju dbem vedd:

ehen 2

\

ten WBinfel csa 0, ant Figur 49 entfi

ihy bejch

abratzoll , dasinaq:

. r et
prat cb, wie aud

Duadvatiolf

i fo ol
yopelten Jehted sc

wmal eb, fit weldhe nod der NReft von 100 quf.72

§

NRechtedd
1g¢ ¢b und 1 3olf Breite

ofglich bat cs oder bie

drafyoll haben
gemacht werden,

hat: 14 find

Breite ded Nechfects 2L Joll, Tie die Seite as ag:
funben werden Fann, iff Depm ungleichfeitig rechtvints

lichen A febon gejeigf worden.
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Die ndmliche Aufidfung findet ftatt, wenn ac fo
verlangert worden iff,

Jft bag A ungleidhfeitia frumpfoinflich, fo edue
fien Die gleichen Fragen uud Ynfidfungen gemacht wers
den.  Bey dev Verldngerung ver Seifen ac ynd cb
gum vecheen Winfel , entfichen im ungleichfeitigen A
verfchicdene Linien, und folglich findo bie Rechtecke,
foeldhe auf die vorheraehende Urt befchriehen werden,
auch verfebicden.

Die Ansfihrung Hieriber bedavf nicht mebr wei:
ter aué cinander gefest ju tverden; o8 folgen dafue
ein paar nene Fragen:

86 Wenu die [dugfic Seite ded fumpfminflichen
A 10 3ol bat, wie vicl miffen den 2 andern Seitent
Bepgelegt foerden, menn dasg A flumpfroinflich Hlei
Hen mug?

Antw. Nur efivad mehr als 10 Joll; denn2 Seis
fen cineg A find immer langer alg die 3te, und je nds
ber dicfe 2 Seiten deffeiben gleich find dep dten, defio
flumpfivinElicher if c8 anh,

&9, Weldhesd iff die hidifie Range, bie eine von
ben 2 gleichen Seifen des gleichfehentlich fiumpfaeing:
lichen A Daben Fann, wenn die idngfie 10 30l hat?

Antw. Jm gangen ausgedrickt nicht mehr alg 7;
Denit wenn dasd A fiumpfwinFlid) fepn foll, fomiffen die
fuabdrafe auf den Eivgern Seiten immer Fleiner enn,
1S das auf der groften, weldyed1C0 ifi, folglich cing
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auf dbent Kafheten weniger ald 50; dag 1fe Duadrat
sinter 50, in ganzen Jahlen ausgedbriicft, iff 49, unbd
die Quadrativurzel davon iff '?. —

Die ndmlichen Fragen Eonnen auch uber das un:
gleichfeitige A gemracht werden.  Dicjenigen Sehiley
welde fahig find, die aufgefieliten Fragen ju beants
worten, follen andy die fehlenben obne Hilfe desfel:
vers madhen, und beantoorten £otinen.

Dedgleichen findet aud) mit dem fpivinflichen A

.

fiatts 1 aber «md} den febwachern Lebrer qu!sffriq

3u leiften , und ibm b ige Handbietung 3u gebe

folgen noch ein paar deér wefentlichiien Aufaaben:
DMan hat ein gleichichenflich fpigwintliches A

wovon jede ber 2 gleichen E;:-'l;ar-;n 10 Joll betragt,

4 o

ciche bat 4; c8 fragt fich, in weldhem Bers

[ SEIRE o |
oL ung

halthifie die vechtwintiiche Linie , die vom ungleichen

Winfel diefed 4 an feine mJua:sm‘r_iiripcnbc Seite ges

iogerfoivd , ju Den anbern Ceifen des A fiehe?
Aunfldfunag.

Mird fie vom ungleichen Winkel aus gegogen, fo

aieht e 2 vechtwinfliche & , in bdenen die Hypotenufe
und eine der Katheren befannt ifi; und alfo bicthet
Die Veftimmung ovev 2fen Kathete th jedem A fejne
Civierigfeiten mebr dar,

Befonvers wichtig iff noch etiva folgende Fraae,
‘bie aber doch fhon jum .a“ul im flumpfivintlicen A

alg Sipug aufgefrelit
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Fein
(5
L3

-

56 Welded iff die Hochfe und geringffe Cange
sivener Seiten eines fpigwiatlichen A jur Sten, enn
diefe 3te Geire 10 3ol hat?

Anch diefed fann wicder quf dag gleich’s und uny
gleichfcbentlicdhe A andgedelnt werder. —

2MWie bisher dic Seiten dog srechtivinflichen A, und

bie vechtwinflichen Yinien ded fpibe und frum,
hen 4 gu-etnander befiimmet werden, fo fann. aus den

o

Geiten auch der Subalt, und jwav in vedbtwintlichen
govmen, und befonderd in Quadraten gefucht foérs
ben. Die Veftimmung in Quadraten iff in affen biirgs
fichen Wev: altniffen angenommen , und b Dediwegen mivd
¢§ aud) nothwendig, dag ich mich an diefe anfehlicie.
Jh madhe den Aufang beym gleichfeitigen A:
ine. Seite ded gleichfeitigen A iff 40 3oll; o8
fragt fich, wic viel DQuadratzoll vas gange A habe?

Au fidfuunaq

€3 wird von cinen IWinfel as:ﬁ, ttie techtiving:

Iiche Cinie auf die gegeniiberfichende Seite Deffelben

gejogen , unbd mterfucht, mwie vicl 2ol diefe Linie

habe; und Hernach die gefundene Finie mit der Grinds
finie ded A multiplizict, uud die Dalfte deg Produfts
geuommen; dennt duvch die Multiplication der Grunds
finte mit ver HOHe, erhdit man den Slacheniubalt eis
nes Parvallelogramms; dad A iff nun aber die Halfre
eines YParvallelogranmms, wmit bem es gleiche Grundg

Linie ynd Hdhe hat 3¢, =

E————

s —
e —
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geicd bep einem gleichfchenFlich eechtmintlichen
A cine von den 2 gleichen Seiten gegeben , fo ift bie

Ynfgabe noch leichter. 3. G.

8]

Cine Geite eined folchen A foll 10 ol haben;
¢3 fragt fich , tieviel Duabdratzoll dbas A enthalte?

Wufidfung

Um den Flaheninbalt cined folchen A i erbals

g

tent, mug nur die Grandlinie mit feiner Hobe multis

plizive , und ausd. obigen Grinden die HAlfte genony
SBetl tun die Grundlinie gleich dey
Hohe ife, fo Fann aud) nur ¢ine Seite mit fich felbfi

Bey einem abnlichen A foll di¢ [ang

2

[T iy
rungss

Qinien bevechn
att lefter Un

St ein fiumpfioir )
fmu[ g8 A fo gg‘g-,‘i‘l‘il vig bey

che

afiec 3 Geiten befannt find, fo fanun vas gleiche gez

poer ungleichs

49, i det

(1)

fuctht und’ berechuet werden , wogu nur die Hihe ded

ie Grunds

e
unf werden mug; bat wman o

FRlEL

Ain 3ol beft ;
ha

linie und HO6e eined A, fo crhalt man den Flachen:

tnbalt, menn man bdiefelben wmit cinander multiplic
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[l
=
.

it denr aleichs und ungleichchenflich fpibmwink:
fichen A, Fanp und foll dasd gleiche porgenommen

fverden,

Die Jufammenfafung der gefunbenen Wabrheis

fon, an der Beffimmutg ber Seiten und desd Flachen:
inhaltd ber-A, iff nidt gans nunvichtig; befonders

weun die Secbitler im Ubfrabiven fihtwadh fepn folifen.

Sedem Cehrer, der-in demAusdgefibricn bewandertifi,

foird e8 auch Mube machen Ednnen,
&8 weroen A mif diefen Veffimmungen unfer eing
und bes

anbey buveh Zablen in BVerhaliniffe gef

" ‘. | £
inander jreben?

bep Depben & auf pie ant

Der Flacheninhalt ¢
geagebene vt bevechnef, Deviiach bie Produffe mit ein
alichen,

Eben o Hatte man angeben Fdnnen, bie u;:g{s;i-,-

ghe Geite bed gleichidhentlich vedhtminflichen A @

40 Joll haben,

Cine Eoifp Np
e Setre peg

t; ¢8 fragt

A gleidh , mwodvon eine

Gtk S o vl Alfri s Riafa A j :
fich, in welchem Berbaltnifie diefe A zu einanber
fichien 2
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Suerft wird der Ynhalf wieder wiecoben beflimmt,
und hernach derfelbe tn ein ovganifhes WVerhaitnif
gefest,

Desdgleichen Fann mit allen andern A e vorge:
nomnien werden; bdie jeft aufgefiefiten cinjelnen vers

bundenen A fonnen alg Ceitfaden dienen, —

Wie viel Duadvatoll enthdlt der Flacheninhalt
bes gleichfche
g

nftich fpiswintlichend , wovon der
fetche TWinkel F8:vechte, und die diefem Winkel ges

genitberfiehende. Seite 10 Joll hat?

Gollen dhnliche Aufgaben von den Sehitlern wirk:
fich felbfifidudig geléff twerden, fo maf flen fie in den
Organimus devfelben eingefubre werden, und e bes
barf nicht nur eine eingelne Aufgabe , die lodgeriffers

fr

e
pont alfen andern dafieht, aud) iff die Edfung folcher
Aufgaben in diefem Juftande noch beynahe unmdglich
fite die Schitler im Yllgemeinen.  Die lehte Aufgabe
mag alé Beleg dienen , indem die Schitler fie gewif
nicht (Ofen erden. —

DOaf 8 andy tm 4, 5Et 2. noch Anfgaben aiebt,

deren Seiten und ,',!l 0 ~eui::!miz

ohue IWinfel bevechnet
foerden fann, ift flar, aber nicht meby ndthig; ich
Hore bedwegen damit gaus auf, und Fomme fodter, o
bie Seiten , Winfel und Flachen vereiniget find, wies
ber anf dicfelbe suriicf; zugleich werden mehreve Yufr

gaben durcy diefe Wereinigung diefer Eigenfhaften

feichter,




b inecinemgleidhf

poven einey o¢

¢ lesten Binfel etz

vechfe Detrdat; ef fragt

adbt

vte diefen TWinfeln ges

ih , in weldhem

u etnandey fichen®?

geniiberfiehenden Geiten

€8 wird 1, bic [anafic Geite Babe 10

€

pazu erbalt,

fich Haf die mifrelf

chen A bem

fieht , qu ber, bdie dem

Sy
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gintem

o

351 winflichen A ey

rechie U

wintlic)
nflich nngleichfeitis
[ eined jeden Des

ivasd oben 2

Nufldfung.

—:

Mah dewr Sfen Sab wifien

, Daf wentt man

in 2 gleidje

i aus denr fich

alfo folgendes BVerhalinif ¢ 50 abs:ad




€8 wird angenommen , ab Habe 10 Jolf, obet
10 gletche Theile (dag man audh mehr oder weniger
annehmen fann, veefieht fich.) ad findet man duveh

Die Aussichung dev Duadratwuvyel, von der HAlfte

Des Duadrats ab, weldhes 7, und noh 4 Duadrats
'

$off Refr iff, Odiefen NRefi anndbernd in 10tel und

100t¢cl gefuche, giebt feinen 4Ctel, aber 135, uud

fioth 134 bon einem Quadrargell JNefi, ober 7,073
s &1
Neft Zoow

Mebr ald 3u 2 Decimal - Stelfen wivd ficht ges
febritten , und Dder noch cftva Gbrig geblicbene MNeff
Bletbt dann gany fweg; daf man eben fo leidht 3u 3,
4 und noch mehr Decimal - Grelfen {dhreiten Edunte,
Bedarf bepnabe nijcht mehr erwahnt 3n werden; dess
gleichen, Daf Diefed in Fallen, in  denen eine

gany genaue Berednung nothwendig iff, audh fo
feit andgefubret wevden muf. — Die Negel des Vers

fahrens iff uberall dbie namliche, wenn man alfo eine

deln faun, fo

ober 2 Decimal- Stellen viditig |

Fann man 8 auch mic 3, 4 1.

Dasd gefunbene geometrifdhe BVevhaltnif der Sei

—~

ten , 1aft fich onreh die 3abl in folgended umimans
beln 20 : 7,07 [ bf: fd, db iff nun auvd alcich
7,075 folalich mug 7,07 in 10 und 7 07 aleiche

Shetle gethellt werden, oder 7,07 durd) 10 -3 07

8w [ ey T : 47

dipidive , fur bf den uoticnten mit 10 mulripliyive,
N7

unb fur £d mit 7,07; wie diefes augg efubret werden
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mug , gehort in die Nedhentunft, mit dev idh mich

nicht abgebe; — ich begniige mich

dicfem Bude

Dey ﬁ_‘-cuzvt'Fna:i‘;: pag Bey ahnlichen Unfs
3, Ganze und B

alfv nur

ga{;m 5‘{.EL'I'-.:_) all uche , in Decimal-

Wy

Akl

andelt werden Fonne , weldes bie Dechs

nungsoperation aufevordentlich evleichtert; und biee

gilt von dem Wathematifer , was ich in meiner ans

gewandten Sabl bep diefen Brichen uber den Kanfs

mann fagte. —
St die Vevehnung audgefibrt, fo wird das
Rerhaltnig der Seiten 3u ihren Winfeln 2. fvie obers

abjivabive. — 2. € adf i ein un

ot

wovon ein Winkel

vie-Geite , welche demr 38

Hrend ab 10

-

TO0 »

bat L, i

i durch das vedhtwinfliche A fad ges
fnu“\cu fwerdet. —

f

afb iff ein ungleichfeitig fiumpfineliches A,
wovon ein Winkel I, ein anderer I vechter ic. iff;
bie Seifen, bdie dDiefenn obdev jemen Winfelnt gegennber

D {0, und o, i1 diefen und die:

fteben , vevhalten fic
ferr Seitenn. des vechiwinklich , pber flumpfivinflichen
I\ o

Bor ich Winfel anderer & in 2 gleidhe ThHeile

theile, miff ich die Sheile bdes getbeilten Winkeld

noch einmal thetlen

SRikd Der 2 gleiche Theile

E4

»

getheilt, fo founen die Seitén mf., md und ma auf

)
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gleiche TWeife gefunben twerden; dedgleichen fiudet
fiatt, wenn manben 26ukel fab, buvd) an in 2 gleis
the Theile thetlt.

IReil bie auggefubrie: Derechnung diefer Seiftn
nicht aany unwidsig ifft, fo folgen die gefundetien NRes
fultate in ibrer nathrlichern NReibenfolge; doch fol:
Ien fie ben Schilern nicht bevedhner gegeben werden j

fie follen fie felber fudhen, und bevedhnen:

&3 wird angenowmwmen, ab feye gleich 10 ol

ad = 7,07 3ol

bf = 4,14 —
df = 2,95 :—
af = 7,66 —

Atle dicfe Verhaltniffe find durch die Theilungs:
finie af entffanden.
mf = 4,71 3ol

md = 1,22 —
ma = 7,47 — Entftanden durd) dbie Theis

na = §,50 —  Entfianden durdh bdie Theis

Berdben bie rechfwinflichen L in ciner ahulidien
Signr aufgefucht , fo erbdlt man von ¥ redhten Wins

Eel\, big auf § vedpte, alfe. 3. &.:
Det
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Der Winfeld a m = 1 vechte bef A d a m,
Eiedial £ = el s Al drg  f)
L dan =% — — Adan
L dab =4 — — Adab
L dna =% — — Adns a
L dfa =§ — — Adf a
L dma = % — v Adma, 1.
endlich wird der Winfeld = §, und alle Seiten fallen

banu auf cinander.

Solglich hat man in einer folchen Figur alle A
oon § Bis £ vechter.

Wirrde man nody einen jeden der 4 Winfel dam,
maf, fao d nab in 2 gletche Theile theilen, fo be:
Edme man alfe vechtwinfliche A, die 1 6i8 T& rechte
Binfel harcen. Daf nicht cinmal alte Theilungen nds
thig waren, wird fihou aud voriicgender Figur deufs
fich; denn s Lefinden fih 1, 2, 3, 4, 5 2. Brels
, rvdjtc, welchesd fchon 16tel vechte find, und jwar 2,
4, 6, 8 und §2.

Nachdem die Schitler die Seiten beffimme, und
alfe vechtvintliche A der Figur aufgezahlt haben , mag
bas Nebeneinanderfreflen der Seiten und Winfel eined
jeben biefer 3 A eine nicht gang unndthige Avbeit feyn.

Adam:
L dam =, Diegegeniiberfichende Seite dm =1,22.
Ridmai= s e S e e da =707
b adm =7, P T e am=7,17.

¢
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A d af:
L daf = 2, die geaeniberfichende Seite df = 2,93
Lidfai =&, — — — da = 7,07.
thadf =1, — — — af ='7,65,
Adan;
L dan.= 3, dic gegeniiberfiehenda Seite dn = 4,73
L. dna = £, — — — da = 7,07.
L adn = %, — —_ —_ am):— 900,

SReil nun die Seiten infoldhen A fmmer in einens
dhnlichen geometrvifchen Werhaltniffe ju einander fie:
hen, fo Eann das gefundene Verhaltnif der Seiten
auf die ifnen ahnlichen A fibergefragen fwerben; wel:
ded in der Folge noh wehr aud einanbder gefeht
fird. —

1im durdh affe diefe & ein unveranderliches INag
per Seiten ju haben , Faun man die Beredhung auf
ein rein angenomnrenes Wevhaltnif dber Hypotenufe
suenicfiibren. 3. €. : ab, an, af und am folfen tm:
mer 10 Jol Haben; ¢8 fragt fich , wie viel 3ol die
Seiten des A abd, and, afd und amd in allen dig

e

fen Fallen betragen s
Aunflofung.

an Dat 10 Qolf; cd foll ad und dn gefudif wew:

denn , an:ad ] an mitder YUnnahme 10, ;u was?
St Bahlen auggedricft exhdalt man: 8,50 : 7,07 [ ; 10

-

su wad? Die foeitere AYufidfung des geomesvifchen

s

&

Werhaitniffes mit Sahlen wird voraudgefest.
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DBey ber Operafion mit Jahlen erhdlf man citten

e

Weuch, der nicht immer vein ald Decimal - Bruch auf:
DEs e wivd ader defienungeahret auch hier nur bis
31 2 Decimal - Gtelien gefcbritten, nud der nody iibrige
Jicfi bleibt weg. Daf in borfiegenter Aufaabe fehr
grofe Abtivungen flate finden, wennt man fich bie
“‘l. raudlung der Decimal - Bwliche eigen gemarhe bhat,
el gewifi ein jeder, der Erfabrung darin har. —
Hier folgen nodh ein paar ‘-JIIH}E{;,L‘, ivie audy any
bere Seifen nady dicfem angencmmenen. BVerhaltnifje
gefunden wevden Honunen.

m do juerhalten, wird fommendes BVerhaltnif

6,50 : 4,75 (7 10 yu wasd? Antw. 5 56.

mu‘:_cl"v.-‘;r:
Die Grinde und Bevedhuung find wie obenr; folglich
nd = 5 36

Wirh fiir af, 10 angetommen, o erh& man 1))
der Ummwandiung ber Seitent £d und da folaende Woeps
halmiffe:

af ober 7,65: dfobder 2,5-':; 22 afober die anges
nommenecyg 10, 1 fvag?

af oder 7,65 :ad oder 7,07 12 af obder bie anges
sommene Seite 40, 3u wad?

Dedgleichen wird mit dem A adm oorgenommen,
deven toeitere UAnéfibrung einem jedem tberfafien

Dleibs. ey diefen ebungen mufien fich die Schifer
fo lange vevweilen, bis fie bt’cr'c;bcu gang in ihrep
Gietvalt haben. —
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Die gefundenen NRefultate obiger Berechnung Edny
nen unter eine Fovm gebracht werden. Wenn bie Hy:
potenufe der rechtwintlichen A intmer 40 3ol hat, fo
fichen dem Oteld redhten Winkel folgende Seiten ges
gentiber.

Frechien IO fleht eine Seite gegeniiber died, 7030l fhat.

- —— _— — st —_— 3,90 —
3 e, Rk L3, — b 5,66 —
4 = = == e 7,07 —
Sl T S e B L Bl
T = == = = 9,86 —

Wey & falfen die Seiten flerall auf einander, und
'l
fi

giebt folglich Feinen Untevfchicd dev Seifen mebr.

Die angenommenen Kunffausddricfe find auf dies
fer &tufe noch nicht ndthigs ich bleibe dahoev bey den
Farafterificenden Formausbriicen. —

Bigher haben iy in vorlicgender Figur nur die
yedptwinflichen Cinien (Seiten) ind betrachter; dag
ed aud flumpiwinfliche, oder fhiefrvinEliche gicbt,
and eben To behaubelt mwerden Fonnen , iff faft unnds
thig ju bemerfen , und eben fo fwenig daffelbe anszus
flibren; fur den fowéachern Lehrer folgen deffenunges
aibter noch ein paar Betrachtungen fnmpfoinglis
cher A:

Gin funmpfroinfl. A bilber ban, berenIB¥ ban= L rechte 1c.ift.

o = A ~—~ baf = = haf=% -~ —
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Ein ftumpfroinfl. A bilbet bam, berenIBI bam = rechte 1¢.iff.
B . A T, Bhll‘ et — Bllllf%— sk —
bicfer 4 rechfe Fann aucdh jum A abf, oder abm gehds

tend geredyniet ferdert.

&in flumpfroinfl. A bildet anf, deren IFl anf — I vechte ift,

Fann audh alg gum A anm gehdrig betrachtef werden.

Gin ftumpfivinkl. A bildet afm , Deven IBEI afm = £ vecdt iffs
— — A — amf, — — agmf=3F — —

und faun auch jum A amn, obér amb geredhnet

werben. '

Cin ftumpfinintl, A biloet afn, deren Wil afn = L2 recht iff,

und dicfer Winfel Fann aud) jum A afb gehdren.

Gin frumpfivinfl, A bildet endlich noch anb, deven WE[ anb

= LI rechrift.

Kplglith hat ¢8 in vporliegender Figur , alle fiumpf:
ALY o) ’

winfliche A, von 1 big &L vedhte Winfel; audgenony
men iff oon diefen jedoch Lad mit F redyten.

Durch dic audgefithrie Vervechuung der Seiten i
techiwinflichen A, find audy dic Seiten diefer fiumpf:
winflichen A berechuet orden; denn die rechtivinf:
lichen A find fo mif einandber verbunden, daf fic audh
flumpfivinfliche Gilden; e8 folgen ein paar Perechs
nungen bder frumpfiointlichen A:

9Rir Haben gefehen, daf mennt ab 40 Joll Hat,
fo erhdit an 8,505 bn, 2,54; alfo fann man fagen:
die ¥, 4und L* vedhten Winfel .gegenuberfiehende




466

Seiten in einemr &, Haben in Jahlen audgedriickt fol:
foigendes Verhdltnif : die 1te ober £ 3efle 2,345 die
Zte ober die jiwept s Idngfie 8,50, und bdic 31‘C 10.
Das Aabf hat die Winfel, bic in folgendeim
BVerhaltnif fehen: 2, g und L2 rvedhte; ifre gegens
aberfichenden Seiten find 4,443 7,65 nud 10-

Eben fo Fann dad BVerhdlinif dev Seiten anderer
flumpfioinflicher A gefucht werden; weldhed nidht gang
untoichtig ift.

Antw. Daf fich ausd vorlicgender Figur durch die
Eheifung in 2 gleiche Feine andeve alg 1, L nund 161cl8
vechte Wintfel ableiten affen , ift far. — E8 wird die
gleiche Unteriuchung der Seiren und Winfel in ans
oern regelmagigen Siguren worgétommen.

Eheilt man im gleichfeitigen A einen Winkel in 2
gleiche Sheile, fo erbalt man 2 vechtivinfliche A, wo:
pon ein jeded cinen Winkel mt 1 vechten Hats die Seix
ten, die diefen Winfeln gegenberfichen Fonnen , wie:
der wie bevm gleichfchenflich rechtvintlichen bevechnes
erden, —

2Bivd der Stelsd rechte Winfel tn 2 gleiche Theile
getheilt , fo erhdle man tvieder cin vechemintlicied 4,
veren ein Witifel L, und der anvere § vechre befrigt,

die Geiten, fvelche diefen Winfein f-\c-n‘ni':t'-m- fiehen,
’ b

Ednnten gleieh wie oben benm gleichihentlid vechtivings
fidhen gefudbt foerdenr: benn foenn ein Winfel in 2
gleiche Theile getheilt wird, fo verbalten fich Dbie
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Sdyenfel ,_weldye dicfen MWinkel einfchlicfen, wie die
Theile der gegeniaberfiehenden getheilten Seite.

Ghreitet mawn in der Unferfucbung oder entfian:
benen A o weiter wie bepm gletchfchenElich rechtivings
lichen, fo findef wman rvechbtivinflidhe Amit 1, 2, 3,
und £ rechten Winfeln.

IMit 2 vechten erbalt man Feind, weldhed aber iin
Gangen nichtd dndert; denn foiv hatten diefen fchon
Eepm gleichfehenElich rechivinflichen A , nuter der Fovm
eines L vedbten.  IMNit dem 42fel und 24tels rechien

geht e nach der namlichen Novm weifer. —
PBep favfern und fohwachern Schulern wird cine
abnliche Ausfiibrung, wie wir bepm vechtwinflichen

/4

die Sehitler obine alfes tweitere Juthun ded Lehrerd
7 v ot

fie-auch fahig fevn folien, wenn fi¢

A haften, nicht unndthig feyn, Befonderd. wenn fie
bi

macdien; mwelche

bas rechtwvinfliche A wverfiauden halen.

Neben den vechiminflichen A finbet man bey dies
fen Sheilen auch fpiswinliiche , weldhe gleich dent
flumpfointlichen tm  gleichfdhentlich reditwinFlichen
aufgeaflt und Gehandelf werden fdunen; ju deven
usfuhrung der Lehrer die Scbuler auch auffordern
barf; doeh folf ev fie nicht teitev, ald 6is etiva ju
12fel8 rvechten Winfeln gehen [affen.

Bey bem gleich(hentlich rechtminflidhen &, hat

mati dicjenigen Seiten, die den fpiten Winteln gegen:

#ber ftehen, mif Dey, die bewt vechten Winlel gegerw
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uber feht , verglichen, wenn die legte Benannte Seite
140 3ol bat; — iweldhes folglich auch in e gleiche
feitigen gefehehen Fann, —

Dureh die Theilung der Winfel , — ergicht fich im
gleichfchenEiich vechrwintlichon Dreyect Drepecke, wel:
the halbe, geel und 16:eld vedte haben ; bepm gleich:
feitigen; Srel, Gtel, 4Z2rel nud 24teld rvedite, und
givar bep bepden, fo viel -biefer Theile ald man ww
mer ill, —

Wi die Beredhnung der g gentiberfiehenden Seis
ten gewiffer Winkel noch fehueller su erhalten , fdnnte
man, flart immer nur einen Winfel in diefen benanns
fenn A 3 theilen, auch 2 thetlen. 3. €.

Wenn man tm gleichfchenflich rechtwinflichen A
einen ber 2 gleichen Wintel in 2 gleiche Theile theit,
fo erhAalt man ein rechtmintliches A mit eiemn £ und
3 redyren Winfel, wird der 3 rechee Winfel in 2 glei
the Sheile getheift, fo evlhait man 3 vechte; bey fevs
never Foutlekrng ¢, rechie 1. — Dedgleichen findet
im gleichfeirigen fraft. —

Die Ihetlung ded Winleld in 3 aleiche ThHeile iff
mathemarifih unmtglich audsufihren ; sneletd hatauch
die Bevechnung der Seiten dev in 3 gleidhe Theile ge:
theilfen Winfel Sehreterigbeiten, die idh abor jest nicht
fociter auseinander fesen will,

ffe Winfel, die von dem Hhalben, oder von dep
8abi 2, ferner die von det Jahl 3, durd Berdopps

e ——

s

T
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fung bder Theile jum vechten abgeleitet werden, find
aufgefiefit. Die folgend unbefannten Bevhaltniffe deg
Seiten der A, weldhe von dem 2WBinfel abhdangen, find
die bteld vedbten; obder die von der Jahl 5 abgeleis
fetenn, —

-

Diefe bleitung T1aft fich befonderd gut durch Fis
gur 4 und 5 parfielfen; denn bepde A enthalten Stels
vedite Winfel. Jn Figur 5, iff der Winkel dab
= &, abd und ad b jeder 4 vechte; 8 muf alfo nue
noch bag Berhalinif der Seiten diefer Figuren ju ¢ing
anber beflimmt nnbd bevechuet fwerden.

Auflofun g,

Wenn nan im A adb den Winfel adb in Sglel
gheTheile theilt xfo verbaltficheb:ea ! ea:tab.—
Rann aifo dag Veehaitmif e b : ea gefunden nevden,
fo wiffen iv audh das vondb : ba 0. — i dex
©ditiler o weit vovgerhictt, vaf cvalle Gleiduugen
bed 2ten Grads [Bft; fep esd algebraifch , ober mit
Qahlen dureh dadDuavvat vevanfdauliche , fo craeben
fich hier feine Sebiv M'-g eitenn , deun e davf nuy fols
gende Fovuel angefest und geidfi werden s Yugenoms
e ab = 10,

be:ea!lea: 10, fur be tird v, und fir ea
x gefest, toeldhes folgenden Yusdvud gichf:
s £ . Rl B i )

2) bi -{ﬁ £ ="410.
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el aber bdiefe Sfufe ber lgebra nicht Hey
a‘.!m, bie biefes Buch braudhen, o weit vorausgefest
foerden darf, fo mug im einfrefenden Fall diefe Auf:
gabe nuv von dem Lehrer geldft merden, die gefundes
gen Refultate den Sehilbern vovaelegt , und hinguge:
fest, fie fepen burd eine Devedhnung gefunben foor:
ben, die fie nicht einfehen Founen, fic diivfen aber auf
feit sablen , und ed fo annehmen 1. —

pie Nid

€& wivd angendmmen , ab befrage 40 3oll, fur
y oder eb cthalte man obigem Anfahe gemdf 5,82,

und fur x 6,18 3clf.

Mandier Sefer wird diefen macdbenden &Spriing
nicht E‘-cgrcu‘u: , ¢S folgen Desivegen eint paat Demers

Fungen davitber:

Die Bebaudlungdart der 3abl in dben Potenzen

gehidrt nach meiner Erfenntnifi a1 if etnte hhere Stufe,
als die ohjne YPofenzen,  Nur etva Eehebung in die
Potenzenr, und Yusdzichung dev Ifen Warseln, oder
Ounadratourzel, darf s legten gevecbnet werden,
und Eann daber gieichfam ald der Ucbergang von dies
fev injene Detrachter perden , und darf deswegen noch
mit der grofern Anzahl Fraftiger Schller in den nies

-
L}

dern Bolfstlafien gemacht werben , fur welde das
vorfiegente Buh auch befiimmt iff.  Ferner fieigt dasd

Qahlenfoffem von 10 3u 10; dedwegen find die Ve

balmifie dey Stel 10fel vechten Winfel 1. auch wich:

tiqer alg bie dev Halben ac, oder 3tel 6

|
|
|
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Bey diefen weitlaufigen Uebungen mag mander
Bey fich felber denfenn: lagt und bey der alten frigonos
metrifdhen Berechnung bleiben, fie ift cinfacher , unbd
eben fo feidht 3u begreifen 2.1 — Yber hiebey vergift
man den Jweck ved Buches.

Diejenige Volfsmafle, wvon denen ich bdiefe Be
technungen: fodeve, Fann nicht fo meit gefiihre wer:
oen, al8 e8 die gewobuliche “??v.)nmfun\,mrf erfors
Derf. Ferner it ziemlich wabtidheinlich , dbag die Be
vedhnung der Seiten gegebener Winfel dureh) bas A
hervorgebracht murde, und erfi dureh utehrere abges
jogenc Schlnfje sum Lreid, und der geiwohulichen De:
haudlungsdart gefeigert worden ifi; twelched ich ;‘cgt

nicht Beiveifen will, ich fage nur: Dag A iF Dor demt
freid alfgemein unterfudt worden, feivte aoinudener

et

Wahrheiten fpficmatifeh jufammengetragen , nad jure

Unterfuchung ded fKreifes benugt worden, denn ohne
bie feunfuiffe der Verhalenife , welhe fm L find, iff
feine Unterfudyung bded Rreifes S Kreife

Edunen affe gevadlinige Figuren

fanu Ddafer als Si‘z.z:-,‘:'gz‘c::gf_s::g affer

iguren betrachtet , und nur vow demijes

;
gemdhnliche Ave bebandelt werben . ber bas Ganze it

’

fish fragt, und den Gipfel evffivaen bat, it den dies
fed Heft aber nidht iff, denn e8 i nuy ein der Lien

Q‘j:ﬁc D\“:’J ( a n'L b

Qil\cr wird maudier fragen: ‘I’ij.:._-r:rm folf man

alle Crfindungen und Erfahrungen , die fthon gemachs
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ind, noch cinmal machen? Warum fie nidt nehmen,
und auf thnen fortbauen? 1. Und i) antivorte: ¢H
¢8 giebt fir unfere Bildung jweperiey Erfahrungenc.
1tens foiche, Ddic viv nebmen dirfen, und nehmey
finuen ; und gweptens foldhe, die tviv ung cigen mas
dhen miffen.  Denn Setradbten i nur dad Kind , ed
acht ja nagt und blog in bie Welf cin, und wenn Dies
felbe noch einmal fo weit it Erfabrungen , Erfinbuig
gen, Fertigretten und Kenntniffen fortaefchritten e
ve, fo wirde diefes daffelbe wenig nigen. Sehen wiv
nicht, daf ¢8 felber in feiner unfehuldigen Unmnindias
feit dicfes weif, denn ed unterfucht, und erfibhre felz
Ber, bag bad Feucr Dbrenne, baf bad Waffer falf,
mc;'m . fenn Eann.  Warnm hoven iiv in dem Uns
tervicht, Dem mwiv beffer geben foollen, al€ die Nafur
phne Juthun ded Menfdyen thn giebt, auf? Wirbe
ich aber in ben Fragen und Unterfuchungen noch foeis
ter fchreiten, fo Blich meine eigentliche Aufgabe fies
ben, die jept wichtiger iff al8 alles andere. —

Gigue 51 foll ein gleichfchentliches A fepn, mwos
aon der TBinfel eab == % redhte, und aec = ab iff
G5 fird ad rechiwinflich auf cb gejogen, dag A
dab 2c iff rechtivinflich; folglich derWinfel dab=4,
dba = 2 rechte; e8 wird ferner nodh) em rechtivinlich
auf ab gejogen , fwodurch dev Winkel mea =7, und
cam = Zrvechte wird; — folglich erhdit man durd
dicfe 2 Hilfslinien 2 rechtwinflicge 4, die 1, 2, 3
b & vechte Winkel haben; auf gleiche Weife Eonnen

- -
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Die 10te! und 20tel vechie Winfel Hervorgebradht (weys
den. —

Sdyon ald durdh den ehrer, oderdureh dbas Buch
Bevechner, wird angenommen: daf wenn dban Figue

4, 103011 betrdgt, o wird d e = -}~ 646 1iud cb =382
3oll; besgleichen finbet auch mit ab, as nud sb an

Sigur 51 ftatt, feun ab fo eingethetit iff, daf fich

ab: as | las:sh, weldhed angenonumen fird; foo:

3 as nur glmfi) sc gemacht werden muf;  folglich
cb=6,18, db= 3,09 :c*; ad gleich der Duadrativiy:
zel von 100, mweniger 3,09 w8 Qugdrat erhoben,

foeldhes 9,64 ifi.

1w am und cb i erhaltent , fann von der Seite
ab nur bie Geite mb, twelde die Haifte von bs if,
abgesogen werbens bs ift 5,625 amendlich in’8Dnas
prat crheben, dafiefbe vom Duadvat ac abzichen,
und bann von deni -Mefi die Duadracwuriel fuchen;
mweldyes folgende Verhaliniffe giebt:
8,09
6,96,

am

H Il

c m

Kolglich find audh wicder alfe Seifen, die 1, 2,
, 4 und $ vechten Winfel in einems A gegennber fies
I;cn L\cr:c{mcz, und e8 dhirfen alfo alic dicihenfolgen,
bie bepin vechtmwintlich aletchfchentlich nnd bepm gleidhs
feitigen A qufgeficlis worden find , aud) hier gemachd
werden; das fir den thcbtigern Schuler ecine nidd

gang umzwedmagige Arbeit ifi.
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Die medhanifihe Beredhrnung und Ausfibrung
barf gewif einem jeden fberlaffen werden; es folgen
noch ein paar Bemertungen fur den fehwdchern Lehrer
und Sehuler —:

Suerft werden die A mit den Steld recdhten Wing
el aufgesdblt:

Der Winfel d a b dbed A d a b iff ¥ recte

—_— — cam — A cam—

2 —
— - lnl.‘u-—-f_\mcavw%h—
— — ¢bm — Aebm — & —

Yuf gleidhe FWeife Founen bdie dber 10teld vechten Wins
Fel durchaefubrt nud aufgesablt merden. —

€ine der vichtigiien Neihenfolgen wird diejenige
fepn, in der die dem vedhten Winfel gegenitberffebende
Seife cinted A immer ju 10 3olf augenomumen iff , und

bie andern nach demfelden berechnet werden.

7

L ey

Stommt man im Theilen der Winlel Tebter Figur
3u 101¢l8 vechten, fo crhdit man ju vechtminflicken A
anch fpigwintliche, die durd) die Aten befiimme find;
folglich Fann audh hier dad ndmlide vorgenommen
werden, wag bepm fivmpfvintlichen im rechtro inlich

chentlichen gefcheden iff.

ie vor ung liegende Figur , iff cin gleichfchents
lich fpigmwintliches & , deren nugleidhe 9inufel 3 rechre
Detragen, bep den namiichen geomerrifchen Berhlfs
niffen fonnte das A aud) gieichichentiich flumpfioinf;
lich fepn, und deven ungleiche Wingel 5 rechte Detrae

Jen; febt Figur 4.
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Madidem bas gleihfeitiae, bas gleichfchentlid

vechtwintliche, und dasd  gleichfchentlich fpif: un

or ‘f‘

flumpfivinfliche A mit Srels vechten Winfel durchges
gefubrt iff, Ednnen alfe gefundenen  Berhaitniffe der
Griten in der Zabl neben einauder gefest werden , um
fie bepm Gebdrauch fchuell ju finden , weldhes aber im
Dudye felber nicdht gefchielt, um jo Eeinen der fir
n fo ndrhigen Avbeit ju entheben. b fveig , wie
Ieicht Dinge diefer Are nur gelefen werden , wie fwes
nig tabey bevausd fommt, unb foie ndthig dhnliche
Uebungen fir Sehitler find, denn gerade diefed Orbs
nen , Samweln und Jufanunenfiellen bder gefundenett
Berhaltuiffe und TWabeheiten bietes anf biefer Stufe
ein neues und widhtiges Feld ber Entivictluna fir den
Sungling dav, und varf nicht vern adhlafjiget werden:
indem e8 getvif ivichtiger iff, alg das Lofen cz:igu.‘[nct'

aOr

mathematifchen ufgaben.

€38 folgt eine Anleitung , wic diefe Genevaltabelle
gemacht werden Fann :

€8 werden alle vedhtminflicdhe Amit £, 2, 2 4},
Tho By 003 Sy D R T, D Evedbie
gBinkel in cinet ahnlichen Reihenfolge unter einander

gefest , die Hpporenufe ju 10 angenominen , unb die
Geiten,” die dem oben benannten IWinfel gegentiber

fiehen , Bevechuet. Ferner Fdnnen aud) noch alfe fnis

und fiumpfotntlichen A die Wintel von diefem Maf
Daben, oder die fich von diefen ableiten laffen; fo

neben einanber geflelit , und die Seiten , die diefen
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swinfeln gegendiber fiehen , nach ber Ynnabhme der Huy
pofenufe qu 40 bevechner werden. (Daf Ttel und
41te18 vechte Winke! nicht fo behandelt werden tous
nen , iff flar.)

aGeil alfe diefe: Tevechnungen und Befilmmungen
oer Geifen uud Winfel aud dem A felber heroorge:
Den, uud nidt pilttnbrlich find , fie bic Grabe,
fo iff biefe BVevedynung auch wiebriger, alg bie det
Grave. — AUuch weun der vechre Winkel ju 100 Grad
eingetheilt whvrde.

Scb vermeife in Jufunft oft auf bie jeft gefors
perfe Genevaltabelle der Verbdltniffe der Winfel und
Geiten , und muf desmegen von den Schitleen anch
gemacht werden , bevor man meiter feheeitet.

Gleich mie in dbem A, von den Winfeln aud, bie
Goiten bevedhnet wurden, fo fdnnen vonden Seiren
aud aucdy dic Winfel beftimme werden; fwelched jebodh
fobwerer ift, al$ dag dre, und tiachbetn jenes duvchs
gefithre iff, wird diefed entbehrlich; denn vas Bers
Baitnif der Seiten ju den Winteln Fann nur mmge:

fehrt angebracht merden.

Dodh iff diefe Vefiimmung unbd Berechnung nidt
wichtig, und fubre auch tm Yeben 3u fenig; Dafise
iff ‘aber die DHerechnung bdes Flacheninhalts durch
bie Yngabe der Seiten und Wintel defto widhtiger ,
welches wiv jum Loeil fyon durd) dadjenige fabhen,
wad fber die Devetbnung ver Fladen bepm 4, 464

und
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snd 6EF ohne irrazionaie Verhdltniffe vétfan, wasd
alfo dort vagional durdhgefhre murde, folf jeBt ivras
gtonal gefchehen; dev Yufaug wirde beyns A gemadht.

Man foll den Fuhalt eined gleichichenflich foifs
poer fiumpfroinffichen A durd) die Ungabe ciner Seite
beffefben beftimmen; a8 dic (Angffe, Fiirzefie, obee
eine von den gleichen Seitent diefer A betrdgt 10 Jolf;
e fragt fich, mie oiel der Fubalt devfelben jedesmal
betrage? l8 Untwort wird man evhalten: bag diefe
Eigenfchaft ungulanglich fepe. Wird die Grundlinie
und Hihe dev A gegeben, fo gehdven fie in die vagios
nafen Verhaliniffe, weldhe wir fhon Hatten: aus dies
femwird Elav, bag Seifen und Winlel vereiniget ges.
aeben werden mirffen 1. —

Man hat einn gleich{henFliches A, foovon dev uns
gleiche Winfel 5, 2, &, L3 und § rechee befrdgt; feye
uer foll die nngleiche Seite jedbesmal 10 Jofl haben ;
ed fragt fich , nie vick Duabrafoll Flacheninhalt jeded
diefer A Habe?

tm foldie Aufgabett ju [dfen, Beredhnet man die
Hihe Ded A, Bon bder gegelbenenr, ober befaunfen
Geite, toclhe in vorliegender Aufgabe die ungleiche
ifi, mird von ihrer Mitte aus ecine Liniec an ben ge:
aenitberftehenden Winfel gezogen , welche folglich vechi:
fpinflich auf dev BeFannten &Seite fieht, und dasd A in
2 vedbhtivinblich gleiche D theilt, wovon ein Winkel
peflefben immer die Halfte bes gegebenen oder nngleis
dhen FBinfel enthilt, alfo gicht ed fiix den dten Fall

pIX
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2 gleiche vedhiminkliche A, mwovon jebes $ vechien hat;
fiir ben 2ten giebt 3 rechftvinfliche A mit 3 verhys
fen ac. s — fue den Bten mit £ vechten.

Die dem T, 2 und < vediten Winkel gegennber:
fiehende Seite betragt tberall 10 Soll; die Hdhe
piefer A 3u finden, bedarf man fir den Lten Fall-nne

bie mwnbcmn Berhaltniffe der Seiten des & mit §
.uI fen S8inkel nc.)mm. und 3 fagen: diejenige Seis

, weldhe in diefem A ¥ L pechten TWinfel aegeniiber febt,
bcrhait fish su der bie einem % vehien geg wentiber fiebt;
pie 6 3u wag? Juv Antwort v:‘\'l,\.d[! man dann die
Hdhe ded fuchenden A in Jolfen. Die fernere Aufio:
fung bictet Feine Schwievigletren mcl}r dar, mepninan
bie Gencraltabelfe gemadht hat, und fie antwendet,
und gugleich in den Jahlenverhaltniffen Hinkinglich
Bemanbervt iff. —

Win die Hhe bes 2ten A, oder ded 2fen Falld ju
findben , wird bie Seite, welche bem & vechten LWinkel
geacuifiber fieht, juder, weldhe § gegenutber liegt, ivie
oben in eitt gmmmm ¢8 Berhaltuif gefegt; aus dewm

fich ebenfalld dbie Hiohe deffelbern evgiebe.
Um den 3ten all ju [6fen, follte das gleiche mit
dem rechtwinflichen A, twelchesd einen 1% rvedhten hat,
gorgenommen werden; weil aber diefe Berechnung bey
dem gleichfeitigen A nidyt fo weit audgedehnt urbde,
fo mug fie bepm einfrefenden Fall noeh nadbgehols wers
ben, tvelches aber audh fehmell gefchehen Fann, wwenn

man bad vechtwinflicdhe A _mi¢ § vediten, deren Seiten
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bevedhniet find, a8 Grundlage nimme, unbd den £ rechs
ten mir einer Linie in 2 gleiche Theife theilf: — Ddie
Hobe diefes A wird nach diefem iie oben beftimme.

Jm g4ten Fall wird dad gleichfchenfliche A in 2
rechftoinfliche getheilf, deven ein Winkel Zrechte ents
hdlt; und folglich fFann die Anfaabe mit ber Generals
tabelfe ofyne SNihe geldfF werden. —

Witedert auf diefe Art A gegeber, die 7te, 11tel
und 13tels vechte Winfel halben, fo Fdunen fie nicht
mehr fo geldfF werden; weil bag BVerhaltnif der Seis
ten Bep Winkeln diefer Grofe nicht entwickelt wurde;
und jwar, weil Aufgaben diefer Yvt auf der einen
Geite fihtvierig, unb auf der andern unwiditig find.

Mit ungleichfeitig fpit s und fumpfiwintlichen A,
feldhe ¢in INaf der IWinFel haben, dasd fich aus deny
halben, oder Stel, oder Steld vechten ableiten [4ft,
fann bag gleiche vovgenommen ferden; al8 Beleg
folgen andy hicvuber ein paar Yufgaben :

Nan Hat ein A, wovon ein Winfel 2, einey 1
vedhter betrdgt, und deven [angfte Seite 10 Jolf hat;
¢6 fraat fich, tn welchem BVeahaltniffe jede der 2 any
pern Geiten jur diefer fiehe ; und wie viel Duadras
300l Flacheninhalt dasd ganze A habe?

Sigur 52 foll bicfes vorfiellen, ab.c folf dag A
feyn, ab e== % und bac = % vechte Winfel; folglich
L ach = Z; be foll fo tweif verldngert evden , big
ber entfiehende Winkel bda vedht, und ber babdburd




aus gefeht wID. Die fevizeve Bev
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nodh entifehende Winkel b ac auch gleich cad ferde;

folglich hat man ein 1'11\'5;.“1'-{1:(.m)c-;i A bad, bderen

ateld vechter IWinkel b Dli‘;‘f{) acin 2gleiche Shetle
getheilt iff; bdie ¢ "'{Iﬁ.fil iffe ber Geiten ahnlidher A
find Beym gleichfeitigen Sevedhnet foorden, folalich

fonuien bie gefundenen Berhaltniffe nue auf die ange:

gefenen '.'5(-5!’(11 ab re. fbergefragen werben , weldhes

f

wieder nur cine avithimetifche Operation ift, bie vowr

I)ai!'.. u.-.[nt nach Der unﬂuh,ii e Jiorm meiter. —

8 iff ein flumpfointliched A gegeben, wovon cin

3, cinee 1% vechten betrdgt; es frant fich, in

aRinfe 3]
welthem BVerbaltniffe die 2 anbern Seiten gur fang:

flen fieben , twenn diefe langfie Seite 1030l hat. (Dap

matt eben fo wobl eine der. 2 anbern GSeiten angeben
Fontite, '.n‘rp:cl;r fich.) —
gAnflofung beg Flacheninhaltsd dicfor A,

.

pom grofiten LWinfel auf die gegennber:

eine vechtwintliche Linte gegogen, bz[‘;c'r?

tiinfliche A entfiehen , die WinFel hal

-:[1-1‘._;;} b:r G:‘::mn 1 einander befannt rii

s

in Demr nuy DI S‘Sf[fﬁﬁiilii;?ﬂ Dot Generaltabelle auf

fisergetragen merben Ednnen.  SHat man bie

nd Hohe eines A, fo wird der Flachen:

L iafeit g;‘f"“f e, 9usg dem -'Dm*.;ﬁ;
Ej{‘f?:izl"'iﬁ‘:i evgiebt fich , daf aud 2 und 3 aegebenen Eie

18 A idmer der Snbolf Beffimmet wep:




Die Cigenfchaften find:

) Daf das A tregelmaf

=

a --'1.
noch eine Seite gegeben fepn.

g NNAG N / sich{rhernElich s
J) ag vag A gleich{chenElich ¥

nd ebettfalls noch eine

e8 nur rechtivit

Geite und ein

sber 2 Geiten. —

M afoacrhién 4 -
Detrachten wir abetr bie

juttg einet

ten Anfgabe ndthigen Eigenfedaften ¢ genauey, fo fver:
den wir nberall 3 Eigenfehafren finden , und jiwvgr 2
Ceiten und 1 Winfel, oder 1 Seite und 2 Wi
{oll bas L‘i-‘

fo find cigentlich noch mehe

chfeitige & auf biefe vt bevechnet werdei,

11 e man o_!:gic

1nd dabey nod

11 cinander, fo

werden. 3. €.
befragt 40 3ol , und der ihr
el £ vedhten; o8 fragt fil

wiel der Fuhalt und bdie andern Seiten defielben bes

A

tragen? Daf diefe Aufgabe mif de &t
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genfcbaften unbeftimmt i, Berubt auf fommenden
Grunden: Die 2. anbern Winfel diefes A Ednnen jede
befichige Grdge Daben, uud je naher 2 Winkel mit
eince gemiffen Gumime einandey gleich find, Ddefio
grofier wird dad A aquch mit dev namlichen Seite,
pie in vorlicgender Yufgabe 10 Joll hat; und fo v
gefehre; folglich U der Snbalt , wieauch die 2 andern
CSeiten unbefiimmt.

Man hat ein A, deflen eine Seite 10 Joll, und
pie an ihm anlicgenven Binfel3 und I vecht betvagen;
¢8 fragt fich , wie viel Duadratoll das A habe; fer:
ner fie viel 3ol die 2 andern Seifen betragen? und
enblich tonnte noch gefragt werden, iwie viel dey Gte
sBinfel fey ; welded aber duveh die Yngabe fehon be:
fiinut i

Aufldfung

Su Figur 53 folf ac = 10 ol fepn 3¢5 folglich
ber MWinfel abe = F vechte; '¢8 wird die Linie bd
vechtwinflich auf ac aejogen, durch weldes der Win:
felcbd = § und dba = 3 rechte befommt; bip Ge:
nernltabelle ber beredhneten Geifen wird vorgénom:
men, und fur ed ein Dbelicbiger Theil gefest, wos
bureh db mehr ober fveniger folcher Theile beFommt,
nahdem der Winfel eb d qrofer vber Eleiner glddceh
ift: deh = chd, alfo cd = db; folglich Fann fie
db auch Laefest, und da nach demifelben BVerhalinif
Bevechnet werben , und endlich wird ca in bag Wews
haltnif bd, und da, oder ed, und da eingetheilt,
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dutrch weldhed man cd und da in Jollen erhalt. Die
Berechnung der Seiten des A Dhat, nachdem diefes
aufgefiellt iff, Feine Gehmicrigfeit mebr , dedgleichen
oer Snbalt.

Sn dieferm A find MWinfel mit 4teld rochten angeges
Ben worden , dedgleichen faun aber anch gemadyt wers
en, wenn Gtel oder Stel gegeben fiud; ' oder Wintel,

=

die fich aus ven Halben , 3tel und 5teld vedvten ablets
tenn laffen. 2Uus dem Gefagten folgf: daf e cinme un:
endliche Mannigfaltigfeit der A aiebf, die quf dicfe
Beife leieht geldf werden Fonnen; dodh nicht allc; —
will ‘man fie aber nur annabernd Haben, fo lLicfen fic
fich doch Teicht auf diefem Wege fiuden. 3. €.

e

batte ein ‘A, wovon cine Seite 10 betrilg

iht liegenden Winfel 3 und L vechte: es frag
wag in lebter Anfaabe?
Nurliofnnag

P by & «Ti - St Fal » alsok
3 find etivasd melr ald 3 vedhte DWinkel: folglich

Fann man fie anch ald 3 bebandeln, il man ¢8 ge:
nauer Haben, fo fanu man fagen: bdie 8fel und 7tel
pereinigen fich in denn 56, 3 = 32 und ¥ = 21, oder
¥+ = 7 .5 folglich madhen 3 Gepnahe 2 -+ 1 halben

R4 RGeS 5 PP SRy e PRt e peer R R o 3 R
\)t\l/ pper Toe ¢h DeY ,-D‘.\LL,,.H 'j ﬁll T67 [‘[L'.tlr

noch ein Fleiner irvagionaler Brudy Neff; und bie ge:
funbenen &

seiten find folglich su Elein; und in diefen

Fall ju grof, weldes einander fo jiemlid) aufhebs.
Dag ich aber diefe Bevechnungen unynllnglich fin

ben Dalte, ber i die Trigonometrie jum Berufe
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Die Bevedhnung ver Otradrate wid NRechteckent if
ragional , und gehdrt nieht Hicher; — e8 folgen uue
trvazionale Aufgaben:

Man hat ein Dedtect, beflen eine ber 2 T.(*.nqﬁcis.

Geiten 10 Joll hat 3 wird in diefem NRechteck cine EE

linie gesogen, fo theilt diefelbe jeden ber 2 % i".‘{,
purch den fie aebt, fo in 2 Theile, daf dev cine 3
und der andere ¥ redhte wird; ef fragt fieh, fvie piel

o,

Quadratybll dag Rehtect habe?

N unfiofunag

Durch diefe Ecklinie ird dad Rechteck 2 rechis

finfliche A getheilt, die Defiimmung eines diefer vechi
winfliden A Gaiten wiv fhon; folglich audh bas an:
bere, und alfo aud den Jubalt bes Nechreeks ; ferney
faun nody die Ecflinie bevechuet werden. — Eg fragt
fich , twie viel Duadrafyoll i cine Naute hake, deven
¢ine Seite 10 Zolf betvagt, und 2 Winkel jeder 7 vechte
macht ¢

1imt biefed su Iofen, foird eine Ccflinte in bers
felben gesogen, bureh fveldicd die NRaute in 2 gleich:
fihenkliche A mit Btel ober 1Giels rechte Winfel jer=
fegt wirb, beren Werhaltnif der Seifen ju einandey

in ber Generaltabelle bevedhnet find; folglich Fann auf

bicfe gefundeiion BVerhalinife ber Seiten der Snbait 1.
berechner mwerden. OO die ’i heilungsiinie der Raute

o=
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pott einem foifen Winfel in den andevn, oder Lon

Deiw fpifien 2. gegogen foerde, iff aan; 9{:'1{1).

-~

r{r::; affen frhiefminflichen Parallelogrammen, die

ufel haben , von Halben, Drittel, ober 5teld veh:
naz, oder SBinfel, bie fich durch biefe ableiten laf:
fen, . Edunen aunf demt angegebenen TWege geldfi wer:
vett.  2i{8 Uchung mogen ecinige Yufgaben hieviber
nicht fberfiifia fepn. —

Statt Rauten Bunen awdh Varvallelogramuie at
gegeben werben, dann muf abet befiimmt werden,
mfh'ﬁrz. Winkel die angegebene Seite gegeninber liegt,

Wichtig enn der Lehrer die Sebiiler twicder

i,
auf bie fP:-c'\i';. ftent aufmerffam madyt, die acgebern

werdenmifien , untein fhieftoinfliches Paralfelograntis
3u [ofen; forner Fann er fie bie Eigenfchaften fo an:
geben laffen, baf fie die YUufgaben felber machen;

nicht uninfereffant find folgende ‘h:’qmm.:

€6 find 2 Ecflinien cines fiefvinilichen Pavalle:
Iogramms gegeben; ¢S fragt fich, ob burdh diefes der
Snbalt und die Seiten deffelben Bevechuet werden ton:
nen® Ferner 111!"[‘ pie Ectlinien und eine Seite des

fehiefwinfiichen {elo

pgramumis i Jollen gegeben;
¢8 fragt fidh , ob der Jnbalt und dic fehlende Seite
deflelben durch die angegebene bevechnet merden Ednne 2

Hat ed nicht immer cine Hinlaugliche Anzadl Eix

genfdyaften gegeben, die dagd Cifen der Yufgabe mbg:
fich macht, fo iff febon die Uufoecung der Nnmdalich:
feif eine nisht vevgebene Yrbeit,




Aufidfung der 1fen Frage
Figur 54 foll das Parvallelogramm feprn, Ddefjen
eine Ccftinie 10, und die andeve 5 Jolf hat; nun wif:
fen wiv dag s Nanuten giedt, deven Ecklinien fo nabe
al8 man wiff gleich , und eben fo verfdhieden fepn Edns
nen; desgleichen findet aud in fehiefointlichen Parvals
felogrammen fiatr; folglic) Fann ourdy die afigegebe:
nen Eigenfehafren nicht einmal Geflimmt werden, ob
pas 4&f cine Naute, oder nur ein {dicfwintlides
Paralicipgramm fey 2
Hufldfting dber 2ten Frage.
Figur 54 foli einParalfelogramm fepn, deveneme
Seite 6, eine Ecflinie 5, und die andere 10 Joll hat.
uf .bad WVerhaltnif dicfer Setten wird nur das
obige Nifouncment augewandt , aus dem die Untidgs
lichfeit ohne INubhe gefolgere werden fann; folglich
Eounen bie fchiefminflichen Pavalelogramime durey dic
9ingabe der Ecflinicn, und noch einer Seite des Pas
vallefogramms dazu, nidyt-geldfi werden. —
So wie bidher getwdbhnlich die Mdglichteit cines
hen fourde, fo fann

Rerhitniffes ald Sab audgefpro
aud die Unmdglichfeit ansgefprochen werden; wekdhed
1 Qetren fo wichtig i al§ der dfe. —

Gany auf gleiche Weife fann dad Pavallelirapes
gnd Trapey behandelt werden , dody iff die weitldufige

Jusfubhrung der unregelmagigen Figuren univichtiger
al8 die dev veaelmidfigen, und Pavalielogramme; and
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fino oie Pavallelogiamme fdhon untwidtiger als bie A
bedwegen mag dag NYusdgefuhree dber die et benannys
ten auch hinlanglich fepn. —
digur 55 iff ein veditvintliches Pavalleltrapes,
peflen Seite ab = 4, und de = 10 Joll iff; ¢s fragt
fich , ivie oiel Duadvatyoll dag Pavalleltvape; Habe,
unb foie viel Jolf jede dev 2 andern Seite betrage 2

ﬁluf[éf'unga

ad, und be werden b6i8 gu ihrer Wereinigung
verlangert, wodurch) das A sde dhnlich sab wird,
folglich verhalt fich ab: de . sa:sdac; — der Sus
balt bes Asab, verhalt fich jum Fuhalt ves A sde,
iesa ing Duadrat erhoben , 3u sd ing Duadrat ers
hoben, ober mie 46 31 100, um den Snbaltvon abed
3 erhalten muf man 46 vou 100 abjiehen , welhes
84 giebt; weil dad Gange ein A iff, fo muf audb
nioch die Halfte vou den 84 genommen werden , wels
ehes 42 iff 5 folglich ift der Snbalt von abed, 42D uas
dratjoll; dod) iff diefes nur im Fall, sd=dec, und
vet infel s de vecht ifi, in jedem andern Fall ift s
aber nicht waht; dad 4E&d abed erhalf nur 42 Joll,
sovon jeder ein dechteck bildet, deren 2 Seiten jede
etuen 3ol hat; dig audern 2 GSeiten haben aber jede
mehr odev weniger ald 1 3oll; je nachdem die Seife
ed [angev oder frrger als de ijf. —

Aus diefer Uuildfing crgiebt fich alfo, daf dican:
geachenen Cigenfniten niche Hinldnglich find um den




f Subalt, und bie feblenben Seiten dad ife in Quas
; bratpilen , und bas 2fe in Jolfen ju befiimmen.

. ;"{-.;Jn‘; 56 folf ¢in Srapes fepn , wovonab=be,

| tte 39infeldab, abe undb cd cinauder gleich, und

jeder £ veehic befy aat, ferner hatad 40 30(, e6 fragt

T ip ol ANyt W O .
fich, wie viel _h-..um-.u olf Das Trape;, uud wie viel
Soll jede der 2 andern Seiten befrage?

Nuflofung

E3 wird juerfi die Gleichheit bder Geifent tnfer:

fudhe, und desdwegen ac gezogen , ausd dem fich feidht
ertoetien [ift, daf ad = cd 1uid cd, Dediveg

it anh

infel ade = £ rechfer; alfo

) gleich- 10 Joll ifF; ver

das A ade gleichfchenflich fpisinklich, wovon der uns

aleiche 28 mn{ C pechter iff, und cine Seife die demm

r“| A ‘, ARy

Fannten t,v:n;n, 14l

qu erhaiten, tani man bas A adcoon daus, i 2
vechtivinfliche evlegen, und die gefundenen Verhalt:

wiffe in ber Generaitabelle auf biefelde unbertra:
geti 2. — Dedgleiden ird, nachvent wman ac haf,

genontneit , aus dei Seifen wird

| X per Subalt Geftimme, folglich Fann and Ddiefen ange:
' enen Cigenfdhaften der Juhalt, und bie fehlenber

=
*
-

i 5 (> . 2 Y. A p
i\ Geiten ded Trapehes bevechnef werden. —

rape; inen innern Ecfen hat,
wird vad aletche vorgenomie! 1, in su vericielie Yuf:

,.‘
Gy
-




€8 fofl ber Snhalt cined regelma

-

fucht werden, mwenn eine Seife deff cltmz 10 Qoll bes

fragt?

) gic[r.‘[;i":hmf;fc*'s'

9Ginfel 2 vechte evbalt, diefeis
t nun eine Geite gegennber bie
40 3ol baf; e8 WArd ahu juerft dev

fer 65 A auf die gewdhniiche Jvi Qevehnet, und

{ich diefes A Smal twieberhohlf. IWeil die Winlel dies

fer A 5tels 3‘ecs’;rc cntfm!rcu; 1‘s> ranu man ur geb

Y

geu YUbBEArsuNG D

Das regelmagige (;‘-{"-21.‘1', Eh:::f,

fivdin 6, 8, 10 und 42 gleiche und gleichfche

1 Iy
n

som Mittelpuntt ausd zetlegt, und fwieder {0 wie vasd

5& bevedhnet.  SSmr vegel

flatt gleichfchentliche A gleithfeifige.

vung einiger diefer Yufgas

e iff fue den t:""nwic?’:rrz! Sdyiifer noch

1
nothig , doch weiter alg bid gum 12E¢E muf es nichs
gerrieben fwerben.
Nodh
.i\\’, ;"(;,_
Die Ginie, weld

D n\Jl Cli![}k (1]

jemcine Sraaen , fbey das

.

he vom Mittelpuntt ded regelma:

gigen 5, 4,
gen wivd , betragt 40 ‘3'.51; e8 fragt pm , fvie s:i.c.{

nabrat ol jede diefer
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Befonderd infereffant werden die Beredhnungen,
fenn man von einer regelmagigen Figur ju einer au:
dern die doppelt fo vicl Seiten hat, als die dfe {chrei:
tet. 2. € Won dem gleichfeitigen A , zum gleidhfei:

'rigm 6&cF, oder vom Duadrat zum regelmdagigen

OEct, —

Sch nehme juerft das gleichfeitige A, und basdre:
gelmagige 6EF.

&8 werben in dem gleichfeitigen A, vom Mittel:
punft defielben an feine 3 Winfel 3 Linien gejogen,
wodureh 3 gleichfchentlich flumpfmintliche A entfiehen,
deren jeber fiumpfer Winkal § vedhte betrdgt, unbd jede
vort bent gleichen Geiten bdiefer gleichfchentlichen
A Dbat 10 Zoll; nun wird von dem ungleichen Winkel
eines jeden diefer A auf die gegeniiberfiehende Seite,
cine vechtivinfliche Linie gezogen , wodurdh man fir *
bes gleichfeitigen & Z1c. evDalf; — foerden dicfe Linten
fo foeit verld
oo Spittelpuntt des gleichfettigen A in feine Winkel

vt Bi8 fie gleich find den Linien weldhe

gezogen find, fo wied jedes diefer A in 2 Theile , eim:
getheilt, wovon jeder g ded regelmdigigen A uno-6Fefs
ift. % des regelwmafigen 58, verhalt fich u L pes
vegelmapigen OEAS , foie die fenfrecht gesogene

Theilung

glinie, ju ciner Geite Dded regelmifigen

Uuf gleiche Weife, Fann dad Quadeat, e res
gelodgigen 8Ecf, und das regelmagige 6ESF jum rve:



101

gelmagigen 16EcF 1., dag regelmdifige 5EF jum ves
gefmagigen 10&cf 2. Sevedhnet werben: —

Ein paar AYufgaben Hictiber find fire den Sehiler
nothivendia.

So widhtig die Verechnung ded Snhaltd iff, o

iff Die Berechnung der Seiten, und jivar derjenigen,

twelche den Hmfang bilben, wenn man dre Winfellinicn

in regelmagigen Figuren, oberdiejenigen Linien welde

vom Wittelpunft ausd in denfelben gejogen werden,
alg befannut angiebt., —

m widtigfien iff aber bdiejenige Wevechnung ded
Himfangs einer reaelmagigen Figur, die t‘u.:mer HO1E
giner Fignr zur andern ficigt, die doppelt fo viel Sei:
ten Dat. 3. € Vom gleichieitigen A jum 1':.'c3mnm§§i:
1 6Ecf, vom 6Ecf jum vegelmagigen 12, vom 12E¢F

"53

jum 24Ccf 360 —

BHis jum 24Ec follte ¢8 von jedem Schuler auc
wivElich gemacht werden, und jwar efiva mit 2 Deci-
mal - Stellen.

Hier folat der Anfang einer abnlidhen Vererh:
aung:

Kigur 57 foll dag regelmdfige A fepn , ba= 10;
a ber Mittelpunft; ¢8 wird ag = ab gemacht, und
vedifointlich auf be gegogen, dasd A bad iff vedhs
winflicdy; folglich dasg Quadvat ba={[bd 4 da;
das Duabdbratab = 100; T2 ad =25, weil die Seife

ad big HAlfte von ab iff; folglich dad Quadrat auf
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bd ober de=="75, und bie Duadrativuriel 8,66;
bas gegebene A Hat 6 folder Seiten; c g iff eine Seite
bes regelmagigen 6&d8, und alfo g[mr.f; acic; folag:
lich 10 3oli; das regelmdfige 6&E Hhat 6 folher Sei’
ten, ober GO Joff Nmfang. Um den Wwmfang vem
12 3u evhalfen, foird ber IWinkel . gac tn 2 gleiche
Shetle getheilf, und as = ac gemacht; dad A sme
ift rechtivinflich; folglich bas Duadrat es == 3 sm
4 mec; dbag Duadrat em = 25, Geite am = Seite
cd, ober gleich 8,66 Jolf, as =10; folglich Seite
ms = 1,34; Die

ufammen 26,7956, folglich das Dua:

e8 ing QOuabrat erhoben giebf:
41,7956, alfes

i‘-'a‘x‘.l' Eor=—

1 26,7956, bie Seite s c= D uadrafmwur:

9} = o1

el oo 26,7956, cvher 5,173 bas 12€d hat 12 foldyer

Geiten, oder 62,04 o, — GSoll dad 2uEek qer

fucht werden, fo oer fabet man ie bepm 6EcF ERIRIY
12@¢F 1c.

Haben fie den Nmfang des 24&f3 2. fo beverh:
net, fo darf ihnen der Lehrer dasd gefundene BVerhils:
nif ded Wmfangs jum Halbmeffer ded 96 Ecf8 aniger
Ben; weldis in cinem niedern ahlenver)altnife
auggedrictts 22 ju 5% ift; bas heifit, der Umfang

00 afoiche O
hat 2.?. _{"fl.l.u._:\ <

heile , wie die Cctlinie deren 31 hat,
sugleich fann o ibnen fagen, dag .man es auch noch
genauer Berechuet Habe, welhes aber fiir uns genas
genug fepe?

Nady diefem vovausgegangenen, fann ber Lehrep
ben Sehitlern ctiva folgende Yufgaben vorfegen:

Welche




TWelthe gevadliniae Figuren fdnren in einem Kreife
Befchrieben werden 2

teen nalern fich

™ 011

R or el M e
D fwelhe am mwengyen <

dem Kreife am meifien, und

Anto. diejenige vregelmagig
gGinfel oder Seiten 2.
Nufgaben geldfi e

miiffent, licat aufer

ben Bewmerfungen geben
the bas Rund, ober ben
guren bevechien?

svfen, wicmwohl bie

Hier folaen ein
*Schufer mehreve gegeben haben:

treifes ird als eire regelmas

ber grdgten Anzabl Getz

, bey ber bdiefe Seiten als

hte Einie, welde man

tben auf bie gegennbevite:
ohe ift.  Obder man fann Hey

[
1

velihe o

itafiec Angalhl Seiten hat , den ]

enn, und von diefem Frbalt, jum Inhalt der Fis
aur mit doppetter Anzahl Seiten, oder Winkeln 1.

foerde bie 3u 151’”;{\3 ﬁ{{gfgaf\n‘. I;l.-.l auf bem

iten TWege weiter audeinander fesen. —
D die Reredhuung des Y6EdS hat man gefuns
ben, fih dev Halbmefier deffeiben zum Hmfang

Lyl
4 [V
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perhalt, fwie 3L wu 22, ober ber Durdimeffer ju few
nem Hmbreig wie 7 3u 225 ~ der Subalf ciner gerads
linigen vegelmafgigen Figur fann gefunden fverden,
wenn man den Umireis mit devjenigen Hohe, dieents
flebt, twenn man vom Mittelpunte derfelben eine vedhts
wintliche Qinie auf dic geaennberflehende Seite jieht,
multiplizive.  Se mehr Ecfen eine gerablinige Figue
hat , defio mebe nahert fie fich auch dem Kreife, bdad
96Ed foll fich fur unfern Jwect hinldnglich dem Kreife
gendbert haben, alfo wied -ber Umfang deffeiben ald
freid , und die Ecflinie ald Durchmefer erfeheinen;
und wir erhalten fiie die Kueidlittie ded Kreifes 22
gleiche Theile in geradber Rinie aufgefaft, tie der
Durdymefler deffelben deren 7, oder der Halbmefer
&% hat. 1Um den Fladeninhalt des Kreifes su befomys
men, mug alfo, wie bep den geradlinigen Figuren,
nur der Uimfang it demn Halbmeffer multiplizict toeys
dens und weil man diefen Snbalt in Quadratfovmen,
pber in Duabratiolien begehrt, fo muf endlich noch
die Halfte vom Produft genommen werden. Hier fols
gent die Grimde, warum der Umfreid mit dem Halbe
meffer multiplizict wetben mug: —

Die Ecflinien der regelmagigen Figur , ald Kreid
Befradhtet , falicn mit ben fenfrechten Linien, weldye

man vous Mittelpunlt aud auf die gegeniberfehen:
benr Geiren zieht, in einsd jufammen; folglich davf fire
unfern Jnvect dad Rund mit RNecht afS eine geradlinige

vegelmagige Sigur betradhtet werden , deven vechtivinks
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fiche ®inden ac. , mit dem Halbmeffer ded Kreifes cind
find; alfo Befieht der Kreid aus eevadlinigen Figus.
ven , die aus lauter gleichfhentlichen A beffeben, des
ten gleiche Scdhenfel mit ber fenfredhfen Linie, el
che pvifchen diefen 2 Scdenfeln auf bic gegeniibeys
fichende Geite geyogen foird, in eine Linie jufamnien:
fallen, ober ber Kveid fann al8 ausd lauter gleichs
fchentlichen A, beren gleiche Schenfel auf einander
fallenn, Betrachtet wevten, und bdedivegen fann ber
Umfreid bdes fKreifed ald die Grundlinie, und ber
Dalbmeffer ald bdie Hihe deffelben ind Nuge gefafie
werden, und jiwvar in der A8 Form, weil die Grunds
linte den Wmfreid, uud bdie DHOHe den Halbmeffer
bed freifes begeichuen fann; die fweitere Yufidfung
ift unnothig.

€8 folgen ein paar Yufgaben fiber den Kreid:

Wenn der Halbmaffer cines Kreifes 10 Joll Hat,
fo fragt es fich, mwie

@

@tel ol Fladheninhalt derjeibe habe

[ 3ol ber Umfang, unudivie

-
o

Aufldofung der 1fen Frage.

Miv Haben gefehen, daf fich ber Halbmeffer eis
nes Kreifes fo ju feinem Durdmeffer verbalte, fie

7 r - 348 maw PPRTIP. APPU . iy ave s 7 - 9] . ¢
7 30 44, ober Der Duvchmeffer wid 7 30 225 folgs

ftch verfhalt fich ber Halbmeffer ded gegebenen Kreis
feg, aueh fo ju feinem Umbreife; oder 7 : 44 ; . 10

2 )

3w wag? Unfmw. 62,8 Ylfo iff der Umfang ded ju

6 -0

£
fudhenden Kreifes 62,4 Jol. Daf fich ein Halbniefs
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ov bed [reifed eben fo ju feinem Umfange verhalte,
-i“ﬁi-{‘ltit‘”_CY eines 2fen Kreifed ju feinem
oif ber geradlinis
geydbif foird ,

vosu audy Ddev

feninhalt 3u bevechnens doch aber*wobl
£t , dag er nur um diefed Jwecfed willen daju

t wivd, nicht aber felber cine gerablinige §¥

ufidfung der 2fen Frage.
Hm den Snbalt ju befommen , muf man Dew

Hmfang , ober 62,8 mit 10 multipliziven , uud vou

dem Produft Halfie nefimen; Ddenn dev Nimfang
Die lé)'r:;ub{:ute gined A Detradhtet werdens
: ey iff: mird bdie Grundli

8he eines A mit clwander multiplizive, fo

peflen

nie und £

e Snhalt in Ad:Fovmen; bas A iff

4 Y s Taloaied it g w o8 aleie
ecines Pavallelogranims, mit dem ¢8 gleis

Hnd hat; folglich mug

11 ¢ h die £ gefundenten Produfis
genominiel vben, —

it diefer technungdoperatiot

noch gewr, fdunte man auch

nur 62,4 mit & multipligiven; ferner fonnte man
Tig-22.0 100

und das gefundene Refuleat mit 10 mulu

1 "ot oy af VorL ¥4 g
now feigencen 2nian mae

Degeln ift feicht, unb ge

DoLE eigentlich in Die ‘5\1&.u;'s;c';fmlrrni;s’ und in die
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Eigenthumlichfeit des geometrifchen Verhaltniffes bes

v

freifes, wo fie weitlaufig genug ausdeinander ge

ifang eines Kreifed in gevaben fini

>

trachtet, ifi 100 3oif; ¢ fragt fich, ie wiel

¢

ber DHalbureffer und tie viel Duadrafzoll der Flas

sheninfalt deffelben fey?

._.
=
i

£ fich qum Halb:

[ Diefes in allen

fpeis eineg

)
(o U R 1S PP v 1Y |
nHalr 1€ e
o 1 F T 1 2 P S e RS o
Halbmeffers mit denmy Umfrei|

Ein Kreid hat
fie viel 3ol der Hal

{
i

lmtveid bejjell

Dev Umbreid
finie einned A betrachi
fen Grunbdlinie 44
befommt, und bdiefes

Duadrafioll ;

A Bepbehalten, und nodh ein

fie mit einander
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Grunbdlinie 44; bdiefed NRecbtecf in Duadrate vew
anbelt , giebt 6 und 2 Duadtate, bderen Seiten
gleid) find der Hobhe ded Nechtects mit den 200 Jollen;
folglich fommet anf cin folded Duabdrat 31, % Duas
bratoll; eine Geite deffeiben wird gletd der Duas
dratwurel von 31, P, — und dicfe Wursel iff aleich
ber Hihe bes Nedhrects, ober A, oder Halbmefier
beg Kreifed; freplich geht diefed audh DHier, mie in
ben meiffen a)nlichen Ynfgaben , nicdht vein auf; wel:
thed abev Deflenungeachtet die Yufldfung um nicht3
perdanbert.

Aus dem Halbmeffer tird der Durchmeffer ohne
Edytierigbeit gefunbden.

Bep bder aufgeldfien Frage fourbe von bem bHe:
fannten Subalt der Figuven bdie Seite derfelben be:
tedhnet, weldyesd evfe fpater noch folgen follte, und in
biefer Nirckicht nidht Hieher gehdrt, doch ift die fharfe
Srennung auf diefer Stufe nicht mebr fo nothwendig;
weswegen auch. dev Kreeid Hier fiehen barf. —

©o tie der Kreis bevechnet mwurde, fo nnten
ed audh Oval:, Sdnecfenlinien mrb'anbcrc fruomme,
und fromm: und geradlinig begrenjte Figuren mweps
pen, weldes unsd aber ju fdhnell auf ein Hdheres Ges
Biet fuhet, und degwegen in dieferr Buche auch fnber,
gangen wird. Bielleiht Bald ¢fwasd mehrered hieys
uder.  Jeb Bleibe flir jest nur bey einigen Ableitungen
bes Kreifesd fiehen, =
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Man giebt 2 Freife, wovon bev eine pavallel mit
dem andern iff, bder Durchmefer des ifen befragt
5, und ber bes 2fen 15 Joll; ed fragt fih, wie viel
Duadrat;olf bas Pavalielrund befrage, welded durch

bie 2 Kreife gebildet twiyd?
Nufidfunnag

9uf die gemwdhnliche Yve wicd ber Fnhalt jeber
biefer 2 Kreife bevedhnet, hernady dev Fnbalf ded flels
nern Kreifes von dem ded lgrdfern abgejogen, und
per Unterfehied gicht den Subalt des Pavallelrunds.

Hufeine 2te Yve geldfh,

Bir wiffen, dag fich .die Rund eben fo 31 einan:
ter verhalten, wie ahnlich geradlinige Figuren: und
biefe verhalten fih wie ihre gleichliegenden Seiten ind
Quadeat evhoben; folglich fiehen die Kreife i ndm:
lidhen geometvifchen BVerhaitnifie ju cinander wie ihre
Halb: oder Durchmeffer ind Quabrat erhoben; oS
wird daher nur der Snbalt bes einen Kreifes gefudt,
bepde Halb ;- oder Durchmeffer ind Duadrat ¢rhoben,
und aus diefen 3 Theilen ein geomeivifches BVevhalt:
niff gebildet, und durdh daffelbe der Snubalt des 2ten
aefuchf. —

Mit ungleichlaufenden Kreifenr, weldhe einander
nidyt durdyfdhneiben, fann dag gleiche vorgenommen
foerden ; durchfchneiden fie aber cinander, fo gieht ed
meiftens Yufaaben, welde auf ein Hdheres Gebict ges
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™

horen; ich fehre baber wieder ju ben geradlini

siguren gurudk, und felle noch einige Berechnungen
vegels und unvegelmifiger Figuren auf, in benen

nicht nur die Halbmefer oerfelben , fondern audy au

Deve Geiten gegeben find,  Sn den 3&cfen und

ift diefes Hinldnglich audgefilive; bey alfen andevn Fi
gulen mangeln nody cinige Aufgaben. —

i fy - RIYEn 43+ X 554 EMGED 0 ArF
crnes regelmagiagen o&cls i 1¢

g fragt fich, fie viel Duabdbratioll der Subalt fey ,

yiy g ot o o APy TRt
DO Wie viel =~0u CHe A ite defjelben x’.':'l':\l‘;a\. 5

MWenn in eitens veaeim

Fctlinien aei

goaen foerden, fo t:l:'l.';;f'-.\;.-'

Sheil

ﬁ"h Der gine

fr[ﬂgsci} z'ﬁm nur oie dovt gs'.'nm\rmlz

haltuifie auf diefe Linie fbevgetragen twerben, —

:; 7 i \r ”" von ‘.ll'l”i t-E_"" |

ritte der grgen
CIl: rtI’ 10 )""

3

soaslimISiany AGrEE At ®
gegllinapigell O ws an vi¢

ben Seite gezogen i

fich, wie vicl Duadratzoll das SEE, und wie viel Jolf
gilie Seufe i‘t‘iil.‘i‘;'l‘: habe 2,

n

Aufliofung.

Fied in diefem regelmagigen 5EE vom namlicdhen
ZWintel noh etne Ecflinie gegogen , o entfieht ein vecht:

vintliched 4, wovon cin Winfel £ vechten hat, und

e
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o

egentiberfiehente Seite befragt 40

1 alte andeve Geiten leicht dureh

fperden , und aus den Seis

y;;'ﬂ.uiluuili‘:‘u ;'i"m,

Jinien gesogenfoerden , denen

ien 5&E 6

Devgelegt

baAd

anoern Seis

Seiten

i Enl
S5in

vinfef , und alfe

epits e8 fragt fich , mie
foenn jede
yiel; 200 eine Eckliz

vird diejenige

pen 3 vechfen IWinkel,

Hud endlich

12 3oll has
fwic giel Duabrats

Khee
R
!

.\H}"; e

ioniett aud) nod) anbdeve Lis

i gegogen foeys
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Geite ded 6CcfS hnbe s und wie viel Duadratioll fein
Glaeninhalt fey?

Die yweife Angfie Ectlinie foll fo viel Joll haben,
ober Dicjenige finte, welhe von der IMitte der einen
Geite, auf die Teitteder andern vedhtmwinflich gejogen
wird , Habe fo und fo viel Jolle , ¢8 fragt fich , wies
per ag oben?

gBie wiel betrdgt der Snbalt bed rvegelmdfigen
6Ef8, twenn cine Seite deffelben.d0 Jolf hat, 3 Seis
fen 2 vechte Gegentvinfel Bilden, und die 2 anbertr
Seitenn, welhe an den Enden diefer Seentel legen,
ein jeder 1 ¥ rvechten Detragt? — Wie viek Joll Flds
theninbalt Hat bad 6&cf, wenn bie langfie Edlinie das
¢in 10 Jolf 2c. Hat?

Gine weitlqufige Ausfahrung iff bieviber unnds
thig. —

Gang univichtig iff bag 7€k, —~ Dag 8CE muf
nur abaefiieyt unterfucht ferden; Befonbers dasd un:
vegefmagige; das SEd darf gany fegbleiben, bdas
$0GEf 2. witd wie dag BEd behandelt, —
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§. 10,

Bon der Weredhnung der Seiten und
ved Fladheninhalts, welcher durdh) das
Theilen entftebt.

AWird in einem A ein Winkel in 2 gleidhe Theile
getheilt, fo verhalten fich die 24 meldbe durch dafielbe
entfichen , mie die Theile der gegendiberfiehend ger
theilten Seite; weldhes alfo bep der Berechnung bdep
Geiten {hon ausgefihet iff — , dedgleichen findet fiatt,
wenn der Winkel in 4, &, 46 rw. gleiche Theile ges
theilt wivd.

Bwey Winkel ded gleichfeitigen A werden jeder in
2 gleiche Theile getheilt; e8 fragt fich, wie viel cin
jeber der 4
find jeber £, und jeder der 2 andern ¥ des Gazen.
Diefe

entfiehenden Theile befrage? Yntwort 2

ifgabe ift leicht, und jtwar aus dem eingis
gen G nubc, foeil fein irvazicnales Verhdltnif darin

vorfommt, und in diefer Hinfidht gehdet fie in den
m:f?gcfle}'.'tun 857

Sm gleichfchentlich rechtminFlichen & merben bdig
2 gleichen FWinfel jeder in 2 gleidhe Theile getheilt;
¢8 fragt fidh, ie viel ein jcbcr der 4 entfiehenden

Theile ded A vom Gangen fen? (Angenommen die
Iangfte Seite habe 10 Jolfl.)

ﬂuf[ﬁi‘ung.
Sigor 58 iff ein gleichfchentiie
fel fiud fo fvie angegeben ifF gethe

-;\, unbd die Win:
; folglich ab:




"
WO/, e

8¢ ..bd; de, ferner ab:bd °: ag: gd ¢, fhie

biefe Eeiten in Qahlen gefucht werden Ednnen ) rr benp

o

ber Bervechuung der Seiten des A geseigf worden;
fich fenft baltniff , welhed dad A acd
¥ 11 Y o A
g (| e L B AR i Ed et Dew 2
Lyetlt man den rechten ufel, und einen der 2

St o1 AL
Z gleidbe Theile, fo i die Auflds

beir: dedgleichen findet fiatt, wenn

4., ober 6 i gleidhe Theile theilt

b der andere in 4 oder 8 1.

; andy Ednnen einige Iin:

fel, in 8. 5 1. gleiche Theile getheilt werden; dain

mitffen die Thetle weidhe dadurdy entfichen, fich aber
aué oen halben; oder Stels , ober Stels recifen IWin:
tel ableiten laffen, menn die Aufgaben nidt verwin:
folt merden follens doch Idsbar find alfe ufgaben,
weldye auf diefem Wege gegeben werden. —

fe Art fonunen alle 5 TWinfel cinesd

2uf eben
aleichfchentlichen A Qt".‘&‘-iif'i‘., Die Dadureh entftehenden

no beredynet foerden, bdedgleis

fich it und fiumpfivinflichen

ufjen feine anbere genommen werden, als etwa

tel fich von Dalben, 3tel,

3 1 :.." -4
el 3iag

otel8 vechten ableiten (4ft. —

Rerden i dielen

!



sionale, und irvagionale BVerhaltniffe gielt; mworider

jede meifere usfiihrung und Eriidrung aberflu

o

wmir

fhetlt , und an b

infel ‘;inir::i gesogen eroen , uud
audh die
Seiten beved eleg cin paae

Nufgaben folgen : —

E8 wird cine Seite bes gleidhie

~§ Tl e - SRS I ARl - AR fr WP 1 (L 7 ) N«
-;]L‘h hat in 3 gleiche Theile getheilt , und von

i 1 £ Ny " -- g wvife stelvg S v ey
Qinie auf bie gegenuberfichende Seite 3iehen, durd

liche & entf

ife Bevechuet ferden 3o, —

Eine von den gleichen Seifen , degd

htvinflichen A i

gleiche

ife getheilt, und von jedem Lheilungspunft an
den gegenfiberfichenden Winkel, bdre noihigen Thei:

wie viel dber Jn:

Inng

-

halt diefer Sheile, und ivig wiel 0¥ jede Theilungs:

Y
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linie Habe ; toenn bdie [ingfic Seite 10 Joll enthalt;
besgleichen frage es fich tm namlichen A, wenn man
eine ungleiche , unbd eine gleiche Seite o eintheilf. —
it dem gleichfchentlich i, und fumpfioinflic
shen A , weldhe gegebene Winkel haben, von hHalbeu,
Stel, unb Steld vedhten, findet dasd gleidhe fiatt; moyu
befonders die Iw"vrbnrtcu Geiten in der Generaltas
belle benupt werden fonnen.

Siud alfe Seiten eined A geaeben, und folf durd
biefe Angabe der Jnbalf, ober die IWinfel deffelben
bevechnet erden, fo gicht e8 cinige Yufgaben , die
feicht find, wvndandeve, mweldhe effvas verminfelt und
fdhwer toerden.  Vor ich jum Iheilen diefer Seiten
fdreite, twerde id) nody ein paar Aufoaben, die bey
ben Geiten nicht geldfi worden find, Lier Idfen, fvo:
vauf das Theilen 2c. dann ohne weiters gegrindet wers
den fann.

Cine Seite cined A enthdlt 5 Joll, eine 2xe 4,
und cine 3te 3; ¢8 fragt fich , was der Slacheninhalt
and die 9Binfel veffelben befragen 2

Hufldfung.

Dad A mit diefen Eigenfbaften iff rechtwinflich,
benn eine Seite ing Quadrat eshobeir iff aleich den
Quabdraten der bepden andern Seiten, weldes nup
bey dem vechtivinflichen A dev Fall iff; folglich fann
man annghmen, die Grundlinie Habe 3, und die His
be 4 3oU; alfo der Slacheninbalt 3 X 4 getheilt duyeh
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-

2 oder 6. Hm dasd Verhaltnif der Winkel su Hefoms
men , nimmt man fie die Hypotenufe flatt 5, 10,

purch weldhes man folgendes gentmetrifches Berhdalinif
erhalt: 5: 4 .10 31 wad? cber 8; alfo hat man

’

enufe 10 iff, und

gin rechtminfliches A , Deffen Hyypo
eine Seife, weldhe einemr unbefaunten AWinfel gegen:

0

uberfteht, enthalt 8; folglich Fann nur diefes B

halenif in der Genevaltabelie aufgefucht werden , frey:
fih erhalt man e8 ntcnmi:% rein, foeldhes aber die
Qufgabe um nichtd andert, —

Hat man einen der foifen Winkel diefer A, fo
Faft fich ber anbere durch das Ybjiehen ded gefundes
nen bom vechen finden, —

€3 ift ein A gegeben , wovon 2 Seiten jede 5 3ol

| Y ’ nJ
haben', undbbdie3te9; edfragt fich , ivieviel der Jubalt
and jeber eingelne IWinfel betrage 2

Aufldfung

Das A ift gleichfchenflich fpn '\tuz‘f{ff;; bentt' bas

£

£ nabdrat auf der [angffen Seiteifi grdfer, alg die der
2 anbern 2. — wird von dem ungleichen Winfel eine

ecchtivinfliche finie gesogen, fo ensfichen 2 vechimink
fiche A, beren Hypotenufe und eine Kathete in jedens
Befanut #ff; und aus diefews Fann andy die unbefannte
gefinden werden; hat mon dbie Grundlinie und HiHe
eines A, fo wird der Jnbalt wie in voriger Aufeabe
Bevedhnet. ~ Dedgleidhen gefthieht mit dem Wine
feln. =
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G iff ein A gegeben , deffen eitte Seite 10, ¢ine

andeve 44, und die Ste 42 3ol hat; ¢f fragt fich,
fie vicl dev Snbalt, nud foie viel pie Winfel betragen s

Hufldlunag

pon dem Winfel, welcher der Seite mit 10 Joll gegens

fiberficht eine fenfrechte Qinie 1c. gejogen, durvdy wel:

intliche & entfiehen.  DadQna:

P

chesd chenfallt

brat auf der Sei e 42, ift gleidh berten anf

Den 2 anperin.(

Rec

rechte finie ool

11 Gs; alfo hatman 2 vedhtivintl

[ A0 s AL "
A, 1 noe D ndl, eine Kathete
6 s Die dern iff 41,
eite L 3 te Kathete 1t

¢ £ R i |
rechnung 0ed 7

phen.



Eine von ben gled
techtivinflichen 4 fwiv

pon dem «Sheilung

g.‘ egennberffebenden

SBifel wird einéd
Nuflofung

€8 wird angetionmmen, dieHypotenufe habe 10 Joll;

ausg ticfer Annabhme twerben zuerfi alfe Geiten der Fiz

gur bevechhiet, unb aus dem gefundenen Verhaltniffe

isher im A ;.n‘i'a.'?';:‘i'-:';'- ift, Fannaud) im4Ed;

genomment et beny boch ift es nicht mebhe
fo wichtig wic bas Afe, Seh mache Den nfang benimt
D adrat,
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Eine Seite eines Duabraté fird in 2, 3 2w glei;
che Sheile getheilt , und von den Theilungspuntten,
an die Seiten obet Winfel ded Duadratsd Linien gejos
gen, unbd der Suhalt der dadure entfiebenden Theile
bevechnet; fevner wivd das Verhalenip der ‘:J_amhl Hub
Seitent befitmmt.

Eine Yufidfung in der Vevedbnund der
Geiten.

Figue 59 iff ein Quadrat , defien jede Seite 10
ca
Aol hat; dg=¢gb, ah = —. DasDuabdrat ed

/1
i |

4 db = eb; folglid erhditman eb durd diedus:
iehung der Ouadratvurel von ed 4 dbj; dasg A
ofh iff ahnlich gfh; folglich verhdlt fich e f: fb . ;
eh: ¢gb . 3:2; alfo fenuif man ef und £b; audd
hf: fg; umhg 3u erhalten , 3icht man he redytiving:

db :
—, Desgleichen

lidyauf db, hs =ab, sb=—hd ober -
gs; bad Quadrat auf hg = [ hs —: sgy Die foeiiere
Yufidfung i unndthig.
Niole matae Mifarahe A A ( 8 fan
Diefe ecingige ufaabe mag genugthuend fevn,
mwenn das A gehdrig gei

Bt 1
L1}

ifi. &3 folgen nur nodh ein
paar Aufgaben uber dad SE:

@3 wird im regelmafigen SEE burch die Mitte

giner Seite, cine Linie gleichlaufend mit ciner Seite
deffelban gegogén; o8 fragt fich, in weldem BVerhals
niffe diefe 2 Eheile ju einander fiehen ?



Nuflidfunag
&8 fann fir eine Seite ded 5ETS jedé belirbige
Ylngabl Foif angenommen ferden.  Seb nehme an, fie

habe 10, Figur 60 folf ths

g h dic gletdy:
Iaufenbde finie; fa und eb werden bid ju ihred Vers
einigung verlangert, weldhesd i iff; d¢* Winfel 1ab

«

8 vworf a [ ot h Y14 o — 25 mipp SNl s
3 vechre, alfe Dletbf fuv aib = %; Durd Diefe qes

fchaffen der A, fann dburdh die Genes

valtabell¢ jede der fehlendben Seitenr ohne Mibhe ges

P o

funben twerdeni, und aus ven Seiten dev Snbalfic. —
Wied gh dureh einen awbern Theil von afgleichs
laufend fe gey

fo fagt fich eine abnkiche Nufid:

jung dariber machen ,; auch enn fie ungleichlaufend
ab wave. 3. €. Won der Mifte af, witd fie auf %
pont be gezogens ¢d fragt fich wiedet wad it [ehter

lufgabe 2 -
Nufldifun g

Diefe jebt cnr;?r.'f)c::\un Sheile werden “anf bdre
pothergelienden 2 zura

£, uud jivar nach dent

3}

§. ber vazionalen Berechnung. —

Weil ahnliche Aifgabenn 1t regelmagigen G'E'cr

fazional geldff werden fonnen,
gany nbergandgen mwerden.  Das

10Gcf , 12EcE w. fann gang gleich wie vag SEF by
handelt uud Oevehnet werden. Das 7Ed 2. it
unmwicdhtia , und davf daber Hicv gang ubergangent
werder
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9uch imt 5E¢,; 6CF . Fonnen von ben Seiten
aus Linien an die Winfel gejogen werden, und der

o~

ehenden Theile und IWinkel

Snbalt der dadureh ent
Bevechnet erben. Die Vewechnung der Winkel  iff
am fchmerfien, doch find fie aber bey folchen Figuven
nicht mehy mc_\ng, — Befonders foenn mebhreve AWins
fel getheilt werden; auf die unregelmagigen Figurey

wup €8 ﬂu,rh‘.mcnﬁall auggebehut werden. —

6. 11

Bevednung der Seiten und Winfel
dper gefdhloffenen Figuren purcd Die
Angabe ihred JInbhal

Weil der Subhalt diner Figur, u ciner ihrer Seis
tén, al8 2fe Pofeny ju ibrer Wurzel ind Unge gofaft
terden Fann, fo.nehnie ich auch juerfi diejenigen Flas
chen , seldhe am meifien mif dicfem Wer haltnif havs

?\

monieren ) woiit befonderd dasg Quadra

1

f pieng. —

(Die Nussichung ber Duabrativursel fwird, wig
)
)

fenber fchon bemerft fourde, voraudae

Man hat ein Recdbteck, welches 2mal fo.lang, als

breif 1ff, Devr Sndalt’ beteagt 100 D uabratioll; e
fragt fidh, mie oiel dic Pange, und vie oviel die
i erier foie Hiel die Eefs

I

y fvie viel vie

genontinen, redte
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Nufldfunag
Das Nechtect, melches 2mal fo Tang ald breit iff,
bilbet 2 Duadrate, deren Seiten cined jeden gleid iff
ber Breite dbed Rechteds; alfo find Ge audh gleich, —

iund der Snbhalt ded einen iff die Halfte von dem Jns
Dalt des ganjen Nechtedts, ober 100 Duadratzolen,
ons 50 ift; eine Geite dDiefes Duadtats iff die Nuas
buw“' sel von 50, — bie Rdnge bes Nedifects hat

"‘«

cher i‘su‘:’rm , Die Dreite eine. , L

4]
s

ie Ecflinie diefer

o~

ig‘r Die Hppotenufe dicfer 2 Seifen. — LBentt

man alffe 3 Seiten ciried A bevechnet Fennte, fo fann
biefes Verbaltnif nur anndbernd in der Generalia:
Belle anfgefurht werban, fweldhes tm porhergehenden
inander gefest wurde. St

6. fweitlaufig genug ause
pag Nedhtect 2L mal fo lang ald breit, 22 3¢ ,— fo
gicht ¢8 im Lfen Fall 24 uud 23 Quadrate, bie el
fere .,Iuﬁrumlg gc.r._:r foie 'i.“;) per L!l)"f):‘.;'g;‘[)cﬂ[\:_‘n Nuf:
gabe.

Werden in ahnlichen Aufgaben nodh veine Jahlei:
fombinationen hincingebracht, fo fdnnen cinige nidpt
untichtige nene Fragen gemadht perden , die abey e
gentlich nicht Dieher gehdven, indem Zabhl und Form
im Gleichgewicht bleiben muf, und nidt {dhnel
tief in bie zivepte Pofens einfibren darf.  lm dag
gefagte anfchaulicher ju machen, folgen ein paar Auf:
gaben. —

Die Breite eined Hedhtedkd iff T feiner fange, &

bes Jubaltd marhen 100 Quadratjoli; es fragt fich,
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ie viel Joll die Lange , und wic viel Jolf dbie Vrelfe
!‘L‘Il’ﬂf@,lﬁ 2

Etivag vichtiger als diefe, find folgende Yufgas

ben, und fabren ju tief in die 2te Poteny ein.

Skan bat 2 JMecdhtecke, vie Breife des Afen iff §
feiner $dnge; die Lange desd dten iff ferner I der Lange
Deg 2fen Nechtectd; der Fubalt von Dbeyden betragt
200 Quabdrvarzolis e8 fragt fidh, fie viel Joll die
DBreite cines jeden betrage? —

Nuflofunag,

8 1fe Nechtect enthalt 3O uabrate , deren Seis
fen gleich find ber Breite deffelben. Die Lange desd
2ten NRechreck iff 4mal fo viel alg feing Breite, alfo
enthalt ¢8 4 Duadrate 2¢. , — nun iff aber die Breite
Des 2fen Nechrecks gleich ber Lange bdes Lten, und
die £ange des dfen iff 3mal fo Tang al8 feine Breite;
folglich ift Die Breite Ded Lten NechtecFd 3 mal o viel
als die Breite ded dfen, und alfo euthalt ein Duas
brat Des 2fen NedhtedFd 9 Duabdrvare, mie das 1re
MNechtect deven 5 hat; bie 4 Duabdvate ded 2ten haben
alfo 56 foldhet Duadrate; 36 und 3 nradbt 39 Duay
prate; 1 iff der 39fte Theil von ben 39, alfoaud dem
39 von 200 gleich 3¢c. — Um die Breite desd Afen
RNechtects 30 erbalfen, muf die Duadratvursel von

ginem foldyen Quabrate au g‘ aen werden; die fers
nern 3 fudhenden Verhaltniffe fonuen ohue Mihe aus
biefem gefolgert erden.

S,
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&8 find 2 Nechtecke gegeben, wobon die Lange
des dfen um 1 Zoll mehr iff ald feine Breife; bdie
Breite bed 2ten ift gleich der Lange ded Lten, und fei2
ne Pange iff ebenfalls wicder um 4 ol mebr als feine
Breite; der SnhHalf von {u) en iff 100 Duabratzoll;
e8 fragt fich , wie viel der Snhalf eines jeden betrage;
iie viel ihre Seifen fepen ? 1. —

Wm &hnliche Mufaaben ju [Sfen, erfordert es nidht
nue die Ausjichung der Quabdratwurzel von etner
rajionalen , ober ivvazionalen 3abl, fondern die Aus:
jiehung der Duadratwuryel von ¢iner 3ahl, inber fich
et Duadrat ¢, uud eine ober mehreve Winrzeln von
ihm vereinigen , eldhes nicht fo weit- vorausgefest
werden darf; und deswegen fordbere ith audy bie £
fung von niemanden auf diefer Stufe. —

Die Behandlungsart -der 2ten YPotfeng bietet i
ibeem-gangen Umfange ein wichtiges audgedehntes und
felbfifidndiges Gebiet dar, die wie idh fenher fdhon
seigte , nicht in diefes Buch gehdrt, indem dafjelbe
fiie die vorgeriiftere Schiiler in den untern BVoltdtlaf:
ferr Befiimmt iff, und biefelben alfgemein nicht in die
Motengen gefirhrt merden Edumen. Sn dbiefer Hinficht
mmung ber"Geiten gegebener Figh,

falit auch die T

ven burdy die Yngabe des Fubhaltd unter allen Q-‘m‘mvii
fheg; e8 ditrfen f-.-a-j.!zaj, bier nur folche Neil .“fni‘
und Nvfaaben genontmen werbenn, die nitht fiefer al

etwa in die Exhebung und Yudjiebung der Duadvat:




wurgeln eingreifen , wovaber ih bep meiten Fommens
pen “ll:r aben e wf\'ufc. fy mw nfverde. = Pot ld) tveis

fer gehd, mill i mein gefagies durch bie ufidfung
feBter Aufgabe verveutlichen: —

8 dfe Rechteck ift um 4 Joll [Gnger ald Dreif,
wird 4 Joll Flacheninhalt von der Lange meagefchnits
fen, {o bildet der Neff noeh ein Duadrat, diefer Joll
Slacbeninhalt wivd als Wurjel ded dten Quadrats
betrachtet; dureh weldhes man alfo far dbasd e Rechteck

.

4 Duadrat und Lmal feine Wurvgel erbalt; wivd vom

Vi DX o it s sl ohonEatle I % v O
2ten Mechtect ebenfalld 1 oMl 2c. von der E&:lgc e g¢

gefdhnitten, fo erhalt man fieder 1 Duabdrat und
1 mal feince Wurzel; dad 2te Duadvat ift aber uns
gleich Dem dfen; e wird ihm daber gleich gemadht;
uno jivar, indem man cine Wurgel der cinen Seite,
und 1 der andern anfiofenden Seifen bdeffelben mweq

{cbneidet, -::-aif{_}ezj 2 Wurseln bed 1 Duadratd, und

2 Duadbrat;oll giebt; eine Wuriel des Qruu iff nun

fchon ivcggc;u)niirm, nd ift gleich einer Wirsel des
Ir

dten, mehr 1 Duadrafy

gleich; Depbe Nechtecke Has
Ben alfo jufammen 2 Quadrate, 4 Wurge

Quadvatolly umd Ouaorat, 2Wurzeln m

bratzoll gu erhalfen, wuf man die Halfte davon nehy
men, weldhed 100 oder 4 Quadrat, 2 Wrseln uud
peren 2 Seifen gleidh

, MiDE ein Quadratiolf

4

der 4 Quadvat, uud find in vorfies
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genber Aufgabe fo viel ald bie Halfre bet 2 Rechfecle
pder 100, bie Quadratioursel davon iff 10; bas
dte Duadrat hat eing weniger ald 10, oder 9, folgs
fich ift bas dfe Nechtect 9 breit, und 10 lang, bas
2fe 10 breit und 14 flang. —

Nuch mwenn die IBurzel nicht vein avfgegangen
fodre, fo twirde doch dizfe Unfdfung vichtia feou.

Bon dem Viereck fehreite ich su dem A,

Der Ynbalt ded gleichd

ift 400 Quadratzll; ed fragt fich, twie viel o0l bdie

Ratheten, und fwie viel ol die Hypotenufe betrage?

Auflodfung

o~

Wennr der Flaheninhalé biefed A 100 Duabrat:
1oll Betragt, o Hat cin Duadrvat, deffen Seiten afeich

find den Katheten 200; folglich muf nur die Seite

1.

Diefed Quadrats durch die Auszichung det Wurzel

gefucht werden; bdiefe gefundene Seite wivd audh gleich
etner der gletdhen Geiten ded gleichfthenflich vedhtiving:
lihen 4. Die ferneve Yufidfung hat feine Schwies

vigfeit mehy, —

-

€8 fragt fich, wie viel eine Seite ded gleichfeitis
gen. A fepe; wenn fein Snbalt 100 Duadratioll bes
tragt 2
Hufldfun g
€8 EFann ber Jnbalt cined beliebigen gleichfeitis

gert A Devechnet, und qué dem geaudenen Slahens
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eheninhalt deffelben, einer feiney Geiten 1und dbem Jn:
halt besd gleichfeitigen 4, deffen Seite gefucht werden
muf, ein geometrifches Verbdlenif gebildet werben.

Die Griude vaviber , und. fernere Yufidfung if int
gooutestifchen ih:'.:-{'%.=1'::'..f-'c ber ahnlichen Figuren hin: "
:-JI Yanglich augeinanver gefebt.
i l} Dai ed aud fiber abnliche Yufgaben wieder vet:
t fbiebene Yuidinngen gicht, iff dody wobl nicht meby
ndthig su bemeifen , befouders ba bdie legte fich fehr
von qallen andern unterjcheidet. —
Ioie piel betragen die Seiten eines vechtwintlichen :
ﬁ A, wenn ein Winkel deffelben -, 76, T6tels 2. vec):
I ter iff, und der Fiqcheninhalt QUO Duadraryoll bes
f Ii'(rigt‘f’
» _ Nudh diefe Aufgaben, Ednnen auf obige Avt geldfit
soerben , fchnelfer £dnnen fie aber dody noch tuvd) bdie
’ | Gieneraltalbelle beredynef toerden; weld)es fveiter aus
f ;,ul'uﬁrc:i hier unnothig ift.
5 8 diefed findef beym gleichfchentlich fpifss und
i {ffnu;‘-imtnii:sazcn A, wie auch beym ungleichfeitigen
f l" peren Perhaltnif, oder Maf der Winkel fidh aus den
{ Halben, ; und Stels vechten ableiten lifit. Eine (
| acdrangte Ausfubrung ifi fie denéraftigern und fdhiv s :.
\ thern Goliler nicdht gang entbehrlich; tweldhes aber ein

| jeder nach Vediwfnif im Stande feon wird ju mar

Dasd Theilen der Figuven, wird nicht mehr von
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€in gleidhfelige8 A fwelded 400 Duabdratjolf

bat, iff burdh eine Linie firelche mit einer Seifte gleid)y

Taufend ift, in 2 aleiche Theile getheilt; ¢8 fraat

fich , wie viel Joll die Seiten deseinen , und andern
Eheile habe 2

Nuflsdfung.

Der eine Theil bildet cin gleichieifiged A, und iff
folglich ahnlich, und die Halfre ded Gamngen, folglich
perhalt e fich in feinen Seiten jum Gangen, wie bie
Geiten eined Duadratd, weldhed die HAlfte besd an:
bern iff, 3u bdiefem 2ten. Wenn ein Duadrat 100
Quadratioll hat , fo iff bic Halfte 50; dieWurzelbes
dten tff 10, und die ded 2ten 7,07 und noch ein irras
sionaler Brudh Nefi; alfo verhdlt fich eine Seite ded
gletchfeitigen A foelches die Halfte eined anbdern iff,
toie 7,07 ju 10.  LWie ecine Seite desd ganzen gleichfeis
tigen A durch den Inhalt bevechnet iwerden fann , hats
fen foiv fdhon; wird denn das BVerbaltnig 7,07 : 40
pom Ganzen abgeyragen , fo erhalt man cine Seite des
Pavalleltrapess, weldyes gleich iff der Halfte des gans
son gleichfeitigen A, — -

Nuf eben diefe Yt Fann man ein azfcirbr"ritigcﬁ A
mit diefem oder jenem Flacheninbalt in3, 4 1¢: glei
the Theile theifet.

W 3. € eing in Sﬂ eiche Sheile u theilen, fudhs
man guerft eine Seite Ded gu theilenden A erhebt dies
felbe ind Duadrvat, nimmt den 3fen ThHeil desd Dua:

brats, fudht die Wuriel davon, weldes I ded aleichs
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“

20
feitigen A giebt; foll bas 2fe Sfe gefudht werden , fo
fgimme man § des u,nll-‘-.‘!l A, bevechner die Wurgel das
el Dag dfe Sfel Des gan:

on, und zicht von diefer Win a

g
sen A ab, durdh welches mah dasg 2te Stel evhalt;” um
bas Gte Siel su betommen , wivd die Wurzelvon Fven

a*

giner Geite desd gangen A abgezogen. Die Gruaude al:

Ter Diefer find in der vor:

hergehenden th aug einander gefedt
foreen.

GinAing, 5, 6, 71 gleihe heile fo einyus
ﬂ,w-’r‘?, iff nicht mebhr ndthia. Das Ausgefubree iff
A nmvrnbmr: felches auf denr geometrifchen

1if dbulicher Figuren berubt.

8 mwerden in einem aleich{chenflich vedhtwinElichen
A meldhed 100 Duadratzoll hat, 2 Linien gejogen,

fyobon t-é-c eitie und Die andere mit eivier

.:'a=..'-.":'.:* ift, und jeve iz

e Theiten theilen ; o8 fragt
Cetragen ; fer:

aer foie viel D radvat;oll jeber Der 4T Sheile bes A ‘Ct[&t‘_

faa), fie viel dbie Seiten-diefer Sheile

1y 61 foll bas Afenn, dad4&dfeech = iz

‘)) 'I S aiepn, bac4arecn = o
H abhc o ; 0

acds = =——; folglid iff bas ' fgdb —=sgea,

und cdg = gfs. Cine Seife besd A afe, wird nach

v~

\ weldyes in 2 gleiche Theile getheif



foutde Berechnet; Fenuf man a

fo Eennen bie

Fen , Uy tmner et

aBer der Lehrer nach b

Mit ungleichlaufenden Linien, ein A in 2, und

1iff ungidhtig 1. —

3 hvovo aloiche Thotle 3
mebrere alet fr\' u.\,!_;{ui i_“

o

100 , unbd
Ge Theife gerheile werden, daf dev ein
ichichenflidh A bildet,
1 vechte Defragts es fragt fie,

beffelben betragen ?

aletchlaufenden Linie in

und aus demy Snbalé

SO L

R 13 Deos

chen ift u
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Der Snbalt efned vegelmagigen 5E8 foll 100
Duadvratsoll betragen; ed fragt fieh , fvie vicl Joll eine
Geite Deffelben Labe?

Nufldfunag

@8 tird ber bte E{)eil vont demr SEF genonmmen,
weldyer 20 Duabratjoll iff, diefer mird als ein gleichs
fibenfliches A mit cinem 2 rvechten LWiufel betrarhtet,
peven Seite, weldhe dem £ Winfel gegeniberfieht bes
rechnef werden muf; um diefes hervorsubringen, wird
ber Subalt eined belichbigen aber ihm ahulichen & bes
vedhnet, und aus diefemn Jubalt dev Seife elche dent
& vechten Winfel gegeniberfieht, und den 20 Qua
bratjolfen ein gco:iiml?du Berhaltnif gebildet; dad
4te Glied des geometrifdyen Wevhaltniffes giebf eine
Geite des vegelmafiaen S5EcE8 , die Grunde findet matt
bep dem geometrifchen Bevhaltniffe dhnlicher Figuren.

Auf eben diefe vt Fann man durch den Jnhalt

gen 6 und BEES ic. die Seitent Bevechs

tien, auch mit dem 7€ wave e8 moglidh; nir if ed

ved regelmag

eftvas verfowckelier unp tun';\crc'r ald Dey demjenigen

Siguvett, odeven WBerhaltnif der Winfel ficdh von deni
balben, Stel und ’3&:‘{‘5 L‘g'd)ren ableiten (46t
Wnr biefe bemrerfie Anfgabe auf dem Firvseffen Weg,
jut [8fen, Fonuen die Bervednungen der Genevaltabelle
r.;e[mu:d)r ferdett. —
Nit unregelmagigen 5 und 6 Eefen e, , diirfen mip

gang fpavfam einige Yufgaben diefer vt gegeben e
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Den; denn ed fihre auf ber cinen Seite su wenig widhs

tigen Aufgaben, ulld auf der andern nioeh

wictelten und fdwierigen. — Wie U

Bleibt dem Lofalbedarfnifie eined jeder

Nuch das &K, 6CeE 1. , fany wie das Ain 2 1¢.

¥

gleiche Theile getheilt fverden. —

Canl

Mo folaen einige Yufgaben

Die etivas verfchicden von ben gemar
Siaut 62 foll ettt Luaorat fepn , i

fo gejogett find, dag dbasd Luadrat a =

aqt fic Q in weldhem Verhalinif die Seiten des Lten
it benen bes 2fent fiehen ?

"h

Nufldfundg

e jebe Seite fann eine beliebige Anzabl gletcher
Theile, adet 0l gensmmen m;rb\:u. b nebme an,
die Seite Ded ganzen Duadrats habe 10 Joil; folalich

; eine Geife des

bev Subalt deffelben 100 Quadratioll
eine Seite tes Luabdrats b, find

I

Duadrats a, mel

gleich einer Seite bes ganjen Quadrvatd, odev 10 Joll;
alfo muf 10 nur fo in 2 Theile getheilt fwerden, Ddaf
vas Quabrvat auf dem cinen Fheil doppelt fo arof iff,
al8 bad auf dem andern.  E8 wird angenommen, das
boppelt forarofic Duabrat habe 100 gletche Duadras
te, wobdurch das einfache 50 erhalt, die Quadrvativurs
jeloou 50 iff = 7, und 1 Neft; dievon 100 = 10;
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folglich verhdlt fich eine Seite von a, ju einer Seife
vont b, mwie 7 ju 40; bepde Seiten jufammen haben
10 gleiche Theile oder 10 Jolf, uud in threm gefun:
penen Berhaltunif Habén fie 47 gleiche Sheile; folglich
fommt auf cinen Theil der 17te Theil von 10 = 19,
cine Seite ded Quabrafs a, bHat 7 Theile, ober {7

ey 4—/ —faf,‘ 3¢,

sSBare angegeben fworbent, eine Geite
bratg a, oder b, Detriige 10, fo ware die Yu
noch leichtey: —

gRensnt bas Quadrat a ein mehrfacher Theil von b
iff, fo'tdnnen dic Yu faaben gang gleich gelofit werben.

aBird ein Rechtedt jum Quadrat a, ober b in ein
prganifches Berhaitnif gefest , fo fverden die Aufgaz
pen fo feicht, daf fie aufdiefer Srufe nicht mebr verdie:
nen 5_1!.2_0@,1 L merdet.

fueh Bep folchen Figuren fann man fehr feidht in
el pevy
on einmal qefagt, nicht i

bent Cehrer und Schailey

A I; yben Enmititent, in der Quadrat und Wuy
1,

¢iniget findy oie, MW fch

bt mhrlichoy
vor abnluchen

Jufgaben ju fvarnen,

A FE iR ) S PRLE o 2 R
{DEEE'_ nocH eme: a, Al 51aUr Ul ol ¢in .,Jl\.wr “Lti b {'

bon, weldhed um 1 3ol fanger ald breif 4iF, und b foll

Breit iff; unb eublich vevhalt £ sum

2ten, wie 3 u 8; ¢8 fragt fich, in welder

)]

1 Verhalts

nif
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nif bie Seiten 3u ecinguper flehen, fenn die Byeite
per Figur 10 3oll Hat?

Figur 63 iff ein Redbtect, weldyesd 2mal fo fang
als breit iff, ferner iff Das Nedhteck a, £ von b, und
beyde find einanber und-dem Gangen Ahnlid) , und der
Subalf Detrdgt 200 Duabrafzoll; e8 fragt fich, fvie
piel Joll die Seiten dicfer 2 NRechtecke Haben?

Nufidbfung

9Benn bas gange Necbfect 2mal fo fang ald breif
i, fo findet auch das gleiche beym NechtecE a und b
fiatt, folglich Eann jedes ald 2 Duadrate ind Ange
gefafit merden , a iff X von b, alfo hat b 6 Duadras
te,’ wie a deven 2 Dat, folglich Fommt auf 4 Duas
brat des Nechfects b 3 Quabdrate, mie dasd Nechteck
a 2 Dhat; alfo muf die Seite cd in s foin 2 Theile ges
theilt erben, daf dad Quabdrat auf dem pinen Theil
Zmal fo gtoff wird, a8 basd aufdbem andern, um dies
fes 3u thun, wird zuerfi die Seife cd Gevedhnet, dig
die Quabdraturzel von 100 oder 40 iff. — b nehme
an, das Quadrat aufcs befrage 25 gleiche Duadrate,
burdh felehes dag Duadrat auf sd deven 75 erhalt;
dte Duadratouriel bes dten iff 5, und die ped 2rew
8 66, und-ein irvagionaler Bruch Nefe.  Folglich mug
cd ober 10 nur fo in 2 Sheile getheilt fwerden, dag
fich der eine jum andern verbalft, wie 518,66, —

T
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~Fonnen , devent Yusdich

306 R

Mit ungleiblanfenden Linien:
; o ; Ab
Figur 6 iff ein Quadrat, wovon dag A a = s

ift; e8 fragt fich, in welthem Verhaliniffedie gleichlics
gendent Seiten biefer A 3u ¢inanber fefien? Yuch fann

gefragf werden , in weldhem Verhaltniffe biefe Seifen

3u den Geiten ded Luabrais . fiehen ®

Nuflidfung der dten Grage.

Die 2 Aaund b find abnlich, um ihve gleichlies
genben Ceiten ju erhalten, fann man nur die Duag
pratiwuryel des Flacheninhalté fuden, aiff £ vonb,
die Quadrativurgel von 1 iff 1, die von 4 iff 2, alfe

it bie Quadrativuriel ded 3ahHlers obigen Brudhs :

Lid o]

! e U e sm A
9011 der bes Nenners, folglich ns = T besdgler:

v
)

dhen find die andern gleichlicgenden Geiten.  Wird
sitte Seite bes Duadratg, oder ecine Seite diefer 2 A
in 2ollen aeaeben, {o dnnen tie andern Seiten aud

in Zollen Deverbnet fveroen,

Nufgabenr Fonten anch irragionale
pennt ¢8 hatte sum Bevfpiek

[fnif angegeben fverben
per Quadratiouriel nidhi-

B
Al 2

in lester Aufgabe ein

Tein anfgeganaen wave.
Figur 65 foll ein Quadrat fenn, deffen eine Seite
40 Joll it , bas A a iff L oom A b, und dic 2 Selten

@ nunb st find gleich einer Seite ded Quadvatd; o




prat entfiehen!
|

frogt fich, wie ofe! o0 §
bes Quabdrafs

Haben,

eniuhalf jed

fepe

¢ fvte viel
welche duel

die Seiten

bad Theilen d L_mme nas

1 iag.

find ebenfa

iegenoen
die Duadvativursel von bepden ¢
Dag vowm 1f

fnd die

glei

yer ie oben ahilidy,
Geiten berfelben guerhe

aftent,

tten Ruadrvat 1, und vom 2fen 2,25 und
einent trvazionalen Hrud . Warnm mai
bey abulidhen A audy rur die '

Den beb

im0
Geiten zu fiuden

Staft daf nan dad Verhaltnif dicfer 2 A 211 eins
andergegeden hatte. hatte man ¢s auch s um Sar
draf geben fonnen, weldhes

Hpes aber unwiditiger iff, al3
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bas die, und jugieidy verivickelter und fchtverer, abe?
alg Webung firr fhwadhere und Fraftigeve Schirler doch
niemals ju verwerfem

FWas jest mit dem Theilen ded Duad ratd gemacht
furbe, fann auch mit dem 4, 4&F im aligemeinen,

(o]

5 1. porgenommen werden , teldhes aber dodh nicht
it audaedehnt werden darf; aucd) diffe '8 Hleibt dew
’Q, ficfuig eines jeden iiberlaffen.

o

Mg dem Subalt einet Figut die Seiten einer ihr
abulichen berechnet. 3. €

€8 wird ein A geachen, wovon eine Seite 10 3oll,
eine andere 6, und die dte 7 Jol hat; e8 fragt fich,
ie viel Joll die Seiten cines ihm abulichen & Dhaben,
fwenn der Subalt deffelben 100 Duadratzoll betragt.

Nufldfuna.

Querft wird ber Slacheninhalt bes gegebenen 4
Berechnet , und aus dem Jubalt diefed A, einer feiner
Geitenr, und dem gegebenen Subalt 100 ein geometris
fhed BVeehalm§ gebilder, und weiter fo gcldft, wie
apuliche Yufgaben wirrlich jhon gelogt worben find.

Man giebt ein A deven cine Seite 18, eine ans
bere 10 und die 3te 9 ol Hat; e8 fragt fich , wie viel
Jolf die rechtwintliche Linie weldhe von dem glui?;:m
Binkel eined ahnlichen A weldhes 100 Quadratyolf
fat, betrage?

e

e ———
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Huflrdfung

&8 wird gucrff der Subalt des 2ten A gefucht;
aus dem Snhalt deg 1ten, feiner vechtmwinflichen iz
ftie 1., — und aud dem SnhHalt ded 2ten ein geomes
trifches Verhaltniff gebildet; und twie in vovhergehen:
der Aufgabe verfabren,

So Ednnen auch 4EF, S5EF 0. gegeben mwerden,
bodh iff ader bep diefen Figuren dasd gegebene BVerhalt:
nif der Seiten ungulanglich; und ed miufen alfo noch
Winfel bagu geaeben werden; 8 ifi daber unwidytiger
alg dbasg A.

Gtatt bent Snhalt der Figtiven durch Jahlenovers
baltniffe 3u beffimmen, fann ev duveh) Formverhalt:
niffe beffimmt werden. 3. E

@8 foll unterfucht merden , in weldhem BVerhalt:
niffe ein Duadrvat zu einem gleichfcdhentlich vedhtwinkli:
chen A fiehe, wenn ed fo befchricbon ifi, ivie Duadrat
ab an Jigur 66,

St mwelchem Verbaltnifie frebt das Duadrat a, Fi:
gur 67 ju feinem gleichfeitigen Abed?

So fdnnen in andern A, Duadrate, 3Ccfe,
5Ecfe ac. gemadbt werden; — befonbers in ungleidifei:
tig rechtwintlichen , oder in gleichfchenflich fpig s und
fiumpfiointiichen, wobey die Seiten, obév Winfel, oder
Seiterd und Winfel veveiniget, ald befannt gegeben
fiud. —

Auf gleiche Art, faun ein regels und unregelmd:

o

figes 4Cc, S5EK 2., cin 4, e 4Ccf 20 gemacht
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swerben; webey o8 qudy eiitige niche fehr fchmere Auf
gaben gichbt. — Um ed anfhaunlicher su maden rmgf
Die ufidfung dev dfen und Zren Frage:
S Kigur 66 iff o e ein Duadrat, folalich die Seite
eb == bg, fevner fiud die 24 bde und cbg ahnlidy
% cd % S
unb gleich; alfo dieSettecb=-5—, ober dag 4 chg

cda o,

= A ——; desdgleichen dag A bde; diefer 2 4 pen
4

pem Gangen abgezogen, bleibt nody dad LQuadraf

gbea, ober Die Hilfte bes A cad.;

S Giaur 67 iff a ein cin Quadrvat; folglich die

A cdm abnlich dem gleidy:

— 5

Geite md = dg (.,
feitigen A cbo 1c.; — meil dag A cmd gleichfeitigiff,
foiffcd =dg. Dag A dgo if

Seite dg einem 3 vechfen Winfelg egenitberfiedts folg:

D'“' 3

Yich fann man die GSeite co,

1 \ e T X SR I\
thetlen , dDag fith c d:do verh c: doy foelched

A :\'fa of1 Did

wiy bey-der Beved

Gind die Seiten befannt, [o fann dber Fnhalt ohne

vierigleit gefiinden ﬂ‘l"-‘.‘f‘f‘.?. —
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fichen b:@rlmn oon Hen. Shmid ju haben, die beve
als der zivecf igfie Leit 1a=*‘u guv J.' ﬁ'n,ii ;;mijm Joes
xl)m ' befannt find , dDaf ed

Ben ben Berlegern diefes find qmrf mﬂé bie famme:
I

woh! 1 e Titel beba r", ui detr
jedent 3 weden , dee

yode Bilden amia.

tmg | ﬁ!(‘ci:
e, Die l‘-.'."
m des Alterthums
en und de sni-
cidelb. £|

, nebst ¢
logische

S b i ‘i 4 I2 1y,
mo in fleinen Candifdten Bitracefchulen upthig? g,
3 12 fr.
£, by Belobnungen o @‘mw:; i ‘pidagogif
!!L‘Si',ch'pf un® uber forpert lidye \H htigung n

. 899,

49 I




-

Grimm, Au,, Lindermabrchen. 1e. gom it fhivarsen Kuprers
t - 48 I it tWum. Kupreen 2 fl. 45 fr.
Gruner, G, %, Geundleaung 1 cinem auf das Gewificn und bie
Hiocl geariindeten Huterricht in dee Sugends und 0 aibengs

: 2 Thitle. 8. S08. 1t Theil 30 fr. 2t Thetl 1 fl.

— — Bricfe aus bur-.uml, fibey ﬂ.hr:llu yi, feine Qciualt und
Anjtaic, 2te unveranverie=mit 4 neucn Briefen vmmﬁ\re
Nusiaabe. 8. §ab. 2 fi- 45 fr.

e — e eift ABort jur Empfeflung dee Fraftigen nnnum[tch
per Pefialossiichen TWeife i ver Behandlung uub umn ntevs
vichte dev Tnaend . Ein Gadhtrag far die Befiser der
exflen Ausqabe ver Briefe 1. 8. 8ob. 1y fr.
Hinte, €. H n.I'lI.I:(h ber Staatengefchichte fiir Hobere Sdjie
len, 8 808 Sdyveilpap. z fl. 24 fv.  Drucfpav. 1 l. 3o fr.
fnderfeeitiiog Mr netie, heraus m Werbindung mit mehrern
prafrifchen Evgichern von F. B. Engelmann. 1t hI. mit =
Supf. go3. 1 fl. 2vmik 1 Ttunr god. I,fl- 30ft. 3t §os-
1fl. 15 fr- gt mit Supf. und MNufik, gos. 1 fl. 3o f¥. ¢

mit 2 Supf- 8o6. 1. 30 ft.  6v und legter mit Kupf. und
IMatfit. goy. 2 d-, vie 6 Theile aeh. 1o fl- 45 fr-

- mimlnlvmr, ¢ine Ausiwabl von fiedern gur verepelnden unk
frobifchen Unterbaltung im hauslichen freife. Hevaudoea.

. 5. 5. Engelmanin. Que wiw Schreibpap. mit IMMufit. 3 fl-
Duckuap, obie Mufit. 8. *n fr.

j"ublrm, 5§ 128 Rechentafeln fuy Stadt= und 1’-11'Dl:hltl€l
uud 514:1-"‘m.mtzh-mrut*r, gt 8- 803 Sjn Eafeln au faesoqelt

und in Futteral. 3 . roh 2 fl.
Ladomus, J. I, l’u‘tn'.u. zi’s Anfangsgriinde der Z thlenverhil nisse
in iSezinm{; auf die Arithmetik als VWissenschaft, gr.8 o7,

Molitor, F., tiber biirgerl, Erziehung. Mit Beziehung suf die Orga-
nisaiion des judischen Schulwesens in Frankfurt a. M gr. 8,
808, gvb 3o kr.

Weftalofsi's Eleme t*mhvnrr, 6 Hefte: Bud) fae IMutter. Ao
fchatunnslehre ve Maafyerhal onif 2 Defte. Anjchauungse
etmDu mt.&hl'\wlum mg-" 35 .‘r & 803. aeb. 4 fi. 3¢ fr-

Poppe, - H. M., Danbbuch ber Technolegie '%‘u.u Gebrand) auf
Schuien u. tiverfitiien. e — ate AbED. 8- §ob. afl.

Deffelben ate ALLh. & 810 2 fl. 15 fr
Daffelbe in 4 ABLHL. compl. Schreibpay. 7 fl.
Sdymwary, §.H A, Lebrbych d r 1\0\115,0\_,#'11nb Divaftif. gr. 8-
gos, Sdiveibpap 2 fl. 24 £r. Driickpap- 1 fi. 48 by,

— — Grundeig der Lebre von vem Schulwefen. AlS Machtrag
s feinem €ebrbuche der Pavagoait und Divaftif. ar. 8.
S0%. 18 fr.
—— t.‘«fim‘ir{mum bed padasog Seminars auf dev Hniverficat
it Heidelberg ar 8. §o7- aeb 6 fr.

Weber, ‘J“. ,\ , anthropolog m“ Nerfudie sur Beforderuna cuties
grimdlichen und umfafenden Menjchentunie fuy Wiffenichafe
und Leben. qr. 8. 3ro. 2 fl. 24 0.

Bexfuch in Fragen bey dev Conflumationshahninng. 8. 8. gt
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