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. 1.

EBenotante Ed litera numerum positivwa aut negativam, integrum aut fractum, A litera numerum
positivam integrum; wumnecia me seu coéfficiens hinomialis m'" quantitas
vocatur hacce formula expedita

n (n—1) ... (n—m+2) (n—m+41)
S R R N i
Numernm T exponentem unciae, m vero numerum iNAICCI sive =
meruimn localem, sive signum loeale unceiae
n (n—1) ... (n—m+41)

DS L )

appellare  juvabit,

Jam quantitas, quam §. 1, unciam definivimus, quum in permultis disquisitionibus analyticis
siepissime occurrat, viri doeti, ut illa peeculiari atque proprio charactere exprimereiur, non solum
utile sed etiam necessarium esse judicaverunt. Quo factum est, ut complures viri illustrissimi, qui
mathesi operam navabant, ejusmodi characteres docuerint, quorum tamen characterum adhuc ab
omnibus aceeptum videmns nullum.

Hindenburgius a), ut ab hoe exordiar, quem analyseos combinatoriae autorem exstitisse
nemo est quem fugiat, celeri qui ejus diseiplinam sequuntur, in quormn numero Eschenbachium h),
Burkhardiom ¢), Toepfernm d), Rothium ¢), RKluegelium 1), Pfaffium g) laudamus, uncias
pro exponente E1 incipientes a prima uncia ita denotabant:

-
“3:.‘][, 11?33,' |1(5__’ nz\' n@' Fiey

ut ex hac uncias significandi ratione sit e, g

a) Novi systematis Permutationum, Combinationum et Variationum primae lineae Aunc, Hindenb.
Lips. 1781 p. XL.

i) Eschenbachins: de serierum reversiome formulis analytico-combinatoriis exhibita specimen. Lips. 1789,

¢) Yiro clarissimo H. A. Toepfer summos in Philosophia honores amicorum nomine gratulatoe J. C. Burkhard,
Inest methodus combinatorio-analytica evolvendis fractionum continuarum valoribus maxime idonea. Lips. 1794, p, X111,

d) Gombinatoy Analpiid und Theorie der Dinenfondzeiden in Parallele aeftellt von H. A, Topfer, Leipi. 1793,

) Formulae de servierum reversione demonstratio universalis signis localibus combinaterio-analyticornm

vieariis exhibita. Auct. H. A. Rothe. Lipsiae 1
) Sammiung combimatortych:analpi
o of. (I

- Abhandhungen, heraudg, v Hintenbura, Leips. 1796, ThH L pag. 48,
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character unciae decimae pro exponente . Uncia generalis m™ pro exponente n ab Hinden-
burgio significabatur charactere
nin

Quod tamen signum illud incommodi habet. quod

n 90
duodecimam quoque unciam denotat., Fortasse dicet aliquis, incommodum illod, typis si chaca-
cteres exscribantur, nulla opera posse effugi, adhibitis pro 9 litera signis typographicis diversis, prout

"
duodecimam aut MM yneiam denotef,  Attamen negari negnit, ubi stilo  exarandi sint illi chara-
cteres, difficilius id esse. Qua de re hane Hindenburgii uneias indicandi rcationem haud aptam et
s praeelar
viri vestigia premebant, praccepta percipere nemo possit, nisi qui hane unecias denotandi methodum
cognoverit; reliquum est, ut dicamus, Hindenburgium, quotics ((m == K }in uneia esset exprimenda,

meommodam abjiciendam esse censemus. - Sed guia Hindenburgii eeterorumyue qui In

toties distantiae bjgul':.-', quae ipse dicebat, uti, unciamque, quam modo monuimus sizno
==Kk
nSE
denotare consuevisse.
Alteram uncias notandi rationem Thihanot h) docuit, quae ita comparaéa est, ut unciae pro
exponente n ex ordine a prima uncia efferantur
i 2 i

g
ti:‘ﬂ’ |r$’ r:;-ﬁ.' :|-_L‘§,'

m
"B
Cui rationi, quod nos judicamus, illud ohjiciendum esse videtar, quod litera major B snepius
adhibita valde incommoda sit, idgue maxime si respicis longas expressiones analvticas,

uncia autem  mita

e P | + g . - .y
Eulerus i) uneiam mtam pro exponenie n significat charactere

T
I___lli___i
(uod tamen symbolom a multis incommodis non abhorrere sole clarins est.
Quartam uncias exprimendi methodum Rothius k) qui primo, ut supra monuimus Hinden-

burgii signis utebatur, ostendit. HRothio auctore unciae pro exponente n ex ording a prima uncia
denotantur  signis:

uncia generalis ma pro exponente n andit

n
.

by Thibaut Geundrig ber allgemeinen Mvithmetif ober Unalvfis. Gbttingen 1808
i) Acta petropolitana 1781, Pars I. pag, 80
k) othe Theorie ber combinatovifdien Snteavale. Milpnbery 1820
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Hane rationem eeterarum omniom quas tractavimus, simplicissimam esse, non erit qui dubibet;
hineque factum est, ut haee ipsa methodus nostris temporibus apud viros doctos maxime invaluerit,
Id quod fortassis huic mncias designandi viae verti possit vitio, eo continetur, quod analyticis dis-
quisitionibus amplis et copiosis fieri nequeat, guin symbola ejusdem formae eum modo descripta ad
alias quoque quantitates, quag unciae non sint, significandas adhibeantur. Jam vero in explicanda
unciarum doetring, quam hie exposituri sumus, hoc Rothii “signorum vitium, quum facillime effugere
possimus, nobiseum constituimus, per totum hoe seriptum nulla alia nisi Rothii simplicissima atque

aptissitha unciarum significatione uti. Itaque semper unciam mtam pro exponente n significemus

charactere n
i 8 -
S — n(n=1%. .08 {jn—ir+{1)
L, R 1
8. 3.

Denotante n litera quemviscunqgue -pogitivum aut negativum, integrum aut fraclum numernm,
k autem litera puwmerum positivum aut negativam integrum, m litera denique numerum positivum
ini¢eram, uncia mts pro éxponente n e quantitate

n (n4+k) (n+2k) ..o o4+ (m—1)k 1|
R & 2, 3. 3 - A IR )
quam hoe in scripio semper signo
k
n,
S ; i i}
denotabimus, ita ut sit
k n(n+4+k) (n+4+2k)..- Lot (m—1)k |
a) e A e 3 3 . : ; m
procul dubio ita oritur, ut k = — 1 ponatur, quia per hanc substitutionem habebitur
1 n(n—1) (n—2) ... (n—m+41)
e R Rl T A e R
sea omisso illo — 1, quod in sinistra hujus aequationis supra n litera seriptum est,
. N n(n—1) (n—2) ... (n—m-+41)
'} L. - 1. 2. 2 _3-: C R Rty jitl
Si m liferae in aequatione a.) valores 1, 2, 3 ... m, m - 1 successive tribuantur, erit
a) i esgigo I
n, 1
kK _ n(n+ k)
L B
k  n(n+%k) (n+42k)
B b Aok Rrenet. O




|
1
4 |
i
!
koo m(n4k) (n+2k).. [n+{m—-i)k] |
"m 1. 2. 3 ] m
|
k _ n(n4+k) (n4+2k)...(n+ mk)
"m—h j B A : m 4 1 |
E quibus aequationibus, posito k = — 1 facile consequitur esse
e | n
n i i
i 1
— _ n(n—1) boee
3 h e lL
— n(n—1) (n—2) [
e Dy 3.
b
g _n(n—i} (n (n—m—}—1) |
" I =2 :}. : 2 m
—t — n(n—1) (n—2) ... (n—m) {
nm__l 3 [ - B A RS
sen omisso charactere — 1 supra n posito [
b ) g EA
= 3 l
l |.
|
“l:n(n—HI] (n—2) |
2. YR i
“mmnfn—l] [n—?‘:‘) (n—m+4 1) l!
1.0 3. ; m |
Dt = n (n it s B } ( n-— m] £ !
i -5 mee )
k !
Quae igitur de quantitate n pronunciari poterunt, ea omnia de unciis guoque proferri
Posse, lll’l.lllllk_]!\ [‘ll"l[ i I.
Unde consequitur, omnem unciarum doctrinam nonnisi. casum quendam esse specialem
k |
doctrinae quae circd gquantitatem no exponi possit, ; II
: {
| r

: *) Ubi in hoc scripto brevitatis gratia illud — 4 omittere placebit, id ita desiguabimuns, ul tali expressioni 1
literam b.) anteponnmis.
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g 4
[ Omnem unciam es antecedente uncia derivari posse demonstratur.
Quoniam secundum §. 3. a.) in genere
| ki n k) (n+2k)...[n4(m—1)k]
LTl 1. 2. 3. ‘ . : m <
- k _ n(n+4+k) (n42k) ... (n+mk) i
E T | |ttt 3. - 5 m-4 1 '
= est, etiam
[ a) R r_]_{n-{-]c] .[n—!-ﬂk_].:_.__{n—]—[m—-ﬂkj n+ mk |
' O SRR TR 0B S e eI m+ 1 |
0k D “+mk {
S m -4 1
i erit. In qua relatione si k = —— 1 ponitur erit id
i ; b) Doy = By y L—0 \
: : m - 1 1
1 Posito pro m1 numero m erit |
i, E etk n-f(m—1)Kk {r’
.Ik D £ g 35 e e ¢
b)) D, =0, 5. n—m- 1
; m
| |
r § 5. |
i E §. 4. facile halcbitur
| k . k
L "} 1. !|“1= [" = Lm = 1) L" 'I i ]Lll.l'-"i
’ b) . D= (n—m+41) . By 4
| §. 0.
[ Omnem unciam éx uncia insequente deduci posse demonstratur.
Quia secundum §. 5
k . - k
et = n - (m—1) k .
|| 7 Um L L ¥ | M-
|1 - crat. etiam 4 :
i oy e
, 8) Dyy4 Pucn4(m—1)k
|
44




esse debet.

Cui nncias deducendi rationi

a,)

b,)

Et quia semper secundum §.

erat, etiam

;)

b, )

erit,

k
n,
iy |

k

3

k
N

n

0

(1]

k

n,

n
0

k
SLIn_p AqAoqne tribnerimus locum, erit

1 |
=
B
n
koo LA
n

k
n

n

1

3.a,)eth)

1

n

1
n

Ergo pro quovis valore literae n tributo uncia ota acqualis est unitati

deducendi viam si unciae owe accomodaverimus, erit

a,)

k

Si n numerum positivam denotat, est

)
b)

k

n

n

n

n

n(n+k) (n-+ 2k) ..

A
n—1
(1]
i}
n

Hanc

signatas = 0

.[n+(n—1) k]

1.

2.

3.

n{nu—l] {n-—-?)

= 1

1.

2

=8

n[n—l] (n&z]

n

(n--n"i]

n

1

n

ipsam uncias

CE8¢
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et
3) kK — "(.“"tf) (1 2k)... (n+nok)
IIl‘r:‘l 1, 3. e ik n g1
b o ong = B0 1) (n—2)...4.3 . 2. 1_ 0
: et S n(n ]
= 0
ergo ctiam nn-;-” nu-h B ““-i-d =, 0, ubi a numerum positivam integrum, qui 0 ex-

cedit, denotat, esse debet. Omnes igitur wneiae, quae, si 0 est numerus positivus integer, unciam
ntam msequuntur, aequales sunt 0. Jam si igitur quis omnes uncias inde a ota in seriem exponere
velit, is si n numerus integer positivus sit, seriem habebit linitam, ecujus forma erit

Oy, B Dyoesee Dy g n,
Membrorum hujus seriei numerus adjecta uncia ota est = n | 1.
§. 8,
: —finp k) 2k) il g (m—1) k]
1 3 ¥ = L - o . i AT
Dion "m 1. 2. 3. . ; . m
il [11—]’-1‘\] [n*j*z‘."lﬂ...[n*{-l;-]‘{[m—ij—ijl!i___]
= 1. e s SN
t!\ (nik) (nT2k)...[nfk T (m—D—-1)k]
e e 1. B et )
est, ergo etiam
i) Sl | k
ST . e (nTk }m-—l
et b) e o
m

BEU
k
a;] m. 0, = n (n4k Jmu-!
h;) m n, = mn (n-— 1]11:1—-1

esse debet, qua relatione auxiliante uncia mta pro exponente n semper ex uncia (m — 1)t pro
exponente n—1 facillime derivari potest.

§ 9

54 %) £ {wm (nF2k)...[ntk+ (m—1)—1)k ]
(B X ) g 2.,....{_111-—-1)

Quia
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(n+k) (ni+2k)...[nf (m—1)k]
. 1. U eyt eyt Lm_]_]__-

k (ntk) (ni2k) . . . (nimk)
et (nyk)y = LTI e g .
est, eliam esse
k k F(ntk) fngRkyoc [ tn—=1) k]
(i B pegei CB Tk = & TNaR . s o — 1) 1
2 7K (F2K)...(nf(m-1)k) (n7 mk)
; 1. T R R m
perspicuum est
a.) k Ay ik R (2. [nf (m-1)k] mT n - mk
(npk)y g T (oth)y, = B R s U e T
_ (fR) (nt2k)...[nT Tm—Dk] ni(k T1)m
¥ 1. Ry ¥ {)n—T}r _ m
_ n(n7k) ['11“2h}..., I'm [_rn—I}L ], ny(kyl) m
w5 T BBt m T
m n
et b “On—1), L Flnest)y = ot 2
n
ng

Qua gravissima relatione omnis fere unciarnm theoria nititur.

§. 10.

Jam si relatione §. 9, b.) exhibita ita ufaris, ut litera¢ m successive valores 0, 1, 2, 3 ... m,
literae n autem quoslibet valores tribuas, unciaram tabulam facillime condere poteris. "Tabulam pro

— 0, 01 usque ad n = 1,00. Hantschl exhibuit it libro, cui inseriplum est:
Rogarithmifdh » trigonometyifdied Handbudy. UBien bei Robrmanun awmd Sdjveigert. 1833,
- g, 11.
Si n, m, r numeri sint posifivi integri et m - r = n sit, semper
11 = = n_
in r - “n—m
Nem n, — n {;n ms 1) o {_n —m1)
. SRR ]
SR R ceefn—r1
n, — {J 1) ( —7 ___}
2 T

L=l " -




est. Quum vero ex hypothesi m - r = n esset, etiam n— m = r, n ~—r = m est.
Unde perspicunm  est eonsequi

nm_—n{n-—t] (r2) (1-1—1}

L. A RIS |
n, — (:l-—l} .[’111—|—2]{'|11~-'—I]
1.
Jam vero per se patet esse
1.23...v X (r+1) (r+2)...(n—1) n
= f23..m¥X (nf1) (m42)...(n—1)n

S¢u
.23...rxXn(n—1)...(r+2) (r+41)
= 1L.23..mXn(n—1)...(m+2) (m-41)
ergo
u[n-—l] (1 =1) _ ‘nafn—1) s (m- 1)
TR e T e W T R
id est
e et = e
§. 12.

Sit primo n = 2 m numerus positivus integer par, unciae pro hoc exponente erunt

T, ohots 1
L T S R m—t, Tl YL, i

Atque jam, quum
0 + 1 = 1,
1 4+ (n—1) = n,
2 4+ (n—2) = n

(m—1) + (m+41) = %8m = n
sit, etiam esi

p‘m—|—1 ==t ey

!in__z = Il_z
nll—-l, == Ill

ol |
Py o
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seriesque mmciarum modo exposita hac queque ratione depingi potest:
by o aie n boe
Yor Mot "m—1, "m, "m+i, L SR ) 3
gen etiam sequenti modo

n n n, n: o n
0, 1, 2, lin—1, Lyn,

gy e Yoy - Ag
Sit porro n = 2m — 1 numerus positivas integer Imp:u’, series unciarnm pro hoe ex-
ponente erit
n e
Nors B n?, s in—1, “m, "m1, "n--—l: Ty

e
Ac jam quum sit
0 -+ n = n
1’1+ (n—1) =n
! L) 2 —
2 T (n—2) n
(m—2) + (m7l) = 2m—1 = n
(m—1) m = 2m—1 = n
etiam l
" = Ut i
nl'!l'l'l o "n—2
= {
Th—2 e
n
Th—1 1 !
T = %o
esse debet, unde consequitur seriem nostram unciarnm hae quoque exprimi posse ratione
”U, B i S ”m-—-‘E: “m—1, ]'m——l_. "ul——i, o '”2, 1 0

sen etiam sequenti modo

By, Dy My +e. yop gy, ”"Ln-—-l_‘_l SR T S .
§. 13

E §. 9. concluditur esse
1,) ‘-“_'t]m—I: et T B S 1

%) afnt) - St S Y o




i1

§. 14.

Qui membra dissolvendi methodum §. 9. descriptam, si n npumerum positivum integrum
designet, longius extenderit, habehit

(“'H‘)m—i—i = Iy 3 nm'}'f
= —1 T i L
n]n i (”' )m ] (_u IJH.I"I i
= n, == (n—i]m -+ {_ﬂ-—?}m i [Il—ﬂ_}m_:_l

S - o S— — w—— [ —

= n, T (1), T @2, tT.-FTeqp Ty T0 G

m m1
seu, quoniam 0 ., Ppro omnibus valoribus literae m subjunctis
)
= 0 sit
(n*i'!]m_i_i = n, 7 (1), *+ (a—2), & - Py i e |
Quae series audiet pro
i =0
(nil)y = ng = (n—1)y 7 (0—2)y F .. T 2 T 1T 9
i i=—"1
[Jri*l'j:3 = sl il [n—--i]l T (n—2)y T T2 Tk
W = R
(ni1)g = My o (n—I]E + (n—2), R . O gl
m = m

" pyela —— ala e, I LA ) L - = A
(." A I]ﬂl—l-l == nln ] (11 ]]"1 ] ("‘ 2.]111 il 2 i (Tﬂ* 1]11[ r In“_'[

Hane supremo loco exaratam seriem pro m — m, ubi ordine inverso seripseris habebis

(n I)m-:-l = + [m‘;*l:}m i [m*l-'z)m Tt (= l_}m y

Ac vero quum cf. §. 11

m — m
m — Iy

(nf1), = (1),




i

(mi?), = (mi2),
(wi3) = (m‘;'3}3

- —_— — —

(n—1 }m = ("_ljn--'-m—l

n —
m TR nll—'ll'[

sif, non erit, qui neget esse

] r R ] ] L} e [ i ; Il_ .
(11'1‘1)111_;_1 = My § (1)) 4 (mi?), 4 (w733 + . . G T iy
i e :
(11 T l)m-;AI = 1
A el
Ll
g (m41) (m42)
I 1- 2 2
¢/ (a1 (m72) (mi3)
1. 2, 3 |

iy e — —

; (_m*l*i] [n!j‘?] *++ (n—1)

e T " P e |
o (mt1) (m§2)...(n—1)n
1. 2 _[jl—m}
§. 15.

Aeruatio §. 14 explicata
(m"i‘l)m,‘-_l =om, + (i), 4+ i), +' 0t (n—1), + n
ansam praehet ea, quae sequuntur ohservandi. Scribendo se. successive pro m valores 1.2,3,4...
conformabitur haec series ita, ut sit pro
I m=1
Mot T Y R o)y e n =),

L. € ]
Le @ 8, e, oat ey a(ain) 1
1 1 LA T K T D L &




e ——

23

25 b B ok ds B i B g i_u.—|—i}2 = {-'n‘i“Z]:;

1 €.
1.2 Rdbped el 4o IO gendrt ) T 1 en (o7 1) ()
G R el e e T N R T O SN T
3) m =3
33 4+ 43 4 95 4 65 4 .o (1) 4 (04R); = (n+43),
i By
L8 . R34 %45, 3 ol (n—l—[_} (_nﬂ . E[”_."l"____[’}‘f'ﬂ (n3)
S R by el R R 1 L EEYD BE oy A
4%).  m = 4
4 4 By 6, arif ?_1 A c11rl~2}_1 ) (”‘IF3J_1 2 (Tl-f—-;}a
L«
1254 ; #8345  CIAEEY, 1_1__['|!']‘l_] ['n-"?l_{_n';i}_}
e g1 L% d T AN 1§ 1. 2. 3.
— n(nfl) (ni2) (ny3) (ni4)
1. 2 R LT

Hac eadem ratione quomodo progrediendom sit, dijudicare non haerebis.

Singula harum sericrum membra numeri figurati vocantur, Membra seriei 1% nominantur
numeri fieurati primi ordinis; membra seriei 2° dienntur nameri figurati seeundi ordinis, seu
numeri trigonales; membra seviei 3°) appellantur pumeri figurati tertii ordinis seu numeri
pyramydales.

Nota. Alia methodus ad eosdem numeros figuratos perveniendi aliis unciarum proprietatibus
nixa in §. 30. adumbrabitur.

§. 16,
Sceundum &, 9. erat

;
o . — == Iy
ki }lu‘,'l i T Py

Dissolvendo utroque membro dextera aequationis parte posito, habebitur

’L“—l_ljm—;‘l Sobm Ilnr;‘l
(1) g (=) & Dy F (”"'1}1:1-];1
T (-"“'i)m—nl T® tli_l:)lll 1 {"_'])m‘fl

= (—2), o T (2, ;T 22, 17202, T (n—2), T ( "2)111—;-1

I
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(n 2.-:'1|]—-2 T 8n '_2-)111——1 i ("_EJm (= 2}111]'1

(0-8)y g T (0-3), 5T 3 (n-3), 5 T3(m-3), 4 T3(n-3 )t T3(0-3)_  (0-8) (,1__3:]&“_;-1

(n _3];11 g T4 [n—-—:?p]m__2 +6 (n 3). ¢ T4 [Il—:l)lil i (-"_'B)m‘i‘i

Quam singula hujus seriei membra legem sequantur, nemo erit (uin videat.
Eulerus has ipsas relationes insequenti ratioeinatione explicat, Postquam aequationem

l:- I' -l-- I )rl = !1‘1 _I‘ I‘:I.__ 1

veram esse docuit, ita pergit:

Si loco q seribamus q - 1, formulis permuiatis erit

]l'I —ll- Pq-:-l = I-.;I_il-' 1 }|{-;—l

Fi:j].i]hp!c modo numerum ¢ continue unitate augendo, erit etiam ut sequitar

Pyt T Pz = (PiDye
Pgte. T Popz = (Pil)gia
Peps T Pgra = by
Pois T Py, = (PT1es

Quodsi harum aequationum binas se insequentes addamus. prodibunt istae novae acquationes

. 'Ei

i"'i i

Pt T 2Pz T P = (P 1 (071)

= L ! = (p+ i ]
Il'i-il'.z i 2]”1{';'3 [ I'[I"'j x {['ll}ll_i_:; i CpFl). o

pq_i_:j -—'[- ?P‘l'i"i —1— ]'tr,'-'"J v (-11-;.}.] Ay .;. [-,|'-i't}1]-:-;} = (p=+13)

Quodsi demio binas harum aequationum se insequentes addamus, veperiemus primo

== {‘] T 3}114"3
= (p '1'3'}%[_,'__’

= (p18):5

I"I 1 3;1{1_1_1 T 3p

[.”_;_1 i 3[!(1_:_2 T 31‘1[1‘3 i3 pt["ri = {p'i"&)q_;_a o (p'i"é}q,;_4

P‘l""fz U :;pq'i'.‘! ¥ 31’11'1'-1 T pq'}f_‘i = (p-;.‘z-)q'i'-i v “.-;-2)I|'i'5

parique modo progredi licebit, (uousque libuerit.

g2t Pgss — 08 0 (FiBdes

ot TP = il 0Ty = (012) g
e [Il'l‘a-}q 3
= (P38 .

=D
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Quodsi denuo harum aequationum binas se insequentes addamns, habebimus aequationem hane
Py ¥ ']]':l'i'l T ﬁpq'i"?.' ¥ 41'[11‘3 ¥ Pyia dar U":'”q'l'ﬁ
similigue modo erit
Py 5 :;p”“ T l(]lpq_:,f T mﬂq‘.‘:i T apq_‘-._l T Pits - l_:||".',"1_}”_:_ﬁ

Hujns seriei per inductionem inventae demonstrationem universalem ejusque npsum in demon-
strando theoremate quodam gravissimo- §. 30. explicabimus.
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definita est, quando n numerum integrum positivum designat et m = n fit. Terminum hujus

series supremum  (n-—mil Jtum  esse quum  manifestem  sit, habebit illa series a fine usque ad
n - computando {erminos n—mtl.

Nin_ designet n owmerum positivaom ant negativam fractum aut numerum integrum nega-
tivam, haee series infinita erit, immo quantitatas (n Py seriei addenda est, ubi p T 1 indi-
b L) \
cem ejus termini denotal, quocum sevies finitur.
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Quodsi igitur seriem istam termino [t]Tk]m finire placuerit, complementum Ul‘k]m?l

ei addendum ¢sse per se patet

Ut quae modo exposuimus clariora evadant, addamus exempla nonnufla, Fonamus igitor
1

n = - m=3, itautmil = 4sit, tum erit

1

5

(u'i'i]m.nl.l = {'-;-Jrl]_.‘: '::,7;]4

= (st (3t (9t (3 (=3




SIVe
fl"i - {—'-1.;73 =t g f‘"'-j']:,' % (_EJJ

sCu
il ¢ T Bamai Bagdins Fepidi B by 9
=Gl bt (=zh0C5 Tl U Unals i el e
is™ as ey CRwieNt Ria 1 Ny 118 913 15
24,6 -2,4.6 2481l 246 2.4 6 T 6 - 2R

Hac ratione usi seriei quotcunque placuerit terminos tribuere nulla opera possimus.
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Hune ipsam ad modum longius quomodo progredicndum sit neminem fogiet,
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Hine pro quovis literae n tributo valore prodibunt aequationes hae:
(n-131 = 1 mTh

+Dn, = 2 @7 1y
(n —-I—i'ml,.i = 37 Ul}

(n --:—I_'m:} = 4 (n ”.s

—_— n— — — —

n-~1in =
(n--13 iz m (i),

| ¥ ) == 4" vl o
(n t i].}m = (mJy i) L6y 1)1“_]'._1
Quum vero sil

el R Mgd o g i By T o--
! e — (.1 _;7 i;ﬂ = 2!‘1
cliam
s all ¥ L] 1
n41)2"° — f.u:~,-a_11 Rt

csse debet.

D, +3(nT by 4 4 (n+ e, T
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Uncias exponentium integrornm positivorum et negativorum semper esse numeros integros
demaonstratur,

1%) In genere erat cf. §. 16.
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Cuam membrorum solvendornm rationem continuando quantitates habebuntar hae formola

expeditae
g (n—a),

ubi per a, b, g numeri positivi integri denotentur, quornm a et b omnes valores inde a o usque
ad m habere possunt, et a semper ianto angeri potest, ut n—a=—>b 1 oriatur. Jam terminus
generalis formula (b--1)), exarari poterit, quae quantitas aequalis est b1, 1. e. pumero integro
acqualis.  Hine N, €sS¢ Summam numerorum positivormn integrorum intelligitur, ergo ipsum
n  mumerum positivum integrum esse perspicitur, Productum, unde numerator fractionis o compo-

gitns est, constat ex m numeris se insequentibns integris, gquornm ordo pro libitu seribi potest; ergo
numerator per productum € numeris 1, 2, 3, .. m sc insequentibus sine residuo divisibilis est, unde
jam nulla opera obtinetur, uncias etiam pro exponentibus negativis integris, quum formula
unciarum pro exponentibus negativis sit
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Quod snpremo loco pesuimus exemplo illustrare juvat. Sit [l‘i‘i}_du datum, ubi B numerns
negativus integer est,  Est
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2°) Idem theorema etiam hoc modo demonstrari potest.
Quia, si o et m numeros positivos integros denotent, guantitas
n(n—1) ... (n—m+1)
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nihil aliud sit, nisi summa combinationum mtxe classis pro n elementis, repetitionibus omissis, haec
autem summa e combinationum natura nonnisi numerus positivos integer esse possit; inde etiam

quantitutem nostram
n(n—1) ... (n—m-+1)
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numernm positivum integrom esse oportere facile colligitur.
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§. 20.
; Sit n = 2p numerns positivis integer par, Him niméraniur a otr usque ad (2p)tam onciae
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est. IManc ipsam quantitatem pro exponentibus imparibns unciam mediam appellabimus.
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Unciam mediam omninm unciarnm maximam  esse contendimus. Quod theorema ui dilucide
demonstremus duos nobis ob oculos ponamus easns, prout n nupmerus-sit par aot impar.
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| Ad uunpnlu wdum unciae mediae pro exponentibus positivis inteeris valorem nimis lata
|
multiplicatione, si exponentes numeri essent magni, utendum esset. Sin vero in g:nmlmt mda uneia
media nilil alind spectatur, nisi ut ejus valor evadat approximativus, tum expressiones approxi-
mativae pro hac uneia suofficiont, cujusmodi  expressiones in m{gmnulmb tribus §%. docebuntur,
i Ut quantum expressio approximativa aberret a veritate, perspici possit, de expressione Wallisiana
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nonnulla praemittenda sunt.
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» Lenmna.  Jam primo quaeritur, quomodo se habeat productum ¢ numero factorum seriei pro
~ erutae finito compusitum ad justum i valorem., Productum igitur e 2n—1 et 2n primis terminis
2
geriei infinitae, de qua sermo est; constans per Py, y et Py, designare et valorem partialem
resp, (20—1 )t et 2ntum seriei nostrae dicere liceat, ita ul sit
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Quum vero sit

atek at2kt2 a* 1 4ak T 4k* 7T 2a T 4k

atPEil ° at2kil a8 T dak T 4k* T 2a T 4k t 1
ol Bk 1%L s q \ L
X i;-'u_']' 2k T ijl_ R S TR

efiam % ¢

Wl = 3 — ...-l ..._- —_— _]_ e i - ...l. — o
Ei=Alt [:En‘rt_}-'-l [] (20 13): I I (2n+ -')_]*—I i

i ¢. acquale producto cuidam ¢ fractionibus genuinis composito esse debet
Ergo est

unde colligitur

F= 1—f
poni posse, ubi f quantitas sit positiva.
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i. e. aequale producto e fractionibus. spuriis composito, quod per 17 f1 designari potest, ubi f!
quantitas est positiva, esse debet.
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Hine, valorem characteris
quentibus quacrendum esse, manifestum est, seu esse
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Sit n numerns integer, tum erit
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L.emma.
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) (20—3) (2n—>5) . . 5. 3. 1. pn—1
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Jam perspicuum est, supremo loco positam utramque aequationem ex utraque antecedenti
oriri; si pro n posuerimus nil, seu valere pro nvil quandoquidem valeant pro n. Afque jam aequa-

tionges istae loeum habent pro n=1, 2, .'],_’ ergo secundum if!:‘lli!: quae a Berpullio nomen i'l.'[llll-_
concludendi rationém in genere locum habent,
§. 20.
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i, e. apquale summae omnium unciarum potestatis atae, quandoguidem per. & numerum positivam
integrum. denotes.  Iaque, quoniam (2), et (2n—1),, unciae mediae potestatis (2n)tac et (2n—1)tae

sint et 2
!21011 el g g 5 o @3n—3) (2n—1) . 2.4.6 .... 20
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gil, in genere €sse intelligitur: unciam mediam potestatis atee ad summam unciarun oM Gjus-
dem pote statis ita se habere, ut pr oductem omnivm nmerorumn unpdnlml ad luc}illlLllull olnnium
QNmMerori pariin in intervallo 1 usgue ad a semtorum,

Jam vero gquum esset
i £>21$E>¢5.H.S... S oos2n

-ZH — il —_—— ——
1. 3. 8:6. 5. 7. 709 = (C3n—=1 @D

ergo

I L 3. ‘i e 7. « »(2N- —f”i 1'5’11-|—Lr
> = ST T
1'211 2. R b o Bn on
1," §- -_ 3 Gl Gk 1,35, 7. 1)
1 _)'"' o — ‘f—- — i Ll —— ‘-. _- ."'-'
l'En | Pznn’.nJ, 1) Bk e BR
et ]
P P 21
2n = " 2n-
! E ?.,u +-1 i
J'_‘-.“l_'zll'i 1) = l"_z” 1 (2n)
erit, unde sequifur esse
921 o2
L‘zn_ln = e e
Y l‘_)“ (2n+4 1) VP on—q * 2n

} o |




similique ratione
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Jam formulae, quae inserviant computationi mneise mediae magnarum potestatum, approxi-
mativae ex iis, quae modo diximus, ita possunt accipi, ut in formulis sub finem §

scriplis
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Pro mediis unciis potestatum imparium eaedem formulae
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valent, dummodo in ipsis
pro 2 pondtur,

Istas acquationes pro magnis valoribus literae n tributis vere approximativos valores
exhibere perspicuum erit, modo 1]l'lllll|tkilcl\{.iIli]l!'- valores illos eo

accuratius cum veris unciae
mediae valoribus congruere, quo majus n acceptum fuerit.,
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i. e. valor quantitatis (2n), media quantitas est intra
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2n 77
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Ergo si quantitas (2n),, sive per priorem, sive per posteriorem aequationem computatur,

error quidam committitur, qui ubi maximus erit, per differentiam ntriusque expressionis exarari
poterit. Quem errorem si designemus litera E, semper erit
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Quae quantitas semper eo minor est, quo majus n acceperis, ergo etiam ratio erroris ad
veram uantitatem eo minor est, quo majus n acceptum fuerit. Quum (2n), quantitas sit, media inter

; o Yoo
_2“ ‘ u ‘z__ et 2’{!1 ?_—
(1) 77 I 2077
perspieuum esly errorem m;hmmm-um fore si ad computandum ('Zn]n quantitas media inter
Sy V5
2‘2:] | — —— et 22“ e
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Quarum acquationum ope quam accurate verus quantitatis nosirae valor eruatur, exemplum
pro 0 = 10, demonsiret. Vera uncide mediae potestalis vicesimae quantitas est 184756, Jam est

ool | _’2 — = 182570
L (2n41) 7
o A = 187079
2077
2‘3!:—,'—1 I e = 184773
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Supremo loeo positus valor propius accedit ad veritatem quam arithmetica ratio media
priorum ambornm, quae est 184525,
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' ergo eliam est
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() pii Mol ptd Li®n %t pd
{5k k p Sk k 2
I m n J._J. i m I o _1
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m. 2 nj il T p+d }

k k ~-p—3 4
+ 1”p-~-3 ' '14{ il.-'i'i e pﬁ) £ ¥




]
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k k .2 p—1

+ mgt oy (5T 4+ prr)
k k 1 p

- my 111' IT' 1 T ptl
k pid

' np | p il

k P k k (35 k k k k : I
— ilTp S mi’ “i | ”'[J 1 ”2 i mp__q, i‘13 I “][!—3

Sicatt vero

. K ok P , T
F (p) - mp i J".l] § ng 2E mp—ﬁ ; ny P
k k ok k sk k k

mg®n,. g Tomy Po 2 Tomg Np_1 n,

posuimus, ita ex acquationis natura

Ik ek k Pk

F(p+l) = L i my, P T m, R Bt mp—2 tng T
k A k e ; k Gk k .k
1y 11;[T g + Iy nl" g T omy "p Ffly 1

ponere nos licebit, Ergo ex iis, quae modo exposita sunt; haec insignis aequatio habebitur:

A T st L

F(p+1) TP

Il

Jam vero gquum sif

| e m-n
F(l} = umy M "I =

secundum sequationem modo landatam est
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B P4

B L 1 L -1 S
F(2) = F(1) - DE0T R R RA BT Te A

m$ nT 2k

2 1 2
mtnT 2 cl\ m+Tn m S0 +k
FIi3 — FiIR = L = ST : ez MRt Vi . R s et T ik
(3) (%) 8 i 2
; m=-n+3k m--n m=-n -tk m=n 2k
Fir4)y = -B(8) . —— P8k e 4 M0 TR el
(4) (3) 1 1 2 3

Qua ratione quomodo sit progrediendum neminem fugit, quamdque lerem istac expressiones

sequantur, in liquido constat, Est enim

F(p) = {m"n]l (m--n"k} (m T u"zh] oo [mgm Lp I)_l-.__!

i. oy J . . . . [F

k
F(p) = [fln—|—n]p

Hine izitur aecipitur haec relatio notabilis
z I

ILL 4 ]i 1 |'\ |-.. ) ]\ i\ ok ]-\ 1\ e
a) (m- n_'I|a = m, AF My g By Tomgugg i T ol My, " ‘ng |
k k N k k k 1\ A k
g ul 3 b mgy y ”p o | My p—1 i1 p
unde, k = — 1 posito, prodibit”aequatio
b) {m-j-n)P T TR T T W, 5 LMy T m g T3 +
mg - D, g Tomp tmy g Ty © Do g T ng

Theorema b) ea de causa gravissiwum est, quod ipso nititur  demonstratio

simplicissima iheorematis binomialis; m et n quilibet positivi aut negalivi, integr

universalis

i aut fracti

numeri esse possunt, quoniam formulac, unde theorema illud derivatum est, locum habent pro omnibus

numerorum speciebus. Demonstratio ejusdem theorematis speciosa,

at modo exhibita, legitur in libro:

quamvis non sit tam generalis

Supplemente yum math, Levicon Kligels, composito ab ill. Grunerto, pracceptore

swnmopere mihi colendo.
Tertia demonstratio invenitur in libro cui inseriptum est: math. Yer,
(oefMicienten.

o, fiigel Art. Binomial-

L

¢
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§. 27.

Pro p si posieris successive valores 1, 2, 8, 4 ..., habebis aequationes has

(m-n )y = 1 . O Coelimg oo
(min)y =1 . my T 0y . omy oI ng . 1
(m+ ""':i = 1 . my 37 ng . mp o Ny . my T ng . f
S {m .n}] = 1 . m, o ny . my T n, . my + ng . my -+ o
§. 28,

Theoremate modo demonstrato auxiliante producta dnarum, trium et plurium serierum inveniri
possunt, modo series ex unciis cum potestatibus indefinitae quantitatis z conjunctis compositae sint.
Multiplicemus primo ambas sequentes series alleram cum altera:

M — 1 a % ﬂgiﬂe‘i‘|‘t3m3—[ﬁ45¢4 T

Ni— 1t osa i F St
Sit M. N —= P

=1t az t bztezd Fdaztt

Secundum §. 27. aequatur

a = (a+b)y5 b = (atb)e; -¢c = (at 6)g ...
ia ol sit M. N P |

2 3

= 1 T (ua+ L'}l z T (a 1‘['}2 z T (atb)z +
Productom sericrum M et N ejusdem est formae, cum seriehus M et N ipsis N, e. unciae
potestalum numeri =
et unciae in serie N

essg¢  possuni,

¢x a7 b eadem ratione aceipiuntur atque uneiae in serie M positae ex a
positae e b, ubi et a et b numeri positivi aut negativi, integri aut fracti

Atque jam significemus series

. : (2 3 1
1) 1+ Ay 21 ay & Tla 2 " Ta, n f...
2 3 . 4
2) 1+ I|1 = hz:ﬁ i iz;jz gT bgz = F...
« 4
). Atig wtgynt gy adrg atop

L)
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o . 4
IU] 1+ ml Zr Mg %™ mii % T “’-i A -
respective per

. h_.i EQ. - o n alpec

productum istarum serierum omnium cadem cum singulis seriebus gaudere debet forma. Ergo si

) A ety AR R el J | s i )

ponatur, erit

1) ag . bg. gg :¢:..Mg = Ng
Proica" = b = & = S R B =
et - mn m i
2.) I_“H ] == e
4 ; n
Ergo est, si a — —. ponatur
m
1
3.) ag = I“:’L!“[

(ubi a numerum fractum aut integrum denotare potest, quia formulae unde hoc theorema derivatum

est, pro integris et fractis a valent) seu

i

=[] G G

- . . I . .
unde perspicuum €st, cxponentem unciariem fractum — extractionem radicis mtac e

sSerie
111
2 3 4
4. 1 4+ n, z - CARRE S | P %
1.) 0y %+ D, % - Dy 2 +”-l" |
denotare,
; ng -|—TJ.‘_‘1|
Exponens negativus seriei = divisionem unitatis per "' significat.
m ) n, eri
11 e s
5) e ge 1 . m—ng
t.']'_':fl
i P - 1
g m-—ng
s B
s

it

enim

f



5 159

Quotientinm forma etiam pro m ( n immutata manet, ergo etiam pro exponente negativo eadem est

cum seriebus MS et "S in casu m ( n. Pro m = o est
u!ﬁ- —= i
{ 4 '—H'S
et T
“N
| 2 3
L & — = i Lo e L o v | v i
L e, Ny 11(“1}"'.(”)2-" ,[u_}:;r, oL
cujus relationis coéficientes accipiunt valores e. 4.) modo pro n positum erit — n,
§. 29.

Ponendo in serie §. 26. b.)

e i (bpq t+2sh, o O s 1 = (a+Db),

b = n
habebitur aeqatio clarissima haec:

e Ny -8y o Bg Ny gt oo 8, 4D+ a, 1
= 1.1+4+a n + a, Dy + oo+ 8, 40 a1
= (a+n),
§. 30.

Theorema. in §. 29, enunciatum e formulis in §. 16. explicatis hac ratione derivari potest.

Docuimus esse

L) (0 F1)pgq = 0y T Dyt

2.) ==y 4 T2y, T (@),

3.) =(-2)y o732, 4 T3(0—2)y T (—R)yqy

1.) =m—3), o T4(m3), o T 6@3), 4T 4(3), T (“La)ﬂri-l

el — — — ] ——

Si in aequatione 4.) ponamus n —3=p, etm—3=q, erit nF1=pJ 4, mt1=qT4,

m=qi3m—1=9q7T2 m—2=q+1; ergo erit
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e

5.) rp'i_'{}q-i--i =gt 4“:‘1’1‘1 o qu-;-ﬂ e Pq-i'3 T P-4
Jam si possit demonstrari, relationem modo dictam valere pro (pnd }q.}dn_ﬂe si valeat pro

[p-j-n}q.l_n_ tum secundum illam demonstrandi rationem, quae Bernullii nomen habet, in genere veram
esse perspicunm esset. Sil igitur

wla —_— L ol R ol il
6.) (p‘"":r';n = l‘q By l’q'i"l R 1 o g L | T'q-:-n___l i p‘l_:'"

Secundum §. 9. est

Pys = 5 {n—lJ,l
By Pty = B (—1)g T 2y (=D

",'qu'i"E = 112[}1' 1}1;'['1 T "2([" -1 }{1'1"2
n ]‘q';'n—-— y =Dy {|:—!]{|_;_ 1—2 Ty |:'_|1~_-1:]q_.l_u___j
i.'!i—:—" — (_p_--l]q*i*n__.] -:_ {:[1 '1)11-:-5]
Unde sequitur
7) @) = 01y T () =1+ (g Fng) gy T -
l“i P 1} t.E' 1-}1{_:'I]- ] .-;- {I! 1 }(_E-:-“
Seribendo pro p—1 et pro —1 resp. p et q, erit, quomam
140, = (0il); 5 (nyiny) — (ni1)y 5 (nging) — (nil)g -
n, e (n-;-l]l
est, habebitur
{]}p nid ]11';'”'4"' - I'Dr} e ( nyl }‘ P(!Jj a1 ‘HJLI }2 Fq +0 T s
T (ni1)y Pgin 7 Pyintt

quae relatio eandem habet formam cum aeguatione 6.) atque e 6.) accipitur ponendo n §1 pre n.
Ergo theorema verum est, Seribendo ¢ —=o0, npro n1 erit

(pin), = 1.1 4 n; Py S T i o T e
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Ejusdem gravissimae aequationis plures inveniuntur demonstrationes %) e tjuibus wmam h

loco ea de causa adumbremus, quia numeros figuratos alia, ut in §. 15., docoimus methodo nisi,
Demonstratio, quam hie proponere nobis est in mente, a Buze ngeigero invenia est.

o

explicare volumus,

Secundum praccepta caleuli differentialis est

P 2 3) '
an () 4oy @ g B

1) A, = ¥ = s [ b
e '--l}.'.L,_\iu}_ #4F)

T DT ay O o e

L

2.) J L
uli
: S Sl ] o)
= g
y(®) = F (x120x)
v{8) = F (x+abx)
est. Jam si posuerimus pro y, 3 (1), y (2-} ¥ (3),
(a) e s 30, b, I by
y resp. 1, T Ty o ey AT ~
Bl L LT Sa
ex aequatione 1.) habebimus relationem hane
3 Ry et s ih ] e ; % Wae, o h
8) bty =i Mpaih_ B bl p ), MPet po gyl
oy o, 2a—1 a
: =
Ac jam est
i ) }{-i} ¥ ==cly
1y) _\'l'p':' }'[.” i‘:}'{”: by (1) _t‘Q\'
(yidy) =vy—b2y =pyM

)=

Nam y (?) _

unde sequitur b }'{.” by s
3 ] F e el = can 2 : %

e.) }{’} {} 7 3by + 8b 3'~,-03 y—(ytdyi ba_\]._ry-;?b‘}'-;-b';\' py®

#) Nechie der vernen und angemwandten WMathemati? von Hinbenburg. Bo. 2 P. 161: Ton einigen
merfwtictigen Eigenihaften. der Dinvminl-Coélficientes.

flitgeld math. ¥ pns  AHetlfel:  Bing =-CocMicicnten.

¥ Annales de Mathdmatigues pures et appliguées redig. par Gergonne T. 16. Ur. VIIL Fervier 1836,

®3#)  Quum signum differentiale /\ in talibus formulis vuleo usitatum typographo deesset, illins loco

rermanicum & positum est; guod mili lector benevolus excusare velit. Auctor,
10

b

sionimm &
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B 1)

unde est

by @y = vy t2py 03y —(by o2y ) =v yiv3y

ot b2y(1) _p2y=13y

2y (1)

L

U‘E:Dl]][ldﬂ simili ratione ulterius progredi liceat, per se patet, Necoimdum  ea. quibus ot

constituimus signis erit

3 = i
b\-[\-l-) i ’r:_, i Hid o h{h----g): 5 2‘; : b(b—z) . =g
; R T e U =) g

_ (b—g) (b—gt1)

g (5—1)
by (2) = hs b, h(h- l) {h:__,,r;] e 2 1 (1) _ b(b

ER T s ) " alg g(s—1)
_byb r) (b—gsl)
- ge—1) H_': —2)
5 3 e b _1']. m) (b -g_z:'i'1.___} o {b g'_.n_L_h__- gl :L_h__ -g) tb—g+ 1) (bh—m+2)
i gig—1) (g—2) gig—1) glie—L) (g%

Unde consequitur esse

Quam legem istae differentiae sequantur perspicuum est. ergo in

b!l}r A Th _-;:-—h;a
Za
Hine facile obtinentur relationes sequentes:
a—1

i, b 1 1 g by A hiae—1 i
PRI Sl R R 0o e e F ‘1‘..‘1‘ e o T i [ St 4

1 £z £s La—l

n

=iy cath =g =—1)n

Fenerce crl

it

Ea
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: a,(b—g), , a;(h—gil)y ; v LR T h—ri)a
6.) L —— =2 4 A - 2 S In
& = £a
Ii,'|_ ]
Lo
Quodsi ponamus in 5,) ¢ = — |, erit
g I B —1; 83 —= — o 84— g, :
7. t. 1+ arh, '+ a. by, + agh, I + 1.b, = (atbh),
Ponendo in 5.) b= L orit
2y B o Ll SR SR [l S Bl T
g o L £ F—4-1—a
: 1 d— o —2)p i — :
fuoniam ( —1) Y { == 118 ]_ HEGH, - Gial A sit
4 T | —a
Multiplicando  utramque aeqationis 8.) partem per g eril
9.) gn ot ABR L Bn g &gn ) Mign o Loga . pa(g1)
1 L4 &3 Ei—1 La z-r1 d
Quum vero in genere sit
b{b—1)...(b—a+t+m-+2) (b agmil) ... (b—at1)
b AT f T = I y |
it a P P J = T
i = =. [ TN __[rl : m--1) 0 { : lilj “ e [.L I]
i b 1_!_; I} e Ly ; [IJ — & m- i } i
k.2 MBI B A e {.1 ml
afa—1) (a—2) ., (a—m+1) {(b—a-m) (b '1'"m--—fj UJ li]‘ll'

== { h
ergo etiam
“L} }.L a { 1y L;‘ o
= _I— [ -.l

esse debet,

—a 7 m }_{ Ea_—

= 2a -;_ { 'Q"-.- ]-'_':l:i.'—l -:‘ (g

In qua relationesi g = a 1,

A e e (a—m-1) (a

aTm—i1).., (h—a+71)
2 3. e W

m - 2) (a—1)a

—aTm),

2)51 -2 e 3..]'“ -3 T (8- n'll"[_]l T (g—a ]“

ergo a = b — 1 ponatur

habebitur

e (S FT)
(D)

|']'=:
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SuEte ) | elnri)
2 ORI




4

10

— g, T T ER)TTYT 3, T TY

3 ' ! ; 1 Ly te
— p el Eg—Ra T 423 7 Rl

Posito in 10) gp=a+T2, ergo a=g—=2 erit

3 3 : . 2

g2 (8T _ g2(eT1) - ;r(.s:—j___&f'i'_jl o z—1)eg (2T1)

2 . R

g o (6—1),_ gt (B2 4 T-1 (8= [£=2011), T (5 [8—F1)o

= £ e :‘7_3 1 (g—* }2 T T 'Ig T 3-2 : 22
quoniam in genere sit
__ (n—a) (n—a 1) (n—a—=2)...(n—a—[n—a —2]2) (n—a [n—a 2] )
= M % 9. 4 B -wk(h—a—8)a(n—a—7?)
__ (n—a) (n—a 1) (n—a 3) S TR
B (-u i :i_}-{n a—2)
(n—a) (n—a—1)
s S

(n .'!}_;,

(n—a), g

-

Erpo est

(g—1Dg (gid) L 81,

|
W i L cREY M
Hae ratione ceteros numeros figuratos accipi posse neimo vocabit in dubinm ef. §. 15.

Bl RGBT B (z—1) (g—2) . gle—1)
T M e R AU T g ) T

s

I

Ponendo in aeguatione
Tty En— 1 En

= o it § wls. g - P! - =l .
(atg)y, = 1.8; T8, & T 3o * +** 4 dpZp—2

habebitur
) a a . i ’ o 3
ity (a) > T (@) ® @)t - T ()" T 1% = Ra)a
s B ...._I._”'a}fil_.-——| h-:z'.ril

g A0 <%
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