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Ueber die Wothwendigheit, die Degrife der Jahl und Grife

in der IMathematik 3u frennen,

{S3voge ift alled, was ecinec BVermehrung oder Berminderung fabig ift; as ift die bhevgebrachte
@tfldrung der Grdfe, bie fidh audy nod) in den meiften neweven Lehrouchern der Mathematit
findet und unter bie man forohl bie geometrijhen Grofen al8 continuiclidye, ald audy bie Jablen
alg discvete ®rdfen zufammenfajjen ju Eonnen meint.  Da aber die Mathematif ober Grofens
fehre bie Wiffenjchaft ift, welcde vie Grofen sum Giegenitand ibrev BVetrachtung madt, fo mup
ber an bie ©pibe Ddiefer Wiffenfchaft geftellte Veguiff der Grofe nicht blop auf bie Abgrenjung
per mathematifchen Unterfudyungen, fondern aud) auf diefe felbit von bem mwefentlidhiten Ginflufje
fein. @0 twitd ed aus der obigen Erfldrung, nady der Die Sablen ebenfalls ju ben Grofien
gehoven , - leicht begreiflidy, wie man Ddad Rechnen als ein Dperiven mit Srofen betvachien und
padurd) in bie ganse Avichmetif und in diejenigen Theile der Geometeie , welhe ed mit der Bew:
gleichung ber Raumgrofen mittelft dev Jabhl ju thun bhaben, eine folche Wermwirrung der Begriffe
bringen fonnte, oaf der bavte Borwurf ungeveimter, fogar widerfinniger Lebren, den man Ddev
Mathematif, obgleidy fie vor allen andeven Wiffenjchaften dev hodhften Evidens fich vihmt, gemadt
hat, Feinedroegs ungevedht erjdpeint. SHatte man aber die fo wefentlich verfchicbenen Beqriffe Dex
Sabl unb Gudfe nidyt burch einanber geworfen, fo wittben joldie finnlofen Bebauptungen, vag
man jwei Linies mit einander multiplisiven, dai man eine Linie potengiren fonne, bap ¢8 Grofen,
bie Fleiner ald Null find, ja daf ¢ jegar unmoglide Gropen gebe, und abnfiche Unbeqreiflich
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cigentliche Mefen bes Diffeventials hdtte gar nidyt entffehen founen, wenn man die arithmetijdye
und geometrifthe BVebeutung deffelben gleich Anfangs fdharf gefdhicden hitte.

Die Mathematit bejhdftigte fich urfpringlih mit den Vegrensungsftucten, bdem Jnbalt
und ber Form ber MRaumgrdfien; bald aber seigte fidy, Daf man bei biefen Unterfuchungen der
3abl nicht entbebren Fonne, und fo lag eé nabe, bie Grofe und Jabl, da fic dag Dbjeft einer
eingigen Wiffenfchaft bilden, alé sufammengehovig 3u betrachten und beide unter einen gemeinfdaft-
lichen WBegriff zu bringen. AIB gemeinfames Merfmal ber ®réfe und 3abl fonnte man aber
fein anbered finden, al8 daf beide fidy grofer und fleiner denfen lafjen, und fo entftand jene
Grildrung der Girdfie, deren Mangelhaftigheit aber fdhon bei einer Llof oberfladhlichen Betvadytung
in bie Augen fpringt. Denn was lagt fidy nicht alles aufier Dev Raumgrope und 3abhl ebenfalls
grofier ober fleiner denfen, und wad wirde daher nidt alled jur Mathematif oder Grofenlehre
gebdren, wenn man alle Dinge, die man nach jener Erfldrung zu den Grofen vechnen muifite, in
dicfelbe Dineinziehen wollte! Um nur Einiged anufitbren, fo rourden alle mateviellen Dinge, die
MWarme, bdad Licht, die Sdywere, Ddie Glafticitat, ja felbft bie Ungeveimtheit und dev Unfinm,
infofern fie quofier ober Fleiner gedadht werden Fonnen, jener Grfldrung gemag als GSrofen erfdyeinen,
mithin audy dem Gebicte ber Mathematif anbeimfallen,  Wenn biernad) alfo das MWertmal dev
DBergroferung und Verfleinerung jdyon d.&halb fich nicht ju cner gemcinjchaftlichen Definition der
Sabhl und Grdfe cignet, weil daffelbe audy nody den meifien andern Dingen und ihren BVefhaffen-
Beiten zufommt, fo ift daffelbe audy gar nicht einmal alé cin wefentlidyesd Merbmal der Iahl
s betradten, indem diefe nur in einem febr befdhranften Sinne der Jus und Abnehme fabig ift.
Wlm Diefed bdarjuthun, ift ¢8 jedodh ndthig, suvor auf bad eigentliche Wefen der Grdfe und 3ahl
ndber ecinjugeben, was baber junacdyft im Folgenden gefdyehen foll.

Unter Raum veefteben wir dad nady allen Seiten bin unendlich Ausdgedehnte; jeber begrenst
gedacdhte Theil bed Maums beifit cin mathematifcher Korper, an dem fidy die nbrigen Rawngrdfen
(Fladen und Linien) ald Vegrenjungsfince vorfinben. Jede Raumgrofe ift daber, wie ber Raum
felbft, ausgedehnt und dedhalb (wenigitend in der Worftellung) bis ind unendlicdhe theilbar. Diefe
unbedingfe Iheilbarfeit der Maumgrofie febt einen ununterbrochenen Jujammenbang  ihrev Fheile
poraud, Oden man f{id)y befanntlich unter dem Begriff der Stetgleit venft. Sn biefer Stetigeit
beftebt alfo Das eigentliche Tefen der Maumgrofen, fo dap, wenn der Vegriff dev Grofie evweitert
werden joll, aud) nuv dad ald joldye befracdbtet werden fanu, bei dem fidy diefed TMerfmal Der
Stetigheit vorfindet. Nun aber giebt 6 aufer den RNaumgrofen ober dem {letigen Nebeneinanbder
nut nody entweber ein ftetiges Macheinander, alfo mit der Jeit fortfchreitende Grofen, ober ein
ftetiges Teben- und Nadpeinander, b. . im Raume mit der Jeit fortjchreitende Grofen ober
Bewegungen. Alle Grdfien gerfallen demnad) in Raumgrofen (Kovper, Fldchen, Linien, Winkel),
Jeitgrofien (jebe begrenyte Jeit, TWerth, Druct) und Veweaungen, iweldhe lepteven aum-




und Seitqrdfen sugleich find, Faffen wir nun bdie diefen Grdfenarten gemeinfamen und ugleid)
wefentlidhen Merbmale jufammen, fo crgiebt fidy folgende Grfldrung: Febes aud gleihartigen und
unter fich ftetig sujfammenpingenden Theilen beftehende Gange heift eine Grofe.

Um ferner den BVegriff vev Sabl feftzuiiellen, iff c& nothig, alles das ju entfernen, wasd nidt
jur Rabl felbft gehort, fondern nur durd) die Dinge, weldhe gezablt werden, jufallig mit ihr ju-
fammenfommt.  Dann  aber Gberjeugt man {ich junadyit leidht, Ddaf die Jahl nicht etwasd aufer
uns Gegebened, foudern in unferer Worftellung Grieugtes fei, -fo daf fie jroar duvd) die Anjdaning
gleichartiger Dinge, wenn wiv bie Menge derfelben ald cine beftimmte auffaffen wollen, i uns
sum Bewufifein gebracdyt werden fann, fonft aber von tiefen Dingen durchaus unabbdngig ift.
G5 ift immer diefelbe Babl jehm, die in miv hervorgerufen wivd, gleidy viel, ob idh zehn ZTbaler

ober 3ebn Menfdhen oder zebn Vdume vor miv fehe; daber ift dad Cine, wad in der Jabl ver-
vielfdltigt gedadyt witd, villig beftimmungslod ; ¢5 it Cing [dledthin, nidht cine Eind oder eine
Ginbeit, bei der fidh bie WVorftellung cines beftimmten Dinges nicht wirde feen bhalten [(affen.
Hievaus folgt aber zweitend, bdaf dad Gine, weldes in der Jabl beftimmte TWale vervielfaltigt
gevadyt witd, in diefer BVervielfdltiqung Feincdroegs cin Ganjed bilden darf, daf 8 vielmehr fhr
die Babl gany gleichalltia ift, und fie ftetd diefelbe Gleibt, ob das Gine, welded fie zablt, 1oieber:
holentlich neben cinander odev vonm ecinander getrennt gegeben ift. o ift e flv dbie Jahl der
Sternfdinuppen , die an cinem Hlend beobadhtet werden, gany glidgiltig, ob bdiefelben jugleich,
odet in ldngeren ober Plvseven Beitabfdhmitten gefeben wurden; bdurd) die Jabl rvond blof Die
Menge berfelben beffimme, obne daf fie dadburdy zu ciner Gefammtvorfiellung vereinigt werden.
DHicvaus evgiebt fid) folgende Guftdvung: Die Babl ift die Vorftellung ded Ginen in beftimmter
Fieberholung.

Aus diefer Grfldvung, deven Nichtigheit Niemand wird in Abrede ftellen fonnen, folgt aber,
vap der Jabl an {ich nody gar feine Grdfe beigelegt, bdiefelbe aljo nod)y weniger ald Grdpe bes
trachtet werden fann. Da ndmlidy das Gine, welhed in der Jabl wiederholt gedadyt wird, gans:
lich unbeftimmt bleibt, fo ift jede 3abl aud) folange inbaltsleer, ald nicht die Vorftellung emer
beftimmten Ginbeit ju ibhr Dbinjutritt, durd) weldye aber feinedroegd die hobhere Jabl allemal etwad
Groferes witd, als die nicdrigere. Adytzebn Rullen find nicht grofer ald funfzehn Nullen, acht-
sebn Grofdyen dagegen fleiner ald funfpehbn Thaler. €8 ift daber ju bedauern, dap der Sprach-
gebraud), nach weldyem man von grofeven und Feincven Sahlen fpricht, beveitd fo allgemein ge-
worben ift, dap jeder Werfudy, dafi die allein richtigen Venennungen Hohever und niedrigerer
Jablen einguflihren, vody mifilingen voivde, Gine 3abl heift hoher, wenn fie in der Jablenveibhe
weiter aufiwdrts liegt, wenn man alfo von einer anberen 3abl, der niedrigeven, exff weiter zablen
muf, um su jener ju gelangen. Hdtte man von Anfang an in der- Avithmetit nur von hoberen
und nicbrigeren, nidht aber von grofeven und Fleineren Jablen gefprodhen, fo wikden folde Un-




geveimtheiten, Daf 3. B. cine neqative Sahl Heiner alg Null fei, gar nidt aufgefommen fein.
Denn Niemand wirde in dev Vehauptung efwas Befremdendes gefunden haben, bap — 3 mnies
priger ald 0, und — T niebriger als — 3 fei, weil bdie negativen Jahlen, wenn man fie ald
Glicoer einer wiber Null hinausd vidwdvts gejablten Jablenveibe befradytet, allerbingd tociter 3u
piiclieqen, a3 Null, und swar defto rweiter, je grofier dad binter dem Minusdjeichen folgente Glied
ift.  Sene Ungeveimtbeit, von einer Babl zu fprechen, die Heiner als Null ift, mubte um fo auf=
fallender evjheinen, je mebr man fidh an die feblerhafte Verpvechielung von Null und Nidyts ges
vodbnt batte, wahrend Null nue das Nidytvorhandenfein einer Jahl, Nid)té dagegen Ddas Nidyt=
vorhanbenfein ivgend rveldhed Dinges beeichnet.

9enn nun jdhon aud ben vorftehenden Vetradhtungen folgt, daf die Jabl nicht ald Grofe
befrachtet werden fanm, weil fie an {id) villig mbaltsleer ift und weil thr Wieled Eeinen fletigen
Jufammenbang Dat, ja nidt einmal ¢in Ganes bilden darf, fo fann felbft Ddas Merfmal dex
Rergroferung und  Werfleinerung, weldyes {ie nady dev gerodbnlidhen Meinung mit der Grofe
gemeinjchaftlidh haben foll, ihr aud) mur in bedingter Weife beigeleqt twerben, yodbrend bie unums:
fdyvanfte Theilbavteit bad wefentliche Mevtmal der Girdjie ift. Denn bdas Cine, weldyes in Ddev

Bahl wicderholt vorgeltellt mirc, iit {dlechterbingd untheilbay, bdaber fann die abl audy immer

nue um Gind qroper ober Eleiner (Hoher ober niedriger) werden und desbalb audy nur big ju RNul
abmebmen.  Aber, witd man cimwenden, die Jabl fann ja dber Rull bHinaus ins Negative abs
tehmen, und cbenfo iff ja audy jeder beliebige Theil von Ging duvdy einen Brudy daritellbar. G3
find jebody reder Die fogenannter negativen, nody die gebrodhenen Bahlen wirklidhe Jablen, jondern
# bebeutet, man foll

Bablausdricke, die eine beftimmte Mechnung vorjdreiben.  Der Ausdruck
5 fubteabiten, und war von eincr 3abl, die nicht angegeben ift, ald beven E'tfl[r-c:'treter fan
alfo vorldufig Mull nehmen fann. So wie hiernad) jede negative Jabl erf einen mh’t': o
Sinmn gewinnt, wenn fie mit ciner andeven Jahl in Berbindung tritt, von bev iy Gl mL*.[".'al;srt
i

werden fann, fo bat audy die algebraijhe Summe, beven Unterfdiied von Der fr' ng in den

Lelebiichern gewdbnlich gar nidht angegeben iff, nuv einen LWerbinbungswerth, inbem die Differen;

a—b eine Medhnung worfdhreibt, die an Jablen a und b felbft ju madyen ift (man foll b von a
jubtrabiven), bdie algebraijhe Summe —-a - b ober —b-}-a bagegen eine Medymmg  vorjchreidt,
bie mit ben Bablen a und b an einer britten nidt angegebenen  Zabhl vorjunehmen it (man foll
a abdiven und b fubtvabiven, gleichviel, weldhes juerft). Wenn nun bie negative 3abl gleichooebl
alé eine Sabl betraditet wird, dbie von Mull aud i‘m"’t Aurlickiablen entftebf, indbem man —a alé
ben Neft anfehen fann, den man erhdlt, wenn man a von O jubtrabict, jo with fie badburd) nod)
nicht u einer wirkichen Sabl, fondetn fie bleibt in diefer Auffaffung fo lange ein blofies Jeicdhen
einer nitht auéfihrbaven Subtvaction (dev Ausdrud —a, d. h. man foll a von O fubtrabicen,

qilt sugleich ald Feft), ald man fie nichi auf ein foldes Stuk eciner Grofe bejicht, weldes wick-
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fih badurdy entftanden ift, daf fich bie Guedfe diber ihre Anfangégrenge hinaus vigchodrts fortfete.
Daf ferner Gind nidyt theilbav fei, folot junadt fhon aud vem Begriff des Einem, bdad alé
folched eben nidht gugleich ein Wieles fein fann.  TWem diefer Grund nidht gendigen follte, verfudye
e8 boch, irgend einen Zheil von Cing anjugeben.  Die Antwort, daf dev adite Theil von Gind
I fei, wird ihn dann fberseugen, daff der Brud) ¢ cben nidyts weiter ausfagt, als daf von Dem
adyten X beil von Ging die Rede fei, dev nicht durd) cine Jahl angegeben wevden fann, weil o
gar nidit eiftivt,  Aber wie in den Lebrbudien bdev Avithmetif Gber die negative Fahl und alge=
braijhe Summe in der Regel entweder gany falfthe ober wenigftens febr unflave Begriffe
aufgeftellt {ind, fo ift audy die geodbnliche Grfldrung ded Bruchs hodt mangelhaft. Der Stamm:
brudy & bedeutet, man foll burcdh S dividiren, wnd jwav ift feine Jahl als Dividend angegeben, dabher
man Ging als vorldufigen Stellvertveter deffelben nehmen fann, So wie hiernady der Stammbrud
aleidy dev negativen Sabl evft einen vollffdndigen Sinn gewinnt, wenn ev mit einer andern Jahl in
Werbindung tritt, die durd) den Nenner ded Stammbruchd dividivt werden fann, fo bhat audy bev
gemeine Brudh analog dev algebraifhen Summe nur einen Verbindungswertd, inbem Der Lluotient
2 cine Recynung vorfchreibt, die an den Bablen a und b felbit ju machen iff (man joll a durd)
b dividiven), bev Brudy = dagegen cine Rechnung vorfdhreibt, die mit ven Jahlen a und b an
einer britten nicht angegebenen’ 3abl vovsunchmen ift (man foll mit a multipliciven und dued) b
bividiven, gleicyviel, weldyed uerft), Diefe Crfldrung giett nidht allein einen wirklidhen Unterichicd
swifden Suotient und Brud) an, dev in den Lehrbichern gowdbhnlich ganz verwifdt wixd, fondern
fie befeitigt audy alle FWiverfpriche, auf bie man fonft bei dem Operiren mit Vrichen unvermeid-
lih fioft. ©o ift 3 B. die Multiplication mit einem BVrudye unméglidh, wenn man ihn, wie
gerodbnlich gefchieht, fir ein Bielfadyes eined Theild der Gindeit evfldrt, da jedes Vielfade zugleich
eine Denanntz 3abl ift, biefe aber nie Multiplicator fein fann.

Diefe Crdrterungen werden hoffentlidy gentigen, um die ganzlidie Unbaltbavfeit jedes Wi
fuched, bie 3abl und die Roaumgrdfe in einen gemeinfchaftlichen Veguiff sufommen ju fafjen,
dacjuthun.  Die Bahl ift feine Grofie, wohl aber ift {ie ein unentbehrliches Symbol dev ®rofe,
und infofern ift die Bablenfehre allerdingd cin wefentlicher Tbeil der Mathematit. Da ndmlidy
bas TWefen Der Grdfe in der Wielheit ibhver Theile und in der Auddehnung in Jeif oder aum
beftebt, fo gicot 8 audy nur gwei Artem von Darftellungdmitteln, durd) welche wiv uné diefe
Gigenfdhaften ver Grdfie jur Unfdauung bringen Fonnen, ndmlidy die Linie und die Jahl. Die
finie ftellt bas Wicle und Auégetehnte bder Gudfe jugleidy dar und iff daher ein vollftdnbiger
Meprafentant jeber Grdfe, forvobl der Raum: ald bder Jeitgrife; wollen wir jedod) das Biele der
inic al8 ein Veftimmted auffaffen, fo miffen viv und dazu bder Sabl bedienen, bie aber dbann aud)
eben nur dad Wiele der Grofie, nidyt aber das fletige Nebeneinanber ihrev Theile ausdruckt, und
baber audy niemald alé vollig entfprechended Spmbol ber Grofe betvacdhtet werden barf.
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@ine befondeve Veachtung verdient nody die benannte Jabt, melche won bden Meiften ald
vollftdnbiger Stellvevtreter der Grofe angefehen wird, jo dag 3. B, Dhm unter Grdfe alles verftan=
den wiffen will, waé eine benannte Jabl ift oder wevden fann. Die benannte Jabl entfteht durd)
bic Werbindbung einet Jabl mit einem beftimmten Dinge und unterfeheidet fidh alfo von Der veinen
ahl badurdy, daf bad Gine, weld)pes bei diefer ganj unbeftimmt gelajfen ift, bei jeaer cin bes
ftimmtes genanntes Ding it Schon aud diefer Crfldrumg der benannten 3abl folgt aber, dal
fie im llgemeinen nur eine beftimmte Menge gleicdhartiger Dings beeichnet, bie jufammen nidt
cinmal cin Ganzed nody weniger cine Grofe bilden burfen, daf fie allerdingd aber auch Grofiens
qusdruct fein Ednne, wenn ibre benannte Ginheit dad gemefjene St ciner Grofie bejeichnet.
Bwangig Menjdhen geben Eeine ®rdfe, auch wenn die Wenfdhen in cinem Haufen sufammenfteben,
eben fo wenig wie {ieben Mejfer, o piefe aud) tber cinanber liegen; beide benannte Sablen
find baber audy nur ald Ausdricke beftimmter Mengen von abgefonderten Gingelreefen 3u betvad)-
ten, die woegen Der mangelnden Stefigheit sufammen nie cine Grofe bilben Eonnen. Dagegen fann bie
benannte 3abl 15 Fud foroohl ber Ausdruct ciner Menge, rwenn biefe Fui weiter in feinem Jus
fammenbange fteben, ald audy dev Nusdruc einet Grofie fein, wenn biefe Fub jufommen eine
eingige Rinie biloen. BWie ndthig es aber fei, auf diefen Unterfchied proifchen” Dingen und Grofen
bei Ser bemamnten Babl ju aditen, jeigt fid), fobald man zu einer negativen 3abl ober einem
Bruche eine Venennung bingufiigt.  Begieht man ndmlich das Glicd einer negativen Jabl auf eine
Benennung, fo erhdlt man nidyts weiter, ald einen benannten Subtvabend oder cine absugiehende
WMenge, 3 B. —(3 Tple.) fo viel, als man foll 3 Shlv. fubtrabiven. Begieht man dagegen
bas Minudeichen einer negativen Sabl auf die hingugefigte Benennung, fo barf biefe nidht cin
Ding, fondern muf eine (Srofie begeichnen, und man erhdlt dann, indbem man die Wirkung Ded
Minuszeichend in diefe Grdfe felbjt hineinlegt, cine negativ benannte 3abl, 3. B. 3 Minus Tha-
fer, 3 von cinem Werthe vidrodrts abgesadite Thafer, oder 3 Ihaler negativer Werth, weldyer
fetere alfo badurd) entftanden gedacht werden muf, daf ein beftimmter aber nur mit einev An=
fangdgrenze vorgeffellter Werth fber diefe Anfangdgrenze hinaus vicodrtd forfgefest wurde. o
fann man von 3 Ihlv. negativem Gerwinn reden, weil der Gewinn unterhald Null fortgefest ge
padht in Ghewinn fiiv den Andeven, b. h. in eigenen Werluft umfdhldgts ebenfo laffen {ic) negative
Rorberungen (Forderungen des Andevm, 0. D. cigne Edyulben), negative Ginnahme (Ausgabe),
negativer Bortheil (Schaden), negativer Drud (Gegendruc, Liverftand) denten, wabrend vou
negativer Bevolferung, negativer Waare, 2. nicht die Mede fein Fanm, weil diefe Benennungen
blof cine Menge von Dingen, nidyt aber eine Grofe ausbruden.  Fod) ungereimter ware ed,
von negativen Perfonen, Federn 2c. fprechen ju wollen.  Wie biernad)y die negatio Lenannte Zabl
nur alé Grofenausdruc begriffen voevden fann, fo ift dieh audy bei bev negativ gebrodhenen abl
ber Fall. Da nimliy >=_1 -a=a. Lift, und fidy jeder Factor cined Productd ald Multipli-
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cand, wmithin audy als benannt betvadyten laft, jo Eann man ecinen Brudy auf voppelte Art auf
eine Venennung begiehen.  BVetradytet man den Jahler ald benannt, o erhdlt man nidtd iweiter,
ald einen benannfen formellen Duotient oder eine dued) dem Nennek ju  theilende WMenge,
3 B, L4012 Perfonen fo viel ald 12 Perfonen: 3, d. b, man foll 12 Pevjonen durdy 3 theilen.
@eht in dem Falle, wo die Benennung cin: Ding ift, dbie Divifion nidht auf, fo ldjt fid) die ver:
langte Eheilung der gegebenen Menge entwoeder gar nicht, wenn dev Jabler Fleiner ift als da
Jtennce; ober wenigffend nur unvollftandig audfibren, wenn ver 3dbler grofier ald der Menne
ift, 3 B. 1.2 Perfonen hat gar Feinen Sinn, dagegen fanw man fir £ <7 Derjonen anndhernd
2 Perfonen nehmen,  Bezieht man ferner bei dbem Brudye a. L ben Stammbrudy < auf Die
Benennung ded Vruchs, fo darf diefe nidt ein Ding, fondern mup eine Gvofe begeidnen, und
man ¢hal dann, inbem wman die Wirfung ded MNennerd in diefe Grife felbft bineinlegt,  eine
gebrodhen benannte abl, 3. B. 12 (5 FThaler), 12 Drittel-Thalerswerth, welcher lefiteve alfo das
durd) entftandben gebadht werben muf, daff dev beftimmte auf beiden Seiten feft begrenzte Terth
ves Thalers in drei Theile getheilt wurde. TMan fann daber von gany beliebigen Vrudhtheilen
jeder aquf beiden Seiten begrenyt angenommenen Jeit= ober Raumgrdfe veden, 3. B. § Tag
(5 Adhteltag), % Diennigwerth, § Jolldnge 0.3 ungereimt mwdre eé bagegen, wenn man von
Bruchtheilen eined Dinged, 3. B. einer Perfon, ciner Feber 2. fprechen wollfe.

Diefe Awbeutungen mogen geniigen, um 8 einfeuchtend zu machen, baji bie Lehre von
ben  negativen und gebrochenen Jablen von allen bunfeln ober gerabesu unbegreiflidhen Vehaup:
tungen, wie man fie in den mathematifdhen Lebhrbiichern in Menge finbet, befreit wird, wenn man
die Babl nidyt ald Grdfe, fondern nur ald Symbol der Grdfe betvadhtet und babei nod) in jedem
Falle untericheidet, ob fie wirflih Ausdbeud ciner Grofie over nur einer Menge von Dingen
ift,  Audfibdidher und im foftematifhen Jujammenbange bat ter Verfajfer biefer Seilen feine
Anfidhten uber einen Den obigen Grundfapen entfprechenden Aufbau der Arithmetif und Geometrie
in feinem Rebrbude der Mathematif (1 Vo. 1845, 3 Vo, 1846, 2 Br, 184S, Leipjzig bei
Breitfopf und Hdvtel) niedergeleat, und er hofft, wenn e ihm vergdnnt fein follte, die Hinder:
niffe, welche bisher der Fortjebung ded Budyed entgegenftanden, ju befeitigen, in  bden folgenden
Bdnden deffelben aud) darzuthun, wie die hihere Mathematif cbenfalld nur bei einer confequent
durdygefuhrten Unterfcheidbung wifchen Jabl und Grdfe durdh Dhaltbare Drincipien begrindet werden
fonme.  Der Werfaffer balt ubrigend den Cinfluf, welden bdie {darfe Unterjdeidung swifhen
Jablen, Dingen und Grofen auf die gange mathematifthe Methode bat, fir fo erheblich, daf er
bievin hauptfadlichy dad Mittel fieht, durch welched die in bder neueren Jeit allgemein ald noth-
rendig evfannte Neugeftaltung der Mathematif auf eine den jepigen Anforderungen der Wiffen-
fdhaft entfprechende FWeife berverBitelligt werden fann. Gr fann bdaber audy nicht die Unficht dever
theilen, weldye von dexr bLevorjtehenden Reform in der Mathematit eine ganzliche Werdnbderung oder
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aar theileife Befeitigung der elementaven Eheile erwarten, indem fie hoffen, daf der hdbere Caleul
burch Weeeinfachuug dee Methode felbft fon beim erfien Unterridyt cine Stelle finben roerde.
Gueliv's Audfprudy, Ddaf es Feinen Eirzeren und bequemeren MWeg zur Geomefrie, als den durch
die Glemente gebe, [aft fidh auf die Mathematif im Allgemeinen amwenden; den almabligen
Stufengang, den bicfe Wiffenfdyaft in ihrer Fortbilbung von ben erften mathematijchen Grunbd:
begriffenn £18 3u ben tiefften Forfhungen der Unalyfié genommen bat, muf Jeber durdpvanbern,
ber in baé hdbere ebiet derfelben eindringen und fich bier der berrlidffen Geniffe erfreuen will,
beven der menfdliche Geift fabig ift.  Wudy baben wir vorlaufig Feinen Grund, und dber den Jeit:
aufwand 3u beflagen, den das Grlernen der Mathematif in Anfpruch nimmt.  Gin Fwolfjdbhriger
fnabe von mittelmdfigen Anlagen Eann bef viev wodentlihen Lehrftunden in vier Jabren ben
ganzen Glementar-Curfué abfolviven und fieht dann erft in einem Alter, in weldem fribeftens die
nothige Verftandesdreife sum Berfidndnif der hoheven Mathematif vovausgefept werden Fann.

Wiilde.
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