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Gunletfung.

Shon jeit gevaumer Beit haben mehrere bebeutende Mathematiter,
unter ihnen Abel und in neueter Beit insbejonbdere Kroneder fharf nad)-
gewtefert, dap die Wurzeln einer algebraifdhen Gleidjung von einem Hiheren
als bem 4. Grade feine algebraijdhen Funttionen dev Codfficienten diefer
Gleidung fein fonnen, wenn bdiefe Coéfficienten als gang allgemein unbd
vollftanbdig von einander unabhingig vovausgejest werden. it lefteres
nidt ber Fall, jo fann o8 allerdings jehr gut moglidh jein, gange Klaffen
von Gleiungen aufzuftellen, von denen man nidt muw weily, daf ihre
Wuvelwerte algebraijhe Funttionen der Cosfficienten find, fondern die
fih iiberdies wirtlich aufldjen lafien.

Gin Beijpiel liefert die folgende Gleichung:
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Set man in diejer Gleidung x = y + z, und beviictiichtigt, dah
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jo ergibt fic), indem man in der Gleihung (1) nach) gefdhehener Sub-
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ftitution die Glieder mit gleidy fohen Botenzen von v - z gujammeniapi:
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Sept man ivgend eines dev n Glieder, weldge in bem Ausdrude (2)
unter ‘dli]zlliil]lltumLmt jind, 3. B. dag rte Glied, gleidh 0, jo hat mai,
ba y + 2z nidt bent Wert 0 Haben fanmu,

notipendig: (1) . @n+ Dy A R,
(2n+1) r—1

ober ¥'z2" = (=1 a’ varaus jolgt fiiv jeben Wert von r von

St 'Jnii{—l (3}

Yuperdem folgt nodh aus Gleichung (2):
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Serner ift vermoge Gleidung (3):

2n 41 2n 41 21 4 1
A ez - — a : ; {"'1_}

(2n-41) et
Yuz den Gleichungen (4) und () ergeben fich jojort bie Werte
o y 20+ 1 md 22"+ 1, o da man fh(iefilich exhalt

2n-+ 1

f’ --'“ =
x }_|.g—-‘\ = b ( : )‘_’.n--{-[
\ 2n-1

,f,__ b 3 I_,eh-.- e = N on 1
2n-+1 !

weld) (etever Ausdrud einen der 2 n - 1 gourzelmerte bev Gleid):

ung (1) vorvjtellt.
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Tad) diejer Furzen Abjchweifung ift junadit ju bemerten, daf unter
ben algebraijd) aufldsbaven Gleidhungen von einem hoheven als dem
vierten Grade ingbejondere die jogenannten binomijden Gleicdhungen von
S[uterejfe find, die fich auf die Form x™ — 1 = 0 bringen lafjen. Den
erften. Schritt in biefer Veziehung that Vandermonde, weldper der , Aca-
démie des sciences® in Parid im Jahre 1771 bdie Lojung einer Gleidyung
finften Grabes vorlegte, die fidh durch eine cinfache Ableitung aus der
Gleidung x 1! = 1 ergibt und 613 dabhin fiiv algebraifd) unlbsbar galt.

Bahnbredhend waren in bdiefer Vegiehung bdie jdHarfiinnigen Ent-
widelungen von Gaufp, die er im Jahre 1801 in feinen ,Disquisitiones
arithmeticac® verdffentlichte, und durd) weldhe er nachwies, daf, wenn
in ber Gleichung x™ = 1 n ecine Primgahl bedeutet, die Lhjung diejer
Gleidung von der Lojung jo vieler eingelner Gleidnmgen abhangt, ald
n — 1 Primjaftoven hat, wobei diec Grvabe ber eingelnen Gleidjungen
ugleich cbert dieje Primfaftoven find. Lagrange jeigte itberdies, Ivie
man mit Bugrundelegung ded Gauf'jchen Pringipes die algebratjdyen
Fovmeln fite die Wurzelwerte der binomijden Gleidhungen diveft auf
fteffenn fann.  Bwed diejer fletnen Abhandlung ift nidht, eine unnotige
Wicderholung jener Theovien zu lefern, die ohnedies jedem NMathematiter
jugdnglidy find, jonbdern der moglichit felbjtftandige Jtachroeis gewifjer
Eigenjchaften, welche einer nibher ju bejchreibenden Klajje von Gleidungen

sufommen, die von den binomijhen Gleichungen hevgeleitet find und zu

pen Abelichen Gleichungen gehdven. Auperdem iwerde id) nachweijen,
bafp Ddie Unbejtimmtheit bder Fovmeln von Lagrange, bdie in bder Viel=
beutifeit der Wurzeln ihren Grund Hhat, nicht blos auj dem von Abel
angegebenen Wege, jonbdern in nod) gany anderer Weife, ndmlich durd
bie Ubjung eines Syjtems lineaver Gleidungen bejeitigt wevben fann
und dafy bdie von miv aufgeftellte Entwidelung, welde allerdings fid
auf den Fall x¥0+5 — 1 (4 n -+ 3 prim) bejdhrantt, wenn e3 jid
wm die numerijde Beredhnung der Fovmeln von Lagrange Hanbelt,
ben Borgug groferer Kitvge mit Redht in Anjpruc) nehmen ditrjte.
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