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§ 1.

@1\' Pebrbiicher ber lgebra, und wav nidt allein bie filr den Bwed der Sdule cingeridyteten,
geovdngteren Gompendien, fonvern felbt bie 11mr'mmr:l'du‘rrn DHanvbiicher, weldie diefe “‘i:;cin‘in ber
Matbematif bebanveln, entbalten 1m Allgemeinen feine befonbere :‘lhrrutmm, nod weniger aber cing
aenauer ecingebenoe "ln{::i:mq jur. B [mntlun; per werividelteren rwrmmm,m bes  pweiten f1lﬂt‘.9 mit
mebren unbefannten Grdfen paber fieht fidy ber Anfiinger auf vie bei ver Bebanblung ver Gleidhungen
n|.m Graved erlernte und mu[m‘ Subftitution une Elimination befdyvintt, und gervdth veshalb, weil
piefe, in emfady Divefter "hum in Anwenvung gebradt, fidy bei ven “:‘u.wft[hul ‘,’ll’mq‘[m[l nlﬂ nidyt
auéteidhend audweifen, auf Schwierigeiten ver Wiung, weldye fiir ihn uniibermwislidy finv.  Reichen
Stoff jur Webung bicten in diefer Hinficht befonverd vie Gileichungen, weldwe, nominell pwar biberen
Graves, fidy ourdy gefdyicfte Revuftion formell quabratifdy [Hfen lajfen.

Diefer Mmftand verbunven mit ver Ueberjeugung, bafi gevabe bie Webung in ver Behanblung
perartiger @leidhungen befonberd geeignet ift, ven Sdarfiinn ver Sebiiler ju weden und das Hntereiye
an tem Giegenftanve ju beleben, iff vie Beranlafjung jur Verbffentlichung ved vorlicaenven rein praf-
tijden Ereurfes, ver fich chen bedball vorjugsweife an Beifpicle anlehnen wivd, welde dem genannten
Awede ju bienen geeignet find.

Man Fonnte bier vielleiht bavan evinnern wollen, baf ed eine allyemeine WWiung ver algebr.
Gleidungen mit giei llnhfmmn gebe, welde man ja nur auf tie pweite Poteny Lefdeintt bier mit=
sutheilen Babe, um vamit jeve Sehwievigfeit ju befeitigen idy meine nemlich ofe Anfjudyung ves qu.‘ru
ten gemeinfdyaftlicdhen TMafed ywifden F(x, y) und fix, ), unter Fix,y)=0 und iz, 3=10
pic beiven Bevingungsaleichungen vorgeftelle: bie vabei erforverliden BVorbeveitungen find aber 1m 9Lz
gemeinent fo umijtinolidy, taf per praftifhe Werth diefer Methode innerhall der von und gefedion
Sranen verjchmwinoet,

G8 finv au biefem BVebuf vie bierher aebdrigen Aufgaben aus ber voryiigliden Sammiung
von Miled VBland (fiberfest vom Refor Nagel, Stuttgard 1847) sum Grunde gelegt worden,
welde dafelbft obne C6jung auf Seite 131 — 133 ju finten find.

§, 2

-0

Sebe algebraijhe Gleichung won ver Fovm: x4 Px*=0Q [ifit fid operatiy quabratifd
[fen, uno fiibrt auf das Mefultat x —] a. 3. B \4+41 — 32 qiebt:

sh o DR VTR : A S folgliy x= VT ober V—8° === 8 vher =167 =2
B S
@3 Graudt wobl faum erinnert fu werten, daf i foldien Fillen eine cinfade Subftitution
von y fiiv x* auf vie gewdbnlidhe Form y*4-Py =0 fiibren wiirde, und begreiflidy wird diefes eins
faden Saied nur bed Jufammenbanged wegen Crwibnung gethan, oa rnmuﬁ ummittelbar fiir unfern

Awed ju folgern m vaf audy in gleicher TWeife mﬂbm“uuqm e (x4 ¥ }T —a it Lebanbeln fing,

ba vann chenfall3 ar = x" + ¥"; wovon weiter unten an geeigneter Stelle Gebraudy gemadyt wevs
oen wird.

)

&. O
Al ein filr unfern praftifden Jwed Lefonverd mirﬁlt‘qer Punft muf bier aber ber operative
Sujammenbang, fowie vie .uqmuruur Ab Emnq:qfut per Summe, ber Diffeveny, bes Produfies, ber
Summe uno T:r'nrrn, ber Duabrate, Cubud, 2 :qlml‘-mh und  flinften ‘lﬁutnn*m siveier Grifen ers
wilnt werben.  Die mrmrhri*mn “wc:,ll.i_‘.'llugl‘!t find n ben nadftebenten Gleidhungen entbalien.
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§. 1.

@[r Qebrbiicher Der Ulgebra, und gwar nicht allein bie filr ten Bwed der Sdule eingeridieten,
geovéingteren Gompendien, fonvern felbft oie umfangreidberen Handbiicher, welde biefe Dideiplin der
Matbematit bebanveln, enthalten im Allgemeinen feine Lefonvere Anbeutung, nody weniger aber eine
aenauer eingebente “'ln:r:m:m; jur Bebanvlung der verwidelteven ('-'ilv[rlnntg;‘u ocd aweiten Gleaved mik
mehren unbefannten Gréfen; vaber fieht fih ver Anfinger auf die bei ver Bebantlung ver Gleidungen
crften Giraded erleynfe uno .‘bil[\n: Subftitution und Ehimmation Lefcdbranft, und gqevdl veshall, weil
piefe, in einfady biveffer MWeife in HUnwendung gebradit, fidh bei ven vermidelteren Aufgaben als nidt
audrerdiend ausweifen, auf Sdwievigheiten ver L8fung, welde fiir dbn uniiberwinolidy fin.  NReicdhen
Stoff sur Webung bieten in viefer Hinficht befonvers die Gleichungen, weldie, nominell oy biberen
Grabes, i vurdy pefdictie Rebultion formell quavrvatifch [6fen lafjen.

Ticfer Mmijtand verbunden mit ver llr[mnu.'u:rm, baf .umbr bie Uehung in ber “‘*Imiﬁ‘iunq
perartiger I'Tnlr-idlumm befonderé aeeiguet ift, ten Sdarffinn ter Sddiler ju weden und bag umrl]ll
an bem Gegenftanve 3 beleben, iff Die B nmllmnmq e Berbfentlichung ved worliegenven vein praf:
tifdien Greurfed, ver fich ehen ul}'i'ﬂlb vorjugsweife an Beifpiele anlebnen wird, welde dent genannten
Fwede ju vienen geeignet find.

Man fonnte bier vielleidht tavan evinnern wollen, dafi e eine allgemeine Y8jung ver algebr.
Gleidningen mit ioet Unbefanten aebe, weldie man ja nuv auf e jroeite Poteny Gefdiedntt bier mits

swtheilen babe, um pamit jede Sdimicvigleit ju befettigen; iy weine nemlich oie Anfjudiung ves qrispe

ten gemeinfdaftliden Maped jwifden F (x, y) und f(x, y), untex Flx, y)=0 und f(x, y) =10
bie Deiven Bevingungdgleichungen voraefellt: bie vabei evforderlicdhen LVorberettungen fine aber im All=
gemeinen fo umftinolidh, daf ber praftifde TWerth bdiefer Metbove innerbald ver von und geftecien
Granyen verjdhwindet.

E8 find su Diefem BVebuf vie bierher gebivigen 2Aufgaben mni per voryfiglidhen Sammiung
port DMiles Bland (diberfeist vom Reftor E'rIng,:[, Stuttgard 1847) jum Grunve geleat worben,
welde vafelbft obne Ljung auf Seite 131 — 133 3u finben {ind.

6 2.
Seve algebraijde Gleicdhung von der Form: x* 4 Px"=Q [dft fidy operaiiy quadbratifch
[Bfen, und fiibrt nuf pag Refultat x=Va 3 B. xi4 Adxi=32 gicbt:
— 9 '|, T } 4 err folglidy \_‘, A% ooer '|. — 8 —===8 poer 2= 16}~

r ]
¥

X 3

Ea Dbraudit wobl faum trmmrt i feroen, baf i foldien Fdllen eine einfade Subjtitution
von y fliv x* auf vie gewibnlide Form y*4Py —l’) flibven wiivbe, unv begreiflich wird diefed eins
mr[un Safied nur oves jil]mnum1[\mm,r~:~' peaen ani;mlmj, gethan, ba t‘mﬂuﬁ unmittelbar fiir unfern

et qu folgern ift, daf audy in gleidyer Weife Berbindungen wie (x"4 y")s =a 3t bebanveln fino,
9

ba bann ebenfalld ar = x4 y*; woven weiter unfen an geeigneter Stelle Gebraudy gemadt wers
oo wird.

i s
I3 ein fiir unfern praftifden Fwed befonders widtiger Puntt :mu; Bier aber Der operative
'-';1:1';11111:1r1:!u1111 foieie bie aeqenfeirige “ll*mmgnﬂut ber Summe, ver Differeny, besd T'IN‘ILI‘H:: Der
Sumnie und ° nfmn, per Quavrate, Cubug, Bigiavrate und flinften Potengen gweier Grifen ers

wibnt werven.  Die wefentlichften Begicbungen find in ven nadyjtebenven GSleidhungen entbalten.
_ : _ ;




1) x4y —(G—yr=A4xy
2) Gy =x"+y"+dxyx+y)

3 x—yr=x* —).“—i}';'.'r'\—vj
4 x4+yi=x'—+y' +dxy + yH + 6x*y?,
yorin wicder fatt x* == y* der Werth (x 4+ y)* — 2xy eingefesit und ver Audoruet in:

(1 __i_:r}: — x* +Jl +__,1{\ +JJ.' .'E_"f = I_E !‘-_-},_.

umgeformt werden fann; eben fo wird:

5 E4+y)=x4y-+dxyx*+y)+10xyx4y);
worin wiever x* 4y in (x4 y)* — Ixy (x4 y) umgewanvelt werden fann; bedgleidhen

6) x—yr= , R }.-1' —Axy[x—y)V 4 oxy(x—y)l 4+ 10 y* (x — y).
Da al8 befannt sovausgefest werden fann, bafi aus Sumnie over Differeny und Proouft weier HUne
Defannien biefe Telbft durdy eine quadratijdhe Gleichung in ver Are ju finben fin, vaf nad

) x—y==xVE4+y)’ —4xy unb x+y ==+V(x—yr+4dxy;
fo gebt qud niberer Betradbtung ver chen entwidelten Ausdrilice bervor, vafi wenn x" 4y und x4y
geaeben |;m, aus f’} audy xy gefunven und baburd) bie L8ung auj 1) ,murfm‘clTlli‘lt wird,  Ebenfo
wiitbe aus x* 4 y? und xy ourd) einfade \,ubrtiiunu-u bie Gleidung unter ber Form: x*—4-ax"=b
pyeratiy mmrmmrlt werben; besgleiden audy x* Hy'=m und x4 y=n aug 4) mittelft eimer
quabratifden Gleidung ven LWerth von xy engdﬁwn unb die 'l:umm fich wieverum quatvatijch auf 1)
auriidfibeen lafifen; audh x®* — y® und x — y wiitben nady 3) audreichen, wn vad Produft x y mits
telft einer quﬂrtﬂnu[un Glei dwmq au I~L1i|mm:n und bie Lofung mwive nuf 1) vebugivt. Daffelbe ailt
enblich won x® 4 y® ober x® — y° in BVerbindung mit Iwgsglmx \-+- y ober x — . \._Ll‘["““llﬂlnlbhdl

fonnte nad ‘mn oben q.qn.l.‘rmu nveutungen aich x -4 y und ] x4 1 ¥, ¥y und ]fx &+ Vy . w.
eintreten. Dafi fbrigens jeve Verbinoung weier Brdingungs ﬂ!fsd;un.;qru won Der Fomm x*==y'=a

( L c b" E, 4 c an n n il g
b xy=h, turd) y= — auf x" — =a, folglid ouf x** —ax"===b" flifrt, und jomit
o X X

eine quabvatifh [Bsbave Geftalt nady §. 2 erbilt, it leidyt su diberfeben.

§.
Ale diefe vorgeflibrien BVerbinbungen find in ven Anfgabenjammbinigen ehy oder weniger
beviictfichtigt, befonbers weift Dieter Hivfd in feinen weit vecbreiteten algebraifden Aufpaben auf
pie Widptigtert ver Uebung per Anfanger in ver Bebanolung devartiger Gleidungen bin, und glebt
auch itber einige ver enwibnten Berbindungen geeignete Beifpicle,  Aebnlide Beifpiele finven fich aud)
tnerhalld biejer ®rangen fidh Lewegend in ber Sammlung von Heid (5. Aufl. o 1850); jevod
jind faft alle fiir den biev fogleid nod) naber gu erfriernven Swed in Verbinbung mit ven in §. 3
angegebenen allgemeinen operativen B L..uiwmmn mebr ald sorbeveitente Gruntlage angufeben, auf welde
11:[u't|u]\;=~ Bingewdefen fwevoen mufite, weil fie jum genaueren Verftinbniff ver verwidelieren Formen
per Gleidhungen wefentlich beitvagen; Teinedwegs aber ausreidien, um jede miglide Sdyvierigheit ju
fiberminoen,
Der beffern Ueberficht wegen theilen wir nun bier diefe Gleichungen funddyft ein:

a) i foldie, Bef benen biffevivenve Erponenten ber unbefannten Grlifen in ver Léjung jum Lor:
jehein Fomtmen, welde evft oureh pie Bevbinoung ver Refultate beiver Bebingungdaleidungen
ju befeitigen finb;

b) in folde, worin nady bem Worbiloe ber m §. 3 angegebenen BVerbindbungen ivgenvwelde Aqs
quegate, fei e8 um ber Mnbefannfen unter fidd allen, el ¢8 mit BVefannten verbunden, als
pie Dei ber Lofung ﬁtlnmlrﬁu in Betvadt fommenve Unbefannte angufeben find;

c) i folde, bei benen frgend eine opevative q‘nbummq Der einen 3[1"!"@11‘:1493“ll‘Illlllﬂ mit ooy
andern diefe felbft auf cine quadbratifd 168barve Form sucfidfiibet;

d) in folde, welde vurdy Sevlequng over Sufammenfaffung rm}rlmr ®licoer Der Bedingungs-
gleichungen, over audy Einfiigung iventifder Yusoviide auf beidben Seiten verfelben, cine
ﬂlmt‘l'ﬂt'i[d* [sbarve Form exbalten; und enblid

e) in folde, worin burdy pajjenve Abjonderung gleiher Faftoren, jei e8 nun fm Sabler und
RNenner eines Brudhausoruds, over audy auf beiven Seiten bev Bedingungsgleichungen, dieje
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felbft auf eine Fovm guridgefibrt weden Wnnen, bet welder ie Berbindung der aus {hren
gewonnenen Refultate eine quabratijdhe Cdfung Juliaft. '

Anbangdweife moge bier nody einer Avt von Gleidhungen gevadit werden, weldie auf bie leid=
tefte TWeife vurdy Vertaujdung der Symbole ved BVefannien mit vemt Gefudbten ju [Hfen find. Ginige
belebrenoe Beifpiele. bietet dagu vie Sammlung von Heid &. 235, veven Lung am Schluffe angeveutet
foerben foll. _ : '

Beqreiflidh laffen fich die bier aufaesdblien Avten durd) Combination wnter einanver ju einer
nody wiel gréfern Mannidfaltigeit der Fovmen benugen, die jevod) hier nidht ald Befonberd A e
lenbe aufgefiibet wordben fine. !

Es mbge bier nuv nody darvan evinnert werden, bap bie einfadien NRegeln ver Bebandlung
einer quadratijden Gleidung, fodie bie gewdbnlichen Methoven ver Lbjung ver Gleidungen mit e
Unbefannten ber SKilrie weaen ald Gefannt vorausdgefeist werben.

Ghenjo bevarf ed audy wobl nur vev Anveutung, vaf fliv jede quavratifde Gleichung mit swe
nbefannten die Werthe verfelben notbwenvig immer paavweife jujammengebéren, wobet freilidy nidh
A fibevfeben ift, paf Gei gewiffen Fovmen ver Gleidungen durdy Combination mebr Paare foldier 3us
fantmengebbriger TWerthe entfteben fonnen, intem 3. B. vem einen LWerthe ved x viefelben ywel Werthe
peé y in beiven Bevmaungsaleidsungen entfprechen, und umgekebre,

§. o
E& wive nun sielleidt nidt ungwedmdfia die in & 4 angedeuteten Avten ber vevividelteren
Formen fogleidy vurd) Beifpiele ndber gu befiimmen, um jeben Bweifel dber vie eigentlich gemeinte
Geftalt gu befeitiaen; da aber bie eingelnen Untevabibeilungen felbft nody eine jo mannidyfaltige Jealis
fivung im Gingelnen julaffen, dafi turd) das emgelne Beijpiel der Anfinger vody dywerlich eine geni-
genbe Ginfidht i vie Allgemeingiiltigieit vefjelben gewinne; fo it ber umqcelebete 28eg voraeiogen wors
ven, durdy Bufammenitellung gletdactiger Falle vas Verftinonify ves ibnen Sememjamen angubabnen,
unb ben Sebiiler inviveft vabin u fitbren, fidy viefe Allgemeingiiltigheit vurd) eignes Abjtrabiven hers
sitleiten, fomit alfo ju ver praftifben BVebandlung ver Gleidungen felbjt dibersugeben. Die eimgeinen
Beifpicle aus Miles Bland’s Sammiung fino mit ver laufenven Nunmmer verfelben begeichner, uno
pic erften ¢lf ald nichts Bomerfendroerthes dbavbieiend iibergangen worben. Am Scbluffe werben nod
einfae Anventungen hingugefilat werven, duvd) welde ber Anfinger in ven Stand gefelit wevden wird,
dbnliche Beifpicle ju biloen, und eben vadurdy in pin genaueres und ficheveres Verftinonif verfelben ein=
aefiibrt werten oiivjte.

$. 0%
Miles Bland § Sammliung quadratifher Gleibungen mit jwei unbefanunten Grogen.

12) L) 4+10s4+y=119—2Vy(x+3). I[) x+2y=13.
9ug 1.) ourdy 2Avdition von 25 auf beiven Seiten
L) x*4+10x4254+y=144 —2)y(x+3)
IV) (x4+524+2Vy (x4 5) 4+ y= 144 woraus
V) x4+Vy=T ober —17. 2ué IL) und V.) ergiebt fidy nun leidy:

VL) oer 30 unb y —iYy =3 ober 15
. ; . -t )/2q1 oy 1 !
alip: Yy= l = = 2 ooer — —i menn 35 und Yy= I—::—- , wenn 15 eingefest wivd. Aus
21 == /241

. j 9 %
—, aus bem exfiern y = 4 oter —. Gl x

vem Tepteven TWerthe evgiebt fich fir v ver Werth —
erhilt man leicht aus IL) vie entfprechenven TWerthe

; 17 .. —69== V24l

3) 3 une ——¢ ;
Der Anfinger modyee bier befonderd auf die vorfommenben Berbinvungen x* 4 10x und x5 3u
adten baben, wovurd) jur Geniige der eimujchlagenve ey angeveutet wird. Die Gleidung erjebeint

alg cin mobifigivter Fall won d); vie Verbinoung mit L) hat weiter feine Sdywierigfeit.
1




A gt 39
13) L) e —: = 9%
1.} x*~-y* = bd.
Durdy Crglingung erhilt man leidt aus L)

a g bl S b TEya 30y : el
I = +41==%%=; aljs x* = ;‘ obet — =%, oburd) aus IL) burd) Subjtitut.
i i b " ... i
V) ¥+ “_’-‘ —65; y=T obpr — ;;
L ¢ ; e (g L o B et w: . A0y e 15==) 3410
bt man den jiweiten Werth bes x* jur Subftitution, fo wird: y* — = F =65, unt y=== ! 3

: .. = ek o . e b di Y — G5
fliv x erbalt man durdy Subftitution diefev Werthe bes y den TWerth 4 ober ;__ 3 bie Benupung

per Testen ertbe ded y gicht fiir x bie Werthe f--‘-----_-f"":':--:j-l-’---l"-:-i-t-]‘-I . Die Gleidyung gebbet unter
vie Abibeilung a.
14) L) x4y+Vx+y=6;
1) x*4-y*=10.
Dic Wiung ift Teidt, indem aldbald ju erfennen, baf in L) x4y ald bad Duabdrat von Vx4 y
s Gefvadhten ift, und baraud x4y {elbft qefunben werben fann, wad mit IL) wexbunden die Gréfen
x und y felbft evgicht. @3 ijt 1IL) Vx4-y=2 ober — 3, aljo x4+ y=4 oder 9, woraus
x=3 ober 1, und y=1 vber 3, auficrvem aber nody filv x und y jwei imaginive Werthe erfdieinen,
R o R z =QTF_EH.
2 3 2
15) L) @ 44Vx*43y+ =053 —3y;
) 6x—7y=16.
Aud 1) finbet man dburdy paffenve Sevlegung der 55 in 60
) x*4-3y+5441) X 4 '55').-' 4+ 5 = 60 witd, woraus purd) eine Verbindung
per Formen b) une d)
IV) Vx'+3y+5+2==£8; folglidh: x>+ 3y -+5=236 ober 100.

5, bai

Fu i —rl 0t e . g ;
Nun it aud 1) y= —’--.'._ =, x24-3y =231 ober 95, und endlich:
A L s - - :
V) x4 =22 yuenn ber Werfh 31 qewiblt wird.
i i -

: . ; 2 3 1 ; ; 46! =
Daraug erhilt wan nun lidt x=>5 oder — =, und entjpredhend y = 2 over — == fefste man aber

&n

oen gweifen PWerth 95 ein, Jo wiiroe;

- 18x 5 48 o .
VL) x* 4 = =399 werben, folglich:

9= 15072 — 166=—=86 15072
s 9 T[ .?EJ__’ y="1 166 —i:ﬂ 072 s
Die lepten Vofungsdvefultate finb, beildufig bemerft, in ber Sammbing son M. Bland nidt vidiia
angeaebent, wie ntan faft ofne pu redinen feben fann.
16) L) =*43x4y=73—2x¥y
IL) v+ 3y+x=44
Rady gebbriger Nmftellung evbilt man fogleidy durdy Avbition beiver Gleidungen
ML) (x4 3)*=117 — 4 (x +y), und barausd cbenjo Teicht
IV) x4+y=—2=211; folglih x4+ y =19 ober —13.
Die Subftitution viefes Werihes in IL) gieht:
V) ¥+ 2y=235, wenn man den TWeeth 9 benupt, folglich y =5 ober — 7 und
¥ 2y=>57, aljp y=—1==V58, wenn man x4+ y= — 13 fet. Die

Werthe ded x find entjprechend 4, 16 und — 12 ==V 58.
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@5 ift Teidt i feben, bafi bie Gleidhung im Wefentlidhen Jur Abtbeilung e) u yiblen ijt.
1D <L) x=y =2
it = ey g 7 4
G ¥ 4Vzty
Durdy Multiplifation mit 4y (x4 y)* erhidlt man aug IL) dy* 4+ A(x 4+ y)* = 1Ty (x + y), nno
pavaus muttelft einfacdber Hmitellung
L) (s+3)° — L.y (x4 y) =—y; folglih: x4+ y = l: Ly ("r—’)q— I

: ; 3y di
alfo x=23y ober — T" wonady fobann:

2 ; 3 1 . i
IV.) y*4+2=3y; y—38y=—2; y=+=t—, aljo y=2 ober 1.

Durdy Einflibrung von x = — —1-3 wiivben bie Deiven {magindrven Werhe bed y aud der Gleidung
: il Sy 5 it B e 3L} —118 2 2 i i
V) vy = 2 gefunben werben y = — — — und entjpredhend x bie

B e h‘
9=V =119

Werthe 6, 3 undb =—"— erthalten. Die Gleidung gebrt jur Ybtheilung b).
b}

2
Sn et “[ur.m[wmmnmlunn, ift in ber Gleidung IL) auf ber vedten Seite verfelben duvd
einen Drudfebler ftate 17 ein x qefeit.
18) L) y—yi=16—x

ILy 28— y=x44x%
uvdy Avbition der Deiven Gleichungen erbalt man:

IL) y*=12 — 4x% unp turdh beeen Tluabriven

IV.) y=144 — 96x* 4 16x. Bieht man nun L) von IVD) ab, fo ‘iwird:

V) vy—ryi=16—x=132 — 92x8 4 16x, woraus;:

59

; 92x* 116 ¢ B 12 58 58y #

b Fie . — I i el o 1 T e o — ey _)
Yy = T Tl aljgs xf= s == =2 ober = unb x= i ober =

TR

289"

Die Werthe fliv y* evgeben fidy fogleid) durdy Subftitution biefer Werthe aus HL) und y = 16 ober
Die Gleichung 1t eine Mobififation ver Abtbeilung c).
19) L) xt eyt =97; IL) x4 y=35
Diefe Gleidung ift nady 6. 3 ju bebanbeln. ES wird banad:
X4+ y)Y=x'd-y' g Adxy (4 y)+ 6x7y*) = 625, vurd Subir. von L) unv
&Gubftit. won (x4 y)* — 2xy fiir \‘-—1— ¥
L) Adxy[(x+4y)? —2xy]=+ 6x*y* =528, baraud aber, wel x4 y=35,
IV) x*y? —b0xy=—264; alfp xy=25=19; xy—=44 ober 6.
Durdy \“nr[ﬂnrunq mit IL) (filr xy=106) x=2 unp y =3 obnx 1t11i-.11TL[L[ b (filr xy =44)

LV =061,  _ b==)"—T81
T 2 y ¥=- B :
h;?, 1 2% ’
TP R M i =9
20) ) ‘ ex +]r".51-—-'.’3'
I1.) \'-—Iq—-\{w—i!).
9ué L) purdh Duavriven ber Gileidhung wihd:
2 T . 13y ey F %
IL) 3:2 Y 2t s "—-2\_3 4, vataud vurdy Multiplifation mit 2x(3x—2y°

IV.) (3x—2¥%) +-1>.-=-—1x{.'-_1x—2_\-}, :
woraud fogleidy g evfennen, afi Bx—2¥)* — 4x(3x — 2y) 4 4x* = 0 bas wolljtanvige Duavrat
eines Binoma, fomit: 3x —2y —2x =0, und x=2y it. Die Subftitution viejed NRejultatd in
3 ober . Die Gleidung it unter

';'G

: q 9==3
®1. IL) glebt: x* — 9x = — 18, woraud x=—;
bie Form b) u vednen.

]




T

21) L) x4+A4Vx4dy=214+8Vy+4Vxy
L) Vx+Vy=0u.
Durdy Umftellhung ergielt nrh aeé L) x —4Vxy 4+ 4y =21 —4(Vx — 2V y); oa aber bie linfe
Seite ver Gleidung tas Duadvraf des \rlmuum:E’hmraﬂ!ﬁ ber vedyten Seite ift, o bat man oie
quacratifde Gleidung
L) (Vx—2V 944V x—2Vy)=21, worausd jfogleidy: Vx—2Vy=3obrr —7.
Durdh Berbindung mit 1L) Vx4 Vy=06; erhilt man davaus:
3Yy=23 ober 13; felglid y =1 ober _1{;9 unt x =25 obey
Huch viefe Gleichung gebrt der Form b) an. '
22) L) Sx+3Vxy+9ly=G—1y
II.Y bx —I-_!.‘:_1.f=3:+':!:3.
us IL) erbilt man auf gewsbnlidem LWiungsdivege y = ;jf:-_“-é und durdy Subftitution veffelben in 1)
sunddit:

o i s %% . Dx®, 18z lFu
L) Sx+3 ) x'(,\}.:i.-z) +Jx—i—1: =@E—V3)

Durd) Divifion mit x wird die Gleicdhung eine gewihnlidie quﬂrmlnd;r:

vy 31V )+ = ety s

; x—+2 2 15
n)"l—"_"a]F _1_.\_'1_ ]—(5—“5'5}l'|..:,‘f
Multivlifation mit x4 2

V) xA4-2-4 4 VEEER e 2: folglidy aud

a
2V - Bx = Hx — 4, woeraud quadvivi:
VL) 8x?432x=25"—40x+4 16, aljp 17x* — 72x=— 16 und entlidy

woraud burd) Divifion mit 3 und

36 32 4 36
LA A 9 v—12 ober :
=mda= =4 ober 3=, und jy =12 nober T

Die Gleichung gebbrt yu ben leidstern 2ufgalben ber Form e) ba eine einfadie Divifion mit x bin=
reidgt, fie in eine gewdbnlidhe quavratijdbe 3u verwanoeln.
28) L) x+y=39} L) (x*+4 y*) P+ y*) =455,

Mit Begiebung auf §. 3 wird aud IL) vurd) Einfegung der mit L) n Berbindung tretenben Werthe:
ML) [(x4+ 37— 2xyl[(x+F)* —3xy (x+ y)1=455; woraus

(25 — 2xy) (125 — 15xy) = 455. Daraus entfteht die Gleidung
s L L GYGR 2 1 g g
IvV,) x*y*— -; Xy=—=89, unt xy =0 ober 145, uno ba x4y =20,
jo ift bie Lbfung auf eine fdon befannie Form gwurfqend\rl, wonad) entwebet x=3 ober 2;
[ 103 i
b |/ 108 va—l—lis
y=2 ober 3; aber audy x= ey = =y
24y L) s+y— 1" sty s ully
X - :[' r o !
L) x*+4y*=Al.
S : . e g : Vity 6
Fafit man mit Vegichung auf die Form b) vie Gleichung L) unter der (ﬁfﬁnlt: [.\'+y} T bl ,"ij.
xon
PR RN A e e e JEre 1==6
quabratijch, fo ergicht fidh baraus fogleidy: Vx4 y = ] —'—1 ; alio ¥ 1+v. =7
2 x—7 Xy




= W =

3 " = ; a 5
und x* —y* =9 ober 4, folglidy x* =25 ober —‘; unb x===5 unp =3}

=y

|¢| |

i

1 4 L
25y 1) :— -+ 1_2 =136} — 2xy; IL) x+d=14i—1y.
Da man aus [IJ jogleidy x4y =10 Dat, und ourdy Umfiellung aus L) bie qu.tt‘ump.m Horm
1 e i A h y = 2 J:'.,
-;- 2xy + -—-'[.'-_:h,' erbilt; fo gewinnt man burd)y Auszichen dey Duadrat - TWuriel : i ) 3 == —

folglidh x® +y* == 5’,”. M ifff 4+ yPP=(x+y) — dxy (x4 ¥y), felglih aund

: r A GO0
1000 —-Sl}x}-:ij ;-‘, woraud xy =24 ober T - Durdy BVerbindung mit I1) ift alfo x=6
245 gy e - i By 1 13
ober 4; y =24 over 6; aufervem aber nody wegen oed gweiten Werthes filr xy; x:n-—h:a'l =y

4 = 130 N -
Y=o V — o o Beyichung auf vie Form b) ift leidt su evfennen)

26) 1) 2 t=4
= = ¥
ey 1 4
L) ¥ THEVE T v .
: . e

Mud L) vurdy ‘3‘-r1‘ri11|}1u11q br' Nenner:

\ Ll 24 - r . ' )
11I.) sk = ( —‘l--}—:- -, aljp 21]1'}' = 24'(x*—¥%)

- ]
¥ i 5 s a 9
une x* —y° = —\j , fuoraus \r -|— =x W y=— -:a" pber 4 5_*

Nus opr Gleidung IL) erbilt man burd E‘J’fu[nphmnc-n mit x* fogleicd

IV) Vi—yadx=—r—; folglih x—y+xVx—y=",
- e 9" % _":r_ ’ » - Ij
ey ry E TRt X g 4x x? 16Gx* s,
woraud in befannter Weife: Vx —y = obor — &, unb x — y = o ooer —5—. DPa nun
2 3. B
y=73 ober — 5, o bat man:
2x x* o Pt UH 3 x i Sy gx 1yt
X — 3 =g POEY X — T TLERI X1 5 — gt oDEr X e
- : ; ; - ’ 3 1 o L . I r =
folalich Fiiv x ©re wier Werihe: o, —, mlt‘ soune fliv v oentfpredhent: bie TWerthe
-1 4 1G -;J o 1 : ,
9 _I_ 135 A 135
g 8 f G

Die Gleidung qebirt im LWefentlichen Der Forme €) an.
27) L) VoVx+6Vy+iVx=9=1Vy; .IL) x—y=12
Durdy einfache Mmitellung erhdlt man aud L) bie (':ilr{rhum_]l'

L) ¥x+Yy+2Y6.) Vx+ Vv y =18, woraus V Vx4 | \-:—H.i! 24,

folgl. Vx+Vy=6 L"bn ad; fomit wird bie Gleidung in Vevbinvung mut IL) auf eine der jdhon
beFamnten Foem oed §. 3 uricdgeriibrt.  2us IL) wird durdy ; ,nlumn'q in Faftoren:

2
V) (Vx+Vy)(x—Vy) =12, folglih Vx—Vy=2 vder 5
0¥ 2 il 3 = X
alfo andy 2V x =8 ober 543, und x =16 ober (";-1) - picfen Werthen entfprediend wirk y =4
(2422
ober (u ;

28) ' Ly y*—432=12xy?; IL) y'=12+4+2xy.




Aus L) witd sunddft: (v* — 6x)* = 432 + 36x*, und vurd) Abfonberung von 36
HLY (y2—6x)2= 36124 x*).

us IL) erbdlt man durdy LWung nady y oven

Rerth beffelben burdy pie Gleidhung y* — 2xy 4+ x* = x* -+ 12 audgeoriicft, wodurdy fogleid) durd

Subjtitution die Gleidung

v —Gxy2 -4 g 15
Iv,) (y—x =(-- i_ﬁ\} , folglih y —x=1— 24,
Tie Gleichung ift im Wefenilihen nady ver Form a) bebanbelt.
oyl B-dy . 12y

X X"

59) L) —=ok -

) 3
IL) 4y*—=xy==x
us L) exhdlt man ourd) einfade SMedbuftion:
l,r'-_-—'l L J |
) I
¥

= 12y* 4+ 4dx (y -+ 2); folglich quadratifdy bebanbelt:

i i
(L'!':

IV) 6y*=xy-+2x.
V., 125*

2 % S i
X _2y) =16y?, wovaus:

Die Gleichng IL) mit 3 multipticivt aiebt:
= Jdxy+3x; Die Gleidung IV. mit 2 multiplicirt:

;U y =0, x

VL) 12y*=2xy -+ 4x, woraud durd) Subtr. xy =x, alfo y=1unb x=
Die betoen andern Werthe des x unb v erqeben fidh, wenn in dem obigen Wirselnerthe 2y — = :"*
aefeist, unt vanady in der Subtraftion verfabren wird: o8 erfdeint fobann: 2y*=—xy — 2x und
im Refultate y = — : Wworausd oann x = - 2

gemifdyt bebanbell.

30 L) VAd+o+74+V0d—xpF4y=4; I
Durd) Duavriven ver Gleidung L) erbilt man junddjt:

5 - Die Gleidung ift aud ven Fovmen b) unb c)

(l = X‘lalle — 1:.\ . £ _,'I '\".'

L) 242 4+ 25+ 2VI( 4+ 5+ 32 [(1 — x)* + y*] = 16, woraus

V) (1—x* 42y (1 )4y =T —x

VI) ox*4-4y*=12. Husd IL) ift aber foqleich:
Ay =12 — 3x*, folglidy aud:
VI (4—x**A+4 34 —x* =18, woraus
= 3 { 5==0 =L -
f—x'= — — =+ 1 ]‘c+-1—=—----=_'_- -=d obex. — b,
2 4 2
wonady x*=1 ober 10, und x==1 oher 2=} 10. Dip Werthe bed y werden daraud entiveper
3 5 ."-I E 1 -~ = - 4 o .
y==== oot y==3V — —. Sn der Gleidung evfheinen vie Formen b) und ¢) gemifeht.
=Y .v. — g = ".

x—Jx—+y Va+x—+y 40
'd'\.
5

Aus IL) ift sundchft durd) quabratifche Léfung y

1) y*—yVx=

V

_.:—i’i,'t-' ober —
Multiplifation mit (x4 y 4+ Vx) (x +y— Vx) die ®leidung

ML) 4+y+V)'+GE4+y5y—Vx)i= ?3 [(x = y)* — x]; folglih aud

x4+ yi4-x]= % [(x 4+ 7)* —x], worau 13V x=3(x =4 y).

V) VI 5Py 10l —x)* 4 y* ] =T —x*— y*; burdy nodymaliges Tiuaor.

— ¥*)% und nach qebdriger Reduttion:
4y* =18 — (4 — x*)* aug VIL.)

f Nug L) erbilt man oturd

g . 4 ; - ; 14 96
Aus IL) war y =—=Vx obey — I";f alfo audy 3Y x=x=9 ober aud) x = Vx5, woraus x= -

Ta x4y aud) = — L

3 fenonimen werben fénnte, fo erbdle man nody die: beiven Werthe:




— 1 =

ey ; E 289 B Lokt ] ; , e _
g . g ¥ xound A x, fworausd x = und 16. Die vier entfprechenden Werthe ved ¥ find danad:

9
. | 68 4 - ; |
4, —-9—", :T et Die Gleidung ift nady ven Formen a) und b) su behandeln.

32) I.) a2t Y —4q _l_"l:__"'l.l'. IL) x(x—-y) = SR VX v

i 5 i 3 Ty
_\-—lx'—\' "]5-—}-

Fitbrt man in ILY bie- Multiphfaiion qus und n_trit"r_ nad _l’[immmm ped :"E“"‘:ni-.‘-: unter oden
Wurselzeichen auf beiven Seiten dev fm;l{f\lluﬂ; 4, fo wite Diefelbe quabratijc e oer Geftalt
ML) x*4xy+4-44V=24xy4+4=2>506, woraus:
- r == 15 K o X 1 g
Ve xXy4+d4=— 1 = 1; aljip x* +xy 4+ 4 =49 oder G4.
Nus L) erbilt man feidt durdy Umftellung und Suriidfithrung auf gleiden Nenner:
dx?— 22 17 ; i o - = 5
[V it = ;J alfos 162> =25y unb 4dx =35y, Selit man ven Wertl
ped y aud IV.) i IIL), fo exbilt man x* 4 _. =4) ober =60, und bedhall x ==E3 ober
10} 3 i : _‘_-‘sl,.'i T 4 P ' B Rl CEna - R
== g o IMD y ==k A ooer 2= ——. Die Gleucbung ift auf bie Formen b) ¢) und d) ju beyieben.
. i 3 ’ b J
M x?—15y—14 x o0 e A {x ¥
oo . Sy=la e \ . B il aehi
33) 1oLy 5y 4 A =g =380, M) g+ lh*‘ ==

Jud L) exbilt man vuvdh DMuliiplifation mit 3 unb paffenve Eradngung bie Form einer quabrafifden
Gileichung :

b % o SVE—T8.—14 o

) x*—15y— 14 -2z 3"\ — =4, wperaus:
- = i a8 ==97 94 a9 = 5 - 942
(3 r =14 = = 10 pbet. — =— 2 =15y — 14 =100 ober

¥V x 15y {f= 1o 10 obe T unD x 15y 14 | ober 1o

Jusd IL) erbilt man turd) Unftellung, Ausjdheivung bes Faftord x und Jujommenfafiung vie Geftalt

; x . dx+8y . 1fdx+3;
LND I <k =xV =g
Die Form iweift varauf bin nady dx 4 Sy U oronen, und evgiebt tanady:
: ix Vax—-3y 3x? e e
V) Ax 3y — T 2 = 0, woraus fogleid)
3 2V 3y 4y
3x - Lt s 5"
¥ u+51—~ ST alfp: dx43y= 2y unp
2 Fdy &
VL) x*— =gy ﬂ‘Miirl\ x =0y ober — =7,
; 3 SRR ’ 3
o . = 2 = oy 4y 3 o J
Beftimmt man in GL L) ven Werth ves x> =36y ober -, fo erbilt man entweber:

VIL) 86y® — 15y = 114 pder 'i;': — 15y = 114; tesaleidhen aber aud

042 . 452 4 2y
+ 14 ober’ 2L —1¢ )y 4+ 14. Ehenfo wiivbe man aug x =06y o0er —;

36v: — 15v=
h-" ! 03 100 9 lmr

: aar = = 3 et 3 e 1 - Dx
ven Werth fiiv 15y fliv vie Gleicdhung ILL) ableiten und eimfelen finnen, woburdy man, oo 15y = +
453 1 : . : ;
ober — ‘:‘, pie naditebenten wier {f'rlvu'[umm‘n erhielte:
i N e st 1 942
X — % — 14 over 300 145 ¥ o> = 114 over [+ 14,
Yus venjelben erhilt man ter NReibe nady die LWerthe Des x.
19 2a==1' 415369 45==1 3849 .. 225 ==VD1569
x=12 ober — o, x= %0 e 2 g oUe = AU SERLE IS,
o3 bie entfprechienben Werthe ted y fein wiivden:
19 25111569 135 == 3849 675 ==1'91569
y=2or — 5, Y= oY = - Yy, =

Ter Hauptfache nady gebirt vie Gleidung ver Abtheilung b) an.

o




e e

[ x-v2 ; iy Tdx Y |-|- X —7 -1
34 (el i =2y iy S — =iy - 1.
4y L1 V=R +i=L _J‘f\,+}__, ) e =y +
Aud 1L) erhilt man fogleid) durd)y Multiplifation mit Vx4+Vx—y— 1 im Bubler und Mennex
i e ———

per linfen Seites - =y+1, woraus:
s dzm

ML) Vx4Vx—(y+1D=y+1, und folglid Vx—Vx—(y+1)=1, was jvs
aleidy auf vas NRefultat 2Vx=y 42, und _\.-::(-T_'_E)= fiifet.
us 1) ergicht ficdh durdhy Multiplifation mit ) x-y? bie Gleidyung
IV.) s +y= Y V=

2 1 x 9

, woraud x4y 4 2yVx=xy?, aljp y+Vx=kEyl)x

b \_( ]) ober \_( _‘_E) Durdy Verbinvung oiefer Werthe mit ven ausd IL) gefundenen
bat man ,dunupu.

V) : P = 1,_ alfo: Zy=y"4+y — 2, ober y* — y =2, mworqus:
y=2 ober — 1, unr.
VL) \__"!_I—, alfo: Ry =y 4+ 3y*+ 2, ober: y' 4 y= — 2, woraus
y = '-:""L-—7, und ver Reibe nad) fiiv x die entforedyenven Werthe: x=14, —’; uno I—‘E---}'?: =7

bervorgeben.

: '.-‘l‘é-Ms'['rct]ﬁ]vrl'rf; fiir ben Unfinger dlivfte bier bie an ten Werth y = —1 fidhy Eniipfende
Betradiung fein, taf in diefom Falle immer aud Va4 Vx — (v D=y -+ 1 fowobl, al8 aus
Vx—Vx—(y+1)=1 die sweite Wurjelqrife ald negatiy ju nebmen ift, wenn der in der Glei
dung ausgefprodenen Forderung gendigt wevven foll.  Bielleidht Ticke fidy vieé nody anfdaulicher unter
2L was offenbar immer ben Werth

per Form Va—Va—b=1 efenmen, in welder immer Va= .,

.; =1V a gicht, wenn b in O bergebt, fo daf tex foroerung | a—Va=1 nur dann aenfigt fird,
wenn bie yweite Iuriel alg 1Iu‘;ﬂti“ gefafit wird. Durch pas Ratienalmadien einer Gileidiung werben
{iberbaupt fremve Wurseln in vie urfpriinglide mrr:mmh ®leichung, in ,1_“1{-11,” pie unbefaunte Grofe
unter vem Wurselseidien vorfémmt, eingeritbrt, fobald nur tad wor ber uuﬁe[.}w]r ftebenve Bovsei=
ihen gelten oll, fie Jelbjt aber ﬂf*w[lJ ober an fich pofitis  befraditet wird. [a, e8 fSnnte jogar an
fich unmigliche {\Jlm[mnq,nr geben, welde durdy foldyed Nationalmadien fiiv vie Unbefannte cinen gan
beftimmten 28evth giben, ber aber andern Lorseidien ber “h:n,ll‘jwhcll entfprddie; o bat 3. B,
Vx—8—Vx—1=1 gar Feinen geltenden Werth fiir x, wenn man fidy nicht Geanilgt 3u ermitteln,
wf Vx—8=—3, und ¥Vx—1=—4 ber Forverung entfpricht, was filr x ven Werth 17 ergeben
witrbe, aber nuy ber Form Vx—1—¥Vx—8=1 mit feftachaltenem Borgeidhen im obigen Sinne
entforddie. Das Genauere bleibt einem bejonbern Erours “uihm{nn

_i‘m e Angabe per Mejultate ju viefer Aufgabe finvet fidh fibrigens ourdd einen Drudfebler
_‘—J;t—'f-l fiir - -'—:zl:'—, wenn vidt etwa der Febler ciner unvidtigen Beyichung bev Werthe
vor Vx auf y ober umgefehet feimen Urfprung vervantt,

35. L) _“'t_‘ =..,'-i\-("+-"3’3 IL) 4yl 4x—y=2xx"+¥y)+506.

Aud L) erbdlt man durdy Divifion mit Vx—4y im Zdbler und Nenner der linfen Seite, und nady-
beriger Multivlifation mit ) X4y Bl ¥, bie Gleidung
Sx -2 V52— I\.-z B (x-

ML) it By
burdy Quabriven und Revugiven erbiilt man leidit:

— - T——5__x . 9y
) woraus: 2x4-2) X —y =J-{3:'--"-)-' mh Ve —yl=2 4




et = w ABx¥d 14592 . By - ¥k
V) =— & = =55 foodwrd) x = . Yus ber Gleichung L) erbilt man burd
limm[[ultq sunddit: {\ 4y - 2x(x? +~.)_ ¥ — x4 306, woraud ourd Crgangung bed Suas

prated auf per linfen Seite .mnrht
V) & 4y)? —2x(x4y)+*=x"4y—x+ 506, folglid audy:

VL) 4y —3x - +y—x)=— 506, alfo: 4y —x=+ % 1.:- e

over — 22, Gubftituivt man ben Werth ved y aug IV, jo ift junddit:
: e ] 1==2 23
VIL) x? _T;:%, WOXANS X=—— =13 oder — =; feist man bageaen ben givel

g ; %x = =31 (i
ten Terth aud VL), fo wird: x* — = == 29 unb parausd: x= ————. [u ben Werthen
h [ ] - !
. o 23 e : T : 69 | B T )
Ded x=5 oder — % aebiven die TWeribe y = a ober —%5, M x= T}J_ hl, e T8evibe
5 ! & 5 25
3==91— 61
o — —
A 75

v I R \2x3 3
36) L) —1|* = -+ l,]r \T ¥ S =19} I1.) Sl - l}

- o y - ¥ Ny P i ¥ v P - i W i,
g IL) exbiilt man fogleidy vurdy Multivlifation mif 5 bie geiobinlichy [6abave Form:

i Vv 1|- 1
~ Vy=2Z, woraud x= 15 =5, alfe x= oder .__. Y,

s
- 5 o 3 | I ¥ 1 v
ug L) burd Verbindung ber Faftoren: ‘r-i' + = =25, woraus [eidbt Deftinmbar:

Vi 1 9 5 30 ot B3 : :
Vi=— s =2 et — 5 folglih —= 16 ober & wnd y = 16x pber 16y = 620x
Rerbindet man biefe Mefultate mit den vorbin gefunvenen LWerthen bes x, jo bat man juniidft y=8Vy,
: E £ ; 626.1 3 625 B e
woraud vy =64 unb x=4. Sest man 16y = .:I fo wird Vy —’--—:, ¥ _.(,’;:) © nimmt
: : B
man aber ben negativen Werfh ded x, fo erbdlt man aug: x —=— 3] v aunadit -I-‘-t-_:- — 'q]l v Unp
) L Z 1]
- 16 2506 | uE s | T 625 625
V_T =—3 aljo y= —J L unb auf '.ll:i‘!H — == — —} ¥, worausd Vy=— 5 b y= (—_ _-Jii-y'

= < l,'a:{.': 16  : 625 i g e i
fhe Ded x b m:mm: X == oo Oher = ober = Diefe Gleidyung bie-

L

Die entjpredyenven Ler

tet nichts Bejonvered dar, und wird nur anf die Lbjung nadh ¥ : s aditen fein.

37) 1) 1,—+L" = 5.!_—}-1 i) Vo5 + VPx="18

ug 1) exbiilt man 'rmrh S‘Jmhsphfntwu mit Vxy fepleid:
L) x+y=61+}Fxy, aus IL) purdy Liuadriven
Iv) V¥y~+2xy+) yox =787, woraud (x4 y) Vxy -+ 2xy = 75%
Nerbinbet man mun bie uqr[nnnc vot G IIL wnd IV., fo witt entweder Vxy ober x -y Dird)
eine quabratifjbe Gleidhung beftmmbar, und bavaus \um Proovufte xy bie Sumne x4y qtrnurm
poer umaefelvt jur Sumnme Xy paé DProouft xy, wodud) bie !.’u|u1r.1 auf cine befannte form jus
riidaefiibet exfdheint. i rac Beftimummg ved Provufies erhdlt man ole Gleidung
7 i8? 169
V) \v-l— = Javie ';, worausé Vxy =36 ober —-—;
i e el P L : ot
Die Swmme ift jovann aus lll.} x—4-y=97 ober . Gr ven prjien FKall erbiilt man: x— y==63,
: - : . 169
folglidh x==81 over 16 unv y=16 ober 81, im gweiten Falle aber aud Vxy=— + uno
2%




— 16 —

; e T : T==30) —22 T==36V —22
X4y = -I_: with: X— =72V —22, aljp x= : _;] e v — i Km

=

LWefentlichen fmme bei bey LWung pie*Formt c) in Betradit.

38) L) x4+Y3y —1142x=T7+42y—75"; IL) V3y —x4-7="
Hug L) erbilt man rmu Umijtellung und Suabriven:
HL) 3y*—1142x=[(T4 2y — y*) — x)* woraud burd) Umftellung:

3y — 11 — (T 42y —y)=x*— 2x [(T 4 2y — y*) 4 1], eradnst EA 1l

oy =1l = (T2y — ¥y P+ (T4+2y — ¥+ 1P =[x — B+ 2y — y)1*, alfp

'-_ — N2+ 2y =)+ 1=+ 4y + A=y 20 =[x — (B4 2y — v 1%,
“alfo: IV) y4+2=x—8—2y+y b x=06+y—y*
Sest man den Werth ved x in Gleidung IL), fo wird

+y__ 642y— §°

V.) V¥® -—1—81.—|—[_\+I_—'——'

X =

6—3°
woraud vurd) NRevuftion 6 — y* =2 unv endlih y =2, x=4.
Die Angabe der Formen, unter welde die Vebandlung der Gleidhungen su bringen foi, bleibe
fiiv Die fibrigen ""L*';a[ n et Anfinger {iberlaffen.
d9) L) x*4y'=142xy+38x%y*; IL) x4 y*'=2
Aug L) erbdlt man durdy Theilung ted Glicded 3x*y* und mitellung:
L) x*—2x*y*4-y*=142xy+ x*5*, woraus jogleidh: x* —y* =1+ X V.
Aug 1L) erbdlt man burd) Abjonderung ver Faftoren (x4 1) unv (x -+ y) bie Gleidhung:
IV) x4+ —xy+y)=0&=4+1) @2y 4 1). Subftituirt man in bec leiiten
Klammer flir 1.y* ven Wevih aus LL) und bebilt 1. y* juriicf, fo erbalt man:
Vo) G0 E —xy4+y)=c4+1)*—xy+7), folglidy
ity=x+41aljp audy y=1, und x* —x =2, woraud x—2 ober — 1.

x4 1.

) LY " . " 1 'l'-i & [ £ 1 I i
40) L) x*y—4d=Axiy— i L) x3— 3 =xiyi(xt — yi).
Aus L) crgiebt fich vurdy Aodition von xy* auf beiven Seiten nadh gebiiviger Umftellung :
% e - ‘._': | - 3 :
L) (xy)+xy*+4 (5) =Xy 4 dxiy 44, woraus:

Xy 4 j =xfy 42, und turd) Umftellung

[V)) xiyglixt—yhH=0_ \,— Die Subjtitution i IL) gielt:

V) =2 —3=2— 1 woraud jur crneuten BVerb inbung mit IL)
It —10=xl — yi=(x} — \"j3+."i\ ¥i(xd — yi),
Multiplicict man IL) mit 3, :u wird 3xF — 9 =3xiyi(xi — v, b ourdy Berbindung der Leiben
leten Mefultate: 1 = yi — x? uxlmumr man oen Werth ves xb in GL IV.), o erbilt man:

VL) — yiyi— 1) =2 — L alfo aud: — 2y + 2yi=
unp: i 2yt=2y 4, folalih; y¥(y +2)=2(y + 2), wotaus cidlich
yi=2 unp y=4, pavaus aber x = 1.

B = Vx—=38yyry My LoqoYZ=x—1s

il

1) 1) 5—2Vy 2= a
Aus IL) exbilt man sunddft durdy Dultiplifation mit ¥t
L) 7 — 10 ]-’H-:z«y — 16y, woraud quadratifh nad Vxy gelbjt:
Vxy + S=A4Yy 42 us L) ergicht fich dureh Ausfiibrung ded Duabrats:

R i ) 4
V) 5 —2Vy+2= 61 X+ 6Vxy—9y, undb wenn man aus L) ven Werth
fiir 6)/xy cinfeft:




V) D=2Vy42=2Vy+24304+9y = r\| — X.
: ; : ;
Grafingt man auf beiven Seiten, die L8fung redits im Huge bebaltend, -1]-’, o werwandelt fich vurdy

paffente Berbmbung vie Gleidhung in:

= s e —— / ; 9x? 16 e
VL) AT —26Vy+2+9(y+2)="; — s+, woraud durd) Ausiichen ver
7 ; 13 il % : -. e ;
Wurgel: 3Vy+2 — = H — 5, folglih x+8=8Vy+2 Da nun aber aus L) aud

2Vxy +10=8Yy+2, fo ift: x —2)xy=2, und fomit Vx —Vy=Vy+2. Hus dicfem
lebten Mefultate und vem ber G LY exbilt man durdy Gleidhjebung ber TWerthe fiiv ¥ x die GL
- - -'ll'.'i"..'.--fl = s . -~ —
VIL YyFVyFe=—1= , Daraud: y4OS=A4Vy4+2—Vy.Vy+2
=
= ¢ . = = = "8y ~+= 7
und burdh Duadr. unv Revug. BV y v+ 2 =8y 4T, alfo: Vy = Ty worausd ourdy erneu
=y ]
te8 Duavr, G4y® 4+ 256y* - 250y =04y 4 112y + 49, folglidy:
VIIL) 64y° 4+ 192y° 4144y =49, und 4y (16 y* + 48y 4+ 36) = 7%, fomit:
0 Ve ] s v WA
2 Xiay 4=b0)y=T, 1undb '} X _‘ﬁ_’,
Durd) BVerbindung ver Refultate aud VIL) unb VIIL) bat man:
X)) 1659* 424y =T, unb dy4+3=4, dlje =y=1, woraud der LWerth besd
x=4 aué VL) fogleidy folat.

| el 2 o Kx—i Vx—-1 : =
12y 1) e - = 9 Ty iyt—=1gtx 9,
X b ] v ) x2 1 X . - -
L b= i o il LLiE b Vi W - T
ug IL) ift qundchjt purd) Lofung nady y* die Gleichung (-‘_.——.\j =x"— 1 absuleiten, woraus:
y:—2)x* — 1 =2x. Subitituirt man biefen Werth n G, I.), o yurb:
) 2 el =T Vaidahh 5y — 2
LY oot g ey et und barand: = =2Vx4+14+-Vx—1
- X - X o 3

folglidy aud:
IV) 25y*=40x+ 32 4+ 24Vx*—1.

erhlt man durdy Ginfesung bed Werthed fir 241V x* —1 = 12 y* —24x bie Gleidyung

S

treh Berbinbung mit vem Refulrate aug 11.)

V)=13dy*=16x4-32 =26 e | 26, oher 16 —H5x=13¥x*—1, und

2 T 1 e y Al e 2 10 125 -
DaATanS VL) 169x* — 169 =256 — 160 x 4 25x%, aljo audy: x* - g = ]-”3, unb femit:
5 65 5 85 . e ]
S = — g &5 = ooer — o, woraus bie Woerthe filr y fidy aus 1L) ergeben:
i =
: / 85 ¥ 5929
y=2 e L)~ B4 L
: i (g e
- - : e - Vey —12
13) 1) x—=2y—Vxy(@F@—1=2y'—x; IL) Ixy="1 jq.

9lus IL) findet man junidijt: x*y* — 18xy =4V xy — 48. Beribeilt man 18xy in pajjenver
eife auf beive Seiten Der Gileidhung und abbive v Bervollftinvigung ber Suavrate auf betben
Seiten 49, o eehilt man joglecd aus:

L) x*y*—1 Ixy+A49=dxy+ 4 I'.\".'+ 15 xy — 21 X¥y=28, un Vxy=4.

XY —‘3\'—2_'-"'".‘-
1

us L) erbilt man fiir ¥ xy ben Werth ——3 "= V¥xy; burd) Abfondevung gemeinfchaft

lidher Faftoren ved Sdablerd und Jevlegung ved Nennerd wird :
\[_x—:ll}v-‘.’}'f}l'l'i-_”
(+N)(y—1)

)

' Enlodl P =2y
V) =Vxy, folglich durdy Derbindung von L) unb IV.) : — =4,




T s

woraud x =6y — 4, und wenn man mit y multiplicirt xy=0y* — dy=16, y* — '-'i\ ==
- = 4 —~ N -
alfo n:] = =2 pher = worand x =25 ober — 12
Vit : 2y —t
44) L) ) e L TS g S e '3:‘

L 2 x & 1\_:\ 2x
Sucht man querjt ven Werth ved y aus L), jo erbilt man baju:

x4+y—2=xV - — 2y + 8 woraus:

5

S "4 12x— 4 unp

L) y*+y(Gx—442x°)=

y=— (3 \—’+\)-'—l X -]—'H + 4 4 Ox® — 4x* —1)\-—|— --\“-}-'I'_H—-";

T
y=—@Bx—24+x)x )= —I—fn"‘-i--'i?i'

y= - r::_’.s—:a-i—.\*)-t-';' 4+ 2x=L —x+42

Subftituirt man viefen Werth beé y fn legten Glicve ver G IL) und [6ft viefelbe nady Vx—+y, fo
erbélt man bagu nady gebdriger Nebuftion bie Gleidung

|.\-"'—-'. Px—d Fx—0 - i : (. r i
V) oiieed L\ : 3} =2 =, woraus durdy Multiplitation mit 2xVx 4y vie GL.
r— & I — 3x— 6 :.--}1_1
V.) x+_\'—{3.\;—5}-1?{+_\'=- fx* — 6x, alfo: ¥x<by= -—;—‘il‘( -I)+n“—1'n

folat. Daber it Vs 4+y=4dx—06. Durdy BVerbindung diefed Rejultated mit vem ver Gl I11.)
erbiilt man aud: x4y =16x* — 48x 436, und y _'2- — x -+ 2 bie Gleidung

! 2 96x 68 ; A8==14 o 34 1446
2 — = ADTOE X — in v— 192 1 e P o— - o
VL) x 3] = 3¢ oraus x g+ M0 x=2 ober 57 und 3 2 ober oo
45) 1) x*—3y*'=3; IL) (*+y V45 (* — ) +x* — yi=328.

Subftitnivt man L) und (L)? in IL); o wird:

ML) (=* 4 v4)* + 9x° ‘\'3=3“35, auferbem §t aber aud L) x* 4 y' — 2x%y* =19,
unb fomit: ¥

IV) (94 2x*y?)? 4= Ox2y2 =325, alfo audy: 4x*y* 4 45x*y* =244,

e, == 61 e ; s i 2 ;
poraus: x*y? =l H-—‘—' = 4 voer i Derbinbet man wicher pad Rejultat ver G IV.) mif
Gil. L’I.‘r, jo ul_'n[r man sunddit fiiv x?y? =4 ben toppelten Werth fiir x* 4 y*==L5, und ba=
burdy x == 2, entfprediend: y ===1. LWenn man dagegen ven Terth x* 4= v* = — 5 fubjtifuirt,
fo erbilt man durdy Verbinoung mit x* — y* =3 fiir x vie Werthe Z=V —1, und dem entfprechend

_ e : g 61
bie beiven Werthe y ===2V —1. Sebt man bagegen von vornberein ben Werth *y* = — ’i-;
fo eraieht fidy paraus: x* 4 y*==2V —13, und purdy Berbinvung mit x* y?=3 ber Doppel-

sV —3 :i_n
werth x:i‘, 3 ,-—”, b entfpredhenn: ‘_'_'_V ==

o h 0y 00— Y T

i £ 2 80 ., -6x
1) %= (24 155 ) =
f ¥
Hus L) erhédlt man durd) Multipl. mit 2 und Divifion mit 7, unth aclmug,n Revuttion die G,

Tk 3 2 202 e —80, woraus: V@ — 22 = 1 9.

a

L g =

-

¥




272 - ¥ - S lad ¥ i -~ " -
Seit ntan x* — = =64, o wird x*y* — 272 =064y7 im anbern Falle: x*y* — 272 = 10052
Aus ver GLL IL) erbile man ourdy Multiplifation mit y* und gebdviges Fufammengichen :
IV.)) x*y?—35xy=236, woraus ver TWerth filr xy=236, und banacd entweber
16 3 . 45
y=4 ober — ,’], ber TWerth bed x aber entwever x =9 ober — I—;
232 _BVx
Vi
Multfplizict man G IL) mit 8, und fligt dann nad)y vorgenommeney Umitellung auf beiven Seiten
— 4 bingu, o ecbilt man: -
L) 8(y—Vs)—4—8y8(y—Vx)—4d=—12, woraud i fdon Obefannter

A7) L) + VI —16Vx="212; 1) Vi+VBG —Vm—d=y+ 1.

Weife: V8(y —¥Vx) —4=4=2=20 over 2. Bleiben wir yunddft bei dem lelten Wertbe fteben,
o witd y— Vx=1. Divivivt man nun GL L) mit 2 und muliipl. mit ¥x, o ergiebt fidy leidpe:
IV) y? — 4Vx+Vx. Vy'—4Vx="7, und baraus burd) Wfnng als quadratifde
®leidyung y* — 4 IT:% Jus IIL) wird y* = (1 +Vx)?, alfo auwd:
- = Pl Sl e By e | o B L
V) 14 2Vx4sx—4Vs=, folglid: x — o =—o und Vx=-—— = 2

ober —, und fomit x =4 over -3 vem entfprechend wird y =23 ober . Auferdem war aber aud

e e

vi=(0=Vx)*: da mm oben aué IV.)

.

V8ly — V) —4=6, folgliy y—V~x=5, und
v —AVx =17 fo it aud: y? — 4Vx=254+10Vx+x—4Vx==, alfo:

.':}_:;
4

; - 24 140
-I-ﬁli:-—-‘;’._'p; x+_.;.'.‘=_
4 { _|Ti . : f r
‘H:—-liiz‘]r'—? woraus x=16==16 ¥ — = il
pem entfyprechend wittben oie LWerihe fiir y =12 ! — 2 ta y=54Vx Nimmt man aus

31 3

= - r L o a 9x =
Gl IV.) pen TWerth fiir Vy* —d¥x=— g |0 Wird: y* — 1Vx — ]—“ und. bpraus burd) Sub-
ftitution von y*=(1 4 Vx)* bic Gleidnng
i . B frive i . .
VL) 14 2Vx4-x—4Vx: —l" folglidis Vx=§ ober =—2, aljo: 'x =% ober

= (— 2)* =4; entfprediend bat y die Werthe: y =73 ober = — 1.

Bulest fonnte aber nodh ¥y — ¥x =35 angersendet werden, um vavaus in Verbinvung  mit

5 ; 0 W d s - - e ot . .
v —=dVx= T pie TWerthe flir x und y ju finden, o vaf man gur Beftimmung von Vx bittte die GL
24 x 12==F 644 788 =24 V 644
—_ N = ——

= 20, woraus Vx: 2
2 2D

VIL) x
37 ==V 644

unt baju die entfpredienven LWerthe des y — 5

18) L) I W=D +L @xd )= L (g x) e 2 4 2,
W 2y VissEiheaseiinl 2 i
L) .0 T T v T ey

Die erfie Gleichung mit iyt multipl. giebt:

L) xfi—1)4+ yi@xE—1) =4yt (y'4+xb) 4 Jyi + 2xiyt.
Multipl. man auf ver linfen Seite biefer Gleidung die Klammerausddriide, avdivt auf beiven Seiten y
unp oronet aebbrig, jo echdalt man junddit bie Gledhung

IV.) xi42xiyityl=xi2xtyi4yi44yi(yidexi)=-4yi, ulfo;




us per G IL) erbalf man ourdy Multipl. mit y*. xF und paffenve

=t | s

V) (xi-yi)? =(d 4y -4y (x4 y2, folglidy aud):
i yi—=xig-yl 253, und x¥ — xt = yi 4 y4,
woraud purdy Ergdnyung von § auf beiven Seiten: xf— § = y¥4 1, und jomit x¥ — yt =1,
Oronung vie Gleidhung

o MG S 153500 L
VI = —2xy4- v —2xivilx—y)= 5 %0 yd
] : ; : a0 ]
: o e 169 Ly
woraud: (x —y)? = 2xtyd(x — y) F-xiyl = s xtyd folalidy atd:
et U e ] _m.,
X— ¥ — iyl =— Xyl nd X — y = - xiyi
- . (5] - - G .
Mun war aber oben aud GL V) quﬂmwu xt—yh—=1, '|"L‘:'1'L'Lt~"* aeh
fxi —yP=1=x—y—3xdyi(xl —yh,
rolglich, wenn man oen fiiv x —y If[.'n:lu'ltt‘n Werll fubftifuirt: xby¥ = 6.  BVerbinbet man diefen
Werth mit xb— yr=1, fo erhiilt man in einfadyer Weife: b4 v == 5 oraud =3 poer'— 2
une v 2 ober — 3, folglidh x= 27 ooer — 8 wnh-y =8 over — 27,
E3 mogen bier I1L‘l[3 pie beiben ®leidungen aus Heid’ Sammlung p. 235 63) uns 69)
cine Stelle finden.
e o 1 2
s L) -'I.T.-I—-’J‘l. =2 (x* — y*). I1.) letes s x !

Xy x i X Xy
Durdy Bertaujdy tug oex Symbole find bier [eidt tie Werthe von a unt b ald vie Unbefaunten qus
xoune y s ff und aud ibnen fodann x und y i beftimmen. Man erbilt auf viefem Wege

x2 — 3?2 X T e e ® = e e . ne ahb*
a — unb b=-——"-, alfo ax=>by, und purdy Subftit. in ver G L) x F_T etc.
; = TRl 1 1 T
H4) I "'a N RS | ) e — =5 ]
) FDGRD §yrdibic @ i G i
e T ) LY Wy O (71 . e il :
Turd) Divifion von L) durdy 1LY wid ab = E“ 1:(\ }, und durdy BVerbinbung viefes Werthes
TS
mit L) entfiehi:
—1 ] ] : ; 2: ab 41
L) a=—=, b==:"—3, woraus [riht: IV.) x= '|+ ' .t ete.
e | T ) —ab
Gty

Geben wir nun jur Biloung ddnlider Bedingungdaleichungen {iber, und Dalten und junddift
an die Form a) veé §. 4., jo wiivoe 1. B, eine “[nunlwm B x =3 ] L auf bie enifpre=
dienve Berbindung x* 4+ y = 13, und x4V y=>5 fiibren, woraud fogleidy, ctwa bdurdy Hovition,
pie Bevingungsgleidhung: x* x4+ y+Vy-= T‘.ﬂ q biloen wére. Um oie Weberfidt nicht 3w felir
su erfdaveren, mége die Verbinbung, welde x* 4y jum volfdndigen Duavvate cined Binoms erz
ginen wifivbe 2xVy =12 gefet werben, fo bat man gunddit owrdy Avdition won L) und IL)

et . ; 2 5 / I==11 .
x4+Vy)+x+Vy=380, woraus vurd BVeftimmung bed Binoms x+Vy=— ———=5
over — 6, folglich x* 4y =13 gefunden wiirce, wenn unddjt vev Werth 5 in Betradht gesogen
wirD. EH ferner: (5 — \'"—1. fo ift audy: x* —5x= — 6, woraud x =23 ober 2. Man bitte

natfivlich ebenjo qut aud) eine befonbere Gleidung Jur Gewinnung bed Werthes 2xV y = 12 biloen
EL‘an, et ber vk, baf xVy=06, xVy—1=35, x*y—2xVy—+1=25, und varausd
X \

57— xVy =12, Man wilede vann begreiflich aud biefer lepten Gleidbung erft den Werth wvon
xVy quavratife su beftimmen Daben, und oenn wie oben verfalbren. A

tHm Bevingungsaleidungen nady oer Fg;'rrm b) su 1‘[[1‘1‘]1, fri:r man ehva: Vs —41y —2=3,
worand x*~Vy =11, aljo and: L) 4Vx*+4-) ¥ —x*—¥y=1. "' Seht" man nun;
IL) 3xs —Vy=17, o wirbe aus L) x>V y—=2=9 :grrlmt-m und ouvd) Avkit. won ILY ents
Tnl‘nt' L) x* 4 3x =18, woraud x=3 und Vy=2, alfo y=4. Audy hier hiitte man begreif:
lich 3x — Vy=T [elbft wieder won ber LWfung eier quabratifdyen ®leidhng nbbiiuqtq madyen unb
pacurd) vie SeluBlEfung nod mebr verveden  fnnen, wenn pbwa; 9% — 42x 4 49 =




02 (3] At 0 \ fY 1 ! e Yy 3"_!'|..". 1 'y
Jxt ‘::-'3__'(—-1.}, (x4 Vy)lox—Fy)= { (bx— 1), ; S = l]':F'-'i'ﬂ oY=
- . - o Bx—1 :J‘I.—l v A

oen e
ltm weitere Vedingungdaleihungen gu oer Form ¢) ju bilden, feten i eine wollfiindige
Rerbindung ver Gilieder ver Duabrate jive 1oy “%mm. cinanoet qlmlt LB P9 =y"+4y+4,

povin x =2, y=4, unb trenmen fopann biefe Gleidung n y* —xt =, 4y =0bx,2¥ =0
Sn per yorliegenoen einfachen Form fiiroe man nun rl lidy fogle |r[; urdy L|t1.urnc-:~ Subftit. quabras

il l.|.:1. & foll aber chen oie einfache Geftalt nur ald Sdiema- flir :,lummmnqn'ri'rfrr Berbinbungen
pienen, weldhe vanady gu Giloen bem aufmerffamen q‘nlln nidht Jehmer fallen wirk. LJu;h man g B,
x=4, y=3, und bilopte Dann bie beiden fnlud\nm,tn L) 2x? V= (x5 =139, “umb
IL) xy=x-4y -5, {o wirde man dburdy obition bes & Suabrated  ber umnn[lun ®L 1LY cine
bequeme Form Hl‘l quaby. Gleichung fir xy, 1ur nmmm ﬂ!ltT* foaleidy ten Werth filr x -y ex=
balten.  G8 wdre namld vann: IIL) 2<*y? 5)*— 239, b0 x*yE-E40zy= 204,
und xy = —5=£17; woraud bdie Werthe xy = {2 obet — '.-3_’, [1[1 x -+ y aber bie TWerthe 7 vber
= mnlru wiiroen, aud benen vann in gewbbulicher Weife x und y gefunden. wevben fonnen.
Rody begeidmender fritt Die ‘“ll‘mm folcher 1’Hhu[~un.1 aug per ‘hn*u*ml 16. ter niitgetbeilien Samme
lung bevvor. G8 war borf: L) x* ' Jx Ay = T3 — 2xy; IL) y* 43y x= 44. 'Dic Adi-
fion Defoer "‘ui‘mﬂ,|H.\n.1,'.uhl1i.1 n ergab b aber foaleidh: lllj {\—|—'.} 4 ln-i—\J ]i? n. f

i vie unter d) erdbnte ,'-.‘1111 bitte ahﬂn vielleidht ald Ll[l[tll[‘|ll“ Sdyema x* =Xy Y,
morin bie ‘*Lr:‘:lon yon 1 auf beiven Seiten fogleidy auf die Cung x4 5=y — 4§ filibren wiee,
weldye allevdingd aud) nad) ver folgenven Form e) oureh ;,uugu-lq in die Faftoven \f\+iJ- yiy —1)
in bie Proportion x:y—=y—1:x 41 und varaud in: x~4y:x-+y=yix1 unm,nmmr]t
werven fonnte, woraus fogleih y = x4 1 orfannt 11'1'1'T. Hinae m.m aud yon x=206, y=4, o
wite x— 1 = v =3, parand: x* —2x 41 = -y + 6Vy 49, wnd eine Ter ,_“\?L't'm mst’vrniwni‘r
93.;1:‘1151“[ ggleidung: x* —y = 2x 4 6Vy + 8, woju man —ehva bie. Bepingungspleidung :
xVy—+2 : __“’ =x*—TVy fiigru fonnte, wobuvd) ble jweite Wiung nue vom: erjlen Grabe fein

mwiirde: follte bies aber vermicten werben, fo hitte man nur bie Gleidung in 4xVy -+ -

% —Iir

=2x* =Ty
wimsudnbern.  Septe ntan ndmlih i vie obige Gleidung den Werth x=1Vy +.-1, ap batte man fos
; — +5
aleich: Vy(Vy +4)+ : I ._l =y 4+ 8Vy4+16 —TVy, folglid:
y4+4Vy+Vy+S8=y+Vy+16, und 4Vy=35, y—=4.
Sn dhnlidier Weife fonnte audy ein fventijdhed Mittelglicd auf berven Erl’frn ber Gileichung abbdivt bie
quabratifde Whung ermbglicden, wenn man 3. B. x* 4-y* =4x°y* o ;- feiste, - Da bice Dig DHinjue
fiigung von 2x*y auf beiven Seiten fogleidy auf x* 4y =2xy 4 - ﬁil\rm wiivhe; oo aber bieraus
pireh Gradngung von y* bie Form: x*— 2xy+y*=x— -4y, o0er: (x—7) —=(E—y)=¥y"—-
entftéinbe; fo fonnic man etwa alé jweite Vevingungdgleidung — =y* —6 feben.

2u der Form e) befondeve Beifpiele gu bilven ift aus dem Grumve nid nithiq, weil jeve
per vorBanbenen auateatifdh [B8baven Formen auf biejelbe \1“1..“ werben fann, wenn manc eine
qeetgnete Wiultiplifation Fabler und Menner eined erjdieinendven 2 Brudierthed attf ‘einer &eite ciner
*‘wr“nmu-n, dgleichuny m.r einem frgend tweldie BVerbindbung ber Unbefannien 'ul‘nl’rrnr'n fFaftor vors
nimmi, ooer audy beive Seiten -einer gangen Gleidung vm elem ]L"uﬂLll mmrmmtr Die Jeclegung
aeqebener Ausbriide in Faftoren, wodurdy eime verlangte! Yojung einer t'ﬂlurlun.] oft 1;1:"1|\t1rlunb Pz
leichtevt wird, ioird bierbei Defonberd gefibt, ©a man turdy bie Umiebrung oes Rerfabrend jevenfalls
eine O u1'|rhm Emfidyt in ven operativen Sufammenhang .,anuu::umanl:[m‘r Nudoriice mit einfadieren
aersinnt.  Berjudt ver Anfinaer foldpe ®leidyungen-ju biloen, fo witd er davauf ju jeben baben, baf
purdy die Tabhl ber viidwdirts mwicber abaufonbernben Faftoren die Audvriide in fich felbft Hujanmmens
sicbung ver Glieder geftatten, wodburd) jevenfalld tie Abfondevung mebr verbedt wivd; befonberd ju
epfeblen wiitde 8 aber fein, bie ju Dem Vevfidintnif ved Gegenjtandes gelangten \.Li'ulr: baiu anjus
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queu fidy unter einanber jur gegenfeitigen Pritffung ber Srdfte folde felbjtqebiloete Aufaaben juy
Lofung vorsulegen.
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Jum Sdluf folgen nod eimige leidytere Gleichungen ver Avt obne Léfung su eigner Nebung.
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