Die Dreiede, deven Gden die Mittelpuntte der Wnfreife ded uripriingliden und
jeines Gegenpunftedreieds auf dem Umlreis find.

(Siehe nebenjtehende Figur. Aufgaben-Repertorium ber Jeitfdrift fiir math. und naturmw. lnter-
riht. XXXV. B. ¥ L

A’B' C’ finb bie Gegenpunfte von ABC auf bem Umfreis, beffen Mittelpunft O tft.

A Ap Ay find bie Mittelpunfie der Anfreife von ABC wund A/ A AY bie ber Unfreife
pon A‘ B’ C;

Dann find A A% A% bie Gegenpunfte von A; Ay, Ay in Bejug auf O.

Ferner jind fomwobhl A, A, A; bie Mittelpunfte der Kreife, welde duvd) je 2 AnfreiSmittel-
punfte und den Mittelpuntt ded Jnfreijes I° ded Dreiecds A’ B’ C’ gehen, al3 aud)y A% A% A
diejenigen der RKreife, welde durd) je 2 Anfreid: und den JmfreiSmittelpuntt I hes Dreiects ABC

geben.
Gnblid) find audy dbie Jufreidmittelpunfte I und I ber Dreiecte ABC und A/ B’ C’ bie

Mittelpunfte der durd) A4 A% A% und A, A, Ay gelegten Kreife.
Der gemeinfchaftliche Umbreid von ABC und AB O ift gemeinjdiaftlicher Feuerbadyjcher
Rreid fir folgende 8 Dreiecte:
A Ag Ao TA A, - TA AL LA A und
AT 2 U O S R
Daber liegen famtlide Seitenmitten, Hobenfupuntte und WMitten bder oberen Hiben-
abfchnitte auj der ‘Peripherie diefes RKreifes. Daraus folat weiter, baf bie Witten M, M, M. ber
Seiten bes Dreteds A; Ay Ay jugleid) die Mittelpunfte folgender 6 Kreife:
BCA; A, ACA A;, ABA A, unh
B G/ T"AY, A“CIYA, A'B T AY find.
Gbenfo find bdie Mitten M4 M M’; ber Seiten bded Dreiedd A4 A% A’y jugleidh bdie
Mittelpunfie folgenber 6 Kreije:
B CF A% A%, A’B’AY A, AYB'AY A% umd
BCIAY ACIA,, ABIA,.
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Jujas zu L.

(Siehe Mitcjeite dexr Figur I).

Berbindet man die Punfte A, A% Ay A Ay A%, fo erhilt man ein gleichieitiges pavallel
feitiges Geched, bejjen Jnbalt, burd) die BVeftimmungsititcde ded urjpriinglichen Dretects ausgevriidt,
drs Defrigt.

Doz SechBed fann ausd dem Pavallelogramm A, Ay A% Ay und den Dbeiden gleichichentligen
congruenten Dreiecen A; A4 A% und A A, A, beredhnet werdben. Die gemeinfdaftliche Bafid des

o . . 3 " L ] = F = 1
Parallelogrammad und der beiden Dretecte ift Ay Ay = 4vcos . Die Dobe des Pavallelogramms
ift der untere Hibenabidhnitt und die Hilfte ded oberen von dem Dretect A, A, Ay
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Die Hobe der beiben gleichichentligen Dreiee ift die Haljte bes oberen DHihenabidhnitts

T - ey . . ' (4] . i1 ety ea bl (43
von A, Ay A, aljo ber Fladeninhalt der beiben Dretede <4rcos—-. Zrsin 5 = Srsin~ cos—
— 4r2sina. Somit dex Flacheninhalt ded Sechseds: 4r?(sin a - sin § - sin p) 2r (2rsin a

Orsin f + 2rsiny) — 2r. 25 — 4us.
Bieht man durd) O bdie 3 auf je pwei Gegenjeiten ded Sech3ectd fenfredht ftehenden

Geraben h; b, und hy, fo ift beren Summe demr doppelten Wmfang ded Uvbreieds gleid).

Der Fladeninhalt ded Parallelogramms A, Ag A% A’y it nad) vorftehendem = 4rf
(sin § - siny). Gomit ift
2rh, =— 4r?(sin §  siny)
h, = 2r(sin § + sin y). ‘J.[m‘:lng
h, = 2¢ (sina - siny) und

h, == 2r(sin ¢ - sin ). Folglic

hy + hy -} hy = 4r(sina - sin § - siny) = 4s.
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