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Derallgemeinerumg 0¢s Safzes von den , lunulae Hippoeratis®.

Bler unter bem Namen . Junulae Hippocratis® befannte Safh, baf bdie Summe bex

Mindhen itber den Katheten gleidh dbem Jnbalt des redhtwintligen Dreieds, bleibt fiiv bdas [lefitere
Deftehen, wennt wir an die Stelle bes ﬁl‘ll[‘[t‘L'::ii‘-j iiber ber Hypotenuje ben umbejdjriebenen Sreis
jeten und bann Halbiveife auf allen 3 Seiten nad) aufen confrruieven; bemn ber JInbalt ved WMind-
dend itber ber Hypotenuje with 0, ba fidh ber DHalbfreis iiber derjelber mit bdem Dalben um:
befdhriebenen Kreis bedt. Jn diefer Form [aft fih ber Saf auf bas jdiefwintlige Dreied ver-
allgemeinern.  Sm folgenben foll bie Summe ber bei einem beliebigen Dreted entjtehenden Mdnb:
chen gejudyt werben,

Bezeichnet man die Seiten bed Dreiedsd mit a, b, o, ben Nabius bes Wmireifes mit r, die
Flade bes Dreiets mit A, fo ift jene Swmme:

T O " 0 el ) e e 1 g L et PO ity iy
A= (a°4-Db4-0°) —rm=— A+ [sin®a-t-sin?f4-sin?y —2]. Run ift sin®a|-sin?g-|-sin?y
ta =i B ! J ! /
— gina--sin*f--sin®(a - B =
- gin“a-}-sin® sin~a ||I-'!.: -cosla sin?f-1-2 sina cosa sinfg cosp

— 1—cos?a-l-1—eo0s2f4-sin’a cos*fi-4-cosa sin®f-}-2 sina cosa sinf cosf
= 2 ¢o0s®g (1—sin®d) —eos*d (1—sin“a) +-25ina cosa sinf cosp
— 9 —92 cos?a cos*f—2sina cosa sing cosf
=) D e0s i ¢'||-'.I.a (t'rl:-‘fr eosf-—8ina siny J}I :.':‘-11 nin
eosa cosfi—sine sinf = cos(a+f) = —ecosy, folglid)
sin®a--sin?f-{-sin?y = 2-+2cosa cosf cosy,

I
Demnad) 1t obige Swmme:
A 1%z cosa cosf cosy,
Der Ueberjdhuf ber Summe ber 3 mondfdrmigen Fliden itber den Jnbalt bes Dreieds fann dar:
geftellt werden ald ber Kreis, deffen Durdymefjer bdie mittleve geometrifdie Proportionale i den
Abjchnitten einer Hohe beds Dreieds ift. Die bdurd) den Hohenjdnittpuntt gebilbeten Abjdnitte
2 B, von h, finb: 2roosy und 2recosc cosf. Somit ift bie mittlere geometvijde Proporiionale
st denfelben; 2r) cosa cosf mm;f, Nlfjo it ber Subalt bes Kreifes, welder bdiefe mittlere geo-
meteijche Proportionale zum Duvdymefjer hat:
‘7z GO a COSH COSy.

Ferner ift ber Nadbiug bes Umireifes des Hohenfufpunttbreieds (b. i ber Feuerbad)jde Kreis) agleid
ber Dilfte des Nadius bes Umireijes des Mrdreiedsd und die Wintel des Hohenfuppuntidrveieds find
aleid) den Supplementen der doppelten Dreiedswinfel. (Beim flumpfwintligen Dreted it jtatt besd
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Supplementwinteld bes doppelten ftumpfen Wintels bder Uberfdufwintel deffelben fiber 2R 31t nehmen;
alfo ftatt 2R—2y: 2y—2R). Die der Seite ¢ bes Urbreieds gegeniiberliegende Seite bes Hilens
fufpunttdveieds ift c. cosy. Thenn nun der diejer gegenitberliegenbe Wintel in lebterem mit p° be-

jeicdhnet mwivd, fo muf
r siny’ — e. cosy = Zr siny, cosy fein, aljo

siny’ — sinZy.
Do nun die Winfel bes Hobenfufpunttoveieds nidt gleidh bden doppelten Winteln . bed Urbreieds
jein fonnen, jo miifjen fie gleid ben Supplementminteln bev boppelten MWinfel fein. (BVeim ftumpfen
Winfel ift ber Nberfdhufimintel ves doppelten fiumpfen Wintels ftber 2R zu nebmen.)
Dritdt man nun ben MHabius beds bem Hobenfufpunftdveied einbefdriebenen Rreifes aus

nacd) per Formel:

1 e f i . -
o = 4r s51n n-— 5 , jo echalt man Dier:
g 9 9 !
. 9R—8g . 9R—28 . 4+ (2R—2»)
0= 2r 8in S - ~ 8in -
. 2 2 2

(bas untere Seidjen beim lebfen Faftor gilt filv » = R); aljo

o= 27T 008q q'.-.t.-'l.' COs Y.

Somif ift bos Probuft ber Nadien des ein= und umbejdrichenen Kreifes ves Hibenjuppuniivreieds

= I'"Cosa CosH cosy
[ }

Mo it auch ber J[ubalt ber Elipfe, weldhe bdiefe beiben MNRadien zu Halbadjen Dat,

cosy und fomit bem lberfdhufi ber drei mondfirmigen Fldden fiber ben Jnbalt

ver im vorftebenben enthaltene Sab:
ourh pen Sdbemidinittountt .1|[-,"~,1<1 3 :'J.["-'l-'”":"‘ sttt Sinlie heé Direied
DUTH) DE .QOhen)hnitipunit gebilpeten 2ADjONiIe emer Qohe Des Lreteds

Proouft per Jiadten bes ein= und umbeidricbenen Kreifes ves Hobenfufs

el
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