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I Chronik des Gymnasiums.

”.'H Gymnasium erfrente sich in diesem Jalre des Besuches des Herm
Regierangs- und Schulrathes Dr. Wies e, welcher den 28. und 29. Juni simmtlichen
Unterrichtsstunden beiwohnte nnd dadarch jede Classe und jeden Lehrer in ver
denen Gegenstiinden kennen lernte, sowie er anch noch von den schriftlichen A
der Schiiler aller Classen genauere Kenntniss nahm, und Bibliothek

Geleimen

schie-

rbeiten
,» mathematisch-
physikalischen und sonstigen Lehr- Apparat sich zeigen liess. Auch wohnte derselbe
Montag, den 28, Juni, Nachmittag dem religidsen Volks- und Schulfeste, dem
Popperoder Schiiler-Brunnen feste, bei, das aber diessmal leider durch bLald
nach dem feierlichen Auszuge eintretendes anhaltendes Regenwetter so gestort wurde
dass eine eigentliche Anschauung von dem Character der Feierlichkeit
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am Brunnen
selbst nicht gewonnen werden konnte, wiewohl vom Herrn Rector Otto die Rede,
in der er dariiber sprach, dass ,,den Eltern in ihren Kindern ein Quell begliickender,
wachsender und davernder Freude fliesse. zu Ende gph“h[-” wurde.
Andere Schulfeierlichiieiden waren:

A. Der offentliche Rede-Actus am Stiftu ngsfeste des Gymnasiums und d
Knabenbiirgerschule den 24. Mai 1852, welcher auf folgende Weise
war

angeordnet

1) Hymnus: So weit der Sonne Strahlen glinzen ete,, in Musik gesetzt
Bergt,

van

2) Schiilergebet im Friihlinge, Elegie von dem Primaner Ignaz We:
YWorhis.

3) Lateinische Rede: @Quibus virintibus Cyrus puer oplimi discipuli laude diznum

praebuerit; von dem Primaner. Wilhelm Schollmeyer aus Altengottern,

"mer” aus

&1




4) Franzosische Rede: Paralléle de Rome et de Carthage, von dem Primaner

Otto v. Rhein ans Berlin.
Gesang: Horat. 0d. 1, 22. Integer vilae scelerisque purus ete. fiiv Minner-
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stimmen eomponirt von Flemming,

6) Director Dr. Haun: Ueber die beiden iiltesten Vogelschiessen im Homer und
im Virgil.
Vertheilung der

cestifteten Legate.

Preis dir, Gottheit! ete. in Musik gesetzt von Mozart.

von der Familie Lutteroth fiir Schiiler des Gymnasinms

7) Hymnus:

Zwischen den selbstgefertigten Vortrigen der Primaner traten mit Declama-

tionen folgende Schiiler der iibrigen Classen anf:
Der Seeundaner Franz Mellin: Die Grisse Gottes. — Der Tertianer Albrecht
iinger. — Die Quartaner Helmuth v. W eltzien und Karl Kefer-

Rennecke: Der S

stein: Franzosisches Gespriich iiber die Wahl des Berufes. — Der Quintaner
Victor Burmann: Frihlingswanderung.

August Becherer aus Classe 1: Die Aunswanderer.
Heinrich, der Vogelsteller. — Achill Weidner,

Ans der Biirgerschule :
Georg Diring, aus Classe 2a:
aus Classe 26: Geduld. — Adolph Helmsdorf, aus Classe 3« : Friithlingsfeier. —
Herrmann v. Wehren, aus Classe 3b: Morgenwanderung, — Karl v. Hagen, aus
Classe d4a: Glocken und Sterne. — Christian Knorr, aus Classe 45: Sigismund

und sein Bliimchen.

B. Der dffentliche Rede-Actus am Geburtstage Sr. Majestét des Kinigs
am 15. October 1852, dessen Einrichtung folgende war:

1) Der Michtige, den wir erheben etc., Cantate von Mozart,

2\ Gebet fiir den Konig: Primaner Otto Grosser aus Tambach.

3) Ode aux Prussiens, par Frédévie 1., Roi de Prusse: Primaner Herrmann

Burkhard von hier.

4) Prenssenlied: Ich bin ein Preusse etc. fiir Minnerstimmen componirt von

Greulich,
5) Scene aus Sophocl. Oedip. Rex. v. 85 — 146 : Kinig Oedipus lisst sich von
Kreon Bericht erstatten iiber die Antwort des Orakels auf die Frage nach der
Ursache der Pest und dem Mittel zu ihrer Tilgung: Primaner Otto v. Rhein
aus Berlin, und Primaner Guido Topf aus Langensalza.
Stelle aus Cicero de oratore, I, §. 6 — 8 und §. 13 — 19. Die Schwierigkeit

6)
der Redekunst als Grund der Seltenheit grosser Redner: Primaner Herrmann
Leineweber von hier.

7) Preussisches Volkslied: Heil Dir im Siegerkranz etc,, mit Instrumentalbe-

gleitung.

Die dazwischen Declamirenden waren: Der Secundaner Gustav Sorhagen:
Kurfirst Friedrich Wilhelm in der Schlacht bei Fehrbellin, — Der Secundaner
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Eduard Schuecharcdi: Ueherlistung des Polen - Kinigs Boleslav durch die Preussen, —
Der Tertianer Karl Frank: Der Konig und der Windmiiller. — Der Tertianer Emil
Hahn: Pipin der Kurze hehauptet sich in seiner Konigswiirde durch den Sieg iiber

den Liwen, den Kanig der Thiere. — Der Quartaner Christian Ackermann: Dewr
enfants, Romance. —— Der Quartaner August Hemming: Der Preusse in Lissabon. -

Die Quintaner Adolph Helbig und Julius Immig: Lateinisches Gesprich heim
Spaziergang im Kinigl. Schlossgarten,

Die zweimalige feierliche Entlagsung der Abiturienten schloss sich, wie
gewibhnlich, an das Oster- und Michaelis- Examen an.

Zur Vorbereitung der Schiiler auf die Feier des heiligen Abendmalls am
Busstage und am Reformationsfeste wurde die gewihnliche Schulfeierlichkeit im
Festsaale am Tage vorher unmittelbar vor der kirchlichen Beichthandlung gehalten.
Zum {iu-gvu.«-l;md der Hede hatte der Director heim ersten Male genommen: Die
gittliche Travorigkeit nnd die géttliche Freude am Tische des Herrn
{nach 2 Corinth., ¥, 10. Ilebr. 12, 11 und Joh. 16, 20 — 22, 2 Corinth. 6, 10.
1 Petri 1, 6)3 beim zweiten Male: Die apostolische Ermahnun g (Eph. 4, 15):
wl.asset uns wachsen in allen Stiicken an den, der das Haupt ist in

ihrer Bedeutsamkeit am Tische des Herrn.

Am 3. August 1852 wurde die Feier des 50 jihrigen Jubiliums der Ein-
verleibung Miihlhausens in die Krone Preussen von der Stadt kirchlich
hegangen. Wiewohl dieser Festtag mitten in die Sommerferien des Gymnasiums fiel.
kamen doch auch die meisten auswiirtigen Schiiler, die in der Nihe ihre Heimath
hatten, herein, um an dem Festzuge in die Kirche Theil zu nehmen, bei welchem
der vorangehenden Geistlichkeit zuniichst die siimmtlichen Schulen der Stadt mit
ihren Lehrern und sodann die Konigl. Beamten, der Magistrat und Gemeinderath, die
Schiitzencompagnie, die Liedertafel, der Veteranen-Verein und die Gewerke folgten,
und zwar sowohl die Schulen, als die simmtlichen CUI‘PUI'ELIiun{en mit 'i'orlrag;;ung
ihrer Fahnen, die sie seit dem 3Ulljii|11'igen Reformations - Jubelfeste im Jahre 1842
besitzen.

Das Singchor des Gymnasiums und der Biirgerschule hatte bereits frith um 6 Uhr
den Festtag begriisst darch die Gesiinge: s Dich sel’ ich wieder, Morgenlicht!* und
;,Lobet den Schopfer, den miithlignu ]{E'mig der Ehren,** welche von dem Stadtmusikehor
wit Blasinstrumenten begleitet von der Gallerie des Thurmes der oberstiidtischen Haupt-
kirche herab ertéonend die religitse Feststimmung des Jubeltages in den Herzen der
Einwohner der Stadt wach riefen. Eben so fiihrte das Singechor in Verbindung mii
der Liedertafel und den Mitgliedern des Singvereins im Festgottesdienste die Jitur-
gischen Gesiinge und die vollténende Kirchen-Musik ans.




EH, Heheveriassung.

Da wir das neue Schuljahr zu Ostern 1852 wieder beginnen mussten, ohne dass die
gewiinschte Besetzung der Collaboratur noch hatte hewerkstelligt werden kinnen, so
hatte sich die im vorigen Programme angegebene Vertheilung der Lehrstunden nicht ver-
sindern lassen.  Bald aber trat ganz unerwartet die Nothwendigkeit einer Umgestaltung
des Lehrplans von einer andern Seite an uns heran, indem schon zun Anfangz Mai's der
Subrector Hartrodt von einer Hiiftlihmung befallen wurde , die ihn anf ein lang-
wieriges und schmerzensvolles Krankenlager warf, auf dem wir den Freund und
Collegen zu unserer grossen Betriibniss noch immer ohne nahe Aussicht auf Lienesung

leiden sehen. Nach den Pfingstferien iibernahm daher der Subeonvector D Dilling
die simmtlichen mathematischen und naturwissenschaftlichen Lehrstunden in  den
ersten 4 Classen, und statt seiner der Conrector Dr. Miihlberg das Ordinariat in
duinta, der Subeonrector Recke die 4 Rechenstunden in Quinta, der Dr. Weigand
die 4 dentschen in Quinta und noch 2 lateinische in Guarta zu den iibrigen, welche
er daselbst schon besergte, der Professor Pr, Ameis 4 griechische in Tertin, und
der Director 2 lateinische in Secunda und 2 {ateinische in Quinia, und wiewohl
sonach fast jeder Lehrer 4 Stunden iiber sein Pensum iihernommen hatte, hlieben
doch noch 2 Stunden Geschichte und Geographie in Quarta unbesetzt, so dass wir
die freundliche Hiilfe, welche der Diaconus Fiihr in der Uebernahme dieser Leetin-
nen bis Ostern uns darbot, gern dankbar angenommen halen.

Gegen Ende Nevembers erkrankte auch der Zeichenlehrer an einem nervisen
Fieber, wo uns den December hindureh der Schreiblebrer Walter und der Lehrer
der Velksschule Herr M arcard frenndliche Hiilfe leisieten.

Mit dem neuen Juhre 1853 erhielten avir endlich durch die erwiinschte Wieder-
besetzung der Collaboratur eine nene Lehrkraft in der Person des Herrn Meins-
haunsen, der von Michael 1851 —52 sein Probejahr in Halberstadt abgehalten hatte
und seitdem bis Weihnachten daselbst noch heschiiftigt worden war. Der Magistrat
als Patron der Anstalt hatte mit Zuostimmung des Gemeinderathes die bisher nngzu-
lingliche Besoldung der Stelle von 100 Thilr. auf 200 Thlr. erhiht, und anf den
Wunsch des Lehrercolleginms noch einen Zuschuss von 30 Thlr. ans dem Schulgeld-
ITeberschuss dazu bewilligt, fiir welche Fiirsor :

re und Munificenz, die sich eben so
in der dem Prorector Professer Iv. Ameis von 1853 an verliehenen personlichen
Zulage von jiihrlich 100 Thir. und endlich in der dem Dr. Weigand auf das Jahe
1852 zn der alten {'.:u“'.lhm;:tlir-H[-sulclung bewilligten ausserordentlichen Zulage von
2Y, Thle. erwies; wir hiermit unsern Dank auszusprechen uns verpflichtet fiihlen.
Der Collaborator Meinshausen iiberkam nun von Dr. We igand das Ordinariat
in Quarta und ausserdem vom Conr. Dr. Miihlberg die 3 St. Geschichte und Geo-
graphie in Tertia, und vom Director die 2 St. lateinischen Stil in Secunda, so dass,
da der Conrector Dr. Miihlberg statt jener Stunden noch die 2 lateinischen zu
seinen iibrigen in Quinta hinzunahm, der Director von der Mehribernahme nun
frei waril.



A) Vollendete Lehrpensa.

ita in Vorstehendem der Lehrerwechsel bei der Uebernahme andrer Lectionen
beveits angegeben ist, theilen wir in Nachstehendem die vollendeten Lehrpensa nur
in soweit mit, als sie in den obern Classen einen Wechsel der Schriftsteller gegen
die vorjibrige Angabe erfahren haben,

Prima: @) Hebriiisch: 2 St. cursorisch: Aus Genesis die G
nnd Josephs: statariseh: Auserw

sschichte Jacolis
ihlte Psalinen. Grammatik, nach Gesenins und Ann.
Iysir- und Uehersetzungsiibungen ins Helriiische :  Conrectar D, M i |I”H}rg,

b) Griechisch: 2 St Seploclis Aiar und Eleetra: Director Dr. Ian T e
Nchul- nnd Privatlectiive: Homeri Odyss. Platonis Sympos. , Alcibiad, I., Laches, Thea-
ges, Amatores, Io, Protagoras. Envipid. Baceh, , Iphiz. Taur., Sophoct, Antiz,, Oedip,
Rea und Trachin. Grammatik. Exercitien, abwechselnd mit Excerpten aus Plutarch
und metrischen Uehungen: Professor v Ameis, — ¢) Lateiniseh: 2 S, Horat,
(. el If,"m'_-.-.f. select, 2 St. Cie. de oratore und Tacit, Awnal. T. 2 Si. Correctur der
freien lat. Aunfsiitze: Extemporalien: Dire

stor . Hann, — 1 St. Iixercitien, me-
irische Uebungen und Excerpte aus Abschnitten des Livies. 1 St. Interpretiv - Uebun-
gren iiber Abschnitte aus alten Classikern. Fiir den Zweek der miindlichen znsam-
menhiingenden Erziihlung sind privatim gelesen worden Liv. XXXIPT — X1 -
. Ameis.

Professor
iedichte von
Hugo, Lamartine, Scenen aus Molitve's ' Avare und le Misantlirope. Précis de la lite-

d) Franziosisch: 2 St. aus Brannhard's Handbuche :

rature francaise zum Wiedererzithlen in franz. Sprache. Exercitien. Metrische Uehun.
gen: Dr. Weigand. e Deutsch: 3 St. Correctur der freien A ufsiitze, Uebunge
im freien Vorirage. Geschichte der National - Literatur mit Erlinterung von ]
aus den verschiedenen Perioden: Director Dr. Haun.

n
Proben

Secunda: «) Hebrviiseh: 2 St Gesenins Grammatik nnd Lesebuch. Sehrift-
liche Declinations- und Conjugationsitbungen, Anfinge des Ucbersetzens in’s. Hes
hriiische: Conrector Dr. Miihlberg. L) Griechisch: 4 St Schul- und Privat-

lectiire: Hamer Odyss. Herodot T ef IT., Nebenbei eriechische \’Il-]':\"i”_lllnlg_,l:('ll'. Professor

Dr. Ameis, — 2 St. Syntaxis, nach Rost, und Uebersetznug vom BDeutschen in's
Griechische nach Rost, und vom Lateinischen in's Griech. nach Blaome: Conrector Iy,
Miihlberg, — ¢) Lateinisch: 4 St. Schul- und Privatlectiire : Justin., Ovid. Me-
tamorph. I — V. Ciée, Oratl. pro Rose. Amer., divinalio, in Verrem TV ef V. de Emperio
Cn. Pompeii. — 2 8t Grammatil, Extemporalien. Exercitien. Versithungen: Professor

Dr. Ameis. — 2 St. Regeln des lat, Stils aus Cic. orat. pro Archie poel. und Bei-
spiele zur Anwendung in Extemporalien: Director Dr. Haun., — 2 8¢, Virgdl. Eelor.
und Aen. IV — VI: Conrector Dr. Miihlbe re. — d) Franzésisch: Ans !I]':H];’]-
hards Handbuche: Ein Stiick des Abschnitts fistosre und Biograplees, zam Theil
cursorisch gelesen, zum Theil grammatisch und etymologi

sch erliintert.  Erzihlen
in franzisischer Sprache. Grammatik : Priipositionen, Conjunctionen, “'uz'lff.rfn_;e,
Gebrauch der Zeiten,  Repetition der unregelmissigen Verha. Exercitien und Extem-




8
povalien: Dr. Weigand., — € 3 St. Erklirang von Schillers Wilhelm Tell ond
Jungfran von Orleans und von Githe's Herrmann und Dorothea. Freie Vortriige iiber
selbstgewiihlte Themata und Beurtheilung derselben, so wie der schriftlichen Arbeiten.

B) Themata fir die freien Arbeiten.

1) Themata fiir die lateinischen Arbeiten: Prima (Director Dr.” Haun):
1) Quam apte Cyrus puer venandi arle praeparaverit belli gerendi arlem, demonstrelnr
e Xenoph. Cyropaed. I. 2) Cursus certamina ab Homero (lliad. XXIII, 710—797) el a
Virgilio (Aeneid. V, 286—301) descripla accuralins inler se comparentur. 3) A Soplocle
primain Afaceae fubulue partem sapienlissime arle ila adornatam esse , ut Ulives a Mi-
nerva, chorus a Tecmessa, Aiax per se ipsum de horribili pecudum nece edoceatur. 4) Con-
silic dllius y quod Awgnstus de imperio Romano intra lerminos cobrcendo scriplum reliquil,
causae a Tacilo (Annal. I, 11) et a Dione Cassio (LVI, 33) relalae diligenier evani-
nentur. 8) Teuori suum ex bello Troiano redilum sine Aiace fraire facium Telamoni
pairi eveusare lenlantis oralio tle compenalur, wl omnia argumenta e Sophoelis Aiuace
depromantur. ) Orationis a Cicerone pro Archia poela habilae capite VI—VIII mulalis
verbis reddantur (ef. Cic. de orat. T, 34, §. {54). 7) Hv quibus locis orationds a Cicerone
pro Archia poeta habilae probabiliter coniici possit, Gratium, quem Archiom  poetam
accusarel , Ciceronem ';mh'w, quam il feem poelam !mh'{.n-.w. 8) flieo  sensi quove ture con-
tend: possil, Hannibalem polius aul Huasdrulalem , queain Catonem vel Srtipfmu;m everlisse
Cuarthaginem.

Secunda (Professor Dr. Ameis): 1-—3) Inhaltsangaben aus Abschnitten des
Justin und Livius. 4) Quas senientins Cicero explicanlem [ecerd Calonem maivrem in
fibello qui est de seneclute. 5) Argonaularum expeditio pancis enarvefur. 6) A guiling
snilits urbs Carthago profecta sit el Carthaginiensium polestas. 7) Exponalur (rEaHe i-
{um eorwm guae i Ciceronds accusalionss in C. Vervem lbro quardo continentir.

II) Themata fiir die deutschen Arhbeiten. Prima (Director Dr. Haun):
1) Der Grad der ungliicklichen Lage des Blinden oder Tauben nach dem Unterschiede
des So ,,geboren®® oder ,,geworden‘‘seins, und in beider Hinsicht nach der Gliickslage,
im letztern Falle aber auch noch nach Alter, Bildungz, Beruf und Familienverhiliniss.
2) Ob die mannigfaltiz wechselnden Ideen in Goethe's Ballade ,,Der Siingert sich zu
einer Hauptidee vereinigen lassen. 3) l’..'li.'u'.'n:tvri-;li.-srh::\'{:r,';h_-ii:lmng_r der beiden dich-
terischen Schlachtscenen von Schiller und Grillparzer. 4) Riickert sagt: ,;Am Abend
wird man klug fiir den vergangnen Tag, Doch niemals klug genug fiir den, der
kommen mag.* Worin liegt der Grund hiervon, und welche Lehre will der Dicliter
aus dieser Erfahrung gezogen wissen? 5) Die Jugendzeit — betrachtet als Lebens-
morgen. 6) Der sittliche Ernst, der aus der Vergleichung des Spruches beim
Juvenal X, 22 ,, Cantabit vacuns coram latrone wvialor® mit Horal, Carmin. I, 22 und
II, 13 als , idealer Schilderung der Macht des Gesanges® hervorgeht. 7) Das Jahr
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333 vor Christus und nach Christus —als Anfangs- und Endpunkt eines Zeitabschnit-
tes, in dessen grossem Inhalte die Geburt Jesu Christi der Mittelpunkt ist. 8) Der
Winter — die Nacht des Jahres, eben so nothwendig nnd wohlthiitig , wie die tig-
liche , aber auch eben so reich an Gefahren und Versuchungen.

Seennda (Dr. Weigand): 1) Warum ist die Bescheidenheit hesonders eine
Zierde der Jugend! 2) Welches sind die iiblen Folgen der Furchtsamkeit? 3) Was
ist der Zweck des lyrischen Anfangs von Schillers Wilhelm Tell? 4) Definitionen
und Beispiele von einigen der wichtigsten rhetorischen Figuren. 5) Ueber das
Metrische in Schillers Wilhelm Tell. 6) Ein Spaziergang im Herbst, in gebundener
oder ungebundener Rede. 7) Ein Besuch in der hiesigen Gemiilde - Ausstellung, in
Gespriichsform. 8) Was bedeutet die Erscheinung des schwarzen Ritters in Schillers
Jungfrau von Orleans? 9) Erliuterung einiger Synonymen. 10) Der Gang der Hand-
lung in Gdthe's Herrmann und Dorothea,

Tertia (Subconrector Recke): 1) Wie beginnen wir auf die rechte Weise
das meue Schuljahr? 2) Das rechte Verhalten der Kinder gegen ihre Eltern. 3)
Schilderung des Schicksals der Lydischen Bauern nach Ovid. Metamorph. VI, 313—381.
4) Beschreibung des am 26. Mai 1852 hier tosenden Unwetters und seiner Verhee-
rungen. 5) Diidalus und lkarus nach Ovid. Metamorph. VIII, 183 — 235. ) Fine
}litlili-illlll"._:' aus dem Tagebuche. 7) Bcsléiiigm]g des Spru(:lu_-g.g; »E5 ist kein !_-llgllnick
so gross, es ist ein Glick dabei** durch eine Erzihlung. 8) Alexander der Grosse,
Characterschilderang nach Justin IX, 8 XI und XIL. 8) Erzihlung der in Schillers
Ballade ,,Der Ring des Polykrates® enthaltenen Freignisse. 10) "'urunschuulic]mng
des Sinnes von dem Sprichworte ,,Wer andern eine Grube griabe, fillt selbst hinein®
an einem Beispiele aus der Geschichte. 11} Inhaltsangabe des 8. Buches von Homers
Odyssee. 12) Bildung einer Erziihlung aus gegebenen Wartern.

C) Zu der Neben-Abtheilung fir den Seminar-Unterricht
gehirten 5 Schiiler, niimlich 3 in Secunda und 2 in Tertia, die vom Griechischen unil
Lateinischen dispensirt an allen i]brigen (ieg{-nsliinden des L:'}mn:lsiﬁl-l‘ur{-rriuhrs: Theil
nahmen, und ausserdem Unterricht empfingen 1) vom Herrn Pastor Barlosins «) in
alttestamentlicher Geschichte nach Zahns biblischer Geschichte und mit Benntzung
von Kurtz Lesebuch der heiligen Geschichte, J) Erklirung neutestamentlicher Ab-
schnitte (Evangelinm Johannis und _-l}uuslelgesch[n:hluj, ¢/ Erliuterung von Kurtz
christlicher Religionslehre, d) Geographie nach Roon. — 2) vom Mausikdirector
Thierfelder a) im Gesang, &) im Generalbass, ¢) im Orgelspiel.

D) Die gymnastischen Uebungen sind unter Leitung des Turnlehrers
Rindfleisch im vorigen Sommer wieder angestellt worden und zwar so, dass
Mittwechs und Sonnabends in einer Abendstunde die Schiiler des Gymnasiums allein
sich iibten, Die Schiiler der obern Classen widmeten sich mit Eifer dem Geschifte
3
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des Vorturnens. Die Uebungen bestanden bis zu den Sommerferien in der Mitte
Juli's in militiirischen Stellungs- und Bewegungsiibungen ohne Waflen, nach den

. - L 3l o) - " - . .
Sommerferien von Mitte Augusts an im Turnen am Geriithe und in Lauf- und Spring-
iibungen. Als Turngeld wurde nur 8 Sgr. von jedem Schiiler erhoben,

E) Die Selbstbheschiftigungstage, und die Docirstunden der
ohern Schiiler mit den untern sind in der gewohnten Weise fortgesetzt worden,

HEE, Werordnumngen

und Erlasse der vorgesetzten Behorden

A) Von dem Fonigl. NMinisterium der gelsilichen, Untererichis = und
Ficdicinal - Angelegenheiten.

1) Benachrichtigung, dass dem Director eine ausserordentliche Unterstiitzung von
0 Thlr, verliechen worden ist. Berlin, den 3I. December 1852.

B) Vom dem Hinigl Provinzial-Schul- Collegium,

1) Genehmigung der Einfithrung von Braunhard’s Handbuch der franzisischen
Sprache und Literatur (Erfurt, 1850) in den drei obern Classen. Berlin, den20. Miirz;
Magdeburg, den 24. Mirz, 1852.

-'.';t) Dass iiber im Civildienst beschiiftigte Militiir - Invaliden, die einen Pensions-
suschuss aus Militir- oder Civil-Fonds beziehen, jihrlich ein Attest ihrer Einkiinfte

an die Behirde, anf deren Etat das Gnadengehalt steht, einzusenden sei (27. Mirz).

> 3 }'h-u'.l'.".i!'h."a'h‘.i_'.t_'u|1g, dass von der zur |.'|t|c>r.~,'1i':lf,llﬂg von U_‘.!!ll:.lh‘i;ll-l.t'ill'l‘rn
aus Staatsfonds fiir das Jahr 1852 bewilligten Summe dem hiesigen Gymnasium
280 Thlr. zugewiesen sind, ndmlich dem Director 50 Thlr. , von den nichsten 5 Leh-
rern jedem 40 Thlr,, dem Musikdirector, Zeichenlehrer und Schreiblehrer, jedem
10 Thle, (den 3. Juni).

4) Aufgabe eines Berichtes dariiber, wie es mit den Dispensationen vom Unter-
richte im Griechischen gehalten werde und wie hoch die Zahl der Dispensirten in
jeder Classe sich belaufe (den 3. Juni).

5) Mit Bezug auf das Circular-Rescript vom 20. November 1837 wird die Revi-
sion des Manuscripts der dem Jahresberichte beigegebenen Abhandlung dem Director
iiberlassen (den 11, August).

6) Genehmigung des eingereichten Religionslehrplanes und der Einfithrung der
heantragten Leitfaden in den Hiinden der Schiiler, niimlich: a) fiir Tertia: Dr,
Miller's Leitfaden und Spruchbuch, Mugcluhurg, 1850, — &) fiir Quarta und
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Quinta: Zahns biblische Historien. Meunrs, 1852, Luthers kleiner Katechismus
und Spruchbuch, von Bieck. Ciistrin, 1847. — Als zweckmiissig dem Unterrichte zu
Grunde zu legende Lehrbiicher werden empfohlen «) fiir Prima: Petri Lehrbuch
der Heligion fiir die obern Classen protestantischer hober Schulen. Hannover, 1830,
und Kartz Lehrbuch der heiligen Geschichte, Kinigsberg, 1831 &) fiir Secunda:
Kurtz christliche Religionslebre nach dem Lehrbegriffe der evangelischen Kirche,
Mietan, 1851, ¢) Fiir die Wahl der in den untern Classen zu memorirenden und der
zn den Andachten des Cotus zu bestimmenden Kirchenlieder kisnne zum Anhalt die-
nen das ,,Gesangbuch fiir evangelische Gemeinen und Schulen; Berlin, bei Beimer
(2 Bgr.). [Magdeburg, den 19. April und 30. September 1852.]

7) Aufgabe einer Nachweisung der Schulgeldersiitze und der sonstigen Erhebun-
gen von den Schillern (den 6. November),

8) Ueber die erforderlichen Atteste bei Antriigen anf l‘t*llsiunirung von Lehrern
(Berlin, den 9. December; Magdeburg, den 16. December 1852).

9) In Folge des neuen Zutritts mehrerer Gymnasien zu dem Programmentausche
sind 329 Exemplare, niimlich 146 Exemplare an die Gehetme Hegistratar des Kinigl.
Unterrichts - Ministeriums zu Berlin, und 183 Exemplare an das Konigl. Provinzial-
Schul -Colleginm  zun  Magdeburg einzusenden (den 16, April, 30. Juli, 3. ‘.*l_”;jr|]5t’
26. November 1852, 9. Februar 1853).

10) Bestimmungen iiber den noch vor Jahresschluss einzureichenden Jahresbhericht
und iiber die tabellarischen Nachweisungen za demselben (den 10. Juni und 29,

November),

11) Reseript auf den Jahresbericht pro 1852, mit erfreulicher Anerkennung der
Wirksamkeit der Direction u
schwerenden Mangel an Lehrkriiften (vergl. Seite 6) es dennoch miglich geworden
sei, die Anstalt in ilirem bisherigen Gange zu erhalten (den 31. Januar ]w.:,;;;..

d des Lehrercollegiums, durch welche bei dem er-

12) Empfohlen wurde: «) die zum Besten der allgemeinen Landes- Vereins-
Stiftung zur Unterstiifzung der Veteranen und invaliden Krieger der Preuss. Armee
erscheinende nene Zeitschrift ,,Der National-Dank.** 2) die in dem geographischen
Institute zu Weimar erscheinenden Wandkarten der alten Geographie.

13) Anheim gegeben wurde — der Beitritt zu dem Stuttgarter literarischen Vep-
ein fiir Herausgabe alter werthvoller Werke ans dem Gebiete der Geschichte und
Literatur Deutschlands,

14) Durch Cireular wurde zur Ansicht mitgetheilt: a) Dr. _\[ﬂclu'l',-,-i;_',‘g latei-
nische Grammatik. Berlin, 1852. &) Berghaus physikalischer Atlas, 2 Biinde.

) Von demn Ningistirate, als dem Pairon der Anstalt.

Auns den in @hnlicher Weise und Anzahl, wie sie in den frithern Programmen
einzeln angegeben sind, wiederkehrenden Erlassen iiber Verwaltungs - Angelegenheiten
sind diessmal besonders zu erwiihnen:

@) Zufertigung der mit Bestiitigung von dem Konigl. Provinzial - Schul - Collegium
zu Magdeburg und von der Konigl, Regierung zu Erfurt versehenen Bestallung des




12

gemeinsam fiir das Gymnasinm und die Koaben- und Midechen- Biirgerschule bisher
nur aof Kindigung, nun aber definitiv angestellten Zeichenlehrers, Herrn Drei-
hellers — zur Aushiindigung an denselben (den 6. April 1852).

#) Benachrichtigung von dem Witzenhausen’sehen im Jahre 1516 gestifteten
Stipendium, das bisher nur an Familien- Angehirige des Fundators und als Uni-
versitits - Stipendium verliehen worden ist, von nun an aber, nach genauermn
Anhalte an die Stiftungsurkunde, als allgemeines Schul-Stipendium gelten soll
(den 31. December 1852).

Die Konigl. Regierung zu FErfurt hat niimlich auf das von der Stadt-Schul-

Commission der geschehenen Aufforderung zufolge gegebene Gutachten, das der

Magistrat der Stiftungs-Urkunde entsprechend fand und dem er daher beistimmte,
Folgendes i‘[ls:_f_;u.felzl:

1) dass das Stipendium bediirftigen nnd w iirdigen Schiilern des Gymnasiums
und der Knabenbiirgerschule verliehen werden solle, ohne indess die Schiiler der
gewerblichen Fortbildungsschale, als der Fortsetzung der Biirgerschule, ganz auszu-
schliessen.

2) dass die bediirftigen und wiirdigen Sthne hiesiger Einwohner, und
besonders die der Familie des Stifters angehbrigen geeigneten Schiiler vor-
zugsweise zu beriicksichtigen seien.

3) dass die betreffenden Schuldirigenten jihrlich im Monat April dem Magistrate
motivirte Vorsechliige zur Vertheilung machen sollen.

4) dass, um dem Verlangen des Stifters gemiiss die Verleihung feierlich
geschelien zu lassen, sie am Schlusse des Gffentlichen Rede - Aetus am jihrlichen
Stiftungsteste des Gymnasiums und der Knaben - Biirgerschule bekannt gemacht werden
soll.

5) dass der jihrliche Betrag von 26 Thlr. 1 Sgr, 5 Pf, nieht in zu kleine An-
theile zersplittert werden mochte,

IV) Statistische Webersicht des Gymnasiums
von Ostern 1852 bis 1853

A) Verhilinisse der Schiiler.,

1) Fahl der Schiiler.

Am Sdhlnsse des vorigen Schuljahres zu Ostern 1852 hatte das Gymnasium 107
Schiiler, am Schiusse des Sommerhalbjahres 119, und hat jetzt zu Ende des Schul-
jahres 118 Schiiler, namlich’ 19 in Prima, 31 in Secunda, 25 in Tertia, 26 in
narta, 26 in Quinta.
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2) Aufgenommen wuedemn 32:
Zu Ostern 23

Secunda 2: Viector Becker, aus Langensalza. — Georg Bippard, aus
Wanfried.

Fiir Tertia 2: Karl Meyer, aus Eigenrode. — Adolph Lamperz, von hier.
Fiir Quarta 3: Christian Ackermann, von hier, — Karl Linke, von hier. —

Adolph Otto, von hier.
" Quinta 18: @) Einheimische: DBernhard Bickel. — Otto Danner. —

Wilhelm Déring. — Franz Franke. — Christian Frohne. — Herrmann
Griger. — Otto v. Hagen, — Lounis Hefter. — Julius Immig. — Au-
gust Kleyensteuber. — Wilhelm Miihlberg. — Lonis Oppé. — August
Pfeiffer. — KErnst Schiifer. — Louis Weber. ) Answiirtige:
Alexander Koch, aus Klein-Welsbach. — Karl Schumann, aus Lan-
gula, — Karl Zwinkau, aus Heldburg.

Zu Michaelis 6:

Fiir Secunda 1:

Fiir Tertia 3:

Armin

Eugen Herbig, aus Abtsbessingen.

Koeh, von hier. — Alfred

gottern. — Huogo Grosser, ans Grossengottern.
Fiir Quarta 1:

Fiir Quinta 1:

Fiir Secunda 1:

November 1:

Adam Miiller, aus Deuna.

Oscar Meister, aus Weberstedt.
Gustay Griining, aus Gross- Ubrleben.

3) Abgegangen sind 21:

Grosser, aus Grossen-

a) Aus Prima nach bestandener Abiturienten-Priifung mit dem Zeugniss der Reile

auf die Universitiit 6:

5 (evangelischer ['|J:||\c'::.~iuq|:| zu Dstern 1852

T i : : . Zoit des .
T anil- Alter. Stand u. Wohnort Schulbesuchs § Univer-
und Geburtsort, des Ober- | in Studinm,
i vt b T : Jahr o i haupt, |‘Prima. sitit.
Familien - Name. Vo teors Sabr | Jahr
Adulph Sachs 18 Langula Schullehr. in Lang. 9 2 JGottingn:{Philologie j
Heinvich Otto 19 Erfurt Rect.d. Kn.-Birger-{ 10 | 2 [lalle Theologie
schule zu Milithsn. |
Bernhard M aun 19 Merseburz Gymnasial - Direct.] 10 i 2 [Halle Medicin
#ii Mihlhausen I
Wilhelm Madlung o9 Miiklhausen stadtsecr. daselbst I o Milit.wissenscli
Ad. Stossmeister] 21 | Mihlhausen [Stadtbaumstr. das. 2 | 2 |Gittingn{Medicin
1 (katholischier Confession) 2u Michaeglis 18532:
19 Fabrikant (f) in | 4% 2 Handelswis-

lgnaz Werner

| Waorbis

Worbis

sgnschafe

4
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b) Auf eine andere Schule 6:

Aus Prima 1: Friedrich Ochs, aus der N(rlmﬂ~.-'&b!he'1lung fiir Seminar- Vor-
bildung in die erste Classe des Konigl. Haupt-Seminars zu Erfurt,

Ans Secunda 1: Gustav Seifarth, aus Hohenbergen,

Aus Tertia 1: Herrmann Miiller, aus Treffurt,

Aus Quarta 1: Wilbhelm v, Wehren, aus Wintzingerode,

Aus Quinta 2: Burghard Cammerer, aus Oschersleben (wegen ﬂ'p{__{zugg der
Eltern). — Herrmann v. Bonin, aus Neuhaus (auf die Kbonigl. Cadetten- ol
schule zu Bedburg).

¢) Zn anderm Berufe 8;

Aus Prima 1: Ernst Madlung, von hier.

Aus Secunda 2: Theodor Fiirer, von hier. — Franz Konig, aus Erfurt.
Aus Tertia 2: Karl Meyer, aus Eigenrode. — Adolph Lamperz, von hier.
Aus Quarta 3: Karl Etzel, von hier. -~— Benjamin Bowolt, von hier, —

Kar]l Ose, von hier.

d) Gestorben 1:

Der Primus der Tertianer, Julius v, Marschall ans Altengoitern, starhb am
25. September 1852 14%/, Jahr alt, nach kurzem Krankenlager an einer nervisen
sungen - Entziindung, Die Schule verlor an ihm einen eben so fiithigen wie

fleissioren

und wohlgesitteten 3 ler. Lehrer und Schiiler begleiteten ihn zu Grabe, an wel-

chem der Diaconus Fi coF Hetrach-

hr zwischen den Trauergesiingen Worte relig

tung und christlichen Trostes zu der Trauerver

sammlung sprach,

B) Vermehrung des Lehr- Apparates,

ke, fiir welche wir |

rmit unsern Dank aussprechen, sind der

1) Von dem Konigl. Ministerium der g

istlichen, Unterrichts - und Medici
enheiten: a) Joh. Seb. Bachs Matthiius- Passion, musikalisch -iisthetisch dar-

Angele;

‘ " A R Y onila (S50 N : : - 2
gestellt von Dr. Mosevius, Berlin, 1832, &) v. Spruners historisch - geographischer
Atlas, 15, Lieferung (Schluss).

In einem Circulare vom 2. August 1852 war ein Verzeichniss von 73 bei dem

Konigl. Unterrichts-Ministerium disponibeln Werken zur Auswahl miteetheilt
worden. Von den aus demselben erbetenen 27 Numern haben uns nur 7 Numern

nicht gewiithrt werden konnen, weil der Vorrath nicht ausgereicht hat; die iibrigen

20 Numern sind uns durch das Konigl. Provinzial -Schul - Collegium laut Verfiigung
vom 6. Februar 1853 (erhalten den 2. Miirz) als Geschenke fiic die Bibliothek
zugesandt worden, und enthalten folgende (noch ungebundene) Werke:
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Das heilige Abendmahl, eine dogmengeschichtliche Untersuchung, Giessen 1815. —
Evangelin N. T. rec. et cum comment. perpet. ed, D, Fritzsche, Lps. 1830, Tom. I et II,
Fvang., Matth. et Marci. — Kippen: Die Bibel, ein Werk der gittlichen Weisheit,
2 Biinde. Lpz. 1837, — Quaestiones Plileneqe, .’*:'f.‘r'f';:.w'. Dyr. Grossmenn, L‘r,-s. 18209,
Schumann: Pentatenchus, hebr. el graec. , Vol. I. Genesis. Lps. 1829, — Civeron. orati.

IV ele., ed. . A. Woll. Berol. 1601. — Hederici Lexicon graee. lat. et lal. rraee.. ed.
Pinz: £Y o IT Tomi, !.",'!.'F. 1827, — Matthiae: {Jr',F'{-r‘r_}H ,ft..?{.r‘;'.',r.l'“'r:.r.r,w_ I‘r}!’. I. (l _ T f--‘:,'J-S'-
184, — Aemil. Porté Diclionarium tonicum gr. lal, in Herodot., Londin, 1823, -— Tueiti
dialoz, de oratoribus, ed. J. C. Orelli. Turic. 15830.
&

§f

Taciti Germania, edd. Kapp et
Lps. 1824, — Dictionnwive de 'Academie frangoise, par Calel. IV Tomi, Berol,
1500 n, 1804, — Fiedler: Reise durch alle Theile des Konigreiches Griechenland in
den Jahren 1834 bis 1837, 2 Theile, mit lithographirten Taleln und Karten. Lpz.
1840 und 1841.—A. G. Lange’s vermischte Schrifien, herausgegeben von K. G, Jacoh,
Lpz. 18
Winter: Literiirgeschichte der deutschen Sprach-, Dicht- und Redekunst, Lpz. 1829, —

2. — Dr. G. Schilling:  Geschichte des Hauses Hohenzollern. Lpz, 1813, —

1t Der selbstlehrende (eometer. 2 Theile. Lpz. 1824. — Braselmann: Gebete

Biisj
fiir Schulen. Diisseldorl, 1841, — Eancliridion, oder der kleine Katechismus Dr, Mar-
tin. Luthers, mit histor, Einleitung und ausfiihrlicher Erliuterung von M. Schott.

Lipz, 1833, — Rist: Anweisung fiir Seholmeister. Hamburg, 1798,

2) Von dem Konigl. Ober-Priisidiom zu Magdebm Wesen und Unwese
J ] = wesen

us etc. Htettin; 1832,

des modernen Constitutionalis:

3) VYon dem Kbnigl, Provinzial - Scliu]—f_.'uiIu.,r_;iu.m: Shakespeare’s Mae-

beth, dibersetzt von Dr. Aug, Jacoh. De 344,

4} Von Herrn Buchhiindler Heinrichshofen hier: Geschichte des griechischen
i{riuh;u'n-.wn:‘, von Ristow und Kéchly. Aarau, 1852.

5) Yon der Verla indlong von Ferdinand Hirt in Breslau: Auras und Gner-
lich deutsches Lesebuch, L. Theil. 3. Auflage. 1852. — v, Seydlitz Leitfaden der
Geographie, 6. Auflage. 1852, — Sehillings Grundreiss der Naturgeschichte, 1, u, 2.
Biindchen: Thier~ wnd Pllunzenreich. — Kambly's Elementar- Mathematik, 1. Theil,

Avithmetile und Algebra, 2. Theil, Planimetrie. 3. Theil, Trigonometrie.

6) Von der Verlagshandlung ,,Eriedeich Vieweg ond Sohn® in Braunschweig :

ngerslev's Lat, Deotsches Schul- Wiirterbueh, 1852, 1 —37 I};J:__-'lell (mit Zusage der

0 s p S
fernern Bogen nach Beendigung des Druckes).
-y
i

| Yon der E. Schweizerbart'schen Verl: gshandlung in Stuttgart: Reuschle's

Lehrbuch der Geographie. 1. Theil: Die Physik der Erde. 2. Theil: Beschreibende

Geographie, 1. Hilfte (mit Zusage der zweiten Hilftg nach ilirer Erscheinung).

8) Von der Hahno'schen Hofbuchhandlung in Hannover: Heyse's deutsche Sthul-

Grammatik, 17. Ausgabe, 1851. — IHeyse's Leitfaden zaom Unterrichte in der deutschen
Sprache, 16, Aoflage, 1852, — Analytischer Leitfaden fiir den ersten wissenschaft-
lichen Unterricht in der Naturgeschichte, von Leunis. 1. Heft, Zoologie, 1852,

9) Von der Schultze'schen Buchdruckerei in Berlin: Robertson’s neuer Lehr-
gang der englischen Sprache, deutsch bearbeitet von I, Boltz, 2 Theile, 1852,
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10) Von der Friedrichs'chen Verlagsbuchhandlung in Elherfeld: Vilter's Leit-
faden fiir den methodischen Unterricht in der Naturgeschichte. 1. Abtheil. Zoologie.
1, Heftchen: Die Gruppen und Classen des Thierreichs — fiir Sexta und Quinta des
Gymnasioms, 1852,

11) Von dem Professor Dr. Ameis hier: Dr. Hoyers Stiftung, Verlassenschafi
und Lebenslanf. Miihlhansen, 1797. — Reinholds Ausziige aus den im Jahre 1763
und 69 iiber die Glaubenslehre gehaltenen Predigten. Mihlhausen, 1770. — Ein
Miihlhiiusisches Gesangbuch von 1781 mit Anhang von 200 Liedern. — Vollmann
Handbuch der Einleitung in die Biicher des N. T. Gottingen, 1808. — Ei
hand, enthaltend : «) Lungershausen Synodalprogramme von 1716 —28. &) die von
1717 bis 1728 beim Rathswechsel der kaiserlich freien Reichsstadt Miihlhausen gehal-
tenen sogenannten Regenten - Predigten.

Sammel-

12) Von dem Gymnasial-Lehrer-Collegium: ) Klotz' und Dietsch’ Jahe-
hiicher fiir Philologie, Jahrgang 1852 oder 64. 63, 66. Band.— &) Miitzell's Zeitschrift
fiir das Gymnasialwesen. Jabrgang

Erziehung, won Dr. Wiese. Berlin, 18

— ¢) Deuntsche Briefe iiber englische

Die Schulbibliothek hatte eine Einnalime von 105 Thlr, 5 Sgr., wovon aber
noch ein Theil auf Berichtigung riickstiindiger Rechnungen zu verwenden war, Theils
aus Auctionen oder aus Antiguarhandlongen, theils aus dem Buchhandel wurden be-
schafft: Das Neue Testament, nach Zweck, Ursprung, Inhalt, von Credner. Giessen,
1841. Neudecker: Lexicon der Heligions- und christlichen Kirchengesehichie, 5
Biinde. Kioster: Der Apostel Johannes. Meyer: Kritisch - exegetisches Handbueh

iiber die Apostelgeschichte., Leibnitz Theodicee. Vorlesungen iiber die Sittenlehre,
von de Wette, 2 Biinde., Commentar iiber die Psalmen, von de Wette. Herbart’s
Psychologie als Wissenschaft, 2 Binde. Lehren und Meinungen der Socratiker iiber
Unsterblichkeit, von Tennemann. Vollandii Hiztoria ideraria Mullusae. Vitemb, 1709,
Stuart und Revett Alterthiimer von Athen, mit 84 Lithogr. Creuzers Symbolik und
Mythologie der alten Vilker, 6 Binde und Kupferheft. Wieselers Theatergebiinde
und Denkmiiler des Bithnenwesens bei den G

iechen und Romern. Sinnbilder der

alten Vélker, von Conrad Schwenk. Krause: Geschichte der Erziehung. Berichte
der l\-['lnigl. Siichs. Gesellschaft der Wissenschaften, Philologiseh - historische Classe
1850 und 1851, Mathematische Classe 1850. Groddechk: Initia historiae literar. Graecor.,
II Partes. Achilles Tuling, ed. Juacobs. Eustalldc commentar. ¢n Homer., Iliad. et

*) Den Zweck dieser sub Nr, 5—10 von Verlagsbuehhandlungen mir gewordenen giitizen
Zusendungen glaube ich dadurch am besten zu fordern, dass ich die erhaltenen Werke zundichst im
Lehrercollesio circuliren lasse, und sie dann in die Schul- oder Schiilerbibliothek, je Fir welche sie
sich am meisten eiznen, aufoehme, aus denen sie dann in Folge dieser Bekanntmachung im Pro.
egramme von dem Publikum, das sich fiir sie interessirt, und hauptsiichlich von den Lehrern der
stadt und Umgegend , die sie niiher kennen lernen wollen, gelichen werden kinnen. Dadurch wird
anch eine migliche Einfiihrung derselben als Lehrbiicher, wenn sie winschenswerth erscheint,
ati besten vorbereitet.




17

Odyss., ed. Stallbawm y VII Tomi. Butimanni Scholia in Homer, Odyss. Lachmann e
choricis systematibus tragicor. graec. Tacitus, ed. Nipperdey, Tom. I. Stalii Opera,
ed. Bipout. Suetonius, ed. Bipont. Planti Comoed. , ed. Biponty, II Tomi. Horalié Opera,
ed. Mitscherlich , II Tomi. Virgilid Evangelisantis Clristiados {ibré XIII, auctore Ro-
gaeo.  Braunhards Handbuch der franz. Sprache und Literatur. A. W, Zumpt de C.
T. Zumptii vite el studiis. Karl Lachmann, von Hertz. Gedenkbuch iiber das Fried-
richs-Denkmal, von Sommer. v. Wackerbarth Parallele zwischen Peter d. Gr. und
Karl d. Gr. Mawritéi Gudeni Historia Erfurtensis. Hihentafel der merkwiirdigsten
Monumente. v. Humboldt's Kosmos, 3. Bandes 2. Abtheilung. Winkler's General-
bass - Uebungen. Meichels Blumenzeichnen und Landschaftszeichnen, Adams Thier-
zeichnen, Mehrere kleine Schriften.

Hierzn aus besondern Fonds der Knaben-Biirgerschule: Killer: die kafe-
chetische Baukunst. Wackernagel: Unterricht in der Muttersprache. Waitz allge-
meine Pidagogik. Nacke |xii:[:|g::gi.~;chcr Jahresbericht fiir 1852. Bock und Jung-
klaass: Schulblatt der evangel, Seminare Schlesiens, Jahrgang 1. Vogel und Kirner:
Die hihere Biirgerschule, Jahrgang 1. Kirner: Der praktische Schulmann, Jahrgang 1.
Klemm's Kulturgeschichte der Menschheit, Band 10. Barthold’s Geschichte der
deutschen Stiidte, Band 3. Schouw: Die Erde, die Pflanzen und der Mensch. Reusch-
le's Physik der Erde.

An Programmen erhielt die Bibliothek durch den Programmentausch 279 Stiick
als Gesammizahl der zwei Sendungen vom 20, Avgust und 4, December 1852,

Auns dem Fonds fiir den mathematisch-physikalischen Apparat wurden
diessmal nuor f::lgr:mil: Werke [iir die Bibliothelk beschafft: H(‘.n;r,{-n]n(-rgts Versuche
iiber die Gesetze des Falls. Link Handbuch zur Erkennung der Gewiichse, 3 Biinde.
ldeler Untersuchungen iiber den Ursprung der Sternnamen.

Die Schiiler -Bibliothek hatte durch die Beitviige der Schiiler (jihrlich a
12 Sgr., die den bediirftigen und wiirdigen Schiilern, wie auch bei Verhinderung
des Schulbesuchs durch dauernde Krankheit erlassen werden) in der Summe von
41 Thlr. 18 Sgr. und dureh den Gymnasialantheil am Beidergewandgelde in der
Summe von 17 Thlr. 25 Sgr., endlich durch Ersatzgelder fiir verlorne Biicher in der
Summe von 24 Sgr. die Gesammi-Einnahme von 60 Thlr. 7 Sgr., und schaffte davon
folgende. Werke an: IHinrichs Erklirungen von Sehillers Dichtungen, 3 Biinde.
lKosegartens Jucunde. Sporschil nenes Heldenbuch, 3 Biinde. Spazier: Biographie
Jean Paul's. Fornet's Lesebueh in Biographien. Zehn Biicher frinkischer Geschich-
ten, von Gregor v. Tour, 2 Biinde. Oertel's Geschichtsparagraphen. Schlags Welt-
geschichte, 1. und 2. Lieferung., Atzerodt Geographie und Geschichie von Prenssen.
Das Eichsfeld, von Carl Diival. Stacke Erzithlungen aus der griechischen Geschichte.
Pariser Bluthochzeit, von Varamundus. Des Josephus Erzéhlung ven der Zerstorung
Jerusalems. Die Busse Heinrichs 1V vor Papst Gregor VI, ven Lambert. Aschaffent.
Bayard, der Ritter ohne Furcht und Tadel, von Collmann, Zeiss Lehrbuch der
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allgemeinen Geschichte, 1. Theil. Sommer's Gedenkbuch iiber das Friedrichsdenk-
mal. Melos Geschichte der Reformation. Der Kampf der Democratie und Aristo-
kratie in Rom, von Schulze. Woltmann's kleine historische Sehriften. Dr. Martin
Luther, der Mann Gottes, von Kiister. Geschichten und Characterziige aus der
deutschen Kaiserzeit, von Klopp, 2 Biinde. Heldensagen griechischer Vorzeit, von
Werther, 2 Binde. Siipfle’s lat. Stiliibungen fiir die obersten Klassen, 3. Theil.
Poppe niitzliche Kenntnisse. Poppe Physik, 2 Binde. Poppe Erd- und Himmels.
kunde. Gude und Gruber Unterhaltungen und Studien. 1. Jahrgang. Grobe: Bilder
und Scenen aus Natur- und Menschenleben, 4 Biinde. Das Seelenleben der Thiere,
von Posner. Kletke's Musterbuch deutscher Aufsitze. Kirchner's Hodegetik, oder
Wegweiser zur Universitit fiir Studirende. Weber literar- historisches Lesebuch,
3. Bandes 1—3. Abtheilung. Schmidt's Hausschatz der schinsten Balladen, Auras
und Gnerlich deutsches Lesebuch, 2. Theil. Liihen und Heinemann : Jugendhiblio-
thek. Amalthea, Benignus, und Feicrabende an der Elbe, von Strauss. Die Miirty-
rer, oder der Triumph der christlichen Religion, won Chateaubriand. Keschnitz
Sagen und Mihrchen fiir die Jugend, 2, und 3. Theil. Nieritz Jugendbibliothek, 1852,
6 Biindchen. Glaubrechts Goldmiihle. Bliithen und Friichte, von Ahlfeld. Der
deutsche Knabe in Amerika, von Baron. Capitiin Tisdale, von Hoffmann. Der zer-
brochene Becher, von Hoffmann. Die Uhr —und — das verschiittete Dorf, von Steiger.
Kirbers Jugendbibliothek, 4 Biindchen, enthaltend : Jeffersons Reise nach Californien:
Ross' zweite Nordpol-Expedition; El-Dorado; Golowins Verbannung nach Sibirien.
Keschnitz® Goldkbrner. Keschnitz’ Lohn des Fleisses. Der Kinder-Kreuzzug, von
Nieritz. Horn Lebenshilder ans der Heimath und Fremde. Fiorita — und — Konig
und Kronprinz, von Baron. Die Kartoffeln, von Nieritz, 2 Bindchen. Rufe mich
an in der Noth, Erzidhlung von Hoffmann,

Fiir jede Classe sind an bestimmten Tagen Stunden festgesetzt, in denen die
Schiiler Werke aus der Bibliothek zor Kennenlernung oder zum Nachschlagen ins
Lesezimmer, oder fiir Lingern Gebranch mit nach Hause bekommen kénnen,

Der historische Lese-Verein fiir das Gymnasium hatte von 40 Mit-
gliedern eine Einnahme von ¢, 30 Thlr. Die neu angeschafiien Werke sind folgende :
Das Leben des Ministers v. Stein, 3. und 4. Theil. Steger’s Supplement zu K, v.
Hottecks allgemeiner Geschichte. Briefwechsel zwisehen Mirabean und Fiirst von
Arensberg , 3 Theile. Macauley’s Geschichte Englands, 4 Theile. Vehse Geschichie
des Oesterreich. Adels und Hofes, 4 Theile. Korn Neueste Chronik der Magyaren,
2, Band: Die Russen in Ungarn und die Ungarn in Deutschland. Vehse Geschiclite
des Hauses Braunschweig in Dentschland und England, 2 Theile.

Indem wir den Mitgliedern des Vereins fiir die bleibende Theilnahme unsern
Dank hiermit aussprechen, bemerken wir zugleich, dass der den Verein leitende
Conrector Dy Miihlberg ferner bemiibt sein wird , das Interesse an dem Institute
durch Beschaffung der neuesten und werthyollsten historischen Werke lebendig zu
erhalten.
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C) Geschenke, Legate, Stiftungen.

Dankbar haben wir auch an dieser Stelle zu erwiihnen:

1) die ausserordentlichen Unterstiitzungen, welehe laut der auf Seite 10
A 1) und B 3) angefiibrten Verfiigungen von dem Kiénigl. Ministerium und Konigl,
Provinzial - Schul = Collegium den Lehrern verlichen worden sind;

2) die von dem Magistrat als dem Patron der Anstalt gewiihrte hihere Doti-
rung einiger Lehrstellen und verlichene Zulage (vergl. Seite 6).

Die 28 Thlr. des Lutterothschen Legates wurden stiftungsgemiissnach Abzug
von 1 Thlr. Gebiihren an den Director an 7 Schiiler so vertheilt, dass die sechs
ersten, jeder 4 Thir., der letzte 3 Thlr. erhielt, deren \*Ln\euhm-r zu Kleidungen
oder Biichern sie nachweisen miissen.

Aus der v. Hansteinschen Stiftung erhielten zwei Schiiler des Gymnasiums,
und zwei Schiiler der Knaben-Biirgerschule, jeder Tuch zu einem Oberrock, und ein
Schiiler der letzterwithnten Schule Tuch zn Beinkleidern, iiberdiess 2 Schiiler des
Gymnpasiums Biicher in dem Gesammtwerthe von 2 Thilr, 12 Sgr. 6 Pf. und 4 Schiiler
der Knabenbiirgerschule, jeder ein Gesangbuch im Werthe von 15 Sgr.

Der Gymnasial - Antheil am Schulgelde und an den Stephan-Helmsdorf-
Griesbachschen Legaten im Betrage von 23 Thlr. 5 Sgr. 3 Pf. wurde so vertheilt,
dass 1 Primaner 1 Thlr. 10 Sgr. 3 l’!.J 1 Primaner 1 Thlr., 6 Sec mu!cmcr, Jmlza-

Thir. 2 Sgr. 6 Pf., 2 !"(umner, jeder 1 Thlr., 10 Quartaner, jeder 22 Sgr. 6 Pf.,
10 Quinlime], jeder l? Ser, 6 L, als .wluhur Unterstiitzung bediirftig und wiirdig,
erhielten,

Zu diesen Legaten fiir Schiiler ist nun das bereits oben Seite 12 angefiihrte
Witzenhausen’sche gekommen, das aber erst Leim niichsten Stiftungsfeste 1853
zum ersten Male nach der neuen Bestimmung wverliehen werden wird, und zwar in
diesem Jahre die riickstindigen Betrige der beiden Jahre 1851 und 1852 a 26 Thir.
1 Sgr. & PR, iiber deren Vertheilung daher erst im Programme des niichsten Jahres
herichiiet werden lann,

Im Oster~ Examen 1852 wurden von der dazu ausgesetzten Summe von 20 Thir.
an durch Fleiss und gute Sitten der Belohnung wiirdige Schiiler aus jeder Classe
folgende 15 Priimienbiicher vertheilt: In Prima: Deutsche Geschichte in Ge-
dichten, herausgegeben von Grube, In Secunda: Nigelsbach Anmerkungen zu
Homers Ilias, Braunhard Handbuch der franziésischen Sprache und [.m-mun Nii-
gelsbach lateinische Stilistik., Stolls Handbuéh der Religion der Griechen. In

Tertia: Vega Handbuch der Logarithmen. Dethier Geschichte der alten Welt in

ausfiihrlichen Biographien, 1. und 2. Band. Dietsch Lehrbuch der allgemeinen Ge-
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schichte, 3. Theil, Neuere Geschichte. In Quavta: Gradus ad Parnassum, ed. Conrad.
Echtermeyer Auswahl deutscher Gedichte. Crusius Worterbuch zum Homer. In
Quinta: Borussia, Sammlung dentscher Gedichte auns dem Gehiete der Gesehichte
Preussens, von Lehmann, 1. und 2, Theil. Schmidt Preussische Vaterlandskunde. —
Ausserdem erhielt noch ein Schiller zu seiner Confirmation ein Gesangbuch, womit
nun das zweite von den im Jahre 1830 durch den Magistrat hierzu erhaltenen 5 Exem-
plaren der neuen Auflage vertheilt ist,

Von dem Schulgeld-Ueberschusse wurden zuniichst 25 Thlr. fiir die zum
Oster - Programm 1852 gelieferte Abhandlung, und e. 23 Thir. fiir den philologischen
Leseverein des Lehrercollegiums bestimmt. Der iibrige grosste Theil musste anf
Honorirung von Vicariatsstunden verwandt werden, so dass nnr die kleine Summe
von 58 Thalern fiir Zuschiisse zu den Besoldungen iibrig blieb, wovon die zwei
am geringsten besoldeten Lehrer jeder 17 Thir, die zwei nichsten jeder 8 Thlr., die
drei folgenden jeder 6 Thir. erhielten.

V. Ueher die Schulpriifungen.
-

Zu Michael 1852 fand die gewihnliche Priifung aller Classen nehst Censurver-
theilung nur vor dem Schul - Curatorium und Lehrercollegium statt, Die Gegenstiinde
derselben waren: Prima: Religionslehre: Director Dr. Haun. Mathematik: Sub-

conrector Dr. Dilling. — Secunda: Homer Odyss.: Professor Dr. Ameis. Firgil.
Feloe.: Convector Dr. Miithlberg. — Tertia: Mathematik : Subconrector Dr. Dil-
ling. Franzosisch: Dr. Weigand. — Quarta: Geschichte und Geographie: Dia-

conus Fiihr. Griechisch: Subconrector Becke. — Quinta: Lateinisch : Conrector
pr. Miihlbergz. Reehnen: Subconrector Reecke. — Ausserdem in Tertia, Quarta
und Quinta Gesang: Mausilcdirector Thierfelder.

In der 6ffentlichen Oster-Priifung d. J. werden die Ausarbeitungen und
Secripta in den verschiedenen Sprachen und Wissenschaflten, sowie die Zeichnungen,
Schreibebiicher u. s. w. von allen Classen vorliegen. Die Priifung ist auf folgende

A v x renr f
Anrt .u|15L.fJ|1!|li.T.

£} Hewe @iy smmasiume s Montag, den 21. Mirz Vormittag von 8—11 Uhr Prima und Secunda:
von 11 — 12 Uhr Tertia, Nachmittag von 2 — 4 Uhr Quarta und Quinta,
Prima: Sophoclis Electra: Director Dr. Haun. — Geschichte: Professor Dr
Ameis,
Secunda: Mathemathik: Subconrector Dr. Dilling. — Franzisisch: Dr.
Weigand.
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Tertia: Ovid. Metamorph,: Subgonrector Recke. — Geschichte: Collaboraror

Meinshansen.
Quarta: Religionslehre: Subconrector Recke. — Cornelius Nepos : Collaborator

Meinshausen.
Quinta: Lateinisch; Conrector Dr, Miihlberg. — Franzosisch: Dr. Wei-

gand,
Ausserdem Gesang in Tertia, Quarta und Quinta: Mnsikdirector Thier-

felder.

2) Em Nebem-Seminar: Montag, den 21. Mirz Nachmittag von 4 Ubr an:

Religionslehre und Bibelerklirung:
Geographie und Geschichte:
Generalbass und Orgelspiel: Musikdirector Thie rfelder.

i ”
{ Pastor Barldsius,

Zu diesen beiden Priifungen den 21. Miirz werden hiermit ganz ergebenst einge-
& g = 24

laden: Der verehrliche Patron, die Stadt-Schul-Commission, die Koniglichen
Militiic- und Civil-, sowie die stidtischen Behirden, die Herren Geistlichen und
Lehrer, die Eltern unserer Schiiler, und alle Gonner und Freunde des Schulwesens.

Die Vertheilung der Priimienbiicher und der Censuren, sowie die Versetzuny

der Schiiler und die Abiturienten-Entlassung findet Mittwoch den 23 Miirz
Vormittag 10 Ulr nur vor dem Schuleuratorium und Lehrercollegium Statt.

Der Sommercursus beginnt Montag den 4. April.

Miihlhausen, den 12 Mirz 1853,

Iy, Bigun, Diccctor.
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Zins- und Renten=Theorie

von

Albert Iartrodt,

Rubrector,

Beatus itle gui procul negoliis,
Ut prisce gens mortalinig,
Paterna rurae hobus epercel suis,
Solutus omni fenore.
Horatius,

§ 1

Begriffsbestimmungen.

1) Jeder Gegenstand, der fort und fort eine in sich selbst begriindete Veriinderung
erfithrt, heisst im Allgemeinen ein Grundstock, eine Stammgrisse, Anlage
(fe fonds) und im Besondern, wo namentlich von sich verwerthenden Geldsummen
oder dureh ein Geldiiquivalent vertretbaren Sachen die Rede ist, ein Kapital (sors,
r-r.aj,u.ng'.".r;."f-,-_ Das nach Ablauf eéiner gewissen Zieit sich ergebende, mit dem Grundstocke
gleichartige, Veriinderungsquantum nennt man Zunahme, Ertrag, 6fterer woll
nocl, vorziiglich, wenn es sich um Entschiidignng oder Vergiitung fiic den aus dem
Niesshrauche eines physischen Gutes hervorgehenden Vortheil handelt, Zinsen

Ceensus , uswrae), Interessen (inleresse Nutzen oder Gewinn bringen), Wucher (in

eigentlicher Bedeutung — Anwachs, Zuwachs, fenus, toxog; in engerer Bedeutung —
hohe , iibertriebene Zinsen).

Wird der Zinsenberechnung eine bestimmte Zeiteinheit zu Grunde gelegt — ge-
withnlich ist eine Frist von Einem Jahre zu verstehen, wenn nicht vorher ausdriiek-
lich ein anderes Zeitmaas bemerkt ist, — so werden die Zinsen fiir Eine Einheit der

Stammgrisse Zinsfuss, Einheitszinsen (quolae usurariae, Zinsquote), fiir 100
Einheiten Procent oder Procente (pro centum, p. ¢., %), so wie das nach Verfluss
der ersten Zeiteinheit um den Zinsfuss vermehrte Einheitskapital der terminliche
(jihrliche, monatliche .. .) Vermehrungs- oder Veriinder ungs-Factor ge-

nannt.

1
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ldie Bestimmung der Zinsen oder Interessen aus der Grisse des Kapitals, des
Zinsfusses und der Zeitdaver, nebst den verschiedenartigsten hieher gehirigen Be-
zichungen, Modificationen und Anwendungen machen den Gegenstand der Zins- oder
Interessen-lechnung aus.

2) Wird nach Verlauf einer Anzahl von Zeitabschnitten ansser dem Kapital bloss
die Summe der in den einzelnen Terminen fillligen Zinsen (Hauptzinsen) in Reehnung
gebracht, ohne dieselben wieder als ICapital zu benutzen, so geschieht die Verzin-
;nn;r nach einfachem Zins; werden dagegen Zinsen von den Zinsen (Nelenzinsen)
g[-llg;llllllg‘llj indem man die Zinsen am Ende jedes Termins wieder als ein neues ver-
zinsliches Kapital betrachtet und dem Grundkapitale hinzugefiigt (zugeschlagen) denkt,
so reclinet man nach zusammengesetzten oder Zinseszinsen (evazomsuoe). 1lier-
nach unterscheidet man einfache oder niedere und zusammen gesetzle oder
hivhere Zinsrechnung,

Das urspriingliche (reine) Kapital heisst der bare, gecenwiirtice oder An-
i - ’ ;] f r

fangswerth, das nach Ablauf einer bestimmten Anzahl von Terminen um die auliro-
laufenen Zinsen vermehrte Kapital der zukiinftige oder Endwerth, der Unterschied
zwischen dem End- und Anfangswerthe eines Kapitales, dessen Zinsen innechall
eines bestimmten Zeitintervalles im Riickstande geblieben sind, der Zinsenbelauf,
die Zwischenzinsen (inlerusurivm: commodin lemporis).

Bei Voraushezahlungen (enficipationes) — wo eine erst nach einer festgeselzten
Frist unverzinslich fillige' Summe in Folge getroffener Uebereinkunft oder aus irgend
einem Rechisgrund vor der Verfallzeit (d. i. bar) bezahlt und der jilligkeit und .ele-m
Rechte gemiiss dem Schuldner ein gewisser Vortheil fiir die frither geleistete Zahlung
(commodicm 1h i'r-;r.-'rr-:'scHfrrf:'a.fr-:'] |Jl‘!\\i“'|;_{t und dieser sofort durch _‘\.IJHII_'_‘_ von der gan-

zen Schuldpost in Anvechnung gebracht wird — nennt man die Abzugszinsen Rabatt
oder Disconto (rabutie — f‘iﬁl~tl[~|‘s4'h];|lf__l;j Nachlass:; disconto — Abrechnung, Abzug).

Der bare Werth wird im letztern Falle der discontirte (rabattirte) Werth, der
Endwerth das zn discontivende (rabattirende) Kapital, und die Ableitung des
baren Werthes ans dem Endwerthe das Discontiren (Rabattiren) eines Kapitals
auf bestimmte Zeit, so wie umgekehrt die HL:-ilintrHung des Endwerthes aus dem baren
Werthe das Aufzinsen, Accumuliren (Paccumulation) einer Summe auf Lestimmie
Zeit genannt.

3} Bei der Verzinsung auf liingere Zeit kann entweder ein einziger Grundstock
in I_'n[vrmu:lnm;; gezogen werden , oder man betrachtet mehrere Stammgrissen zu-
gleich, indem der urspriingliche Grundstock in jedem suecessiven Zeitabschnitte durch
Illl::{ui'i'l.'__{l‘]L !':mh‘r IHinw {'ghl']l!l]l‘l‘l;l cines neuen Grundstockes veriindert wird : hiernach
unterscheidet man: Zinsrechnung mit einmaliger oder constanter Kapitalanlage (Zin s-
theorie im engern Sinne) und Zinsrechnung mit mehrmaligen oder veriinderten
Kapitalanlagen (Rententheorie).




irste Abtheiluny.

Zinsrechnung mit cinmaliger Hapitalanlage.

§. 2.
Grundformeln fiir die Zinsrechnu ng iihe r'||:1|1|;l_
iy 4 . B 2
‘ 1. Aufgabe. Den Zusammenhang zwischen dem jihrlichen "t"E].'III[‘.]Ii'l]ﬂ!'_':'.-'r:l_(_‘[l.'l[‘
v, dem Zinsfusse q und den Procenten p anzugeben,
Aus § 1. folgt unmittelbar:
Y

Yirelepgsotal 100

=1,0p. 2) g=r—1 =0,0p. 3) p=100q=100(r—1).

il
100
2. Aufgabe. Wie gross ist der jihrliche Zinsenerirag J eines Kapitales K bei
dem Zinsfusse q oder p%,?
Da das Kapital 1 am Ende eines jeden Jahres q Zinsen triigt, so bringt das Ka-
i,-i@:;! K am Ende des Jahres gl Zinsen, mithin isf:

: ; L J 100.
$) J = qf =0,0p. K. ) K =—= ——]

Il !I
zu 4} , Die jihelichen Zinsen sind dem Produete aus Kapital vnd Zinsfuss

L.
Blpi— ——
T 100 0

oleich.
ITirree i

GUTE KL EQUTOIS, #eL TOIS EVLOTOIL.

ks ia %
TLEVTE rc.-".-'J;':’.. Hlb pLFETLCL

Aristoteles.

A (3 ]
k. wh.
Grundformeln fiir niedere Zinsrechnung.

Aufegabe. Ein Kapital K ist zo dem Zinsfusse q aul n Jahre auszuleihen und

mach Ablauf dieser Zeit mit den Gesammiginsen J, zu dem Endwerthe K angewach-
<en: man soll die gegenseitige Abhiingigkeit dieser Grissen von einander entwickeln,
Wwenn nar 1-;,1||".1,J_:]||_' :!ﬂll[le-'i.‘ll IJl'l'E'{.‘|II]!‘! \\'L‘i'll:'l].

Das Kapital K gibt am Ende des ersten Jahres (Formel 3) qK Zinsen, mithin

betragen die reinen Zinsen nach n Jahren ngK; hiernach ist:

o > - - " . - I\_:I
7)), =K. 8 K, = K+ J, =K 4 ngk = K (L 4 ng). 9) K= h T
K ) el )
i) n — Ll | 2ad t Q. fd) g ==t e
) . A v Sl

su 8) ,,Bei einfachem Zins wird der Endwerth eines Kapitales gefunden, wenn
man das Kapital mit dem um 1 vermehrten Producte aus Zinsfuss und Zeit multi-

l,lit‘il:l;.-
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zu 9) ,,Der gegenwiirtige Werth eines Kapitales wird bestimmt, indem man den
zukiinftizcen Werth durch das um 1 vermehrte Product aus Zinsfuss und Zeit dividirt.*®

Zusatz 1. Die anfgestellten Formeln gelten zwar nur unter der Voraussetzung,
dass die Zeiteinheiten, nach welchen n bestimmt ist, ebenso benannt sind, als die,
nach welchen der Zinsfuss angegeben wurde. Indessen sind dieselben nach Reduction
des Zinsfusses auch leicht fiic den Fall anwendbar, wenn n in anders benannten Zeit-
einheiten ausgedriickt ist. Ist q' der dem einjiihrigen Zinsfuss q entsprechende '/m
jiithrliche Zinsfuss, so belaufen sich die Zinsen nach m Terminen oder am Ende des
Jahres auf mq' = q; folglich ist:

12) q* = q/m,

,,Bei einfachem Zins betriigt der Zinsfuss fiir '/m Jahr Y/m des Jahreszins-
fusses.

Diesen der Zeit einfach-proportionalen Zinsfuss q' wollen wir den relativen

=1

fusuell en) nennen. Hierbei mass jedoch erinnert werden, dass die aliqguoten Zinsen

auf Yas Y4 « » - « Jahr bloss in den Fiilllen anzuwenden sind, wenn 'y, Yy o oo jithr=

liche Zinszahlungstermine ausdriicklich bedungen sind; denn es wiirde durchans falsch

gein. auf Yo Y . » . . Jahr 9/, 9/, . . . . %0 rechnen, wenn die jihrlichen Zinsen mit
’ {2 14 T3 ]

q ausgemacht wiiren (vgl. §. 4, Zusatz 1).

Zusatz 2. Die Formel 8) bezeichnet den Werth eines Kapitals K, zu welchem
dasselbe, von einem bestimmten Zeitpunkte aus gerechnet, nach n Jahren mit den
einfachen Zinsen anwiichst; wollte man hieraus auf consequente Weise den Werth
bestimmen, welchen das Kapital K, von demselben Zeitpunkte an genommen, vor n
Jahren hatte, so wiirde man nur in die obige Formel —n statt n zu substituiren
haben; dadurch erhiilt man K_, — K (1 — ngq), oder wenn man hierin statt K_,
K, statt K K_, setst:

13) K = K, (1 — nqg).
Formeln 9) und 23), welche den baren (discontirten) Werth eines nach n

ohne Zinsen fillizen Kapitales Kn ausdriicken, differiren wesentlich von

Schliisse aus der niimlichen Formel

einander, unceachtet dieselben duarch richti

v Ziinsfuss und nicht

8) hergeleitet sind; nur fiir kleinere Zeitabschnitte, niedri

zu grosse Smmmen fallen die nach beiden Formeln berechneten numerischen

Werthe ziemlich nahe zusammen, Setzt man in die Formel 13) n = '/y, so
ist & — 0, d. i. ,,Der Schuldner ist nichts mehr schuldig.* Macht man n=>'/q,
so wird K negativ, d. i. ,Der Schuldner wird zum Gliubiger.* Formel 13)

enthiilt demnach eine Ungereimtheit und ist somit fiiv die Berechnung ganz un-
brauchbar; nichts desto weniger wird dieselbe hier und da noch bei antipicirten
Zahlungen von einigen Juristen angewendet (Carpzov'sche Interusurien - Formel)
wnd auch im merkantilischen Leben rechnet man sehr hiiufig nach dieser Vor-
schrift (bei sogen. Rabattbestimmungen im Hundert), Ebenso weiss der schmutzige
Plusmacher diese Formel zu seinem Yortheil auszubeuten, indem er den erst
nach Verlauf einer bestimmten Zeit zahlbaren vollen Zinsenhetrag sogleich vom
ausgelichenen Kapital abzieht und somit eine Ungerechtighkeit begeht.*
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Aus diesen Betrachtungen folgt, dass die Formel 8) keine Allgemeingiiltig-
keit besitzt, sondern zundichst nur auf solche Fiille beschrinkt ist,
wo n eine heliebige positive Zahl bezeichnet.

Zinsatz 3. Um die Haltbarkeit und Grenze der Anwendbarkeit der Formel &)
und der darans hergeleiteten Formel 9) (Hofmann'sche Internsurienformel) nachzaweisen,
stellen wir folgende Raisonnements an:

#) Das Kapital K, welches B nach n Jahven an A ohne Zinsen zu zahlen hat, soll
sogleich mit einem Rabatt nach dem Zinsfusse q abgetragen werden; wie viel ist zn
KK
1 ng

weleher n Jahre lang von dem in Hinden befindlichen Kapital K eine jihrliche Nut-

zahlen? A verlangt nach Formel 9) den baren Werth — A; B dagegen,

zung qK hat, fordert als Frlass fiir die frither geleistete Zahlung die Summe der

: ; : e - K Kk
gegenwiirtigen Werthe dieser einzelnen Zinsenbefrige, also l'lf— s -[lf-\:'.!_q R
4 l_‘llhl! I‘: B; die Forderung und Gegenforderung beider Interessenten an die frag-
& A b ; K
liche Summe, aof die Gegenwart zuriickgebracht, ist demnach A 4+ B — -i—lL —
—+ng
gk | gl 1 + qlx N J 23 ! =
cohie DS R LR Bl 1 R P MNun  ist nach dem Dinominal - Theorem
B R T o 1 +nq
49" =1 -4 nq - '1 L : ) * 4 ...... > 1 4 nq (wenn n positiv und
L
3 e i ] I< K
grisser als 1 ist), mithin ist ——— > —, folglich - > —
14 nq (1 -q)" i 4 ngq (= qn
LT S qlk qK glenus r||\.___; <l gk gqK

- o et A b e el > _ el
14 097 (1 ‘[.:"’ 14 (n—1)q~ (1 I.:I,u—l’ 14297 (L} q)7 I1+q9 14q

Durch Summirung dieser Ungleichungen und der letzten Gleichung erhiilt man:

K qls . tll\- trf{ . gl <l K !
14 nq 1 nq 1} (n—1)q e 1 2q k i4+q ° (14gm i
| i 1 1 L I } : ; . :
e = el e e - Die eingeklammerte Reihe ist
EELGI e e i (r+9* " 144 %

’ ; : ks i 1 ; :
eine g:-.mnclr:.-;cl‘n: Progession, 11{:1:(*:[1 Summe — _q- — [‘-l r f|-_J = :]. Hiernach ist
A+4B> h_ 4+ K — S > K. Dieses Resultat ist aber widersinnig,

(14 q)* (1 4 q)m s

da die gegenseitigzen Anspriiche, wenn sie zn Recht bestehen sollen, genau der an-
gefithrten Summe gleich sein miissten; wiihrend nach dieser Art der Berechnung ven
beiden Personen zusammen eine hishere Summe beansprucht wird, als wirkliech vor-
handen ist, und also entweder der Schuldner oder der Gliubiger beeintriichtigt wird, je
nachdem man niimlich von der Fordernngz des Zweiten oder der des Ersten ausgeht.
Am auffallendsten fritt aber die Absurditit hervor, wenn n eine unendlich grosse Zahl
bedeutet, also die Summe in der Ewigkeit (d. h. nie) bezahlt werden soll; dann ist

2




K K

die Forderung des A = L o 0, Wie es sein muss; die des B wiirde

i
F="

Summe K pleich sein kann.

K

q
C it sty iwoitendwo ALK H A
aber > K — — o > Kk, wiihrend sein Anspruch doch

immer nur dec
b) Jemand will ein nach n Jahren unverzinslich filliges Kapital K schon nach
n — t Jahren, alse t Jahre vor der Verfallzeit abtragen, der Zahlwerth ist hiernach ;

: ;\ —; fillt es ihm plotzlich ein, diese letztere Summe wieder n — t Jahre frither
Lq

zu zahlen, so wiirde der bare Werth derselben sein: e .I.\ ey Der
( i- i|].. !_[ I I_r“—"-l_.'
bare Werth des anf t -} (n—1t) = n Jahre unmittelbar discontirten Kapitals ist
2 . vithi L A e I\—— e dtvhe it —
aber: Elaqi mithin miisste T (T TSy do b L 4ng=—(1-}1q)
(1+ n—1t) q) = 1+ nq | (n—t) tq® sein, was unmiglich ist.. Zu derselben

Gleichung gelangt man, wenn man das Kapital K einmal unmittelbar auf

n Jahre,
ein andermal zuniichst anf (n—t) und sodann den aceumulirten Werih

wieder auf t
Jahre ausgelichen denkt. Aus diesen Untersuchungen a) b) folgt:
sDas Princip einer Bereclinu ng nach einfachem Zins baj

gern Zeitdaver 1st ein falsches, indem es immer zu

einer liin-
\bsurdititen und
Inconsequenzen in den Nehlussfolgerungen fithrt, die um so erheb-
licher werden, je weiter der Spielraum (n) isty innerhalb dessen eine
Verriickong des Zahltermines nach vorn oder nach

hinten L‘_{I-liuul][
werden kann.

Aus diesem Grunde ist auch die '&lw.'t-ru!un;.g der Formel 8) — 1) zu Leschriinken
und nur auf kleinere Zeitriiume (I Jahr und darunter) auszudehnen, in welchem |

“alle
Dilferenzen in den numerisch berechneten Wertlien von Zahlungen nor

gering aus-
fallen, wean etwa der Zahltag vor- oder zuriickgeschoben wird,

_"||'.,[' oz .'-;,.:.fll' JEY TV (2

AL
ThY T wolder, qezior, iy 8 ey

To | qrlocogotrra | Plato.

g 4.

Grundformeln fir die hohere ?’.j:l:«j'mhuuu;,

Das Kapital K ist zu dem Zinsfusse q auf n Jahre ansgeliehen und
nach dieser Zeit ‘mit den Zinsen J, auf K, angewachsen.  Man soll den Zusammen-
hang zwischen diesen Grissen aufsuchen, wenn die Zinsen am Ende Jedes Termines

tmmer wieder znm Grundkapitale geschlagen werden,

I'a""illli j“;11 ]‘;:, l\; 58 N I'l.r:-—i-, I\:n die 1\“'l:l‘l'llll‘- ‘El'n‘ ;'\.,:IJ:I“.'III'_\E K am |

Snde des
1., 2., 3, ..... n—1,, nten Jahres mit den beziiglichen Jahreszinsen, so ist

(Formel 8):

i
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K, = K+ q), K, = Kl 4 q), Kz =K1 4 q) ..eoveey Ki = Ka—t (14 q.
Multiplicirt man siimmtliche n Gleichungen in einander, so erhiilt man nach Hebung
der mittleren Grossen K;, K, voooee Kp—ei :

» . r- | s -
14 Kon = K(1 J q)0  15) K = il_l‘f_iu" 16) n = (log Kn — logK):log (14-).
E _.“
n
naiat K ), Jalye {—K ; < '
-f",l = ‘r R A L) Jn =kn'— Ii:!\(lrl —l‘ l]]n—-]) = Kan [—1‘1—_}‘—rnl)

5 e j :
zu 14) ,,Bei zusammengesetztem Zins ist der nach n Jahren aceumulirte Werth
dem Producte des Kapitales in die nte Potenz des Vermehrungsfactors gleich.*

zu 15) ,Der gegenwiirtige Werth eines nach n Jahren unverzinslich filligen
Kapitales wird gefunden, wenn man das Kapital durch die nte Potenz des: Ver-
mehrungsfactors dividirt.®

Zusatz 1. Die Formel #4) gilt zunfichst nur fiir den Fall, wenn die Zinsen am
Ende eines jeden Jahres zum Kapital geschlagen und fiir die fernere Daner des Ge-
schiiftes verzinst werden, kann aber auch der \'{nrzinsung fiic jede andere Zeit zu
Grunde gelegt werden. Entspricht niimlich dem jihrlichen 'l'm'rn{*|;1'||r|;:.-;{'e||\l||:[- 1 + q
der Ym jiihrliche Vermeheungsfactor 1 -+ q' und geschieht die \1-!7.iu.~511r1g von '/m
zin Yym Jahr, so ist der Formel #4) analog:

m m

N4+ qg=@F " 20014 q' = }1 Lq, . 209 — r'l—_ﬁ__ 1.

zu 20) ,,Bei zusammengesetztem Zins ist der '/m jithrliche \‘:aﬁ;‘.uhrun:_;sf:n;:u[
der mten Wurzel aus dem jihrlichen Vermelirungsfactor gleieh.s
Den auf solche Weise aus dem jihrlichen Zinsfusse q abgeleiteten '/m jihrlichen
m
Zinsfuss q' = r'[ -+ q—1 wollen wir den ahsoluten (adiquaten, confor=
nen) nennen.
Das Kapital K wird demnach in n Jahren, wenn die Zinsen von YYm zu Ym Jah-

ven (also in mn Terminen) zugeschlagen werden:
22) (L4 q¢""" e« K = (Formel 19) (1 4 q)" « K = (Formel 4) Ky,

»Lin Kapital , welches in kleineren Zeitintervallen Zinsen abwirft, vermehrt sich
bei Zogrundlegung des absoluten Zinsfusses mit den Zinseszinsen gerade ebenso, als
wenn die Verzinsung jichrlich vor sich geht.*

Jestimmt man daher den Zing fir kleinere Zeiteinheiten ans dem jibrlichen nach
den Formeln 200 24), so wird dem durch (esetze oder Convention festgesetzten Zins-
fusse, wornach jihrlich q gerechnet werden soll, entsprochen, und es ist dann — aber
auch nur unter dieser Bedingung — nieht Ungerechtigkeit und \Wucher, wenn ein
Gliubiger nach kleineren Zieittheilen die Zinsen berechnet.
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Zusatz 2. Da es im Geschiftsleben und im tiglichen Verkehr fast allgemein
gebriinchlich ist, die Zinsen fiir Yym Jahr gleich 'f/m der Jahreszinsen, also q = q/m
zu setzen (§. 3, Zusatz 1), so erhiillt man im letsteren Falle zur Bestimmung des
eigentlichen Jahreszinsfusses ¢/ (verw. Formel 19):

o oy _
1= (4]

Entwickelt man die rechte Seite dieser Gleichung in cine Reilie, sa bekdmmt

mian :
m.( m—l m. (m—1).(m—2)
28] T qg"i=1"F m . qm-| —— —) q}m® |- B T 1 ~qym® 4 e
=14 qF 0 — Ym) T o= Yom) i = Yem) 0 -
= q ! 4 2 ] \ i : h we mew
Der Werth von q" ist demnach griésser als der eigentliche Jahreszinsfuss q und
wiichst mit der Menge der terminlichen Zahlungen (m). Um die Grenze ' dieses
Wachsthums zu finden, denke man die Zinsen von Augenblick zu Augenblick (guovis
momenito , momentan) fillig, was dadurch geschieht, dass die Zahl simmitlicher einem
Jahre zogehoriger Zeitabschnitte unbestimmbar oder unendlich gross angenommen,
also m — oo, '/m = o gesetzt wird; in diesem Falle ergibt sich:
o q? u*
25)1 4 q" =1 + q + ; b Tamren oy
3 1 m m m
Aus Formel 23) folgt aber i('l E 'i : (t ; q).i — 1 i ET. 4| __'1 -
o 10 Y2y
- m (1] o i
goalt S b i e q? ”——qrrm (1 )( 2
e s e q i 1-4—.-...:[-&-1 m Sl g e
71 R TR ] m Y
Setzt man in dieser Reihe m — o0/, so resultirt:
19
) Y1+ q"=14+14"%+"% 4 "ht ... 271828 .... — ¢ (Basis
des natiirlichen Log. Systems).
Mithin ist
27) 1 =+ g = el 28) q =log. (I = q') : Tog. e
Demnach wird das Kapital K nach n Jahren, wenn die Zinsen von 'ym zu /o
Juhre zugeschlagen werden, fiir den relativen Zinsfuss im Allgemeinen:
i
WS Vot ymin
29) K, = K(L 4 g'm)™
fiir den momentanen in's Besondere: @

30) Kn — K, "I

Zusatz 3. Auns Formel #4), welche den Werth des Kapitales I mit den Zin-
seszinsen nach n Jahren ausdriickt, erhiilt man dorch Substitution ven — n statt n



o

. K
den Werth des Kapitales' K vor n Jahren, niimlich K_, ="K (1l 4-q) ™" —=—————,
! (1 =+ q)™
- - = » I{I: - . 2y
K, statt K Ky setzt, K = l—-I-—-_I (Leibnitz'sche Interu-
(L =-q)"

rien - Formel), welcher Ausdruck mit Formel #5) genan congruirt. Hieraus und aus

ader wenn man staft IC_N

5
Formel 22) erhellet, dass die Formel {4) fiir ganze und gebrochene, posi-
tive und negative Werthe von n giiltig ist. Das -4 n deutet die Zukunft
oder den zukiinfiigen Werth eines Kapitales (also eine Vermehrung), das — n die
Vergangenheit oder die Gegenwart, als der Zukunft gegeniiberstehiend, (also eine

Abnahme, Werthverminderung) an.

Zusatz 4. Fiihrt man, um die Zuverliissigkeit der Formeln 11) 5). ... rehorio
schiitzen zu kinnen, die im §. 4. Zusatz 3. gemachten Argumentationen mit Zugrund-
legung von Zinseszinsen aus, so echilt man:

@) fiir die Summe der Anspriiche zweier Personen an das nach n Jahren unver-
zinslich zahlbare Kapital K unter allen Bedingungen (n mag eine endliche oder eine

Ik K h
unendlich grosse Zahl bedeuten): A + B = (T—]—\q_.lﬁ -+ {'1 !il\qj -I- H_E[J;:II' .....
K K K i 3 =
._l_*l - e R 2 o ﬂ-‘l\ [—---‘_—l = K. Nach dieser Art des Discon-
(L -+=1q) ~+ q) (1 =+q)"

tirens ist die Summe der FVorderungen beider Interessenten dem Objecte vollkommen
eleich und es wird demnach keine llll:_.'"vl'm'h[iglu-]t gepen den einen oder den andern
der Betheiligten |u-_:.-m;¢-..-|, also keiner vor dem andern bevorzugt, man mag von der
Forderung des A oder von der Gegenforderung des B aunsgehen, sondern “ein jeder
erhiilt soviel, als ihm nach Fug und Recht gebiibrt.

b) In Bezug auf die Verlegung des Zeitpunktes der Vergleichung ist
K Ix =) . - - : ¢

— = = T K(1 + "t @t =K (lq)n K0!
(1 =+ q)f (I 4=qg)" EI-{—-H_I-" (1 -+ q)°

K (l =+ q)", woraus folgt, dass die Anwendang von Zinseszinsen in eine solche
Ambiguitiit in den Formeln bei einer vor- oder riickliinfizen ‘i'.-r.-:uhil-i;ung eines
Zahltermines eintritt, wie wir sie bei der einfachen Zinsrechnung kennen gelernt

IIEI:)E!H.

Es liegt demnach in diesen Resultnten ein sicheres Kriterium fiir
die Richtigkeit der Anwendung von Zinseszinsen bei eciner Verzin-
sung auf eine lingere Zeitdauer.

Denn wie die Wahrheit von verschiedenen Seiten her wugiinglich ist, so ist es

anch ein Ikennzeichen der Walirheit eines Satzes, wenn man auf ganz verschiedenen
Wegen zu demselben Satze gelungt,
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s s . . T
Zusatz 5. Ist die Zeitdauer eine gemischte Zahl = n 4 =, so hat man zu-
5

nichst den Werth zu bestimmen, zn welchem das urspriingliche Kapital K nebst

Zinseszinsen in n Jahren anwiichst und alsdann den erhaltenen Werth auf - Jahre zu

5

verzinsen,

Nach dem absoluten Zinsfusse erhiilt man:

r r
o e ia dartn ; S = S L
3f) K, ;v = K({+q)". (1+9)° = K(l+q) *.
b
Nach dem relativen Zinsfusse ergibt sich :
: i r
32) Kput = K (L-=q)". (l-—l—--—).
s &Y
Zur Priifang dieser beiden Formeln beachte man, dass wegen n - =n -+ 1
r | . . ¥ ] r
- ([ — _;-) es fiir den Calcul einerlei sein muss, ob das Kapital n + — Jahre
5 8
. y : : r :
ausgeliehen oder ob dasselbe (n 4 1) ansgethan und wiederum 1 — = Jahr discon-
tirt gedacht wird. Nach dem absoluten Zinsfusse erhiilt man: K ) (! r
= [ — -— 1—)
o | n+ .
d i i YT £ [ B e # ] "
Mot s (L -1 q) = K (149q) s, welcher Ausdruck mit Formel 1) identisch
3 4 R
A-tq)f — 5
: sk : . K (1 + q)+!
ist. Nach dem relativen Zinsfusse resultirt: e g Aus Ver-
D)
-1
: (1 F ql”'—'l
gleichung dieses letzteren Ausdrucks mit Formel 32) folgt: L i =
Lk (1 ~ %)
5
r r r\i Rz ™7
(1 - q)° (l- - ) d. hy 1« :([ +— (l - (l —'"))T_'_ “+q-} —-—-)
8 Vi g o ta b I £ Ubat < (g
welche Gleichung ebenfalls einen Widerspruch involvirt, woraus wir schliessen, dass
wenn einmal nach Zinseszinsen gerechnet wird, mieht zu gleicher
Zieit auch eine Verzinsung nach einfachem Zins in Anrechn ung zu &

bringen sei, also auch in Terminen, welche kleiner
B 1 L

als die angenom-
menen Zahltermine sind, nach dem absoluten

Zinsfusse gerechnet
werden miisse, indem die Ausfiibrung nach dem relativen Z

insfusse
aul Absurditiiten fihrt
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FEs ist durchaus falsch, wenn man annimmt, dass das Kapital am Ende des Jah-
res oder Zahltermines einen plétzlichen Zuwachs durch seine Zinsen erhalte; denn
bei einem jeden Kapitale, welches nach Zinseszinsen benutzt wird, erfolgt die
Zunahme in den Zwischenzeiten in eben dem Verhiltnisse und nach denselben Ge-
setzen, als bei ganzen Jahren, und dieses ist um so strenger genommen richtig, je
kleiner man die Zeitriume annimmt.

Aus den Betrachtungen in Zusatz 1 — & ergibt sich die viollige Allgemein-
giiltigkeit der Formel £4#), indem dieselbe fiir jedes beliebige n anwendbar ist;
auch bringt sie Harmonie, Symmetrie und eine gewisse Eleganz in den Caleul,
welche den Formeln fiiv ganz oder theilweis einfachen Zins durchaus abgehen;
zugleich wird durch dieselbe alle Willkiir und Ambiguitit, wodurch ein Nachtheil
fiiv den einen oder andern Interessenten bei der Verriickung des Zahltermines ent-

stehen kann, entfernt, und somit wird durch sie allein dem Calcul diejenige Sicher-
heit und Festigkeit gegeben, die ihn gegen Misstrauen und Unzuverlissigheit schiitzt
und ihn ein fiie alle Mal ans dem Gebiete der Unbestimmtheit in das der festen
und wissenschaftlichen Begriindung versetzt,

Zawedte A b.thedlwn.g

Henten = Theorie.

§. b.
Begriffsbestimmungen.
{) Jede Einnahme oder Leistung, die wiederholt in bestimmten Zwischenrfiumen er-

hoben oder gezahlt wird und als Ertrag oder Abtrag in kleineren terminlichen Raten
fiir ein jetzt oder kiinftig filliges Kapital angesehen werden kann, nennt man eine

tente (—
zithlen, rechnen). Der gegenwhrtige Werth einer Rente oder die bare Geldsumme,

Zahlung, reditus, vectézal; von dem alten raiten, reiten—=Striche machen,

gegen deren Erlegung eine bestimmte Rate acguirirt wird, heisst i".in]ugn-, Einsatz
(/e mise)y und die Summe, zn welcher eine gewisse Anzahl Renten nach einer Reile
van Jahren angewachsen sind, der acenmulirte Werth der Renten; die Bestim-
mung des Einsatzes oder des accomulirten Werthes einer Rente bezeichnet man mit
den Ausdriicken: eine Rente kapitalisiren, aceumuliren. Der Empfinger oder
Kiinfer einer Rente wird Rentennehmer, Rentenirer (Ye rentier), der _-'\I-Jsznhh‘l_
derselben Rentenpeber, die Kasse ({uactionnaive, ."‘e’n{rqn'!'ncm'__l genannt,
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Nach der Griisse der Zahlungsintervalle unterscheidet man jiahieliche, Yy Yigeo.s
Ymjihreliche Renten: nach dem Zeitpunkte der Auszahlung laufende oder flicssend e,
die sogleich im Laufe des Acquisitionsjahres beginnen, aufgeschobene, die erst
nach Verfluss einer bestimmten Anzahl von Jahren zahlbar werden (laufen, flies-
sen), aufgesparte, die zwar sogleich fillig sind, aber eine Reibe von Jabren
(nach Vorausbestimmung oder nach dem Willen des Emplingers) nicht ;u:.w.-gp:.f,:al:lr.
werden (ruhen), indem nach Ablauf der bezeichneten Frist die aufgeliinfte Summe
entweder aul einmal ausgezahlt wird, oder statt dessen die spiiteren Rentenzahlungen
vergribssert werden, in welchem letzteren Falle die Rente durch Ruhe gewaeh-

sen heisst

Nach dem  Verhiiltnisse der einzelnen [[l"ll]ll:_;r‘[l zin einander hat man zu
unterscheiden unverdindecliche (fixe, constante) HRenten, wenn in jedem
Termine gleich viel gezahlt wird, und veriinderliche (variable) Renten, deren
Griosse sich (meistens nach einem bestimmten Giesetze) dfindert; die gesetzmiissive
Aendernng geschieht in den mehresten Fillen nach einfachen arithmetischen oder
j_-q'l::ln'lli:x:::||l-:: Verhiilinissen ond kann entweder eine Zunahme oder Abnalme der
Zahlungen sein, wodurch steigende und fallende Renten entstehen. Gewihnlich
findet die Auszablung einer Rente mit Ende eines jeden Termines (postnumerando)
statt (nachschiissige, Nachschussrente); jedoch kommen auch Hebungen vor,
velche mit Anfang eines Termines (praenumerande) beginnen (vorschiissige, Vor-

schussrente),

2) Die Renten zerfallen in zwei IMauptklassen: I. Unbedingte oder Zeit-
renten, deren Dauver im Voraus genan stipulirt ist und deren Zahlung unter allen

Umstiinden geleistet wird., Die Zeitrente ist a) eine aufhiorend e, erléoschende,
temporire (rente annvelle, annuité, Annuitit), wenn sie anf eine rewisse Anzahl

Jahre beschriinkt ist; |"J_, eine immerwiihrende y EY 3_4_' e, p 1-1'||{-| unirliche (r. per-
peluelle, perpetuité, Pecpetuitit), wenn die Hebingen ewig fortdauern. Die Mise
ist im ersteren Falle ein tilghbarver Fonds oder ein verlornes Kapital (le fouds
amoitisscble, perdn), tm letzieren Falle ein untilgharer Fonds oder ein eisernes
Kapital (fe fonds inamortissuble). — 1l Bedingte Renten oder Anwartschaf-
ten im Allgemeinen (expectafives, Expectanzen), deren Dauer und Hebung iiber-
haopt nicht vorans bestimmt, sondern an gewisse Bedingungen (Zufilligkeiten,

Freignisse) gekniipft ist, die sich beinalie alle auf Probleme der Wahrscheinlichkeit

und der mathematis

hen Hollnung zuriickfihren lassen (Versicherungen aller Art).

In dem besondern Falle, wo der Genuss einer bedingten Rente vondem Leben
(oder Tode) einer oder mehrerer vorher bezeichneter Personen abhiingt, nennt man
dieselben Lebensrenten (oder Erbschaften), deren Berechnung auf den Prinei-
pien der Lebenswahrscheinlichkeit berult, indem das Leben selbst als ein Kapital

oder physisches Gut zu betrachten ist, dessen Erwartungswerth sich ebenso in Zahlen
ellen Gewinn.

angeben lisst, wie die Hoffnung auf irgend einen andern mate
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Eine Lebensrente ist @) temporiir, auf Zeit, wenn die Zahlungen sogleich
beginnen, aber mit Eintritt eines hestimmten Alters einer hemerkten Person aufhiren,

b) aufreschoben-temporiir, wenn die lente erst nach einer bestimmten Anzahl
von Jahren (Probejahren) beginnt und nach andern bestimmten Jahren wieder er-
lischt. ¢) lebhenslanglich, wenn die Zahlungen sogleich statt finden und wiihrend
der ganzen Lelenszeit einer bezeichneten Person geleistet werden. d) an fresecho-
ben-lebenslanglich, wenn die Rente erst mit dem Eintritt eines bestimmten
Alters der Person, auf welche die Rente lautet, und dann lebenslinglich ausgezalilt
wird. (Als Grandsatz gilt hier fiiv a) 4) d), dass die Verbindlichkeit des Verkiiolers
tzten Termine

oder der Rentenanstalt wegfillt, wenn der Bentenkiiufer vor dem anges

mit Tode abgeht.)

3) Die Lebensrenten sind 1) einfache, wenn sie vom Leben einer einzigen
Person abhiinzen, und heissen a) Leibrenten (rente vingére, vitalitium, Giil te, vom

mittellat, gwlle — Schuld), wenn sie auf die ganze Lebenszeit (lebensliangliche
Leibrenten) oder ecine bestimmte Anzahl Jahre (temporire Leibrenten) des Em-
plingers, Gebers oder einer dritten Person lauten, mit dem Tode des Interessenten
aber erlischen; §) Lebensversicherungen, Assecuranzen (assurances), gleich-
sam nmeekehrte, inverse Leibrenten, wenn die Auszahlung eines bedungenen
Kapitales in ein- oder mehrmaljeen Raten (A ectien) von Seiten der Actionnaire

(Assecuranten, Versicherungsanstalt) erst mit dem Tode des Kiinfers ode
% 3 ;

-
oiner andern bezeichneten Person (Versicherte, Assecurat) geschieht. [Die Ver-
sicherung ist eine totale, lebensliingliche oder eine eigentliche Lebens-
versicheraong, wenn die Anstalt beim Tode des Versicherten i'||s|-l'1|.||=i:[ die Ver-

swmnte unbedingt zahlen muss; dagegen eine |ha%1‘|]1-litr, oder Versicherurg

sicheruny
auf Zeit, wenn die Zahlung der Versicherung nur geschehen muss, falls der Versi-
cherte innerhalb eines bestimmten Zeitraumes stirht. — Specielle Fille von a) bilden
noch die Aussteuer- und Studien- Versicherungen und die (Selbst-) Pen-
gsionirumnren.

Die Lebensrenten sind 2) zusammengesetzte, wenn sie an das Leben mehre -
rer Personen gekniipft sind (Versicherungen auf zwei oder me hrvere verbundene
Leben). Man unterscheidet «) Renten auf das kiirzeste Leben, oder Verbin-
dungsrenten iiberhaupt, deren Zahlung von der Dauer des Zusammenlebens
zweier oder mehrerer Personen abhiingt, indem die Zahlung mit dem Tode einer
dieser Personen aulhiivt. &) Renten auf das liingste Leben, Ueberlebnngs-
renten, Gesellsechaftsrenten, Tontinen (1689 vom Neapolitaner Tonti in
Frankveich eingefiihrt), welche so lange vom Entreprenenr (Tontinarius) ansgezahle
und unter die noch lebenden Mitglieder (Tontinisten) gleichmiissic oder nach

Verhiiltniss des Alters und der Einzabhlung vertheilt werden, als noch irgend eine

Person aus der Verbindung am Leben ist, wobei es ganz gleichgiiltig ist, welche
Person eh er sticht, ¢) Henten auf ein bestimmtes lingstes Leben, Ehe-
renten, und im besondern Falle Wittwenpensionen, bei welchen die versicherte

4 P




Summe (Pension) nur dann an die iiberlebende Person {(Pensionist) ausgezahlt
wird, wenn die andere vorher bezeichnete Person (Yersicherer, Versorger)
zuerst stirht. — Specielle Fiille von ¢) bilden noch die YWaisenpensionen.

4) Bei der Berechnung der Renten iiberhanpt gilt als Grundsatz, dass Finnahme
und A usgabe, aof dieselben Termine reducirt, gleich sein miissen. Man hat daher
die pegenseitigen Leistungen und Anspriiche beider Contrabenten (des Hentenivers
und des Entreprenenrs) immer auf den nimlichen Zeitpunkt zuriick zo fiihren: also
entweder die Endwerthe der einzelnen terminlichen Zahlungen nach Verlanf einer
bestimmten Zeit, oder die baven Werthe derselben zo berechnen und die ersteren
mit dem Gesammt-Endwerthe, die letzteren mit dem gesammten barven Werthe in
die der Aufgabe entsprechende Verbindung zn bringen. Beide Methoden fithren bei
Zugrandlegung von Zinseszinsen anf Avsdriicke, die nor formell verschieden sind,
indem dieselben nach gehbricer Heduetion dasselbe Resultat geben, withrend die
Anwendung von einfachen Zinsen bei Verriickung der Termine nach vorn oder hinten
materielle Unterschiede herausstellt. Auns diesem Grunde werden auch bei Ren-

tenrechnuneen nur Zinseszinsen in Rechinung gebracht,

5) Bei der Berechnung der Lebensrenten kommt ausser den gewibhnlichen Be-
stinmungsgrossen noch das Alter der Person oder der Personen, auf deren Leben
der \:-rir:lg lautet, hauptsiichlich in Betracht, weil es den Masstab fiir die durch-
schnittliche (mittlere) Dauver des versicherten Lebens oder fir die Daner des Zusam-
menlebens zweier oder mehrerer Personen, mithin fiir die Zahl der Jahre gibt, nach
deren Ablauf die versicherten Kapitalien zu entrichten sind, oder Zahlungen eingestellt

werden, Die Berechnung selbst ist ganz iul;t[ug dem Verfahren, welches bei Gliicks-

5;].'1._5].-“ ancewendet wird.

Erster Abschuitt: Unbedingte oder Zeit - Renten.

§. 6.
Grundformeln fir unverinderliche Zeit- Renten.

1. Aufgabe. Die Einlage I' einer perpetuirlichen Rente R fiir den Zinsfuss g
zu berechnen.

m die baren Werthe der fort und fort zahlbaren Rente H zu bestimmen, hat
man dieselben nach der Reihe aof 1, 2, 3, 4 o« o . . Jahre, und so fort bis in's Un-
endliche, zu discontiren; hiernach erhiilt man fiie die Summe der baren Werthe der

i It i

einzelnen Renten; P— — + ——— + ——— L, , . .. én #nfin, und .nach
5 1 4-q l (I<q)* 1 I L) I

gthiriger Reduction dieser unendlichen geometrischen Progression:

@
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I It
33) | L — .fi . 3t B = q. P. 35) q = -p—"

Werth einer perpetuirlichen Rente ist der jihrlichen Rente,

zu 33) Der ba
dividirt durch den Zinsfuss, gleich,*

Anm. Die Formeln 33) — 35), welche die Grundlage fiir die bei Ablosung von
Reallasten vorkommenden Fragen ausmachen, stimmen genau mit den Formeln 4) —6)
iiberein (wenn man Ik — P, J — R setzt), worin ein neunes Kriterium fiir die Rich-
resetztem Zins

tickeit der Methode des Aufzinsens und Discontirens nach zusammer
bei lingerer Zeitdaner liegt, wiihrend die Berechnung nach einfachem Zins anf
P = — fihven wiirde (§. 3, Zusatz 3), was ungereimt ist, da der Werth einer immer-

q
wiihrenden Rente, auf einen |{:1|1i1.-||\l.'|\|'lh in der Gegenwart i':"l'll‘ll'l\.'_L_'['i.l]'illllll._. offenbar

nicht srosser sein kann, als dasjenige Kapital, welches bei einem bestimmten Zins-
fusse auf Zinsen ausgelichen ohne Aufhoren jihrlich die genannte Summe hervor-

bringt.

2. Aufgabe. Eine Renfte wird n Jahre lang am Ende jedes Jahres ausgezahlt;

man soll die Mise R, fiir den Zinsfuss q angeben,

Die Auflosung ist der obigen analog; da aber die Reihe fiir den vorliegenden
i ; : It R n
Fall mit dem nten Gliede abbricht, so ist Ry, = —— -+ —— + s fF—
: L =hq e (1=q)

(o)

durch Summirung dieser geometrischen Progression ergibt sich:

R 1 P 1
)R =~ (1——- ) ) S S A RSN | _)
o) = ( (L9 i ()" ; : ( (1= )8

; R qlin
35) n — {log R — log. (R — qB,)| ¢ log (1-4-q). 39) ':_1—5—!])"(1 __El ) — 1 =0
: !
zu 36) ,,Der bare Werth einer n Jahre laufenden Rente wird gefunden, wenn
man von der Einlage einer gleich grossen perpetuirlichen Rente den auf n Jahre
diseontivten Werth dieser Einlage subtrahirt.t®

Anmerkung 1. Die Bestimmung des Zinsfusses vermittelst Formel 89) kann in
em “'[-:__:'E I:jll.lll'l“h \'cl'.-.iul:llﬁ‘, Probiren) f_;t‘h'-:‘.h{-]u_-u.

; Z 2 - 1 - cex
UUm schnell einen Niiherungswerth fiir q zu erhalten, nehme man (1-}q b l_!!- .‘!'l
+ 84

den meisten Fillen nur auf indirec

iﬁ - wo « und 2 unbestimmte Coellicienten sind, und entwickele beide Seiten dieser Glei-
in RBeilien, indem man sich mit 3 Gliedern begniigt, da q seiner Ho:l(rulung

chung
3ruch ist und daher die hiheren Potenzen von q als verschwindend

nach ein kleiner
klein angesehen werden kinnen ; hiernach resultirt:
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P

n.n—1 y . . ;
+ .ovee =1 + (e—f) 9 — (e—B)B1* =+ -.... Setzl man nun

1 4 nq iR q*

die in ':|l_-i1-[|[| Potenzen von q !:III]:E[n“rlI'H%E Coefficienten einander Hl-,-'u'!:, s0 hat man

n—a—§f, ——— — —(e—p)p, woraus man g = —\= )= - findet:

CHCL

demnach wird aus Formel 38): —

1—(5

nR — R
P P 1
M'“—z(mﬁmr)

n.n—1 [ |1--:I n=1

st ap-

proximativ:

Dieser Werth muss noch rectificirt werden, was am Besten mit Hilfe des fal-
B et ;_{'._.;pI]'IH_'lll. (Fiie 2000 Thlr. erhiilt man avf 22 Jahre eine ,Eiilliiii'.l:l:
2(22. 150—2000)

\ 3 - I... M. '.. ~ ._. Y "' :‘-' ....,‘ — % ot o’ LRI |! ™
Rente von 150 Thlrn.; wie hoch ist der Finsfuss? q = 53 9000, 005....
. i : - . . A i " S 410) e
Substituirt man diesen Werth in Formel 39), so ist 1,05 (1 — = 05y — 1 =

— (,024913; macht man nunq=0,048, so wird 1,048 ( I_;’.I},‘.Jl"\_] — | =~ (,00983.

Nach der vegula fulsi ist @ — 0,05 : ¢ — 0,048 = -} 0,024913 : — 0,006683, woraus
man ziemlich genau q = 0, 04336, p = 4%, %, findet.)
N - —s R — I —_— p
Anmerknng 2. Fir n =90, h,— o (33) P.

Zusatz |. Fir eine vorschiissige Reate, bei welcher die fiebung um 1 Jahr
frither statt findet, ist die Mise:

49) R, = (1 + q) R

Ziusatz 2. Ist die Rente m Jahre aufgeschoben und i'iillg! erst mit Ende des
mten oder dem Anfange des m—-1ten Jahres an zu laufen; so muss der bare Werth
der n Jahre dauernden Vorschussrente auf m —1 Jahr discontirt werden, Die Mise
ist demnach:

1]
e tpes i B

o=t

3. A llf'gnhe. Eine Rente g wird m mal in gleichen Terminen des Jahres

bezahlt; wie gross ist die Mise It,,, fir die n Jahre lang zu hebende Rente, wenn

der jihrliche Zinsfuss q ist?
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Man substituire in Formel 36) fiic n mn, fiir q den entsprechenden Ym jithrlichen
m

Zinsfuss q = (21 |}/l +q — 1, und fiic B g, so erhiilt man:

: e | fosuis) ot st} 1
12) Ry, = -{-i‘_flll __(-l_—:—ll'lmhi:_: TR f‘ TH :l—f—lj ..’l
: ' ¥ il
wisay Zusatz 1. Sollen die Misen fiir die iiihrlic'lw.u und '/m jihrlichen Hehungen
) |
rleich sein, so muss R — R d; - Al Qool- afpi __)
- 1 séin, 50 N mmn nd l\|.-+- '1}“ ij:_lrhrl”_l : “‘F'E,‘“
Hieraus folgt:
m
I?} e = (rl [ (1 l)
] m ; Ii 1!
Entwickelt man rl -+ q in eine Reilie, so ist I/'[ Fqi=1+ .”I1 : lm m & Lo
S R m — 1 2m — 1) (m — 1) : s
mithin p == (1 ey : Ay g2 e ) In der Praxis setzt
man approximativ:
R m — 1
S RioE T AR T
it

Ist m =2 (halbjihrlich), so ist p = e {L.H: m — 4 (vierteljihrlich), so ist
gl . 3 % R : . j it i q
=3 5 q. R; fiir noch kleinere Termine hat man ¢ = &R

m = o9 snl‘.{t_!.

(indem man

Zusatz 2. Verlangt man fiir /m jihrliche Hebung '/m einer Jahresrente, so ist
die Mise

. R
44) Ry, = — = | ke ) e Lo
| ] m
mkf 1- | q—1) nur‘]'.{...i' 1)
ok Ioiy al
Nun ist mr.]«’—l +4-q—1)=(Zusatz 1) q — 22—”']— ) q* ..., mithin qiq _( IE;I'E!}'il""
‘I!

m—I1 m—] )— B eyt S B _._._.!_._)
g T AL nm = H“ (l o e K _]I“ i Sy 1 TET i,

wofiir man im commerciellen Leben niiherungsweise annimmt :




n—1
4, R, =R, + ("_em )n.

Firm =2 ist R, =R, -} R, firm =14, R, + R: fir noch kleinere

:'ilu
I
Termine erhiilc man (wenn m — o2 genommen wird) R, = R, 4 '; R.

4. Aufgabe. Eine n Jahre lang zu Ende jedes Jahres zahlbare Rente R wird
aufgespart: wie gross ist der accumulirte Werth 5, im Awgenblicke der letzten
Zahlung (d. i, zu Ende des nten Jahres)?

Offenbar ist der aunfgesparte Werth der Renten dem auf n Jalire accumulirten
Werthe der Mise gleich, mithin

S . - n B 1 R ,,
e i | R —(36) (14=g)" 2 —_— — — - (I4+q* — 1=
) 8, = (1+q)" . R, =(36)(1+q) (1(1 e ']_J") : (a+q )
(33) P. (1 4 q)" — P.

,,Der acenmulirte Werth einer n Jahre laufenden Nachschussrente wird gefun-
den, wenn man von der n Jahre lang accumulirten Einlage einer gleichgrossen
perpetuirlichen Rente diese Einlage selbst subtrahirt.f

5. Aufgabe. Das Kapital K wird zu Anfang des Jahres ausgeliechen und am
Ende des 1., 2., ... nten Jahres immer die niimliche Summe R hinzugefiigt oder
hinweggenommen; welches ist der Stand T, der Schuld nach Verlauf von n Jahren?

Da das Kapital I n Jahre steht und die Rentenzahlungen zusammen dem accu-
mulirten Werthe gl derselben glti!lh sind, so ist

#6) T, =K (1 4+ " = Sa= 45) K(l 4 )" + 3 ({!’H- Q" —1}‘
q

Grundformeln fir verinderliche Zeit- Renten.

i. Aufgabe. Fiir ein Kapital K erhiilt man nach der Reihe am Ende des 1.,
2., 3. .... nten Jahres die Henten A, B, C, .... N ausgezahlt; welches ist der Stand
der Schuld @, am Ende des nten Jahres?

Das Kapital K steht n Jalre, die Renten A, B, .... N resp. n — 1, 0 — 2,
1,0 Juhre, mithin ist

47) Q, = K (149" — (A (49" 4+ B (1-4q)2 - ..... -+ Nl
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Zusatz 1. Aendern sich die Renten nach dem Gesetze einer arithmetischen
Reihe , d. h, betragen die nRentenhebungen am Ende des 1., 2, ..,. nJahres beziiz-

lich R, R4 D, R 4 2D, ..... R} (n — 1) D, so ist Q, = Kl —l—q)" =
R il + ¢+ (14 =2 + ,.... + 1 —D |42+ q Bt
+ (0 —2) (1 +19) =1, Nunist (I'4+ )24 (1 + "2 + ... 1 =

Khidie sy
(-l-‘——q;—l um die Reihe x = (1-}-q) jn—=2 + 2 (L4 "_"3 + cvven (0 — 2)
ol Y i
(1 4+ q) =~ n — 1 zu summiren, hat man (14q) x=(1 4 q)"~! + 2 {[_|_,[;.II—Q 1+
..... “(n —2)(1+4q)*+ (n—1) (1=q), mithin gx = (1 4+ @™ (1 4 q)"—2 4
LG =1 e e | n. . ;
) L — = —— i - — Dy X — e e demnach ist

y ..__ L4+ —1 (€05 e N

48) Q. = K (1 + q (( i T} ==
Zunsatz 2. Fallen oder steigen die Renten nach dem Gesetze einer geometri-
schen Reihe, d. h. betragen die Zahlungen am Ende des 1., 2., ..... nten Jahres
resp. B, Rs, Rs* ...vs Rs"=1, s0 ist Q. — K (1 .90 — Ri(l - q)—1 o

1+ ™25 4 oo + (149 s"2 o "1}, Setzt man T = z, so0 geht die

eingeklammerte Reihe iiber in: A4t 4 + i,z 4 ..., -+ (ls-g)"—1,

gi—1 — (14 ql“ {1 = -”) }ﬂl-r'lmll ist:

.!‘q), Q" =l I‘i—]--‘]jn — R [l—i—q:l"_l F (I -!._ f]) r — K l:| )= |'1:E|'. -—

L_T..‘l

R+ o (=) )

l+~q—s=s

2, Aufgabe. Ein Kapital K, das bei jihrlicher Verzinsung zu dem Zinsfusse
aufrenommen ist, soll so getilet werden, dass am Ende des ersten Jahires p'®
q anlg 3 o E 5 P /o

vom HKapitale abgetragen und die jihrliche Abtragssumme um p”%, erhiht und ans-
t ) serdem die laufenden Zinsen des Kapitales bezahlt werden; wie geht die Amortisa-

tion vor sich?

Die am Ende des ersten Jahres abzutragende Summe ist = 0,0p' . K, die Abh-

tragssumnien steigen jihrlich um p" %, daher wiichst jede um 0,0p" = p, der Masstab
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dieser Vererosserung ist 1 - o, daher sind die am Ende des 1., 2,, ..., nten Jahres
erforderlichen Abtragssummen R, (1 == ) R,..... (I'F g"]"_l R: da nun am Ende
des nten Jahres die Summe aller Theilzahlungen dem Kapitale I gleich sein muss,

so ist
. i " — i : 1Lop'"m — 1
50) K — S r e — g, KRR ——
30) K li( 7 0,0p’. K 000"
Am Ende des mten Jahres ist die Grisse aller Ablosungssummen = 00p' , K
(l’{}llh_m_.._'_l-;), mithin der Stand der Schuld am Ende des mten oder im Laufe des
THIIE

m =+ lten Jahres:
S . A10p'™
51-] M h Tt n"}i' . [\ = -UJ{]IJ”— .
Die Grosse einer jeden Juhresleistung H besteht aus der jeweiligen Abtrags-
nm—1

suomme B (1 4= o) und den Zinsen der am Ende des verflossenen Jahres noch

riickstiindigen Schuld , also

i - H o i 4 [.Ul’”“l"—l = t J
x5 o ] 1 —1 R | — s - 2o et : = \
52) H,, = 0,0p’.1,0p m=—L K -+ fh 0,0p'. K q 0,0p" Eh . 0,0p.

Ziweiter Abschnitt: Wahrscheinlichkeit,

Die wichtigsten Fragen, die unsere geselligen

Verchiiltnigsse , unser Leben und uns selbst betrefTen,
lassen sich beinahe alle awf Probleme der Walr-
scheinlichkeit zuriickfihren. Littrow.

G 8.

Wahrseheinlichkeit im Allgemeinen.

Jedes durch eine hestimmte Ursache hervorgerufene Ereigniss, welches mit Noth-
wendigkeit anftritt, heisst gewiss, und wenn dasselbe unter obwaltenden Umstinden
zum Vorschein kommen kann, ohne dass es gerade einzuotreten braueht, mo glich;
sprechen fiic das Hervorgehen der einen von den miglichen Folgen einer Ursache

eben so viel Griinde, als fiir das Iervorgehen einer jeden andern, so nennt man die

Ereignisse gleich-méglich, und dasjenige unter den gleich-miglichen Ereignissen,
welches fiir uns als vortheilhaft, Glick oder Gewinn bringend, angesehem wird,
giinsti g, und im Gegenfalle ungiinstig. Durch ein genaues f_iu-g(.-niilmrstc]lvn
des Fiir und Wider, oder durch ein sorgfiltiges Abwiigen der Hoffnungen fir das




Zutreffen eines Phiinomenes und der Befiivchtung fiir das Gegentheil bildet sich unser
Geist ein Uetheil in Betreff der Moglichkeit des Eintvelfens eines Freignisses; die
ines solehen Urtheils in eine mathematische Form,

Uebertragung oder Einkleidung ¢
d. h. s.die Angnbe des numerischen Verhiillinisses der giinstigen Fille zu allen gleich-
miglichen®, nennt man mathematische, einfache, absolute Wahrschein-
lichkeit (probabifitas), oder vielmehr das Maass, die Grosse, den Grad der
Wahrscheinliehkeit, dass ein wirkliches Ereigniss ein giinstiges werde; dagegen
wird y,das Verhiiltniss der einem bestimmten Ereignisse ungiinstigen Fille zu allen
slichen® die entgegengesetzte Walirscheinlichkeit oder die Wahe-

gleich - mi;
scheinlichkeit des Gegentheils, anch wohl die Erginzung der Wahrscheinlich-
keit (complementum probabilitaiis) genannt,

Dic Berechnung der Wahrscheinlichkeit eines Ereignisses aus den nithigen aten
heisst Wahrseheinlichkeitsrechnung (ars conjectands, calculus jr."rff;r:{')."f{hm'.t',
doctrine of chances), — Theovetisehe Wahrscheinlichkeit oder Wahescheinlichkeit
aus Griinden, a priord; practische Wahrscheinlichkeit oder Wahrscheinlichkeit

aus Beobachtung, « posteriori (Gesetz der grossen Zahlen)

§. 9.

Numerische Bestimmung der Wahrscheinlichkeit.

1} Driickt m die Zahl der gleich-miglichen, g die der giinstigen, mithin m- g die
der nngiinstigen Fille aus, und ist. w die Wahrscheinlichkeit, dass ein giinstiges,

w' die Wahrscheinlichkeit, dass ein ungiinstiges Ereigniss eintrete, so ist (§. &, 1):

— B by ow! =g By
S w =gFim—=-=—=. J4) w! — m—g : m — - = -— W.
g 1 = n

53) w | w! —1.
zu 53) ,Diemathematische Wahrscheinlichkeit des Eintreffens eines gewiinsch-
ten Ereignisses ist ein fichter Bruch, dessen Zihler die Summe aller giinstigen
und dessen Nenner die Summe aller gleich- mibglichen Fille bezeichnet.

zu 54) ,,Die entgegengesetzte Wahrscheinlichkeit wird gefunden, indem
man die Wahrscheinlichkeit fiie das Stattfinden eines giinstigen Ereignisses von
der Einheit abzicht

Zl '3'-},' 2,.\]|ll|l|’l|1.’|.li.-:|_‘]|!' ‘,'{".‘lhl':-‘t.‘]ll"lI'Il.ii'h!\ eit un d nntgvg:-n_‘_-;ﬂsmzlc “-1!11E'ﬁl}}lf'iﬁ“l‘]l-
keit ergiinzen sich zur Einheit, oder pidie Einheit ist das Symbol der vollstiin-

digen (absoluten) Gewissheit

Hiernach ist die Gewissheit (Wahrheit, Sicherheit) immer nur cine einzige,
1_:;,;_:;-\“,-,-,-\']“_-,“ i‘,‘.';du':-;g_;huinliulﬂL(:':L, .\I]Ii:.'lill‘l'lﬂl':"' zur \‘l-ilhl'hl'ilj llil::r:":’rlcl] kann in ver-
6
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schiedenen Graden aoftreten, deren Hiohe, Gewicht (momentum, pondus) durch die
Grosse des DBroches bestimmt wird, welcher das Maass der Wahrscheinlichleit
numerisch ausdriickt,

2) Wenn es fiir irgend ein Ereigniss g, giinstige Fiille einer Art, g, giinstige
Fille einer zweiten Art .. ... gibt, und g die Anzahl aller giinstigen Fille in
Bezug anf das Lintreffen des einen oder eines andern Ereignisses, m die Zahl aller
miglichen Fiille, w die Wahrscheinlichkeit fiir das Eintreffen irgend eines giinsti

@en,
Wi, Wa .. ... die Wabrscheinlichkeit fiir das Eintreffen eines giinstizen Ereignisses
der ersten, zweiten . . . . . Art bezeichnen, so ist

e = 1 r 1
e e e e

ir LRt P s MR S o £y
S = 2
1L i 1 m

= W ey Wb 5% ovid

y,Die Wahrscheinlichkeit fiir das Eintreffen irgend eines giinstigen Ercignisses
unter mehreren giinstigen Fiillen ist der Summe der absoluten Wahrseheinlichkeiten
der einzelnen giinstigen Er
lichkeit))

irnisse gleich, [_le5.‘1mnu_;||_-_;f_=si_el_'.!.lu Wahrsehein-

3) lliingen Ereignisse von zwei oder mehreren Ursachen ab, und sind anter den m,,
My 5 - -« « Mibglichen Fillen resp. g5 gy v v 0 . giinstige Fille, und fragt man nael
der Wahrscheinlichkeit w, dass gleichzeitig oder im Wiederholungsfalle unmit-
telbar hinter einander ein giinstiges Ereigniss der ersten, zweiten . , . . ., Art
sich zutragen werde, so ist, da jedes der m; miglichen Ereignisse mit jedem der
iy i;r?'lgliu_'|!£'ll I‘.l'l"il',.f_lli.'i:-{‘ combinirt werden l\':mn’ die Anzahl all er Ereienisse —
m; . My ....., und analog die Anzahl aller giinstigen FEreignisse — ol E

.3 hiernach wird

r ¥

it Zi v Faianas 2 149
) W= —ix e — Wi « Wy sdia
My, Nig s Iy ny

»Die Wahrseheinlichlkeit des unmittelbaren ."LH['u]i].’ilnli-rfn]gmm oder gleichzeitizen
Zusammentreffens mehrerer Ereignisse ist dem Producte der absoluten Wahrseliein-
lichkeit gleich, dass jedes dev einzelnen Ereignisse sich zutragen werde. (A bhiin-
gige oder concurriren de Wahrscheinlichkeit.) 3

4) Sind w und w; die Walirscheinlichkeiten fiir das Eintreffen zweier Ereisnis

se,
so sind 1—w, 1-—w, die \\-Ellll'.‘sl.‘ljl!i“li:!lllu"l[L:rL? dass das erste und zweite Freivniss
nicht eintrefle; hiernach ist:
a) die Wahrscheinlichlkeit, dass beide Ereignisse zugleich eintreffen — W W

b) die Walrscheinlichlkeit, dass beide Ereignisse nicht zugleich eintreflen
I — w . ws

¢} die Wahrscheinlichkeit, dass das erste Ereigniss nicht, wolil aber das zweite
eintreflte = (1 — w) w,;
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d) die Walirscheinlichkeit, dass das erste, aber nicht das zweite eintreffe —

w (I —av);

e) die Wahrscheinlichkeit, dass von beiden Ereignissen weder das erste, noch
das zweite eintreffe —= (1 — w) (1 — w,);

f) die Wahrscheinlichkeit, dass entweder das erste, oder, wenn dies nicht der
Fall ist, doch das zweite eintreffe = 1 — (1 — w) (1 — w,) (Wahrscheinlichkeit

fiir wechselseitige Ereignisse).

§. 10.

Mathematische Hoffnung.

1) In dem Falle, dass mit dem Eintreffen eines giinstigen Ereignisses fiir uns
ein reeller Vortheil (Gewinn, oder Besitz eines physischen Gutes) verbunden ist.
erhiilt das Ereigniss einen gewissen Werth ond wir kénnen etwas w agen, um
dadurch den reellen Vortheil gleichsam zu erkaufen. Je melr Hoffnung anf das Ein-
treffen eines giinstigen Ereignisses vorhanden ist, je bedeutender zugleich die zn
gewinnende Summe ist, desto mehr Werth hat das Ereigniss fiic uns und desto mehr
riskiren wir, und so umgekehrt.

2) Ist a der reelle Vortheil, den wir beim Eintreffen cines giinstigen Ereignisses
zu begziehen haben, so ist der Gesammtwerth aller g giinstigen Fille — ga: ist h
der Werth irgend eines von den m moglichen Ereignissen fiir uns, so ist der Ge-
sammiwerth dieser Ereignisse = hm: beide Ausdriicke miissen, wenn das Zuerwar-
tende und das Zuverlierende in I'ichli_;_'\'i‘ll‘: Verhiltnisse zun einander stehen sollen,
rleic he Withrun 4 halben (Aiqu ivalent sein, a/ pare ::i[l.'i].l.'ll:), mithin muss hin = ga,
3 o

58) hi==ib.. 0 — (93) w . a.

,ie Grosse eines zu erwartenden Gewinnes oder der wahre, wirkliche Werth
(Kaufpreis , Zahlwerth) einer ungewissen, zu hofferden Summe (des nominellen oder

Nennwerthes) ist dem Producte der zu gewinnenden Summe in die Walrscheinlich-

keit, sie zu erhalten, gleich.

Dieses Produet w . a nennt man die mathematische Hoffnung oder den
gerenwiirtizen Werth einer zu hoffenden, zu erwartenden Summe
(sors, (ucrum).

3) Hat Jemand mehrere Gewinne a,, a,, a5 .... zu erwarfen, deren zugehirige
Wahrscheinlichkeiten w,, wy, w; ..., sind, so ist offenbar der Totalwerth aller Haft-

nungen h der Summe der einzelnen Hoftnungen h,, hy, hy.... gleich , mithin
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59) h = h -+ hy 4 hy 4 .. = wi.a, 4+ wy.a, w0, e R
e mathematische Hoflnung, mehrvere Summen zn gewinnen, ist der Summe
der Producte der einzelnen zu hoffenden Summen in die resp. Wahrscheinlichkeit, sie
zu erhalien, gleich.t

§. 11.

Lebenswahrscheinlichkeit.

1) Die Lebenswalrscheinlichkeit hat nicht zuom Zweck, die Wirklichkeit (das
wirkliche physische Leben, di

» absolute Lebensdauer) darzustellen,
also mit Sicherheit anzugeben, ob dieser oder jener Mensch von bestimmtem Alter
an einem bezeichneten Tage stirbt, ob derselbe nach einer gewissen Anzalil von
Jahren noch bestimmt am Leben sein werde; sie sagt demnach nichts voraus iiber
einen ganz individuellen Fall, sie prophezeit nicht; — die Lebenswahrscheinlichkeit
stellt sich vielmehr eine ganz andere Aufgabe; sie will das Gesetzmiissige in
den mannigfachen und scheinbar chaotischen Erscheinungen des Lebens und Sterhens
an einem sogenannten mittleren Menschen enthiillen und auf Maass und Zahl
gzuriickfithren, indem sie aus der H{-lr:u:hlung besonderer Fiille das Allgemeine
(Gesetz, Norm, Princip) heranszufinden sucht, d. h. das, was im Mittel, im
Durchsehnitt stattfinden wird, wenn man eine hinlinglich grosse Anzahl zusam-
menlebender Individuen (das Leben im grossen Ganzen) hetrachtet, wobei die ein-
zelnen Specialititen (Unregelmissiglkeiten, Abweichungen) sich gegenseitig aufheben
und compensiren.

2) Die niichsie Aufgabe der Lebenswahrscheinlichkeit ist, auf dem Wege der
Beobachtung eine Regel des successiven Absterbens einer Anzahl rleich alter Per-
sonen (das Gesetz der Sterblichkeit, die Sterbensordnn ng) zu ermitteln,
indem man aufzufinden sucht, wie viele von ciner gewissen Anzahl Neugehorner in
jedem spiiteren Lebensalter noch vorhanden sind oder wie viel in den verschiedenen
Perioden des Lebens absterben werden.

Aus sorgfiltig gefiithrten Mortalititslisten fertigt man sich eine Tabelle an, in
welcher die Anzall der in jedem Lebensalter Verstorbenen aufgezeichnet ist, wobei
ein bestimmter, nicht zu kleiner Zeitraum der E.nh-.rs'm:hun;__; zu Grunde gelegt wied.
Fiir unsern nidchsten Zweck ist es ganz gleichgiiltiz, welche Mortalititstabelle henutzt
wird , da wir von den ;".:||.||t'li:lll.,-._1r:1lu:n nur einen  beispielsweisen Gebranch machen
werden., Die aufgestellten Principien und abgeleiteten Regeln sind allgemein und
ohne Riicksicht anf besondere Fille abgefasst, kinnen also auf jede heliebige
Tabelle angewendet werden, i

3) Die beigefiigte Tabelle I enthiilt die Sterblichkeitsordnung der Miihlhiiuser
ohine Unterschied des Geschlechts und sonstiger Verhiiltnisse fiic einen Zeitranm von
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826 — 1836, mit Ausschluss des Cholera-Jahres 1832} Die ersie

10 Jahrén (

lumne (A ;. n) umfa

ilie. Lebensjabre von der Geburt (¢) bis zum oehng

hischsten Liebensalter (t 13) der Mithihiinser: die zweite Kolumne: (B: a. —a . 4)
\ 3 1 il

bt die Zahl der in jedem nebensiehenden Alter Verstorbenen oder den jithrlichen

ai
=B

Abgang (Decrement) an, welcher nicht plitzlich zu Anfang oder Ende eines
sondern allmiliz wihrend des ganzen Jahres erfolgr; die dritte Kolumne (( iy

;
zeigt die Zahl der i Anfange eines jeden nebenstehenden Lebensalters noch L
den an und wird gefunden, indem nian entweder die Zahlen der 2, Kolumne von
unten herauf successiv addirt, oder von den iiberhaupt Gelornen Schritt vor Schritt

von oben herab die im nebenstehenden Jahre Gestorbenen subtrahivt. (Der E

und begquemen Vergleichung wegen ist die Zahl der im oten Jahre Lebend

der itberhan Gebornen, auf 1000, und diesem Maasstabe entsprechend

]
in der 2. und 3. Kolumne reduzirt).

4) Um den Grad der Hoffuung oder die Wahrscheinlichkeit dines njibrigen zu

berechnen, dass er das n -}- xte Lebensjahr erreichen oder noch x Jahre durchleben

werde, sei w"'* diese Walrscheinlichkeit, a, die Anzahl der im nten, a_ .. die
n o 4 n

Zahl der im n -|- xten Lebensjahre vorhandenen Individuen, so ist a .. die Zahl der

. E _ TR ‘. s yie o nix

giinstigen, a, die Zahl der mbglichen Fille, mithin (Formel 63) w, =~ — uni

rengesetzte Wahrscheinlichkeit, d. h, die Wahlrscheinlichkeit, dass dei

das n | xte Jahr nicht erreichen, also innerhalb der nichsten x Jahre

i mgx 9, fx By By ey
sterben werde =1 — w,' = —— — ———,
iy iy

Die Wahrscheinlichkeit des 20 jihrigen, noch 10, 20, 30 Jahre zu 1504
: 155 ; 437 }
£30 AT ) . e i
Wodee=— = — 0.903; w3 = —— = (Y00 W: — = 0,669; also die Wahe-
=0 o 20 D4 20 a4N
scheinlichkeit zu sterben: 0
21 Die Wahrscheinlichkeit des njilirigen, im Laufe des xten Jahres r inner-

halb des n - xten und n 4 x - lien Lebensjahres zu sterben, ist, da der Abg

il:l‘;-'.\ LT Flll'i'.\:l_}l_ s “:.*\'\

18 o
1N Gieser Lelt ""u.-j-\ —

il l;{‘i

Die Wahrscheinlichkeit des 20 jihrigen, innerhalb des 30, und 31. Lebensjahres

495 — 489 . : : = B Py

— —— —0,0109; also die Walirscheinlichkeit, inner-
545 3 2

hulb dieser Jahre micht zu sterben — 00,9891,

zit sterben = w39

20

6) Friigt man nach dem Grade der Hoffnung oder nach der Wahrscheinlichlkeit,
diss eine Verbindung zweier Personen irgend eine Anzahl Jahre bestehe oder nach

-



irend eciner Anzahl von Jahren durch den Tod aufgelost sein werde, so hat man

(§. 9, 4), wenn a, und a,, die Aozahl der im Alter von n und m Jahren Lebenden,

Pt und g4y die Anzahl der nach x Jahren von jenen noch Lebenden bezeichnet:

o) die Wahrescheinlichkeit, dass nach x Jahren cine n und m jiithrige Person noch
. nix LY Skt miix
beisammenleben = w, % . w ¥ = LitS B :

iy« iy,

B die Waliwscheinlichkeit, dass von jenen Personen wenigstens Eine schon friiher

; TEE CEmget T By =By — B e

gestorben sei = 1 — w,* v — ——————F 1,
i iy o Ay,

¢) die Wahrscheinlichkeit, dass die erste Person noch lebe, die zweite todt sei,

V m

an v mEsy . o [:"lu_"lu-.-|-\\|'_
Vi —W — L LA
ll\ dy =8y

d) die Wahlrscheinlichkeit, dass die erste Person todt sei, die zweite noch lebe

s

_ II"I. g \\-“_i—\) l\'l:::._:.\ ——— -__:"-___ '1_ Tt ;
N - L GER LD

{.‘Iu — fAy) By

€) die .\.‘-.iltll':-_ic:llI’}Il]ii‘llix('il, dass beide Personen todt sind — l{l—l\.'-l_-
Y

(1

- “_u-.-i‘.\) _{EI_I T “_:.ri—‘} l:i‘_m = ”url-\__]_;

lit T e - .
Ay s Ay

1 die Wahrscheinlichkeit, dass nicht beide Personen todt sind, sondern eine,

anch wohl beide, noch lehen = 1 — (l — \\'::J'-'\)(I — \\n'.t").

e
Fiir einen 36 jiihrigen und 28 jihrigen ist die einfache Wahrscheinlichkeit, noch
__ 369
— 460

i 352D
- s ] w1 - "
— 0,6701 ; \-.j",\:. e 0,7564; mit-
nel fdeg aUo -

2() Jahre zu leben: n‘.:f’;

=nQ 56 L5 56 8
: 0,5081; 0) 1 — wie . \\35 = 0,1919; ¢) wig (1—w :’:\) -0, 1636.

23 = 0,2483; ¢) (i — \\J’i:} (= uf::) = 0,0799; ) 1 —

u*j;] = 0,9201.

7 Bei Bestimmung der Wahrscheinlichkeit, dass von zwei Personen, welche n und
m Jahre ziihlen, Eine innerhalb des x. und x - 1ten Jahre stirbt, hat man drei
migliche Fille zu beachten: entweder stirbt die njihrige vor der m jilirigen —oder
umgekelirt—und die iiberlebende lebt noch am Ende des Jahves, oder beide Personen
sterben im Lanfe des fraglichen Juhres; hiernach ist die gesuchie Wahrscheinlichlkeit

-

des Absterbens Einer Person innerhalb des x. und x - ften Jahres der Summe

_f_

[ nfc _Hl_i' | ] ‘___:_iln Txti

dieser drei Wahrscheinlichkeiten gleich, mithin = ~———
n o+ Ay
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fp—x » @ — M1 f pegexeg-d n-i-x Mef=x no=xX-=1 " Mi=pxao1

m n . n

n s Ay
A * w Ll . "
Die Walbrscheinlichlkeit, dass von einem .}h"ul]r:gon uni ch‘]n]u-;gt.n Einer inner-
. 309 482 207 . 3714

3 halli des 20. und 2!. Jahres stirbt — 00 ° 505 — 160305 — 0,02996, mithin die

Wahirscheinlichlkeit, innerhalb dieser Jahre nicht zu sterben — 0.97004.

Dritter Abselniit: Bedingte Renten.

Das Handeln mit Lebensrenten ist kein gemeines
Hazardspiel, dem es nur um Gewinn zu thun ist,
sondern ein Spiel, das auf das Gemeinwesen in Pecii-
niiirer und morvalischer Hinsicht einen sehr wolilthii-

ausiibt. Littrow.

1i'._"t'|1 Einflus
§. 12,
Leibrenten.

I. Aufgabe. Eine njihrige Person will eine lebenslingliche Leilirente R kaufen,

welehe so lange am Ende jedes Jahres ausgezahlt wird, als die Person lebt, mit

dem Tode derselben aber wegfillt, Wie gross ist die Mise L, , wenn der Zinsfuss

9 ist?

Die baren Werthe der am Ende des 1., 2., 3., . . . . xten Jalives filligen Leib-
n 2 R
l-E-ti-’ (1 —E---||_|.i’

wahrscheinlichen Leben des Rentenirers :|l_||15in_'__l;{.-nJ so miissen diese Grissen der

reiten sind: - ; da aber diese Werthe noch von dem

- -- . . : o et n=i=1 n—-2 M
Bedingung gemiiss resp. in die Wahrscheinlichkeit W i Wy G o A e oy dass
der Rentenirer das n 4 1, n 4 2, ... . n -} xte Lehensjahr erreiche, multiplicirt
werden, wobei n -+ x = t das hichste zu erlangende Lebensalter in der zu Grande

gelegten Sterblichkeitstabelle bezeichnet; mithin ist der Gesammtwerth der Holthun-
gen des Rentenirers oder die Gesammtforderung des Rentengebers:




wi=i=X

60) o= it -E'-\‘ . e o B ) e - AL — R =1 1
% Ll ad { il_il_(i.alh 1 i—tl —i—q}\' =i i W
=1 ni- 2 AT

l' __“:-"__. S fF, e “2 — 4= Y J =i i 4R
I _I. " : Bl (1 i"l_':” ) ¥ e {l J[ ii}u-i-_\'lll = . 3
Loty iy | a
ll—l ; = =y N2 ]' R _1 P -L'i K |ll n
((114) - (E-9)7) o(d=~=q)

Setzen wir der Einfachheit wegen R — 1 (Thaler), so bezeichnet L, die Mise
s Leibrententhalers (welche im Folgenden immer zu verstelien ist); fiir
jede andere Rente hat man nur diesen Werth durch die jihrliche Leibrente R zu

1|1|JE15|'1-31~il't':|1‘ uam den gegenwiirtizen Werth derselhen zu erhalten. Setzt man fiir n

in Formel 60) successiv 0, 1, 2,3 ..., und B = 1, so erhiilt man die Werthe

eines Leibrententhalers fiic den 0, 1, 2, 3 . .. . jihrigen:

a 13
= e i -~ ]. e L -t —
;- S S = STy
iy a a a iy a
o 14 : o iy T (0 R BNt Sy SR & 1
i b pisanyten 0k heg) o AT )1 i’u e { (1)t ()*
firiad i As HT Ay

e L . = T T e
i {i _1_ q]d i_ I |I { Ii_.ll' Il|. _I-___ ‘]:5

\us dieser Zusammenstellung ersiehf man sogleich, dass die numerische Berech-

1 1 x
Werthes einer lebensli

zlichen Leibre

nte auf eine blosse Addition und

de Division reduzirt wird, wenn man dieZahlen a,, a;, a, . . .. a;, aus

nung

darauf fi
einer bestimmten Sterblichkeitstabelle entnimmt, hierauf die Werthe der einzelnen
_ i, A

- W L - T vy e e e g
149" (1 +49) (t -+ 1q)
nannten discontirten Zahlen der Lebenden) ein fiir allemal nach einem he-

-« o« big zum' hi

isten Lebensalter (die soge-

stimmten Zinsfusse berechnet und in einer Tabelle der Beilie nach unter einander

dnet zusammenstellt. Von dem letzten VWerthe :tu:;-,"'!_-|i{'m|. addirt man ‘diese

discontirten ilen der Lebenden successiv bis a, nach der in den Mortalitiitsiabellen

iiblichen Manier; diese einzelnen Summen (die sogenannien Summen der discon-

tirten Zahlen der Lebenden) geben die eingeklammerten Werthe der Leib-

rente.

Der b
oy LA ET

re Werth einer h.-!mns.:'iug]'u'h[-n Leibrente eines 1|iii]||-]-_:uu wird esefun-

- L f

den, wenn man die Summe der discontirten Zahlen der Lebenden fiir das n
iahr dividirt

1
i

Lebensjahr dorch die discontirte Ziahl der Lebenden fiir das n. Leben

und den erhaltenen Quotienten mit der jihrlichen Rente multiplicirt.®




29

Auf diese Weise sind 1) die discontirten Zahlen der Lebenden, 2) die
Summe der discontirten Zahlen der Lebenden, und 3) die Einlagen eines Leib-
rententhalers fiir die Lebensjahre 0 — 93, basirt auf die Sterblichkeitsordnung
der Miihlhiiuser, fiir 3%, berechnet, und in Tabelle I, Kolumne D, E, I' aufge-
stellt worden,

Ein 20jiihriger will eine lebensliingliche Leibrente von 1000 Thlen. kaufen, die
Einlage betriigt bei 3%, Die discontirte Zahl der Lebenden fiir den 20 jihrigen bei
3%, = 303,414, die Summe der discontirten Zahlen der Lebenden neben dem 21-
jihrigen = 6172,065, die verlangte Mise — 100 . 6172,065 : 303,414 — 2034,20
Thir. Fiir einen 40jihrigen ist die Einlage fiir 100 Thlr. bei 3%, — 100 . 2073,075
: 134,272 — 1513,93 Thlr.

Zusatz 1. Lautet die Leibrente auf eine bestimmfe Anzahl (m) Jahre, so hat
man nur in der Formel 60) die ersten m Glieder zu summiren, d. h, statt t (= n —+ x)

T o * = m * .
n-}-m zusetzen, und man erhiilt fiir die Mise L einer auf n Jahre lautenden Rente:

B i s e R R ntm

il
UER S (g o :

T

& (Lamq)i—m) (1 | -_;[..-“- ¢

Nun ist der Werth der lebensliinglichen Leibrente eines (n 4~ m) jihrigen nach
Formel 60), indem man n -}~ m statt n substituirt:

R e e a | - a,
Llpei= R I e ',-—l,— R = i et it
n ‘,'{'_I-{—I““_:-“'_'_.J‘ 1+ 1||l'} (14 g)ntm i (=g )"
Bty \ Mp—t1 g | o
R e e e = e b= e s ! — (Formel 60)
n—fim (L g+ m ( (1fq)" -1 (14 q) ) L
a
L, » — ™ hieraus findet man
(1 4 g)n
i1 s 5 Byt ] a,
ti2) [‘n = IJu — I“u—"-ln » —m

(1aq) " (1 )

Ein 20jihriger will eine Leibrente von 100 Thlr. auf 20 Jahre kaufen, wie viel

g | Py
1,034 1,03%
134,272 : 303,414 = 2034,20 — 683,24 — 1350,96 Thlr.

20

betriigt die Mise bei 3%, ! L3y = Lgg — Lyp - = 2034,20 — 1543.93 .

Zusatz 2. Ist die Leibrente m Jahre aufgeschoben und dann lehenslinglich

", wenn man von dem Werthe einer lebensking-

fliessend , so findet man die Mise Lr'
lichen Leibrente den Werth der Leibrente anf m Jahre subtrahirt; mithin ist

8
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- 2 5 Ap—I- i
63 Lyt = L= Lt —82) Liaargie setog T gl
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Ein 20jihriger kauft eine Leibrente von 100 Thlr., die 20 Jahre aufgeschoben
ist und dann lebenslinglich Hiesst. Die Einlage betriigt 203420 — 1330,96 —
653,24 Thir.

2. Aufgabe. FEine Person vom Alier n hat nachh m Jahren, also am Ende des
n -}~ mten LE'IH'HHj-’l]H'l'.‘i cine Summe A (Lebensactie) zu erwarten, wenn sie dann
noch leben sollte, widrigenfalls die Zahlung ganz wegfillt; man fragt nach dem

gegenwiirtigen Werthe ',“JLI:_:_m dieser Anwartschaft.

Der gegenwiirtize Werth der nach m Jahren unbedingt zahlbaren Summe A ist —

—— —; da dieser Werth unserer Aufgabe gemiiss noch in die Wahrscheinlichkeit
|1—f—ljflm
n=—n

W des njihrigen, das n -} mte Lebensjahr zu erreichen, maultiplicirt werden

muss, so ist

\ ! “,1|-‘|-I1l
n=r—m n

64) . — — =

& (0 "

,Man findet den gegenwiintigen Werth einer nach m Jahren zahlbaren Lebens-
actie fiir einen njihrigen, wenn man die zu hoffende Summe mit der discontirten
Ziahl der Lebenden des n -} miten Lebensalters multiplicice und mit der disconticten
¥.ahl der Lebenden des nten Lebensalters dividirt.

Jemand will fiir seinen neugebornen Sohn ein Stipendiom von 100 Thlr. auf drei
Jahre (fiir das vollendete 18., 19., 20. Jahr) kaufen; wie gross ist das Anlage- Kapi-
tal bei 3%? AL® — 100.327,179:1000 = 82,718 Thlr.; ALY = 100 . 315,363 : 1000
— 31,537 Thir. ; .‘-SU — 100 . 303,414 : 1000 = 30,341 Thlr., folglich die Gesammt-
einlage — 94,596 Thir. — Ein Vater sichert seiner Tochter, welche jetzt 6 Jahr alf
ist, fiir das vollendete 24. Jahr eine Ausstener von 1000 Thlr.; die Einlage betriigt

bei 8%: A2 = 1000 . 260,725 : 531,378 — 507,88 Thir.

Zusatz. Soll das Kapital ,-\1':"""' durch jihrliche vorschiissige Beitriige  (Prii-
v ) Y B HEo B
mien) B ;u][g(-in'zwllt werden, so hat man '&: el Hripe = ) L _.i. e

) 1 1 1 dy (t—-q)*
iy -9 iy b B =_'lu-!-_|||r_—l1:;§+ B By it :1:|.+.. m

a, {l'i"’l,im_l iy, (1 _|_[“n—i—l “_I_q-]u'.".'..' SR mlrI-__'_-l']:ln"h'u




31

AU AN e Y W S TR T gt S e
(l+‘|_l" EI‘E lJIf -m " {l. _I_ {_T--I—l]fl'l‘"""'
a, g a,

— (62) B (1 4 L —B (=L, ) -5
ll T [fj" 32) B (1 4 L,) ( (1 4 g U | D mithin

a i
65) B = A", 5; ! 8 PR | I ety S P (Rl W
! n | {" n (1 4+ Lyeem) i ‘]]““'m (=) (64)

1
a Apyd-m f

“'(1_+T1); “OFgpem — (U + L =) |

\
A i!|l “+ L,
Fiir einen Nengebornen, welcher mit Vollendung des 18. Jahres 100 Thlr. erhal-
ten soll, betragen die jihrlichen Priimien bei 3%, : 100 : ({1 =+ 15,301) 1000 :
327,179 — (1 = 20,756)) = 100 : (49,822 — 21,756) = 3,562 Thlr.

Anmerkung. Gewihnlich pflegen die Kassen die Beitriige als nachschiissize
zu berechnen, weil eines Theils die (durch Agenten erhobenen) Priimien nicht :,-;].
piinktlich eingehen, andern Theils die eingelaufenen Kapitalien nicht unmittelbar anf
Zinsen ausgethan werden konnen, also Ein Jahr ruhend gedacht werden, und setzen
daher B! — (1 =+ q) B.

3. Aufgabe. Ein njihriger zahlt sofort und die niichstfolgenden m Jahre hip-
durch eine bestimmte Primie B, um sich dadurch ein Jahr nach der letzten Priimien-
zahlung (d. h. im l1—|—|l|—|—-ll{'r| Lebensjalire) eine |(-h|-nslii||‘1;|iu:hc lente (Pension)
R zu sichern. Man soll die Relation zwischen diesen Daten bestimmen, {

Die Leistung des Einkiiufers, auf die Gegenwart zuriickgebracht, ist =B 4+ B
e q
. E B ay Ayei=
T s e el s 0 s 20 PO B (LSRR ) T
Hy l_i +1| lm iy ¥ | J_—I—II) lef=1i1
H
il e Gegenleistung der Bank, auf denselben Termin reduzirt, ist _H =3 1\
(1 == q" (1 mpey) =1
"n--'m" 15 R qptm-13% 13 ay B
R BN e - ey B R s — ———
fn ()Eee A l+‘i m-te " (1 g™
Bt \Bpdemeie | fn-t-m-1-2 | | ¢ Ir __R Apt=m I
ikl Bl R e —— =t — . — L.
B s Bnooml 1-+q (1-4q)* (1 _I_ llt—luﬁ L1+jj_i"' a nkm
=I||'J.‘1]| a, - - s * .
=15 Ll b - ] : heide Ausdriicke sind fiquivalent, daher

ntm *

El- 'Ii q]hﬁh o4 "
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Wie gross ist der jihrliche Beitrag eines 30 jihrigen, weleher vom 56. Lebens-
jahre ab eine lebensliingliche jiheliche Pension von 100 Thlr, beziehen will, wenn

o e < TR : o et — 9% it fSan: i3 70 VI
3% gerechnet wird? Hier ist n = 30, m —= 23, (103)° — 203,931, T3 —

63,556, Ly, — 18,192, L;; = 10,492, R = 100, mithin B = 100 : ((1 | 18,192)
203,934 : 10,192 . 63,536 — 1) = 100 : (5,869 — 1) = 20,54 Thir,

§. 13.

Lebensversicherungen,

Aufgabe. FEin njihriger will sein Leben auf die ganze Lehensdauer fiir die
Summe V versichern, d. h. sein Erbe oder der Inhaber des Versicherungsscheines
(police) soll am Ende des Jahres, in welchem der Versicherte stirbt, den einmaligen
Betrag (Versicherungssumme) V erhalten.  Man soll den gegenwiirtigen Werth
dieser Versicherungssumme oder das Einlage- Kapital V, bestimmen, wenn der

Zinsfuss q ist.

Die Wahrscheinlichkeit des njihrigen, innerhalb des n 4 x. und n -} x 4 lten
n-i—x n—+x=1

Lebensjahres zu sterben, ist (§. 11, &) w ° = — w_ ;3 fiir den, welcher inner-
halb dieses Zeitraumes stirbt, zahlt die Anstalt V; mithin ist der bare Werth der
e
11:1'.-;'1-.'hcr11!i':” fiir die Zeit: V X~ Setzt man suceessiy X =0,1,2,

TN

. . (t — n) und summirt die einzelnen Ausdriicke, so erhiilt man den baren Werth
i

1 n—i-1 W

W W, ! n

fobal O Te Tkl

der lebenslinglichen Versicherung =V

X nf:l “_h"'. g W t=+1 o R I:\. _‘

YUt oo Y apge) Toe o
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mithin [Formel 60) unl 33), wenn R = {]:
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,.Das Einlagekapital fiir die lebensliingliche Versicherung eines njihrigen wird
gefunden, wenn man die Differenz zwischen einer perpetuirlichen Rente und einer
lebensliinglichen Leibrente des njiihrigen mit der Versicherungssumme multiplicirt
und durch den um 1 vermehrten Werth einer perpetuirlichen Rente dividirt.*

Ein 20jihrviger will sein Lehen mit 100 Thlr. versichern; bei 3%, betrigt die
Mise V,, = 100 (33,3333 — 20312) : 34,3333 = 37,838 Thlr. — Fiir einen 40 jih-
rigen ist V, — 100 (33,3333 — 15,139) : 34,3333 — 52,119 Thlr.

Zusatz 1. Soll das Einlagekapital durch jilirliche, vorschiissige Priimien B
anfgebracht werden, so hat man dieselben so lange zu zahlen, als die Person lebt,
also ist V, = B -} B .. L, , mithin
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,Ber jilhrliche Beitrag eines njithrigen fiir eine lebenslingliche Versicherung ist
rleich der Differenz zweier Quotienten, welche man erhiile, wenn man die Versiche-
rungssumme einmal durch die um | vermehrte Einlage einer lebenslinglichen Leih-
vente des njihrigen, ein zweites Mal durch die um 1 vermehrte Einlage einer
perpetuirlichen Rente dividirt.

Ein 20jihriger versichert sein Leben mit 100 Thlr., der jihrliche Beitrag ist

X 100 | L] 4
bel BoA iR = U S A R T g {3 Thir. — TFiir
ei 3% i 20,342 33,3538 — 1,685 2,912 1,773 Thix Fiii
einen 40jihrigen ist die Priimie B = -1--—-‘}%.;’}3-” w 1:|f5{.’5{:.].333 = 6,083 — 2.912 —

3,171 Thlr.
Anmerkung. Rechnet die Kasse wiederum die vorschiissigen Beitriige als
nachschiissige, so ist B' = B (1 -} q).

Zusatz 2. Lautet die "Ifrs‘:i_‘.lu-.rm]g auf m Jahre, d. h. soll die versicherte
Summe nur dann gezahlt werden, wenn die versicherte Person im Laufe der niichsten
9
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m Jahre stirbt, so Lat man in der obhigen Reihe nur m Glieder zu summiren: hier-

nach ist
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Ein 20jihriger versichert sein Leben auf 1 Jahr; diese Misc befriigt bei 87,:

V3, = 37,838 — 38,332 . 292,151 : 303,414 — 0,798 Thir. — 23 Sgr. 11 PF,

§. 14.

tente aufl das kiirzeste Leben (Verbindungsrente).

\ufgabe, Eine n und mjihrige Person kaufen auf die Dauer des Zusammen-
lebens eine jihrliche Rente B, welche so lange gezahlt wird, als beide Personen
zusammenleben, mit dem Tode der einen Person aber erlischt. \Wie gross ist der
gegenwirtige Werth L, dieser Verbindungsrente !

Die Wabrscheinlichkeit, dass heide Personen am Ende des x. Jahres noch bei-

sammen leben, ist (§. 11, 6) = \\':'I'-x A TR

= i hiernach ist der gegenwiirtige Werth

W n¥x : “m'}\
i1 I

(L=
1 2,3,....t—n (indem voransgesetzt wird, dass die njihrige Person
die iiltere sei), so gibt die Summe der erhaltenen Ausdriicke den baren Werth
lebenslinglichen VYerbindungsrente; mithin ist

der im xten Jahre zahlbaren Bente = R . Substituirt man fiir x die
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Bei der numerischen Berechnung einer Verbindungsrente lassen sich Abkiirzun-
ren und Erleichterungen in der Ausfithrung der hisehst miibseligen und weitliufigen
(reschiifte :'|II|H:.['._"_'\I.'I]. Eis st
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Man bringe nun die eingeklammerten Grissen anf #hnliche Weise in  eine
Tabelle, wie es hei der Berechnung der Leilirenten geschah, indem man
M 1) zunfichst der Reihe nach die Produete der Lebenden fiir eine bestimmte
Altersdittferenz bildet [Tabelle 11, Kolumne 1 und 2 enthiilt diese Producte der
Lebenden fiir 5 Jauhre Altersunterschied: 20.15, 21.16 . ., . . 93.85]:
2) hieranf diese Producte der Lebenden der Reihe nach von oben herab auf
s =0,1, 2,3, 4, « » «».. Jahre discontirt !l{n]nmne 3 enthiilt die sogenannten
discontirten Producte der Lebenden fiir :-3"_31.
3

aufwiirts [die sogenannten Sommen der discontirten Producte der Lebenden

1 Addirt man hieranf diese discontirten Ziahilen der ‘f(-rltiurlurn;_-;_wjun:u'n- vom letzien

in Kolumne 4], so erhilt man die eingeklammerte Grisse in dem Ausdrucke fiir die

Verbindungsrente.
5

ssMan findet den baren Werth einer Verbindungsrenfe, wenn man die Summe
der discontirten Producte der Lebenden des um 1 Juhr #lteren ‘Ilil'lji.l".'llllrr:_(’.‘-'||.'l,.'||'|_u.;
durch das discontirte Product der Lebenden des gegebenen .\"-‘1"1]”llllf!g.;h']-il:ll';.-n' R
dirt und hierauf mit der jihrlichen Rente multiplicirt.t

Der Werth einer Verbindungsrente von 100 Thlr. einer 25 und 2(
son' hei 3%, ist —= 100 . 3929703 : 247227 — 1589,6 Thir,

hrigen Per-

[Kolumne 5 enthiilt die Einlagen [fiir eine Yerbindungsrente von | Thir., bei

3% und & Jahre Altersditferenz.]

§. 15
§. 15
Renten auf ein bestimmtes lingstes Lehen

Aufgabe. Eine mjihrige Person (Ehefrau) hat eine (Wittwen-) Pension B zu
erwarten, d. h. sie erhilt von dem Jahre ab, in welchem eine mit ihe verbundene
njiihrige Person (Ehemann) gestorben ist, am Ende jedes J;1.|lL'l.-s, das sie erlebt, den
Betrag R. Wie gross ist der Werth Ly, ,, dieser Pension?

Gesetzt , die m jiihrige geniesse eine Leibrente B, welche am Ende jedes Jahres
f_i"' ausgezahlt wird, deren Werth L,

welche beide Personen zusammen durchleben und deren Werth L, ist; demnach ist

ist; diese Rente fitllt aber fiir alle Jahre fore,

:'r.} [‘m (nJ =Hh I:":III — I‘nl.ll}‘
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»Die Mise fiir eine jihrliche Pension einer mjiilivigen Person wird gefunden,
wenn man die Dillerenz der Einlage fiir eine Leibrente der mjihrigen und einer
Verbindungsrente der m und njihrigen mit der jihrlichen Pension multiplieirt.®
Firn =30, m = 25, p = 3%, R = 100, ist Lgg (s0) = 100 (19,283 —14,353)
— 443 Thilr.

Zusatz, Soll der jetzige Werth aller zn leistenden Zahlungen duaceh jiheliche
Vorschuss- Priimien B des versicherten njihrigen Mannes, welche his zom Tode des
J g :
Versorgers fortdauern, aufgebracht werden, so ist }‘m(nh =B - Bl Ly mithin

72l B =18 (L, — L) : (1 + L, ).
»Der jihrliche Vorschuss-Beitrag eines njihrigen Mannes zn einer jiihrlichen

Pension fiir die mjithrige Fran wird bestimmt, wenn man die Differenz der Werthe

einer Leibrente der 1

jiilhcizen und einer Verbindungsrente beider durch den um 1

vermehrten Werth einer Leibrente des njihrigen dividirt und den Quotienten mit
der Pension multiplicirt.®

n — 30, m = 25, B = 100, p = 3%:; B =100 (19,283—14,853) : (1
— 23.082 Thlr,

n— 25, m =30, R = 100, p = 3% B = 109 (18,192 — 14,853) : (1+29,2583)
= 16,462 Thlr.

§. 16.
Renten aufl das liingste Leben l'ihe|'||il1[']|r.

Aufgabe 1. FEine n und mjithrige Person geniessen eine Renfe auf das lingste

Leben, d. h. so, dass am Ende jedes Jahres, welches von beiden oder von einer von
] ) J

ihnen erreicht wird, die Summe R gezahlt wird. Man soll den Werth IC'J dieser
Liingst- Lebensrente bestimmen,

Stirbt die dltere njihrige Person zuerst ab, so erhalten beide Personen zusam-
men, so lange die Verhindung dauert, eine Rente R, deren Werth L, ist; die iiber-
lebende m jiihrige Person erhiilt dann eine Pension R, deren Werth R (L, = L)

ist; demnach ist

?:j_,' ]J (::I) = ]{ (-IJli —|— ].l“l = ]Jnm-_}-

n =30, m =425, R= 100, p = 8%, L(Sg):lﬂﬂ (19,283 418,192 — 14,853)
— 2262,2 Thix.
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Aufgabe 2. Line n und w jiihrige Person versichern ihr Leben dergestalt, dass
die iiberlebende ein Jahr nach dem Tode der andern die Summe V erhiilt; wie gross

ist der bare Werth V (m) dieser Ueberlebungsactie?

Die Walrscheinlichkeit, dass von 2 Personen n und m, die Eine im Laufe des

X. und x -+ 1ten Jahres stirbt, ist (§. 11, 7) = W, "'h \'.::Ti"‘ = .:’:1".\+I ; \\':::'i-\'ri :
|

mithin der gegenwiirtige Werth der am Ende des Tufit:,].illrus der einen zahlbaren
o ~ P T M—x me=x 2 n=Fx-4—-1 m=x-i-1 i g e e . s
Summe V= V( wi - We e . W (1l 4 q) Substitairt

man fir x die Werthe 0, 1, 2, 3. ... und summirt die erhaltenen Ausdriicke, so

= =t 4 ¢
v \\'1':' 1 \\':1': 1 wh =, ymi2

ist '.(m) — T‘"_!' ufe T + _“L-.l-__#_ TR

R MES & e T :
\ THEE oivs + - {_I‘FE‘_ e E = (Formel TD_J—] 5 +
1_“!_] S SR B eotenih
R e |8 ).
n =30, m =25, V=100, p = 3%, V (¥) =10 . & 'ﬁj 33, 33:3

53,526 Thlr. (Vgl. Formel 67).

Zusatz. Geschieht die Einzahlung durch jiihrliche Vorschusspriimien B, so
kinnen sie nur so lange gezahlt werden, als die Verbindung dauert;

(m) =B4B. l.m". demnach

mithin ist

i v v
75 ]S:\ 1.11;) i L T R R B e
) =& P f( =+ L) ],__*_an 1P
5 , 100 100
e = 25, V — = ey e =
n 30, m 25, 100, p oy B 1F 14,853 i -F 33,333 "

3,395 Thlr. (Vgl. Formel 65).
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Vabelie F.
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A C . K |; T
Seiton Discon- :i'__’;"‘_:}f::'i1',1:'_"':  Wepth “I_“'l'l';]ili_"["l.:'l Jihvlicke Priimie zu eines
Alter Bene Lebende fil.l-:-rl,.; ] n der '.:.“:.T:-.].EI|'1I..I.' 100 3 Ver- :."'_J‘I'l‘l'__‘l'a'l'l';l':! :
den fiirs! v lersbei @y, mENEMINE 24. Jahres bei 39,
n n—tnt1 %0 2 5 T ] i
T 05 214 1000 | 1000 15,301 | 3,221 | 3363 | 2,887 | 2,375
i 69 786 || 763,106 15301,057 | 19,051 2074 | 3,998 | 3,353 | 2614
9 34 717 675,841 14537,951 | 20,525 1,733 || 4,403 3392 2,827
3 33 683 | 615,800 13862,110 | 21,506 1533 | 4849 | 3803 | 3055
4 20 645 573,074 13246,220 | 22,114 1.413 || 5,339 | 154 3,292
5 12 625 || 539,136 12673,146 | 22 50¢ 1,340 | 5890 | 4495 | 3,614
G 9 613 513,378 12134,010 || 22635 1,320 || 6,523 4 909 1.830
7 10 604 | 491,107 11620,632 | 22,662 1,313 || 7,266 | 5,067 | 4,142
= 5 94 468,009 11129,525 || 22,732 1,301 || 8,157 | 5,900 | 4,731
4] 5 451,420 | 10661 292 615 1,321 || 9236 | 6,485 | 5,150
10 3 434,551 10209,196 | 22,493 1,324 10,585 | 8202 {
11 3 419,727 9774,645 | 22,988 1,381
19 3 405,398 0354918 | 22,075 | 1,426
13 2 391,547 21,857 | 1,463
14 2 375,821 21,590 1,514
15 3 : 366,543 21,314 || 1,569
16 5 568 | 353939 7812,609 | 21,071 1,618
17 6 : 340,624  7458,650 | 20,807 1,654
18 4 537 39717911 T118,026 | 20756 1,683
10 5 203 315,368 6790847 | 20,533 1,731
90 4 548 | 303,414 6475479 | 20,342 1,77:
21 4 544 | 292,454 6172,065 | 20,104 | 1,826
i 29 6 540 || 281,822 5879611 | 19862 | 1,282
] 23 + 534 | 270,574 5597,789 | 19,688 | 1,921
| 2% 7 530 || 260,725| 5327215 (| 10,432 1,981
23 7 523 249,788, 5066,490 | 19,283 2017
26 4 316 239,267 4816,702 || 19,13 2,055
Q7 7 512 | 230,407 4577,435( 18850 | 92,123
28 5 505 | 222,724 4346938 | 18,604 | 2,165
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tirte
der Leben-
den fiir 3%,

-

Discon-

Zahl|

| Summe der |
I discontivten |
Zahlen der

Lebenden
Fiir 3%

Werth

eines Leil-
rententha-
llers bei 3%,

i

| Jiheliche |
Priimie
100 7. Ver-j
Hil'il{'l'!tﬂ":’
bei 3%, |

50
60
61
62
63

3
G

212,173
203 934

195,504
i-‘*’-.f:T(’.“l
181,350
172,773
165,600
159070
152,769
146,352
140,511

122,
117,267
111,453
107 098
101,668
§7.461
02,657
8 70
83,437
79,747

75,900
10,767
67,642
(lL;.:J._Jll-I
39,030
53,085
22,220
48,427
44,979
41,856
39,038
39,97

I
32,423

4126214
3914041

3710,107
3514,513
3325,781

3144,431
2971,658
Q806,049
2646,979

2494210

2
2347 B35
0 A AT
2207 ,347
20 3

1945,690
1823,457
1706,190
1594,737
1487,630
1385,971
i'!““‘-; ;'J 10}

1195,853

1107,981
1024,494
044,777
868,877

5 :
708,110

432,100
407 121
365,265
326,227

200,656

18,447
15,192
17,965
17,620
17,338
17,199
16,942
16,640
16,326
16,042
15,709
15,439
15,274
14,917
14,550
14 308
13,890
13,632
13,220
12,906
12,609

12,271
11,851

11,447
11,278
10,790
10,492
10,297
10,034
0,584
9,335
9,051
8,726
8,356
8,171

7,933

6,150

6,535
6,763
7,036
7,369

fgd dad

7,991

iy

8,281




A B C 0 E ¥ G |
Gepe Liebende |i1]':fi-w;lll.-:.ln. .:T:::':"I'.':”.'{:-':I. ui::‘:::-,t.]..ih- If;ﬂl":'lll::::”
Alter Sane el der Leben. Zahlen der lrententha. 100 Ver-|
] i el ey iy Lebenden e || sicherung
[ = _u'.-r.iur 3l i 301 ilersbeid®, bei 390 "i
n n— nutl (i | | |
65 12 207 | 30,308 | 258233 | 7,520 | 8,824 |
66 15 195 | 27,719 | 227925 | 79222 | 9,250 |-
67 12 180 | 24,842 | 200,206 7.059 0,496 |
63 13 168 | 22,265 | 175364 || 6876 | 0,783
69 11 155 | 20,163 | 153.099 | 6,593 | 10,257
70 0 146 | 18,183 | 132,936 | 6311 | 10,765 |
71 6 135 116554 | 114,753 | 5932 | 12,470 |
72 15 129 | 15357 | 98,199 | 5,304 | 12727 |
1 114 | 13,176 | 82842 | 5987 | 12,993 |
74 10 106 | 11,895 | 69,666 4863 [ 14,143 |
75 10 06 | 10,459 57,771 4,523 | 15,193 |
76 12 86 | 9,006 47,312 | 4,201 | 16,206 |
77 i1 T4 7,907 38216 | 3833 | 17.737 |
78 11 63 | 6281 | 30309 | 3,825 | 17,812
79 7 52 | 5033 24,028 | 3,773 | 18038
R0 8 4 | 4299 18,995 | 3,491 | 19,353 |
81 6 37 | 3376 | 14766 || 3,342 | 20,108 |
82 7 31 2,746 11,390 3,147 | 21,202 |
83 2 2 | 2112 | 8644 | 3092 [ 21,525
84 7 22 1,836 | 6,532 [ 2557 | 25,201
85 4 15 1216 4696 | 2861 | 22,088
86 | 11 0,866 | 3,480 3018 | 21,976 |
87 | 10 | 0,764 2614 | 2421 | 26,319 |
88 3 9 | 0668 | 1,850 | 1769 | 33200 |
80 1 6 [ 0432 | 1,182 | 1,736 | 33636 |
90 % 5 0,350 | 0,750 | 1,143 | 43,750 :_'
91 i 3 | 0204 | 0400 § 0960 | 48,102 |
o 1 2 | 0132 | 0196 | 0484 | 64473 |
93 1 1 0,064 0064 | O




Fabelle

V§ £

Alter des

Paares

Producte der ||

Lebenden

| : 2
Il Diseontirte
Producte der

Lebenden

=

Summe der l Werth einer

o

discontirten | Verbindunes-|

Producte

frente von | dig

e | v 3, der Lebenden| bei 3° |
2 . 15 312903 312008 | | 16,925
20016 308992 209992 5296095 | 16,654 |
Q2 AT 304020 256368 4996103 | 16,434
23 .18 207435 272198 | 4709535 | 16,302
24 . 19 293090 260406 | 4437337 | 16,040
25 . 20 286604 247297 4176931 | 15,896
26 . 21 280704 235085 3929704 15,716
D709 276450 224806 3694610 15,434
28 , 23 212880 3469813 15,200
Q5. 94 203100 3256933 15,036
30 .25 192635 3053833 14,853
31.2 182284 2861198 14,605
32 . 27 174526 2678914 14,340
33 .98 165407 2504388 14,144)
34 .29 156024 | 2338981 13,991
35 . 30 145038 2182957 13,744
36 . 31 140175 | 2034800 | 13516
37 . 32 22064 4 133493 | 1804724 | 13,193
38 .33 215969 126859 1761231 12,883
30 . 34 209568 119514 1634372 12,675
40 . 35 203642 112757 1514858 12,436
41 . 36 106420 105585 1402101 12,279
42 . 37 191588 9035 1206516 11,980
43 . .38 18723 94869 1196631 11,613
44 . 39 182488 89772 1101762 11975
45 . 40 176985 84534 1011990 10,071
46 . 41 169092 78407 927456 10,828
47 . 42 165002 74281 849049 1;;:4.}.
48 . 43 159204 69624 774768 10,123
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Producte der

I:I'lJ'.'['I'.ll'll

i « 2
n am

3

Discontirte

Lebenden
Fiir 39,

4 3
Summe der Werth einer

153714

145230
]‘.}'J_‘l[.l“'

135023

11610
9546
7182
3512
4320
3182

9904

RA3798
61069
57022
53599
48835
45730

47012

323490
32128
J1080

20219
26239
23355

208945

18635
16224
14505
12719
10950
0312
7632
6799
5830
4403
3998
3330
720
218
714
203
U4
733
224
367
235
173

I
2
2
|
1

Producte der | discontirten Yerbindungs-
Producte rente von ] g,
der Lebenden bei 39
705144 =
639916 A
57RS47 ¥
521825
468226
Q33126
226146
196927 ;
170688 6,308
147333 6,034
126388 5,782
] 5,642
91529 5,310
77024 5,055
64305 4 872
53355 4,799
44043 4,623
36211 4,396
20412 | 4,044
23582 | - 3793
18589 3,649
14501 3,351
11261 3,140
85é1 2850
6323 2.570
45572 2530
3259 2,380
2995 2,130
1562 1,080 &0
1038 1,828 ‘u
671 1,855

436 1,520
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