Vorwoert

@ie Beiben Oufgaben des Apolloniug und bes Fermat, welche unter dem Namen
ber Rreis: und der KugelDBerfihrungen befannt find, bieten noch ben unterfdheidenden
Gharafier_befonderer Falle dar, felbft wenn man, nach dem Lorgange des berihmben Bers
fafiers des Traité des propriétés projectives des figures, Ddie brei gegelenen Sveife mit
belichigen Segelfhnitten, und die vier gegebenen Kugel mit beliebigen Flacden des sweiten
®rades vertauitht, vou denen erfteve fammtlid) eine Sefante, und lebtere fimmilic) etnen

¢henen Ednitt gemein haben,

Denn. was offenbar {Hon 3 B. ben Fall der dref Kreife als einen befonberen
beseidhnet, und was vor Allem auffordect, barfiber hinausjugehen, bdief namiid, baf fie
nae ein Mabifalecentrum, und dbodh vier Aehnlichfeits- ober Nadifal:
Adhfen Defiben, die Defanntlich diefem Gentrum im Sinne des Dualitdts-Prin-
yipes entfprechen, ober vielmely, baf von vier Nadifalcentris brei in geraber Linie liegen,
namlid) auf der unemdlich-tveit entfernten gemeinfhaftlichen Sefanfe, walirend bdie vier
Nchfen cin wirbliches BVierfeit bilden — devfelbe Uebelftand. flellt fidh nicht minder auch nod
in bem Talle drefer Kegelfhnitte dar, welhe eine Sefante in enblicher Entfernung gemein
haben; und e8 wdve leiht 3u jeigen, daf aus bdicfem Grunbe von 32 mbglichen Auf:
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[bfungen Des befreffenden Prodlems 24 in Syfteme von ywei Geraden audarten, und Dap
fur Diejenigen 8, weldye von pem ifolirten Radifaleentrum abhidngen, ihre allgemeine Form
behalten, gany fo tie ed audy bei brei beliebigen SKreifen ber Fall ift, Und auf d&hnlide
eije geftatten vier Glachen Des aweiten Grabes mit einem  gemeinfchafttichen ebenen
Schnitte gwar adyt Radifalz Ghenen, aber nicht melhr ald ein ordentliches Ravifals
centrum, indem Die fieben anderen alle in Der Gbene des gemeinjdjaftlichen Ednittes fich
pefinden; und es gibt Daber unfer 128 mbalichen Aujldfungen des betrefenden Problems
nue 16, weldie den Bedingungen beflelben in aller Strenge genigen.

Hiernach alfo, fiffje'{llf. ¢8, fft nodh ein Schritt ju thun fibrig, um die Gegenjeitige
feit, weldhe wifdhen den Rabifalcentris und den ﬂlnbifars?lei)faf pber Ehenen beftelit, zur
pollfommenen 3 erhebens und dief bilvfte sundchft infofern Feine befondeve Schwierigleit
parbieten, al¢ Herr Poncelet im Supplemente 3u feinem TWerfe felbft nod) die Mbglich-
feit nadgewiefen Bat, die projeftivifchen Gigenjchaften Dev Kreife auf bas Syftem breier
odev melrever Kegelfchnitte, welde ¢inen und Ddenfelben andeven doppelt bevihren, ausjus
pebuen. *) - Man hitte nur ju diefem Jwecke Dden diveften Weq einzufchlagen, und fammi:
lichen verfchicbenen Arfen periodifch =homologer Punkte und ®evaben, welde in einvem
foldhen Syfteme sorfommen, gleiche Aufimerffambeit ju widmen. Auf diefe Weije wiwde
man dann auch, was wefentlidh ju bemerfen ift, ofme Mike dahin gelangen, das Froblem
pe¢ Fermat von der leften Sdirante ju befreien, mit weldjer eé audy in jenem Supples
mtente nodh behaftet geblieben ift.

*)  Gleichiohl mufi ber BVerf. aeftefen, bafi er felbjt weder bon piefer Stelfe nody vott ber,
Soite 10, erivdhnten hat MNusen jichen Eonnen, inpem cr Beibe crit entdecfte, af3 er beveitd
surd) den Werjuch, die Eigenjchaften der Gentra und Acdifen der Homplogie ju vers
allgenteinern, ju dbemfelben Mefultate aefonmen wat.
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Sn ber That witd fidy aus dem Folgenden mit pintdnglicher Guibeny ergeben, dafi,
uie bie beiven berffmeen Aufgaben, vou denen hievsdie Nebe {ft, in ihrer gangen Allgemeins
peit qu umfaffen, maw den Wovtlaut derfelben fo wie folgt feftauftellen bat :

I.

URenn ecin belichiger Kegel{dhnitt gegeichnet vorliegt, nnd wenn prei
andere Kegel{dhniffe der Bebingung unferworfen find, ein jedet den
exfferen boppelt gu Berihren uund dured) drei Punfre su gehen ober drel
@erade zu beelihren, welde belichig in feiner Gbene weaeben find, was
alfo oreimal brei gegebene Puntte oder Gerade mmi)f;' einen fiinften
st zeichien, welder jeden der drei leBferen cinfacy, und den erfleren
chenfalls boppelt Bevithre; das Gange mitiels des Lineals allein

IL.

9Qenn eine beliebige Flade des pweifen Grades gegeidynet porlieat,
und wenn vier andere Fladhen deffelben Grades der Bedingung uniers
worfew find, ecine jede die erflere gu nmbiillen und durd) vier Punkee
su geben ober ovier Ebenen gu beriihren, welde Delicbig im Jaume
geaeben find, was alfo viermal oier gegebene Punkee ober Ghenen
mache; eine fechste gu geichnen, welde jede Der vier Iebferen beriihre
und die effere ebenfalls mmbiille; das Gange mittels des Lineals allein;

jwei Aufgaben, deren Grad von Nlfgemeinbeit man fHon darnad) wird beurtheilen tonnen,
daf fie, gemau genommen, einer refpefiiven Angahl won 43>< 472 oder 2048 und vou
84> 87 2 pber 524288 Uufldfungen fihig find,

Heiligenfladt, im Januar 1842
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