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%enu bie Gseraben M; M und PO (JFig. 1. auf einanber fenfrecht ‘fteben, fo ift fiir jeven
Punit P ped Perpenvifeld F O

P O?* = PM¥ . OM=* uid

PO2 = PM2 = .0 N> folglid

B Ua‘:lli — PM* — OM2, ober

PM2 — PM* = OM? — O M2,
b. b 1, Dev Unterfdiies ver Luabrate ver Abftinde allev Punfte P des. Perpendifeld P O von
awe feften Dunfter M, unp M it eine unyerdnderlide Grife, nimlid gleid bem Unterfdicoe
per Suatrate ter Ybftinte ted Fufpunfies O bon ten fefien Dunfien M, und M.

Daber ift ber geometrifde Ort cined Punites P, fiir welden der Un-
terfdiiep der Suadrate ver Abftinde von ywei fejten Punften M, und M eine
gegebene Grofe u® ift, eine Gerave PO, bie auf ber Gevaben, welde bie feften
Puntte M, und M verbinbet, fenfredt fpht.”

§b 2‘

@ind baber die Punfre M, wnd M und pic Girbfe u gegeben, und man foll ben geo-
metrifhen vt bed Punttes P finben, fiir welden
p:ﬂlﬂ — PMii= uz
{fits fo fommt & nur tavauf an, den Punft ‘0 fu finven. Hiegt aber ift
PIM;E 12 P ARRLERIRG I HE 10 M2 Cunp baber
OM2, — (0 Mf = m?,
woraus man fickt, taf OM;, O M wnd v vie Seiten eined wedtwintligen Dreieds find, - und
swar O M und u oo Satheten; defielben.

Daper erridte man in M (Fig. 2.) auf M, M bag Perpenpifel MN =, verbinbe N
mit M unp ervidte fm DMittelpunfte K der M, N pad Derpenbifel K 0: v it der Sdnittpuntt
0 biefed Perpendifeld mit bder Geraben M M ber Fufvunft ved gefuditen geometrifdhen Ovted.
Um baber diefen felbft su findben, ervidte man in O ouj M, M vie Senfredhie PO, fo ift died
ber gefuchte geometeifdhe: Orts benn zieht man N.O, fo ift nady ber Sonfiruition




ON = OM,, baker
u? = 0N2 — OM2 = QM2 — 0M2,
Weil aber flir jeden Punft P ved Perpendvifeld P O
OM2 — OM2 =PM?2 — PM2,
fo it fiir jeben Punft P des Derpenvifels P O audy
PM? — PM? = u2,
unb baber P O ber gefudite geometrifehe Ort.
Da bie beiven Geraden KO und M, M fih nur n einem Punfte O {hnefoen, unb in
vem Punfte O auf M, M nur efn Perpendifel mbglich fft: fo aieht e8 aufer PO feine Jweite
Yinie, weldye ber aufgeftellten Bedingung genitat.

2. ,Daber giebt e feinen yweiten geometrifdhen Ort, der die aufgee
frellte Bedingung erfitllt; und jever Punft, welder die obige BVedingung er-
flillt, liegt in ber gefunbenen Ortslinie P 0"

Bur Beftimmung der Lage ded Punfied O ift, wenn u < MM,
"% MNM > % MMN, unb ba
# MM,N = 4 MNO, fo ift
X MNM > % MNO.
0. b Filir w << M, M fillt NO awifhen M;N unp MN, alfo ver Punft. O zwifdyen M, unb M,
Weil aber NO = MO und NO = M 0, fo ift cud) M, 0 > MO. b, b. Der Dunft O [egt
niber nady M al8 nady M, bin.

e fiir w = 0 fillt NM, mit M; M jufaummen, unt vann wird O ber Mittelpunft von
M, M.

Temm u = M, M,
o ift

X MiNM = X MM N, und ta
X MMN = % MNO, {o it aud
¥ MNM = ¥ MNO.
noh Flir uw = MM fillt ver Punft O mit M sufammen.
Wenn u = M M,
o ift
* MNM < X MM N, wnd bta
4 MMN = X M NO, o if
4 M.NM < & M/NO,
b b Giir o = B M fillt ver Punft O fber M binaug, i vie Verlfmgerung von M, M.

3. ,Somit {&IIt ver Punft O, flir u= 0, in vie Mitte swifden M, unt
M; widft u, jo riidt O niber nad M bin, bis, fiir v = MM, per Punft O mit
M sufammenfillt; wird endlid) u = M M, fo F&l(t O fiber M binaug, in ofe

Berldngerung von M M.

Aus ven vorhergehenven Entwidelungen ergiedt fidh fofort die Wfung folaenber
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Yufgabe. Jn ciner Chene fmd jwet feffe Hreie M ound M (Hig. 3. gegeben: man foll
pen geometrifhen St eined Punfted P unter ver Bevingung finven, daf ber Unterfdicd ver
Suatvate ter Abfténve bed” Punites P von ven Mittelpunften M, und M ver Sreife aleich ift
pem Unterfdyishe ber Duacrate der Radvien, baf alfo

PM2 — PM? — R?2 — Rz,
Qonftr. an befdhreibe mit bem groferen Radius Ry Kreife um pie Punfte H unp 1, in
weldyen bie Bentrallinie M, M ven fleineren Sireis (dneivet; ven Sdmittounft N biefer Sreife
werbinpe man mit My und M, errichte im Mittelpuntte K per My N bas Perpenvifel K O und
erridhte endlidy in O die Senfredyte PO: fo it PO ver gefudite geometrifdhe Otk
Beweis. G ift

LM:MN=DMN:MQ, b b

R — R: MN=DMN:R + R, ober

MN2 = (@R, + b (}, — R) = K?* — R4
ateil aber nady 1.

MN2=0M?—0M2=PM? — P M2, foif

PM?2 —PM? =R? — R? w 3 b w

Da oie beien mit R, um H und I befrichenen Rreife fiiv alle Werthe von R, unb
R fidh fdneiben, fo ift bie Aufgabe fietd miglidh.  Ferner folat aud 2.,

5, ,paf e8 nur eine eingige inie PO giebt, welde der Aufgabe ges
niigt; und vaf jeder Punft, der vie aufgeftellte Bevingung erfllt, in ver
Ortalinie PO liegt!

5. ,Ienn die beiven freife M, unt M (Fig. 4 fid fdneiben, fo ift
ibre gemeinidaftlide Sefante PP ber tn ber vorbergebenben Aufgabe ge-
fudite geometrifde Srt” Denn ed 1t

PM?2 — PM2 = Ri* — R?,

PM2— P M2=R2 — R3,
0 [‘.'II1 — OM2=R?* — Rz,
i, [

6. ,Menn vie beiven freife M, und M (Fig. 5 fid berdhren, fo ift
fhre gemeinfdaftlide Tangente ver in ber vorhergehenden Aufgabe verlangte
geometrifde Drt” Ten ¢ ift

PM?2 —PM2=0M2? — 0 M*=R;* — R,

7. ,Wenn fid vie beiden freife wedper Tdhneiven nody berdthren, fo Fann
pie Ortélinie PO feinen der beiven freife treffen, fonvern liegt gany aufere
balb beiber Kreife”

Denn angenommen, bie gedadie Ortalinie gebe durd) pen Punft N der Kreidlinie M, (Fig. 6.),

jo wire
NM:2 — NM? = R2 — R%;

weil aber
NM,? = R2, o wire aud
N M2 = L2 wnd
NM ='R

b, b Der Puntt N fige audy in ver Pevipherie ves Kreifes M unb wire daher beipen ek
2
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fen gemeinfdaftlidy, was ver Unnabme twiverfpridt, vaf bic beiven Sreife. fich mweber fmeiven
nod) beriibven follen, affo feinen Punft gemein baben fdnnen.
Die vorftehende Betradhrung gilt unmittelbar audy fiiv ven Fall, daf ber eine Kreid innerhalb
ped anbern lieat
Wenn ver cine Sveis M (Fig. 6. gany aufierhall bed antern M, fegt, fo ift
M, M?» = (M,G + GH + HM)?
= (B 4 U - R)2

=Rz +R2 -+ 20 R+ 20K + Ry U+ 172, vaber
M, M2 = R2 4 R? = R? 12,
Sepen wir jept
; R?* — R* =a? foif
I, ‘N2 e R
M, M =

8. Unter oiefer Bevingung aber legt nady 3. ber Sdnittpunft ter gepaditen Orts-
yoifchen M, und M; und dbanady 7. die, Ortslinie Feinen ber Kreife treffen: fann, fo filt
ricicloe " amifehen tie beiven SStrife.

§ 4

#. Stebt man von einem belicbigen Punfte P (Fig. 7.) ber Orvislinie PO nady den
freifen'™M, und M oie Tangenten P A und P B, fo ift
PM2 — P M2 =N 2— R2, ober
PM: Rz =PM?*— Rz
el aber
PM?* —R?2 =FPA2 unv
PM: —R2z =—PB2 fuif
PA2—PBZ unp
PA =PB.
9. ,@Dic aud einem beliebigen Punfte vev Dridlinie PO nad ven Krei-
fen gegogenen Tangenten jind einanber gleid.”
Tadenn umackehrt
PPA — PR foift aud
P A2 = PB2.
Weil aber
PrA S PRy A= H A D
P B2 = P M* — R% foift aud
PM2 _R?2 —=<PM* — R2, ober
PMZ—PM? = R? — RZ,
Desbalb aber liegt nady & Der Punft P in ber Oridlinie P O.
10.  ,Sever Pundt, von weldem die Tangenten nad ben fKreifen M
unb M gleidy find, [{eat in ber Drtslinie P 0.4
b. ~enn fich tie DLelven Sveife fdnetven, und man verbinbet einen Puntt P (Fg. 8.)
ver qemeinfhafilihen, Selne mit. ven, Mittelpuntten M, und M, evridict dann auf P M, und
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PM in P vie Derpendifel AC ynd BDz fo find bied bie fHeinften unter allen Sehnen, welde
burd) ben Punft P mdglich find. — Da nun

PM? — PM?» = RZ? — R? ober
R? — PM?=R? — PM?; ferner
R2 — PM2=PA* unb
B2 — PM* =PB2: foift

PA2 — PB% b I

AC = BD,

11. ,Wenn fid) gwet Lreife fdhneiven, fo find vie durdy einen belie-
bigen Punft ber gemeinfdaftliden Sehne in beiven Kreifen gegogenen flein=
fien Sehnén einanbver gletd.”

Umgefehrt {iberseungt man fid) Leidht,

12, ,baf jeber Punft, fiir welden vie fleinften Sehnen jweier fid
jneibenden Kreife einander gletd) {ind, in ber gemeinfdaftliden Sebhne ber
ftreife [iegt”

oo Biebt man durdy den Punft P (Fig. 7.) der Oridlinie PO el beliebige Sefan-
ten P'D unb P Fonady ven Sreifen, fo ift

PC.PD = PA? und
PE.PF = PB2;
weil aber nady 9.
PA2 — PB2, foift
PC.PD =PE.PF
Nmgefehrt, wenn
PC.PD ="PE .PF joift aud
P A = P B2,
Daber Hegt nady 10. dev Punft P in’ der Drtdlinie P O.

d. - Bieht man ferner turdy den Punft P (Fig. 8. ber DOrtdlinie PO swei Beliebige

Sebnen. EF und, GH, o ift

PA:PE— PF : PC, baber
PA.PC—=PA? — PE.PF;
ebenfo
PB:PG=PH: PD, baber
PB.PD —PB2 —PG . PH;
voeil aber nady 11.
PA2 = PB2, joift
PE.PF=PG.PH
Untgefehrt, wenn
: PE.PF =PG,PH, o ift oud
PA2—= PB? und
PA =PB.

Daber liegt nach 12, ber Punft P in der Ortélinie P O.
e. Wenn man ourdy emen Punft P (Fig. 7D nady einem Kreife M, belicbige Se-
fanten PD, PH . . . sieht, fo ift
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PC.PD=PG.PH=PK.PL — 1. f. .

Gbenfo filr jebent Punft innerbalb ved Kreifes. Dies fite alle durdy P gebende Sefanten un-
vevinberliche Probuft heifit ,bie Poteny ved freifed M, in Bejug auf ben Punft p.”
Sienady fonnen wir die Refultate ver Cutwidelungen unter c. und d. n felgenben Sitben
ausforedien:

13. ,Die Potengen jweier freife M, undb M find in Bejug auf jeven
Puntt ihrer Ortslinie PO einander gleid.” Umgefehrt:

14. ,Wenn bie Potengen jweier Kreife in Begua auf cinen Punft cine
anber gleidy {ind, fo Liegt diefer Punft in der Orisdlinie PO ver beiben Kreije”

Deswegen heifit unfere Drislinie PO ,,bie Linfe ber gleiden Potengen ber
Kreife My und M In Bejug auf die Puntte, welde aufierbalb ver Sreife liegen, Deifit vle

rtdlinie PO aud ,,die Linie der gleiden Tangenten der freife M, und M.~

§ 5.

Bon vrei belicbigen Rreifen M, M, M, (Fig. 9.), bie in einer Ehene liegen, baben
je wei eine Rinie gleider Potengen. Es fei
L O bie ¥inie gleider Pot. ber §reffe M unbd M,
L, 0, 5 : Fia oy = M b M,
L,0, 5 2 = LS # My und M.
Sdneiven fih nun L, 0, unb L, 0y i veur Punfte P, und man alebt von P Delichige Se-
fanten PB, PB, unb P B, burdy dic Sreife: fo it nady 13.
PA.PB ="PA; .PB,; up
PA;. PB == PA, . PB, dbaber aud
PA.PB =PA, .PB,
b b Der Punkt P, in weldem fidy L O, und Ly O fdneiven, legt nach 14, audhy m L O.
15. ,Die drei Linien ber gleiden Potengen, welde ju irgend trei
Streifen einer Cbene gehbren, fhneiven {id in cinem Punfte”
16, ,§iit jede dbret Sefanten, welde burd P gelen, ift
PA.PR=PA .PB —PA, .BB;
unbd biefe Bedbingung Fann aufier P fein anderer Punft erflillen
Das Leptere crgiebt fidhy unmittelbar aus 14, @8 it natiielidy gleichiiltiy, ob ber Punft p
au fiethalb ober innerbalb der Sireife liegt.  3n Folge diefer Cigenfdaft beift P, dey Punftt
ver gleidien Potengen der vref Sreife”

§. 6.

Die Refultate der bisherigen Cntwidelungen find duferft fruditbar, and es ngcﬁﬂ:t fich
baraus, alé unmittelbare Folgerungen, CSitke, weldie oft auf den erfeen BUE in teinem Sufoms
menbange gu fieben fdjeinen. 98 Beifpiele nur folgenoe;

a  ,Wenn drei Kreife in einer Ghene cinanber fdneiben, fo treffen bie

[
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prei’ Getanten, weldie je gwei Kreifen gemein find, in einem Punfte ju-
famuten,”

b, ,Wenn won ovel Sreffen in cimer Ehene jeber bie beiden anbern
Bevilhrt, To fdimweiven fid vie vrei Tangenten, welde je gwei Sreifen gemein
fing, tn einem Punfie’

¢. ,Wenn man burd einen Punft ver inie der gleiden Potenzen
smeier, Sreife beliebige Sefanten durdy die Stveife ziebt, fo [iegen bie wier
Puntte, in welden dic Scfanten bie Sreife [dneiven, in einer dritten Kveis:
linie '

d. ,Die vret Perpenvifel, welde man fn ven Mittelpunfien auf ben
Seiten eined Dreieds ervidiet, fdneiven fid in einem Punfre”

Die Shge A, o b find foesielle Fale) von 15. Daf vie Puntte C, D, E und F

(Fig. 7.) in einer Stveishinie legen, wie der-Salh o, bebauptet, jolat unmittelbar tavaus, daf
nady 13,

PC . FD = PE . PF
Unt pen Sak, d. su beweifen, benfe man fid um vic Gden tes Dreieds belicbige aber einanber
aleidye Streife befdpricben, Deven Raeien B, By unp R, finb: fo ift

R KT — R*'—Ry2i= N2 - Ry '— == 0.
Unter biejer Bedingung aber geben die tref Lnien ver gleichen Potengen, nady 3. durdy vig
ittelpuntte der Jentvallinien; v, b, tued opie Mittclpunfte ber Seiten ves Dreiedtd; nady 15.
fehnefoen fie fidy aber: in emem Punfic.

§. 7.

SJntereffant und fiir wunjeren Jwed vienlid) ift ver fpesielle Fall, wenn bie trei Sreife

M, M, uno M, CFig. 10.) fich in emem Punfte P jdmeiven, wibhrent ihre Diittelpuntte M, M,
wie M, mit dent gemeinichaftlichen Schmittpunfte Pin’ efner wievten ftreislinte [fegen. Man
slehe oie Drei Yinien bev aleidyen Potengen PP, PPy, PPy siche fermey MM, MM, unp
M, M3 werbinbe endlih P mit M, mit M, wap mit M. Toirp alsvann ned) Py omit Pyound
P, mit P, verbumben, fo ift

a0l 2 PM M = X PM/M,
als Peripherictintel anf gemielben Bogen, " ES djt aber

b. % PMM = X PM, 0, = 3 PP, B
weil % P My O, bie Diljte veg Jenteiwinfe(s ift, vermit % PP Py auf pemfelben Bogen
ftebt. . Ghenfo, ift

. ¥ PMM= % PMO= % PP, P,
weil % PM, O bic Hilfte ves Jentriwintels ift, ver mit 2 PP, P, auf bemjelben BVogen
jieht.  Aus pen Gleiduugen a., b. und e. aber folgt, bap

il % PP,P,= ¥ PB,P,
5. b, Die Geraven P, Py und P, Py bilven mit PP, gleice IWinkel. Teil aber bie Punfte
P, und P, auf berjelben Seite ber Geraden PP, (fegen, und gu gleichen Pevipheriewinteln

3
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gleidse Bogen gebiven: fo gebt, in Folge der (“)Ian)unq d., bie Berldngerung von P, P, burd
PI, und bie drei Punfte Py, Py, P legen in einer Cjcmbcn Wir haben daber folgenben

Sap:

& 17, Wenn fid drei freeife tn cinem Puntie FI'[JIICI'DEI'E, undb ber gemeins
fr{}qﬂhd)c Sdnitipunft mit ibren Mittelpuntien in einer wierten Sreidlinie
liegt: fo Tiegen bie drei dbvigen Sdhnittpuntie jener Sreife in einer geraben
Linie”

Mebuten toir wmpefebrt an, taf bie dret Punfte Py, Py unt P, in einer Geraben
fiegen, wibrend fich vie SKreife M, My und M, in P {dmeiben: fo ift
* PPP, = ¥ PP,P,
Weil aber
¥ PP P,= % PM,0, = ¥ PMM unb
¥ PP, p = % PM,0 = ¥ PMM, fo it aud
 p ’H = ¥ PM M
b. b, Die Dunfte P, M, M, ILL11‘ .\I| licgen fit einer Rrefdlinie, und wir Wnnen fagen:
18. ,Wenn fid dtrei Sreife in einem Punfie Tdneiden, wlbhrend die
brei fibrigen Sdnittpunfte {n einer Geraven [Hegen: To legen bie Mittel-
punfte und ver gemeinfdaitlide Sdnitipuntt in einer vrerten Kreislinie”

Sind ferner 0, Oy, Oy bie Sdnittpuntte ver Jentrallinien mit den entfpredenten $i-
nien ber gleiden Potengen, fo ift
PO =0P, PO, =0 P, PO, =0,P,, folghd
PO:PP,=PO:PP,=PO, :PP, =1:2
Wenn baber bie Punfte Py, Py, P, in ciner Geraben liegen, o liegen audy vie Punite 0.,
O, und O in ciner Gevaben. Da aler PO, PO, und PO fenfredit fteben auf pen \,mm
bes Dreieds M M, M, jo baben wir aud 17, unmitielbar folgenden Sais :

19. ,®Wenn man um cin Drefed cinen Kreid befdreibt und aud einem
beliebigen Duntte ver Kreiélinie Perpendvifel fAllt auf vie Seiten bed Drei-
edd: fo liegen bie Fufpunfte diefer Perpenvifel in ciner Geraben”  Ehenfo er-
balten wir aud 48, folgenben Saby:

20. ,TWenn vie Perpendifel, welde man auf ven Selten elittes Decieds
erviditet, fidy fn cimem Punfie fdneiben, wibrend ihre Fufipunite in einer Gie-
raben [fegen: fo [iegt ibr Sdnittpunft in der vem Dreied umidricbenen
freiglinie,

Wabrend im Vorbergehenden die Sige 19. und 20, aud 17, und 18. abgeleitet fino,
Ligt fich ebenfo Teicht ber umgefebrte Weq cinfdlagen, mdem man 17. und 18, qué 19, wnp
20, ableitet.  I8ell ndamlic

X M, 0,P= ¥ M, 0P = 90°,
jo liegen die Punfte M, 0, O, P in ciner Sreiglinie, und o8 {it

@ ¥ P00, = % PM,O,
alg Peripheriewinfel auf vemfelben BVogen. Wenn aber bie Punfie P, M, M, und M, auf
einer Streidlinie Tiegen, fo ift
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B X PMOi= ¥ PM;M= % PMM;

weil ferner audh bie Punfte P, O, My und O, auf einer Sreiglinie liegen, indem
X PO,M = % POM = 90%: jo it

oo F PMM = % PMO = ¥P0,0.
Nud pen Gileidhungen e, . ounv o folgt, baf

d % P00 = % PO, O.
p. . Die Geraven 0 0jund O, 0 biloen mit PO, gleiche Winkel. Weil aber O, und O auf bers
felben Seite von POy, [egen, weil ferner die Punfte O, M;, 0, P in einer Sereislinte Hegen, und
weil au gleichen Peripheriewinfeln gleidie Bogen gebbren: fo gebt in Folge der Gleidung d. die
Berlingerung von Oy O durd) 0, und die orei Punfte 0y, O, und O Hegen i einer Gieraben,
weldjes Der unter 19, audgefprodhene Say ift.  Chenfo leidht Lafit fidh ter Sa 20, beweifen.
Dann aber hat e8 feine Schwierigheit, aud 19. unp 20. vie Site 17. und 48, absuleiten.

§ 8

Tebmen wiv cinen vievten Kreis My (Fig. 11 Dingn, ter dle drei Kreife ved vorbers
aebenden Pavagraphs in ibrem gemeinfdhaftliden Sdnittpunfte P fdneibet, und deflen Mitiel
punft gleidbfalls in ver Stveislinie M [egt: fo liegen nady 17.

vie Punfte P, Py, Py, in ciner Geeaden

wnd audy - 3l PR is
= = = P, P" P;I = c =
3t el PPl D S s

Pon viejen fechs Punften liegen vaber je brei in ciner Geraben, und 8 werben babuvd) vier
Gerave 2. b, o d Dbeftimmt, tie fidy in fedhd Punften fbneiven. , Vier Gervade, bie fid
in fedyd Dunften fdneiven, Heifen cin vollftEnviges Vierfeit.” Das vollftinvige
Dierleit Bat feds Eden A, B, C, D, E F (Fig. 12.) und trei Dingonalen AF, BD, CE; ferne
entbiilt bag vollftindige Vierfeit viev Dreiede AED, ABC, FCD uup FBE.

Betradten wic jesé (Fig. 11.) bas wvollfiinvige Vierfeit als gegeben, fo jmo pie Sreife
M, My, M, My den viet Treieden deffelben umidicieben, Der SFreid My ift bem Dreied
PP Py, unt ber Kreid My bem Drevied PPy Py wmfdyrichen. Daber legt ver Punfi PY
auf per Peripherie Ted Kreifed My und inerhalb ves Sreifed My, antrerfeitd ber Punft Py auf
per Peripberie bed Sreifes My und inerfinld ved Sreifed M. Desdbalb aber fdneiven fidy bie
freite My, unb My und baben aufer bem Punfee Py nody cinen jweiten Punft P genmeinfdhafts
fidh, &Mt man nun won P auf vie Seiten a; b, ¢, d ped vollfinvigen Dierfeitd Derpendifel
PA, PB, PC, PD: fo [iegt nady 19. fowebl B mit A und D, als aud C mit A und D in
giner Gievaben; weil aber turdy A wnb D nur cine Gerade mbglich ift, fo liegen alle wier
Tunite A, B, G, D in einer uno perfelben Geraben.

enn aber bie Punfte A, B, C in einer’ Geraden liegen, und bl Perpenvifel AP,
BP, CP fih in einem Punfte P fbneiven: fo legt nadh 20, der Punft P in der vem Dreied
P, P' Py umfdrichenen Streilinic, und ¢8 gebt fomit audy ver Svei My duvd) ven Punkt P,
GEhenfo qebt bie Sreidlinie My burdy dem Pamft P, weil B, C, D i ciner Gevaven [egen,
unb oie Perpenvifel BP, CP, D P im Punfte P sufammentreffen.  Die vier Kreife baben bz
ber efnen gemeinfdaftlichen Semittpuntt P.
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@eben wir jebt nody cinen Schritt weiter, fo liegen nady 48, vie Punfte P, M, M, M,
auf einer Sreidinie, weil nimlidy vie Steeife M, My unp My fidy i Punfe P febneiven, und
bie brei {fibrigen Scmittpunfte P, Py, Py in einer Gevaven, legen.  Ghenfo liegen nady 18,
bie Punite P, Mev, M, My in einer Sveislinie, wefl vie Siveffe Miv, My, My fidy in P fcbneiz
ben, und die trei iibrigen Sdnittpuntte P, PU Py, in einer Gevaden Hegens: - Daber liegt
fowohl M, als audy Mee mit P, My, My auf einer SRreislintes wweil aber burd) tret Punfte
P, M, My nur cine Seeiékinie mglich ifts jo liegen alle filnf Bunkte P, My My, My, My
auf einer und verfelben freidlinie, vwad wiv baben fofgenve Eibe:

21, ,Wenn man um bie wier Dretede eined Yollftdnvigen Bierfeits
freife befdreibt, To [ebneiden fidy vie vicr fveife in einem Punfie; undt wenn
man von vem geneinfdaftliden Sdnittpuntfie ver Recife DPerpenbifel FRIE
auf bie wier Seiten ves vollfthnvigen Viccfeits, {o [teqgen die Fufpunfie vie-
fer Perpenbdifel 1n einer Geraben”

22, ,Der Sdnittpuntt ver vier Seeife und ibve Mittelpwnfte licqen
auf giner neuen Sreidlinie »

§. o

Stonfteuivt man (Flg. 130 vie Ho0en ter vier Deeiede bes vellftintigen. Bierfeits,
welded burdy bie vier Gieeaben a, b, ¢, d gebifeet wird: fo fdneiven fidy

bie Hiben AL, BW, CN ved Dreiedd A B G i einem Punfie P,

2w i GG, DR, EN - & i By 1y ke POTRL 0
PR 4 | (W ) PR o+ T 200 BEFE 2 » it B
£ w0 N Eoa Rp L i3 s it D Bl 5 it Bl

Bejchreidt man  alsvamn wmi vie: Mirtenmbte My, Myamd M ber Dingonaken ted wollftineiien
Bicrfeits Kreife, welde ole Diagonaken ju Duvdueffern haben:
fo gcht per Seeis My, tuvd) bie Dunfte B, H, R, D, W uuy K,
¢ : M- = 2 2 C,. N, L E. G ub U
= ¢ M = : A, F, L. Q.Y unp L.

i

L. ekt ift
e APWE, oo L P N By fomit
PW 2P C= PN: DB, b, 4.
a. PW . Bh=FPC, 6 PN
B. AP CL o 4PAN, fomit
PCivPE = FPA BN o
b. PC.PN=FL.EA
Yus pen Gleihungen a. unb b. aber folgt, vaf
PW.PB=PC.PN=PL.PA;
unv vaber erfiillt nad) 16. ter Punft P vic Vevingung ved Puufted ver gleiden Dotenger ver
brei Stveife My, M, und M,
. &s it




o AP G oo [ PUGD, ! fomit
P|K:P|C=PrG:P|Il, ooer

e AP KD e PO PG

gl A PICIV 1 eol d Py F G, fomit
PiC:P,V=P|F:P;G. ober

d. Py C PG == Py V UPF.
9tus pen Gleidungen c. uno d. aber folat, daf
PXIP D =PC.PG="PV PF;
anp paber erfilllt nady 16, “audy P, vie Vevingung bes Punties ter gleidhen Potengen ber Dred
strefie M, M und M.

Il &3t ]
«@. 4P Bl oo &P ,EH, fomit
P, B:P;1 5 P E:P,H, ober
e..PyB.P, H=:P T.P;E.
By APy LF (o014 B 0 E, fomit
P, 1P B 57 Py 0By B obe
. p,l.P,E=7P F.P 0.

gud ven Gleihungen e und £ oaber felgt, vap
PiB . P H-=P 1P E=P,F.P0;
und baber eefilltinady, 16. andy P, vie Beomgung ves punfies dev gleichen Potengen der brei
Sretfe M, M, unp M.
V. @nelid i
@ 4P, RE = 4P, UD, fomit
P, R:P E =Py, Us:PyD, ober
g P, R.PyD =Py LRy, L
Bood P BEC S, 4 Ry AL, fontit
he B E.P =05 P A

| 1]
ud ben GSleidungen g und b aber folgt, bak
; ) R, PyD =P E.PyU=PyZ.Py,A;
une paber exfiillt nach 16. aud Py pic Bevingung bed Dunites bev gleidhen Potengen ber bre
Sreife M, M, und M.

Hiernady bidtten vie oret Sreife M, M, und M sier Punfte der gleidien Potengen. il
aber fobe brei Sreife nur brei Cinien ber gleicdhen Potengen baben, und orei Gevabe wicherum
v in etnem Punfte gufammentreffen fonnen: fo fallen entwever ©ie wier Punfte P, By, Py,
Py, sufamwen, ober bie brel ginien bev gleidhen Potengen.  Fielen aber eima pie brei Punfie
P, P, uno P, suiammen, fo wirven audy bie Pevpendifel P L, P K unp P, L jufammenfallen,
weil fie alle drei auf der Geraven b fenfredit ftebem; wenn aber wicderum bie Derpenbdifel
PL, P,K wmo P, 1 sufammentielen, fo miiften die Punfte A, D, E, burd) welde jene Lothe
geben, in einer Geraven liegen; ©. b. oie Geraven ¢ und d fiefen gufammen, un® wic bitten
fein wollftinviges Bierjeit mebr.

4




— L

Folglidy Eonnen vie wier DPunfte P P, Py, P, nidt jujommenfallen, fondern bie brei
inien ber gleidhen Potengen ver Kreife M, M; amd M fallen jujommen; bdie orei Freife haben
alfo eine gemeinfdaftlidhe Linie ber gleichen Potensen, weldie durd) vie vier Punfte P, P, Py,
Py, gebt.  Diefe Punfte find aber bie Hihenpunfte der vier Drefede ded vollftindigen Bierfeits,

Betbinden wir alsvann M mit M, und M mit M, fo/ ftebt fowohl MM, als audy MM,
fenfredit auf P P, ver gemeinfdhafilichen Linfe ver gleichen Potengen.  Weil aber von einem
Punfte auf eine Gerade nur ein Perpendifel moglich ift, o legen die Puntte M, M, unp M,
in einer Geraben, welde fenfrodt feht auf P P,  Wir baben daher folgenve Sipe:

23, ,Die drei freife, veven Durdmeifer die Diagonalen eined voll-
anvigen Vierfeits find, haben eine gemeinfdaftlide Linie ver glefdien Po-
tengen. Wenn daher ywei diefer Kreife fid {dneiven, fo qebt ber britte burd
ibre @dinittpuntte; wenn gwei fid bevfihren, fo berfibrt der britte beive in
ithrem Berdibrungspunfte.”

24 ,Dic Mittelpuntte ter vrei Diagonalen cined sollftinvigen Vier
feits [iegen in ciner Geraben,”

25. ,Dic Hibenpunfte der vier Dreiede, weldie von den Seiten cines
volljtdnvigen Bierfeité gebilvet werden, liegen in ciner anbern Gieraben,
welde auf per vorigen fenfredit fteht.”

Conil, oven 14, Pai 1854.

J. Tietz.
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