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^er!e»enti nuper, «ju»e 6e prol)Iem»te 8upl»8eriplo Illußtr. ^u^eru8,
Z)mn»5ii v»n?.ici virectur, <Ii«8eru!t, in mentem mini veuit propn8itioni8 cuiu8-

ll»m, in lj„»w p»uUo »nie» ineiclernm, «zuum «!e per8imiii re, 8eilicet 6e ellip8i
maxima ^u»äri!»ter« inscridenä» «zuaererew, et «zu» wm tunc midi viäek»tur »ä
eiu86em prodlematis »olutiouem vi» »b ill» Duleri»n» pl»ne 6iver8» »periri.
I^eczue e» me 8ps8 leseilit; intellexi tamen, p«8t«m»m propi«8 »ä rew »cee88i,

8Niutinneui, <zu»m iu«le obtinui, »ä e»8 yuidem <iZur28, «zu»e «ä Universum «zu»-

6r»nAuIorum Zenu» pertinent, »ceomm«)«1ati88iw»messe ae pr»e8ertim peeuliari
Ieometriae u»ui w»ßi« 8e »ppiicllre, <zu»m illnm, cuiu8 Nuleru8 lnventor luit,
p»ene totnm in numerurum 8pini8 ver8»ntem: in 8peeiebu8 vero, ut in tr»pexiu,
in p»r»!leI0Ir»mmo et in <zu»6rÄUZuIn äeeurtato «ive trinuZuIU) exeept» uu»,
nl»i nlterutr» 6i»zun»Iium per »iter»w liipllrtitur, «mni plane «8« e»rero. In bis

izitur uä lllill« metlioäo8 conlu^ienäum erit, lzu»8 tamen, nuum niliil älftieultati«
Iiabeant) nie praetermittÄM.

§. 1.

kin^nwu8) e88e reews ?<), M) Np tres polare8 n»rmouie»8 eoniu^»t»8,
nä ellip8in ^LOV rel»t»8; reetam NX 8emi6i»metrum nuiu8 e!lip8en8 per

punetum A äuetllw et Iiue»m ?I in puncto V 8ee»ntem, »t«zue NX e88e 8emi-
äiametrum lineae ?<) pÄrallelam: primum »pparet, punet» N^ et V «1uv8 pow«
e88e ll»rmonico8 couiuK»to8 rectae NX, et ob e»m c»U88l»m

»M.UV-N2-.



veiiule quum 8it ?I polari» narmoniea puneti K, eaäemque lineae MX

paralleill) eilt NX 8emilli3wetro N2 cuuiugata ^ »tque iäeo puuetll V et ^ ubi

3!X per liueam ?N et per liueaiu I^, recwe N2 parllllelluii, «eeatur^, erunt

lluu poli K2!!n«nici eoniu^ati linene NX, itaqu«

3!V . »!)' -- NX«.

^^m vero, 8i nuZuIeg ii«V, ?NV, ÜNV (8eu NV?), Yi'N et ?N<) ätzin-

ee»8 liter!» «^ ^3^ ,/>^ ^ ^l/ 6e8<Zuemu8^ aequ»,ti0!le8 proäeunt nac:

«IN)' sMP 8Mc/. 8lN!//

uuäe 8L^uitur:

^IX.3IX.8in^ — ^2^2NX^ — 3M.NV.NV.N7.8in'<s — HM« NV.?<).

^^-------p^—^ ^^ ^^ Ilter',8 p, q, r rect^e peipen6ieulllre8 e eeniro 3l »ä

yn. !'3.) t'l) äei»l882e notentur:

- ^2^2NX? — ^9. . p. <^. r,
8lll^

quia p — Alt.. 8in«^ q — NN. 8M/3 et r — 31 V. 8iNs/> e«8e cledent.

l)u<)ni»iu clullrum «II!p8iu!n »rell« ut trjlln^u'a ll bini» 8emiäillmetri8 eou-

iunati8 earum eun8titutä 8e u»dent: 8i tre» zwlare8 1i»rwoniea8 eonw^üt»8 I'<),

yii) K? ell8äem 8imu! aä äiver8ll8 eilipse» relerauuiZ^ et literi8 u, p,; q, <j»;

r^ ri liutV, periiule ut 8uprll) ternli8 rect»8 uerpemiiculüre« aut Uluiün« telü2«j

I»^>'Ä!ieill8 ^ e eeutrw earum »ä !iüe»8 <M, !i,l°, I'I 6ewi8828 6e8iAuewu8^ ex

llequlitwuo uuxlo in^eutli eo!!!Ziwu8, »rea8 ülarum elliusium quliclr2t»8 e^ze

«lcut proäuot» P.q.r et pi-^l r»; 1<l quoä in üuue muüuiu exurlmere pu88uiuu!>:



Linarum ellip8iuw »reae <lu»ärat»e8unt inter »e, ut ter-

norum »e^mentoium proäuet», «zu»«) tribu« reeti8 liuei»

utcun^ue «lati» parallel», inter eentr» ip8»rum et tre«

reeta8 pol» i-68 li»rmonie»8 eoniu^»t»8, eurvi« ip8i« eom-

MUN08) intereipinntur.

Hine »utem, tsuoniam lineae ^<), <)Ii, K?, <zu»e inter8ect'wne8 !', (j, lt^

laterum uppasitorum M»l!ranZuii completi ^Liüll inter 8«: iunguut, <zuu»ll umne»

ellip8e8 per puueta H, L, t?, v tr»n8euute8, polare» tre8 liarmonil-UL eoüinz»-

tae 8unt) 8ine ullu ue^ntio elneitur:

Inter omne» ellip8e8, per e»«1em yuattuor Punct» tr»n8-

euut68, eiu8 »rea minim» erit, e euiu8 eentru 8i aä ea.8

linea», yuae eurau8torum ") cluaäranzuli cumpleti, per ill»

Punct» ean8tituti , iuter8eetione8 tres euuiunAunt, triÄ

8e»ment» 6ati8 ^uidu8lidet reeti8 parallel» llueantur,

i^torum 8e»meutorum proü'uetum omnium mini in um exi8tet.

?r»etere» eun8tat, c^uoä etiam in tumo czuürtc» „^rclnvi tirunertinni ^ ^eu-
metrice » me «8ten8um «8t:

^) Nase vox, » 1<?xioo^l,i>!>i«ueKlect», llpii^ Loötium vel potiii« ^nüuin rroutinum,

«it» «izuiürat (<H.-l«Ie'» 6ezcli. ^. ««om., üdersetiit v. 8o!,nKc, zi. 222,^



Omuiuw »eotiunum eonie»ruw, per e»äem ^u»ttuor pun-
et» tr»n8euutium, eentr» in »Iiu8 »eetioni« eonie»e peri-

plieri» 8it» e«8e, yu»e <ju»6r»n^uli enmpleti, per ill» pun-
et» eun8tituti, I»ter» «ex liil»ri»m »eeet atque in8uper
cor»u8tnrum eiu« tre8 inter8eetinne8 eontine»t.

vuodu» ln8c-e tneorem»ti8 nozterioriliu» per8peeti8, eeter» «mm» per «^

patent. ?rimuw eniin »e«pi»tia ein« 8eel!oni8 ec>nie»e, nu»e omniuw elüp^ium

<1u»är»nZuIl> 6atn eirenm8erint»ruw eentr» enmnleetilur, <pi»erenä» et, nun lnel-
lior tneorem»t!8 8eeunc!i »pplie»tio n»t, it» eonl«rm»n6» erit, ut «e^ment», lpiae

tri» numero e 8inßuÜ8 Kuiu8 8eetiani8 eonie»e punet'i8 »ä pol»re8 n»rmonie»«
oomuss»t»8, illi8 eIIip8iI)U8 eowinune», llueuntur, 8imul eooräin»l»rnw vice«
8U8tiue»nt; äeinäe wtiu» »e«zu»tinni8 upe oportedit prnäuetuin trium illoruni

«e^mentorum per Il»ee ip8» 8e^went» i »ri»kili» exnrimntur et Differentiale ei«8
^- o pnn»tur; <zu« s»eto, »88UNpt»<zue »ä än»8 aecp>»tione8 it» «rt»8 terti», lzu»e

inter tre» eu!u8lpie puneti ec>urä!n»t»8 interee<iit, eonlUtione8 eentri ellip8e«8
^u»e8>t»e »pn»reliunt.

§. 2.

I»c>n»NU8 iZitur, e»»e ^, L, 0, v «unet» <ju»ttuor ^»t», per lzu»e ellipzi»
Ninim» <we»tur: »ute umni» uioneo, ll»ee punet» it» äeliere inter 8e eolloeal»

e88e, ut nullum eoruw iutr» tri»nzuwm » relitlui» esseetum c»6»t. 8!nt porru

I», <Z, K inte»8eetione8 eor»u5toruw ^8 et 0V, ^d et LIt, ^0 et VO czn».
är»nßuli eompleti, cjuoä per ill» punel» e«n8tituitnr; punet» ^, 6/1^, L, l' N

mecliet»te8 ißtoruw !»terum, et I»,, y,, tti e» punet», ubi iineae YN, I'N, l»(j
» linei3 1».^, y^, N^ 8ee»ntur, ßupponltur »utem nie, ^ üluü e«8e e <znllttuur



pliuoti» ^, 8, O) D, yuoä intra triauzulum ?M »e däbet. Deniyue «egweu<2
r?n üöi, Illlii ^?D ^üi> ^lli äeincep8 literuli» p,, <z,, r,; ?i^ x, g <le-

«iZneuwr.
dousenwlieum e»t, cnaräinatarum munus ei» «e^weuti» inwußere^ lju»e

recti» ??,, üün Il^l paillllel» ex ylioüliet pnncto u8<jue »«! reet»8 YN, l»N,
?<) teuäunt, istayue, Uteri» P) <I, r nownäil^ 8en8,i sut positiv« aut ueZ»tivc»
»ecipere, prout puuetum, «zuoä äeüniunt, ex eaäem pni-te IIue»rnm I1', kN,
?(j st^uo »»Kuli eis opp«8iti ?, I> 8, »ut ex parte eontrari» 8um»tui-. Uu«
»utem pllctc>) uotum est^ inter euiusUbet puucti eool6iu3<»8 ll«uc 3e<ju»tiou»>N
exi«tere:

Nt «zuoniam 8eotin cuuiea, ellip8ium ülarum centl» continell», per pullet»
?> I et N, me»t, »e^uatiuni i^itur eius bini8 eool6in»li8 p et c>, p et r vel q
et r ^i n p08iti8 8»ti8Üeri neeesse e8t; pllletere»<lue yuuw owuis 8ec<io eonie»
^uinMe pnnetis 8ui8 6ati8 ab omm zmrte äetermmnt» 8it, penzpieuum esf^
»e^ulUlonem !8tiu8 8eetioni8 8io äebere coulparatÄM e88e:

pq-j-^.pr ^-vv — o;
udi « et v <jU2uUt»te8äu28 äeuotllnt cnnstantes^ qu»rum valore» e cluornm »ä-
tiue eurvae puneturuw cooräiuMs erueuäi 8unt.

Z. 3.

t!u«rcl!nA<»e p et y omiii» Puncts <zuoä «6 rectaiu inKni<»m llNi p'ertinet,

le^em zeyuunlur uane:
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et «i e puneto 0 aä reotam YN line» O?n, Imeae ^?i paraUel» äueÄur, pun-
otorum (l, ^, lil> 6 qusttuor liilrwomeoruN r»ti«ue nadita, proportio n»ec
e^lläit:

0Yr

Itn«zne linearmn inlinitarum

erunt: —------------o

perinäeyue pro linei»

r p

^ve ^- — — - -^-

-: 0
n

«t pro linei»

-n o

et

et

et

et

et

et

IVl) »e^uatinne»

— _j_ —— o ; («)

OL »e<zu»tione8:

—-l- —--o (»)

?0 »eyiiationes:

(3)

odtinentur.

^»m »ä äeterminationem punetoruw ^ L, (^ et v venimu«. Primi <juiäem
i»m »nvr» statuimu« enorämatÄ» esse

p -- ^ ^^-«^ r — g, <zu»iuobl-em »e^uatio (I) »H
»stuli punetum relat» in nanc »dit:

X n

(H)
?l X «

pi ^ ri

veiuä«, yuwu »it v^ : ^It — VN, ^lii, »ive vlii^ri: li— ^ — vlii: ^,



erlt VNi — ^^ ^ huo valore l»rn r in aßyuItiones liuearum Iv et?O trans-

»erilitn, vun^ti v eooräw»tae prnäeunt: <

2e-l, 2e->-' 2e-r- '

<

uhi «oßmkntum t?()i negative »umenämn est et qi > 2«, ewcitur (!Ii —

-----^^-. inäe«ue, »äliibiti» linemum Nt! et ?O Äeuuationibus, eooräinatae
«ji-2»

punoti O, nimiruw:

<i q,x

»un'lüuue moäu eooräin»t»e puneti V:

p pi-2?l
1 —

Pi» 2?l '

' 1.-2x '

— P'S
pi -2?i Ki^NlMtur.

Norluu t»nüem v»1urum «pe et lläbibit», ael^uMone (4) larili neKotio i»m

linearuin ^v, Vd, ^(^, Lv, ^L, Ov meüiewtes i. e. vunew ?, U, l<^ N, ^

L äeterwinüri pns8vnt. ?rocul äubio enim eruut e«or<iin»,tae

puueti ?:

p - ! « ?i — -------- > -- — ?t ------- ;

2e-ri'

?z



l' —

t0

puuot'l N:

punctl 1^:

l /^ , Hin ^ l<I-xz--- 3 l ?,-«-----!—- l — ?I -—— ;

'^-<^^)-ei^2V'
punoti L

n — — l ^ ^ " sil 57 > ^ ^ pl ß - s, ?l

I'i l'i ^

" ^ >^2s-ri^ i«.-2?i> "" ^.-2?rX2<?-,-:) '

?«
^^__^____; <,_«_______; ,_^_____,

« sjl ll ?l

pi^i-2x)l.2H-r^

6t puneti lil:

t^.^ - r,5
^-2»X2<?-l')' ' ^'j.-2«X^-l^



1t

8. 4.

Lx l,i« p«8tßrioribu8 «ex punoti8 i»m »ä Kowzmtanäas <iuallül»te8 ^ ei. v
äu«rum «^unrumlidet c«oräill»t»e 8ulüeient. Nx ^r. 8i ^uueturum 1^ et ^ cuc>»-
<imat»5nw valures iu ae^uatiunem ps^ -j- ^.pr -s- »>.^r -i « ti»il88cribuntu>,,

z»'ll08t« 8uut »e^untione«:
nx^ — ng (c>, — «).^ ^- ß^v -- e;

et x ^2 -j- ßn« /z — « ^ (pi — n). ^ - u;
r, x«

e lluibu8
P, x

^ — -

et v -- r, ^ nanoiscimur.

Iliuo i^lwr eumnertuiu est^ »eeüom» coniclle, per ceutr» ewnium illarum
elllp8lum tr«ui8euuti8, ».eynatlouem e«80 liaue cluae »e^uitur:

vel eleA»ntiu8 «eriptaw:

l'!»,
-i-

«l'l. ii-
(«1

Oeterum elmäem no8 Äec>u»tionemu»et«8 luiLse, 8i zna puucti8 1^ et >l

lüna ylmepiam e «^uMtuol reii<zvi8 eez>i88emu8, theile ex e« cowplobnbitur, <jnc>ll

introä!ieti8 in illaiu ae^u»tioueiu eeteri8 valm-ibus, ^»«8 m Kne »ntececlenti« S.
invenlNU8, »e^ulUioni8 veriw« n»u6 perii.

s. 5. ^

^»m eau8i<!eremu8 »eyuntiune« Ka8ce tre».-

p<j.r. -l- llv.r, -^ ip,^, — p,^r. ; (I).
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yr.q.r..?i' -j- pr.p.r^.x' -j- PY.P.Y,.^ - « ; (II).
et r2(yq.?i« ^- ?P,x')r, ^- ?.Y. e°.K - « ; (III).

yu»e po8teriar ex »nteeeäeute uazelwr, liter» II pryäuetuw p.t^r äe8i^n»ute.

Di<kereutiewU8 uuamcluawtlue earum «eeunäum «luantit^te» vuriabiles p^ ^

et r, et ut ßroäuoti miniwi It, eonäitio in rationeZ inferatur, äisserentillle luuu«
proäuoti — a pan»lnu8. ^unä 8i Kt, gecsuMnne» äifferentwle« prnäeunt nae:

1,r..äp -l- p,l..üy -l- p,y,.är-- o; (IV).
?. (llq, ?' -l- rr. x") - <!? -s- <l, (rr. n? -<- pp, 9-). ä^ -s- r. (pp,«' ^- <j«l, ?i'). är — n; (V).

p,x«.r.äp -^ q.?i«.r.ä<l ^- 2(pp,«« -j- M."') äi---o; (VI),

aä «i«»» nov» »ooeäit, 8i puztrenia »K »üteeeöente 8udäueitur^ po8t<l»llm laotule
r, süeot» e8t, viäelieet nuee:

p><j.e' <1 äp -l- ?>1.^ pllcl — r.(s»v.x2 ^_ <^7i2).6r — «. (VII).

L äuädus pU8ter'wridu8 iuter 8e iun<:ti8 collißuntur äiss^rentiaü»:

6r P'^(l1(j,?l2 ^ p?.^)l'

et ^'l — (p?>!«2 -^ <l^,?i2)(2l l<i,^ -l- rr.«°)

(ZuoruN valoruw uoe nuuo 8i ip8a äillerentialia ex »e^uutiolle (IV.) ex-

pellimtur, i8tll ae^u^tia nauo lorwam inüuet:

<^.(??>«° -l- M,^)c2pP.e- -<- rr.?i2) ^ p.2r.(vv.«-^ ^X)(2M.e' ^ ",«-)
-l- c>.'?.'e°°r(M'^ — pp.^) — «- (VUl).

Nie primum, iuxt» llequationew (I), pro q, p, r «cribere Ueet

ae äein, extru80 k»ct«re r>, p»rte8 termini Le^uMoni» tertii:

H

/
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it» äistl-ibuere, ut vriw» cum vrimo, »eeunlla cum »ecunäo termino ooeaut, terti»
6eniljue 8»I» relinuuatur. (juo laet«, eaäem »eWÄtio primum in K»ue lorwam:

»e t»u6ßM) ne<ju»tione (H) e«n»u1ta^ in 8e^ueutew, multn etwm LiwMeioreW,
recll^etur:

3(v- y-?!-) -- ppi«2 lli^i «lve

, I'raeter i8tam »utem li»8 yuuyue llli»8:
3(?e "l" l?i) (pg — r?i) -- l»Nl^ — rri?^,-

et 3(u.g -j- r«) (<jß — r«) — qyi^ ^_ z-lix«
valere, vix e»t <zun<l woneam.

§. 6.

> cix)

H.e<^ulltione8(IX) invieem ita «o Kabent, ut unn^uaePle elirum e äu»bu«
ie1i<iM8 ll 86 8ubtl-Ä0ti8nroüei8«atur; <Hle8 i^itur onortet tre8 8eetinne« eouie»8

exprlm»nt, qu»e ner enäem ^uattuor puneta v»6ant vel omniuo 6u»8 8ecante8
coniu32w8 eowmune? lillneant. Nt c>uoni»m e eon8vir»tiune ae^uationuiu (I!)

et (VI) ooortae 8unt, iu»nile8tum e8t, eurva8 !p838, <jUÄ8 revraesentaut^ ill»iu
»eetionem eouieam, <zuae owniuw ellip8ium, per punet» ^, 8, O et v äuct»-

rum, ceutra ettmvlectitur, in en punotu 8eeare, l^uoä »<1 elliv8in owniuin minimam
»neetet. ?rÄetel i8tuä »utew nunetum cuw e»uem 8eet!une eouie» etiam 6uo

uU» coumniuiu, nnbeut, <ie Quorum »i^uiKeat'wne postlme vlüebiwu8.
Ntenim, ut rew lleeurlltiu8 8erutewur, nrimum ewrum e8t, tre8 illll» 8eetio-

ne8 eonicns omue8 per eentrum ^r»vit»tl8 8 trianzuli I'IIl, tr»N8ire — <zuoä
2*
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«piiäem punetnm in eurv» per ae<pi»tioueN (II) expre88» nun ine8t — Will
un»<zu»6We »e«zu»tionum (IX) valore«

? — ??'; ^ - ?^; r - zri
»ämittit. veinäe Maniam Ü8äem »e<iulltionibu8 8mzuli8, viäelioet

prim»e valore»:
«1 — «!

8eeunä»e l

p -- u.
tertiae:

? — ?pi,

<l — ?lli

r ^^ o:

r i^ u

? — o, r — zri;

zr-
8Äti8l»emnti neee886 «8t, eur^»8 ip8»8 tribu» pin»IIe!u^rÄmmi8eireum8er<pt»8 e88e,
yu»e per I»ter» triun^uli ?(jl^ et lre8 reet»8, ei8 p»r»11el»8 et e eentrn ^ravi-
tlltw pruteet»8, eonclnnantur, primam viäelieet p»I!ßr. 8n.iüpil. 8eeun<i»w pall^r.

8pi^rn et tertiam pall^r. 8ril'<^n, ut li^ur» ulun8t>l»t. Iu»prupter nun« eentr»
c^uulpie r, <j, p i8t»rum eurvarum patent.

I'raeterell, »i ex. e. in prima aeynatiunmn (IX)
(p« -^- <<?r) (px — <jn) -^ n ponatur,

ppi«^ ^: cz^i^ euneluäitur e8«e, i<l <piu<l üeri ne«juit, ni8i

Kilt p ^- <^ ^^ o, »ut p :n^ <z ^i <K>, ant 8lm!il vix ^ <ji?i -- n evenmt. ^tu^ui
nue tert'unu eunäitinnem partieularem, a eon8iliu nu8tru »lienaw, involvit; er^u

»)8tewll reetarum li.^ et üd, <^uuci ae^uatiune i!Ia expriwi Z. 3. viäimu», euni

prima trium illarum cnrv»rum praeter puuetum It, null» aiia nisi aä intinitum
remuta eommunia Kauet; ae prupterea, 8l per eentrum r nuiu8 eurvae cluae

reetae arä et erb, Iiuei8 ^liD et OliL parallelae clueantur, a8vmptutae ip^iu8,
8'uuiliteru,neäuarum relnpinruui) 6eprelie»6untur, itantiam plur», ^u»m unu» 8unt,

elementa »ä i8t»8 eurv»s punctaUm et soliu8 re^ulae upe äeüneanäa^ nubi« supuetant.
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Oeterum neminem lußerit, Wia lineae ^,l»tern»e p^, pa, pr, pä; qp, q»,
<jr, <z<i et ry, r», rp, re, <x ur6ine, linew I»9, t».X., ?N, I»N; gp, <H^, <)^/
«M et Uij) ll^^, N?) K6 parÄIelae «unt, iizura» ex utrisque Iiisee liuearum

tll^cieuli» eomp^ita» inter se «iwile» et 8imiliter eolloczUas esse, ob eam^ue
e»U3«»w, «icut reew8 t»^, Y^, K^; ?0, YD, N^; ?H, (ZU, NO et I»0,

i)^, üt! in ljuilttuor puneti8 ^, v, ü, t!: iw etiam »8^WptutÄ8pa, <z», r»;
p<!) lj6, r»; pn, <^ll, re et pä, «j», re terna« in ^u»ttu»r punotis a> ä> d, e
^»,il«ulre>e,

L inutuo «itu punetornm p, 1^, lt, ^^ 0 et <3, ?, N, ^uae eunota in eaäein

»eeti«ue eonic» 8unt, coneluäere lieet^ priora ^uiu<^ue »<i unum eunäeiuWe, tri»

reliczull »ä »lteriiw eurv»e r«wum pertiuere, ip8»iuyue iKitur ex n^perbolarum

^enere e88e. 3s»w ex i!li8 nullum intra trianßul» per «zuattuor reliu^ua eou8titutll
ciiäit; ut euntr2, <^uotie8 ex iisäeiu «zuin^ue puueti8 ant yuattnnr, 2ut tria, »ut
<ino lieinceps cum unu, vel 6uodu8, vel tridu8 e po«terioribu8 eoniuuxeri8, uov»
«ju»e<pie lmee ^,uinc>uepuncta sie äi8p08itll ernnt, ut 82ltem unum eoruw in

lllilnw trigu^ulu per relilju» e«N8titutn iueluäatur.
I8tine 8e<Mtnr, enc»r6»N?(, et reetam pä, t>use Mi p»rallela e8t, utruwizue

curvae rämum perseinäere, iäeoc^ue illuä punetinu, udi ramu8 ?IiI » linea pä

«eeetur, inter punet» p et ä caäere; eontra ver« reew8 ?^s et «pab 8olum inine
pu^teriorem ranmw 8ee»re, äu»ruwgue iuterseetionum »Iteraw » 6extra, »Iteram

» wev» v»rte puneti v iaeere. Dr^o w2uite8tum e»t, ÄNKuIum«pä, <zui per
»8)'mptow8 pa, in eoutrllliÄM p»rtem prolon^lltÄN, et pä turmatur, totum i. e.

inäe ab »Itero u8Pie «ä alterum eru8, per alicsuem rawi ?It<j »roum praß8epiri,

propterellljue lmne ip8um »rcuN Nt^ue eum l^perbolae 8ll?«ln rgmum, <^ui in
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eoäem »nzulo extenäitur, l^uw iunnitus e«t et nuuetum ^i, a curva ?I^(> iucln-
«UM) eontinet, in äuobu» 8« invieem vnnotis ? et ^ vei8eindere.

Iuoäsi wuäem tntiu8 u^verbollle ^iip^n cur8nm, <^ulltenu8 »6 a^mntatmn
«nad iueliu»tur, inäe a nuueti8 c^n et ? U8^ue aä nunetum «iu8 inünite remotum

atque i8tinc!) »ä »Itermu ramuw traieeti) rur8U8 usc^ne »ä vnnetum 8, mente
pru8euuimur) mnän ill»m in ? ad interiure »ä exterinrem r»mi ?<)It, n»rtem
tian8mi^rllntew, moäo »b exteriore kä interlorem rever8»m v!liemu8, i<l yuuä
üeri nun vute8t) ni8i eunclem r»mum in nnvo punetu X nerrumpllt.

Nx ili8 llpplliet, !i)'verl,«lk8 ßril'ljn et I'KNLI^ revera 8e8e invieem in
tribu8 plnicti8 ?, ^f et li, et od eam ip8ÄM ellU88llin etium in lniartn 3l nenetrare;
nuoii vero <le un» N)perdo1arum 8rii'<^n) 8jii<)rii et 8^iliziii llemon8trÄtiun e8t,

idem 8ine dudin de reli^ui8 yuormo v»Iet. ^tllue iZitur nuneta ill», lzuae 8>ipr»
tri!iu8 i8ti8 Kvverdolw eum nvnerdol» I'lt<)LD eomm«n!a e88e dix!mu8, uaud

üctitia 8unt 8ive imll^inllria putancla, 8ed re> era exi8tm>t. l'lura autem ill» quÄiu
tria numero nun e88e, io82 NAura docet. ^imirum duci, ^f et li, ad r»mum
?tt<)^ tertinm vero, 3l, 8olum ad alteruin eurvne r»»uim t^k'D nertment.

Z. 8.

Ntiamnune 8unere8t, nt naturam 8eetionum eoniellnim, lzu»e qü«dr»nzulu
HLtÜ) e!»e>iW8ellntae eent«8 31, ^ et li utiintuiv, inve8l!Zemu8. ^ nurlldu-
I»rum lniidem ^enu8 e»8 nun pertinere, certum e8t; unm ill» centra !oea sinit»
outineut; utnun nutem ellin8i!i>28 »n ») z»ei I)oIi8) et tnlllenllm cni!du8n«w, »dnume-
randae 8int, lioe ex 8e<luentiliu8 cliinäieni-i notevit:

Nwni8 puneti no!»ri8 nlllmyn'ie», z»ruut illinl exti» vel intra eurvmu 8e Kadet,

aä el!in8,n rel»tll gut e»m 8eeat et inter eentnim eiu8 »tlzue üluä iz>8uin nuuetnm
mißrat) »ut extrui8eeu8 et »li e»6rm eentri narte »tczue iilull zmuetum ex>8ut-
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»ä I»^nernol»m vero rel»t» »ut eurv»m 8ee»t et e e«ntr»ri» eentri o»lte »tc^ue
vulu8 8UU8 i»eet, »ut nun 8se»t et inter eentrum curv»e et nolum 8uum trnnsit.

(ju»e quum it» 8int^ Punct» ^ et li ellip8ium eentrn, per H, U, O^ I) me-
»ntium, e«8e nun vo88uut. ^l»m Iine»e IN,, IM, PI uunetorum?, A N vul»re8

n»rmon!e»e 8unt re8oeutu umuium »eotionum eonicarum^ <zu»e per H, lt, (!, I>

tr»n8eunt; neyue tamen IN, »ut inter vunot» ? et ^ »ut »l) e»dem p»rte eeiltri
1^ »taue? 8e lmdet; e»demPie rect»e kN, et puneturum <j et li r»ti<i e8t. Nx

eontr»rin »utem nea.uk eentrum 31 »6 K)perbol»m potent relerri; u^ui», nue 8i

üeret, reet» (jlt,^ a^uum inter? et Kl intereeä»^ tut» extr» curv»m e»l!e,et^ er^«
I»N^ exterui puneti <) z»ol»ri8 n»rmonie», ultr» I ^ HI ciimuveretur; ül <nwä
»bsurüum e8t. ?er8u»8um iZitlir n»demu8^, N ellip8en8, ?is et X 6u»rum n^ner-
bolurum eeutr» e88e. ^eczue vero, «miä i8t»e a^uiäem nie 8ioi velint^, iiilere

notorit, <1um »<1 nri^inem »ea^u»tiaui8 (^11) re^reäi»mur. Dtenim czuum exnre88ia

K12.ÄlX.8in^^ <ju»e Z. l. U8uvenit^ in n^verbal» tri»n^ulum, »md»bu8 »8vmptoti8
et t»nsseuü euilibet inteneetum 8iZnineet) per8nieuum est^, trillNAuIum i8tu<l in
äu»bu8 illi8 u^nerl)oli8 ewnium Minimum e886.

?ieri äeuilme vote8t, ut n^veibolarum 8ri?<Zn^ 8ni9rn, 8sjiltsin nnt un»

»ut tre8 »6 llullrum rect»rum 8)8tem»t» reäiASutur. sjuocl 8i en'xu »ut
71

»Ut — — IQ
5?

»ut ljr
-ill

eveniat, vel, Moä enclem re6it, 8i »ut reewrum Lt! et ^v, »ut <^4 et !iv, »ut

HZ et t!I) un» per »1ter«m in n»rte» »e<ju»le8 8eeetur> »e,m»tione8 l^IX) 8in^ul»e
in liin»8 Il»8ee 8imolieinre8 lli88olvnntur:

3(p«ilill?l) — pi« et n»^<j?i— n;
3 (p«? ili r?i) ^ n^ et z»e ^f r?i — n^

3 (<lö ili l«) — <z^ et <z<f ^f r» — <i.
3
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Nx Kr- ßi ex MW »ex eonMonidus e»m, quae «ol» »ä KZumm nn8ti»m

lzu^rat, »äwittimus, viäelieet ut ^ — - ev»ä»t, 8ive ut reet» L0 per ^U

dilari»m »ecetur, erit:
z ^y, _^_ ^71) — pi« et p« — <j?l - o; „Nlle, ll88umpti^

»eclU2tionil»i3(I) et (II) , eentlorum U, li et M ennrllnmtlle efli«iuntur K»e:
nuneti ^:

PIlNoti II

et vunoti N:

8ub illa ißitur conäitione eentruin ellip«en8 <j>ulle8lt»e euw nunetn r eon-
sunäitur.

§. 9.

' I'ot'lU» i»m 6i8«zul8ltioni8nn8tr»e lillee tere 8UMM» erit.
l'Ksoroma 4.

81 in uullärllNLuIa eomvletu per eentruw Zravitati» ein«

trian^uli, <^uoä e«r»U8tnruw inter8eetionibu8 äetermin^tur,
tre» reetae Iateribu8 par»llellle <iue»ntur, primo: unieui<iue

onralleloArammoruM) ^uae 8io oriuntur^ n^perbol» eireum-
8«ribi poterit, ouiu8 28^wptnt»e enrgu8ti8, in ip8a ourv»
ec»n«:nrrentidu8, narallelae «int; äeiuöe: tre« i8t»e K^per-
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bol»e praeter ^r»vit»ti8 eentruw per nnv» tri» e«lllew<j,!e

punet» trau8ibunt) et ea quiäem punct» simul in quart»

nzperbnl», 8it» eruut, quae onr2U8t«rum qu^ärtln^uli et
meäietate» et inter86etioue8 eompleetitur; 6eni<iue, iä Woä

Zravissimum est: 8i quattunr punet», quidu8 qu»<lrÄUßulum
oon8tituitur, ita äi8pn8it» tuerint, ut nullum eurum intr»

trianzulum H reliqui» elteotum oaäat, unum e tribu» illi»

punoti», quo<1 intra ip8um qulläranZuIum est, centruw erit
ellip86l>8, omninm, qu»e Iiuio qu»6r»NKu!o eii cumst-i idi

p«88unt, minim»e; et äno reliquu 6uarum li^perdulai um,
eiäem quaciranzulo eireuw8cript»rum, eeutrs, eruut, in qui-
du8 trianAuI», inter »8^mptnt»8 et t2n^ente8 <jua8liuet
interiect^, omnium minim» et ab e»w ip8»m eausßllin
inter 86 »equ»Ii» exi8tent.

Iuoä8i in qullllrüNKulo »impliei nu«l äigAonÄlium per
illter»m dilllri»m «eeetur, inter omnes ellip8e8, ei qu»-

(lranAuIn eireum8eriot»8, illa Minima erit, euius eentrnm
meäiet»tein äi»^un2li8 inaequ»Iiter 6ivi8»e obtinuerit.

§. 10.

Illu8t. ^n^eru8 prolilemati» no8tri inventionem »6 re8nl,itionem »eqnlltioui»
enbicae reäe^it »tque ita ellip8iu liu»e8itÄm per numero8 irrutic»n»Ie8 8ive per

»pprypinquatinnem äetermiuavit. Nu8t!'2e «olutioni» »imili» r»til> e«t, tautum qu,o«l
liuarum N)perl)oll,ruiu inter8e«tittne maeninllmur, qunä ille »n>»ruN rnäicum enni-
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caruw extraetioue eMeit. tzu^nw nuteiu laoiüor Ula ZeoNetri«» äe8oriptio nume-
rorum i8tn eowputatione ev»6gt^ nr«.e8ertiw 8i n!i initi« eI1io8i8 non cnmnutnri 8e6

«1e!ine«riiu88» luerit, flleile ex eo per8s»ieitur) lzuod »<i invenienc^nm UInin inter-
»eetionem verpsnei8 äunttlxllt puneti8 6eterwinllti8 «pu» e8t. 3V3M quum i«
iivnerdnlae 8«^ll^l'ii r»mu8, qui punetuw U euntinet, inter ^ree<Ä8 .^v et rct

nurriß»tur opnrteat, et quum eni8<ilin li^perbolae eurv»tur» prupe centrinn Fl
«nli8 exiZull 8it^ totum ne^ntium in eo con»i8tet^ ut n)perd«Iae?Ii<)<iN ea pur-
tleui», qu»e inter l' punetum et reet^m rä interiseet^ punetatim <ie8ci ib«tur^ et
nraeterea äuo puneta l,)verdo1»e 8lZiNp„ 8ive 8r,l'qli) 8piljrn^ quile in e»

reÄone »nnt, per reelllw lineam eoniun^»ntur.

Ouum in el>llin»r»tioue problemlltuw 8ibi invicew eußnatorum multum 8lleno
utilit»tl8 in8it) nana »Ii8 re nuto^ ll!terin8 c>u«lzue illiu8, äe qua initio mentionein

teei, vrodlewllti8 8oIutiuneM) quoä 8eik>m, aäliue incoZnitllU proponere, eui«8 r»ti-
one8 vel e tneoremate I., lznoä 8uprÄ äew«n8tr»viwn8 ^ vel ex n8^> qu»e Olari».

li3U88 in X,l»enii ^3lon»tl. c!orre8v. ^>,ß,i8t. 1810. s. 112-121" «le eoäem
problemnte äueuit, repetenä«e 8,mt:

l' tl S 0 I Kw l».

8i in quaäriwtero eownleto 8uper trinu8 8eKwenti8, qu»e trium äill^on»ilum

iueäietate8 eoniun^nut, totiäem trianZuIa aeliuilaterll erißantur, cireulu8, qui per
Kraviwti8 eentra i8tnrum trilln^ulurum tr2N8it^ reetnm me6iet»te8 i!!»8 centinentem
in äu«du8 nuneti8 8ee»t) lzuorum alterum e!l!p8eo8 Centrum <?8t, inter «mne8 ilü
qu»ärilÄter<> in8cript»8 mllximae^ alterum li) perdowe, eiclew llull6rilllteru in8er!ptue,

euw8 inter 38M,pwt»8 et t»n^entem qnÄwIibet trianzulum ownium mnximum
intereipitur.
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