EBerfdjiedenarfine allgemeine t_hnﬂuuu_]cu Etlltr.}tt‘ *"u:cmfnnujgﬁ ffgaben :rm\ e—’*’ﬂ‘-mumbnn‘}
derfelben sur ERbleilung emiger ESife iiber die (“'}urdﬂd}mﬂw unkfe ~1l1ern oder meljrever
fichifdneibendon” Giavabiel.

2Uufgabe. Tie Mittelpuntte verjonigen Kreife qu Geftimmen, welde eine der Tage nach gegebene gerade
Zinie sb Devlibreny, und [itvd dhoel 2ok (Rage nady gegebene ‘]_Jl'“ BT u.,'u weldpe: 2age audy immer die
gegebenen Sticle ju einanber babén,

Hufidfung., Dip Mittelpuntte der verlangten Kreife befinden fih in gleiher Gntferning worr bem
Punkte o und. vem Puntte k, bedgleichen von bem Punfte k& und Der Linie :||.'|; ietelben find dalier Durdichnittds
vunfte einer im Mittelpunfte auf ver von. ¢ nady k gezogenen Linie fenfrecht flebenven Geraden mit einer Tarabel,
eren Brennpunft bk und beven. Reitlinie ab i, — Man begelchue bie aud ben *E?Lmt':cu ¢ mwnd. Ik, aui ab gefiillten

¢ : byl ¥ e e | ot gk 2l 1 r s
Trerpaibitel mit 'S 1t r; tind big 6'1Ir=‘r:mm Dot FipvwnLte Detflben nlE i Did GlHDungdn ver auf v Ditiie

¢ k Senfrechten und ber Bavabel Beyiehe wan auf ein rvedbivointlided Goorbinatenfviieny, beflen Abfcijfenare bie
von ven Punfte k aquf die Binie ab gefiillte Senfrecite und bejjen Orbinatenate die Linfe b iff. Man wible
jum pojittoen. Eheife ber Ubfeiffenare benjemigen Theil perfelben, weldier, mit don Puntie k& anf gleicher Seite ber
Linic ab fih Gefindet. Pofitiver Tbheil ber Orvinatmare rerde ber mit bem Bunfte ¢ auf gleider Seite er
Abfeiffenaze Hegende Theil Der Rinde ab.

Mach viefen Angaben’ erhalt man file die Olettbung ver Varabels

Loy =1 (.\'—}i‘)
.:_ .

Begeidiet man die Gldthurig ver vt ¢ nady K gejogonn geraten Linfe barch y=a'x4b’, jo.iit far, ba
Diefe gerade Linie durdy gwei Gejtimmee Punfte ¢ und % [ebt; baf bie Gleidung derfelben durch

'g'”_!rJ !g‘r—‘ lr-:".p pide ,"u_-\.a
e q ’E—h - Jich darftellen Iift fo baf vie Eonflante o’ '"x_T und b —ﬁ
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e ift.- Da ferner die
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Goordinaten von ¢ y=m und x”:-l[:, bie von k yv'=o nnd x‘_—E find, fo eehdlt man nach Ginfibrung diefer

>

o =m T a N = % e T et P :
Beporn ot PWerther y——= x4o——, qlg Geichung fitv - bie won- o o) ke fibrende Sinle, Die Gileidung feder Burd
p—p " p=p
; Tl ' : flme e e e m p-
af Mittelpuntt biefer Hinie geberben’ Gievaven iff, woell’ Sie Cooroivaten diefed Punfres Y= \:”—T

= m _papy =1 ; - & il 3 i ! e
jinb, 3—'}:"-“ (l— -—;—-). grir eine foldhe unter biefen inden, weldie auj ber Binte ok fentrecht ftebt, finbet

aufierdens bie bei rechbwintlichen Goothinaten fiir fenfrechte Lhiien geltenie et'c-wﬁmur1hu‘~u|t1 13-aa'=a M-

: Sk - p .
mwenbung, woraud man nacdh Ginflibrung ped MWerthes von a'= 5 exfuilt: m-:pz el
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paber bl Gleidhung der

fenfrechten Linde:




= E:E_E_nf x— F{iﬂ)’ ober aud

A= pi—p'—4m?
e T 8m 3
Berbinbet man bie Gleichungen T und I gur Beftimmung ber Durdifdinittdpuntie ber burdy biefe Gleihungen

vorgeftellten inlen, o erbalt man:

o [ P R = ey

unh x= =
p—p b (b—p)? ¢

Die aufgeftellten Gleidungen 1 und 11, fo wie bie gefunbenen Werthe fitv v und x bleiben bei allen Ragen
per gegebenen Gtitdfe biefelben, nuv Bat man vad Vorzeidhen won p au Andern, wenn der Punfe ¢ auf ber megas
fiven Geite ber Ubjciffenare liegen follte, Auch fann die Form bdet Gleidung 1 beibehalten werben, felbft in dem
Galle, bafi ber Puntt k in der Rinie ab fidh Gefinve, indem in biefom Halle bie ftatt Der Parabel auftretende
fenfrechte Rinie ald eine Parabel Betrachtet werben Fann, bderen Wremnpunfi in der Leitlinde liegt und beren Paras
meter p=o {ft. @3 it baber far, baf e8 fm Ullgemeinen gwei Kreife gibt, welde bie verlangten Gigenfehafren
baben; in weldyen Fillen aber pwel freffe, ein ober gar Fein Kreld mogleh find, wnd welche Defonberen Wertlie
Die Mittelpunktd - Goorbinaten derfelben Bel ben verfthicvenen Lagen der gegebenen Stidke gu cinander Gaben, foll
in vem Folgenben entoidelt werben *).

Bunddft ift flar, daf fein Gerilhrender Kreid vorfommen fann, wenn bie Beiven Punkte ¢ wnd k fich auj
entgegengejetiten Seiten ber Linie ab befinden, invem in biefern Falle p negatie genomuen weben muf, woburd
pie Wrgelverthe von y, x imagindr rwerden; 8 bleiben daber nur nod bdie File gu erledigen, in welthen bic
Punfte o und k quff elnerlel Seite ober in Der Linle ab fih befinben.

A. Der Punft ¢ lieqe auf der pofitiven Seite der Abfciffenare, alfo ber Bunft k in ber Linie ab,
eber bodh mit o auf berfelben Seite ber Linde ab.

Liegt der Punft k auferbalb der Linie ab, fo fonnen bie Gelven Tunkte ¢ und k bei frgend einem Gieliebigen
Ubjtande ber Fufipunfte der aud ibnen auf ab gegogenen Perpenvifel eine verfchichene ober eine glefdse Entfernung

e
[l

son e Kinfe ab haben, Im erften Falle wird o8 immer wel moglicdhe Kveife geben mit Den aud ben allgemeinen
@leichungen entwidelten Coorbinatemverthen. Sm gwoeiten Falle erfrhelnen die Werthe von y, x wegen p=p unter
q

LRl : : i m P oos
ber Torm 5 fir beven wabren Werth man nach einmaliger Differentiivung Vg und x = E"i-l— erfiilt; baber

nut ein beviibrenber Seeid miglich ift. Fallen die Hufpuntte der aud ¢ wid k auf ab gefdlliten Perpenbifel zu=
fammen, fo erbilt man wegen m=o bel ver|chichener Gnifernung ter Punfte ¢ und k von ber Rinie ab e
s

: ot : : : b
gleidje Sreife mit den Mittelpunkts - Gootdinaten y — + V!-Tp unp x= L2,

3 - L

*) Daf in allen mogliden Fallen ber Wufgabe ble Babien ber gefudbten Streife ben abfoluten Terthen von = gleith fink, erhellt aus ber
Zage Ber Goorbinatenaren pu ben gegebenen @tiden,
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Riegt ber Tunft k in der Linde ab, alfe v=o0, o Fnn ber Fufpunft Ded aud o auf ab gefillten Perpens
bifeld eine Geliebige Gnifernung m vom Punfte k Lalen, ober diefelben fonmen jufammenfallen. 3Im erften Falle

m* : :
ethilt man efnen becfibvenben RKreld mit ben Mittelpunftd = Eoorbinaten y=o unbd xz? o 2—; im gweiten Falle

CHE
werben wegen gleidieitigen Ber{hwindend von m die Coordinaten bed einen moglidien Kreifed y=o und x=£ jein.

B. Der Punft ¢ liege in ber Orbinatenare ab, aljo p=o.
Befindet fich ver Punft k auferbald ver Linfe ab, fo baf ter Fuppuntt bef aud k auf ab gefilten Perpens
bifeld nidit mit o gufammenfillt, fo erbilt man nach ben algemeinen Formeln einen moglidien Kreid mit den

m? 3
Mittelpuntid-Coorbinaten y =m und xz-b—-i‘%; fallt aber jener Tufpuntt mit dem Punfie ¢ gufamnen, fo

il

erbylt man flir bie Mittelpunftd- Coordinaten ved eingig moglichen Kreifed y=o umd xz%.

Befindet fich ver Bunfi k ebenfalld in ter Linie ab, jebod) in einer Entfernung m von bem Punfte ¢, fo

m
At fein Gerlibrenber freid moglich, indem Die allgemeinen Formeln bie Werthe yi-é unh x— oo geben.

2. Mufidfung. Die Mittelpunfte ver verlangien Kreife befinden fich in gleicher Entfernung won dem
Punfte o und der Linle ab, bedgleihen von vem Punfte k und ver Linfe ab; blefelben {nd Daler buvd) bie
Durcfhnittapunfie yveier Parabeln Geftimmt.  Der Brenmpuntt der erjten Barabel ift ber Punft o, bie Leitlinie
perfelben die finfe ab, ber BVrennpunft der gweiten Pavalbel ber Punft k und bie Leitline verfelben bie Linie abi
Bezeichnet man nun ble Entfernungen ter Punfte ¢ und k won der Lnie ab, fo wie ten Abftand ber Fufpuntie
biefer Gntfernungen wieber mit 5' %} und m, und Gegieht man bie Gleichungen ber Gefben Parabeln auf bad in
ver vorbergehenben Nufidfung angedeutete rechtwinfliche Coovdinatenfvftem, fo erbdlt man fiv die Gleichungen ber
beiven Parabeln:

D —mpr=p (x—1),

2) v”=r(x —%)

Diefe Gleichungen Bleiben widber bei allen moglichen Lagen ber gegebenen Stiife ju einanber biefelben, nur daf
man bad Voryeichen von p ju dndern Bat, wenn ber Punft ¢ auf ber negativen Seite ver Ubfeiffenare liegen
follte, Berbinbet man nun audh biefe Geiven Gleichungen jur Beftimmung ver Durchfchuittdpuntte der duvd) biefe
Gleiddungen vorgeftelten Parabeln, fo erhdlt man:

S ) R ) )

y= unbx= = +l;*

p—p » (p—p)*
alfo genau diefelben Ausdride fir bie DMittelpunttd - Goordinaten der verlangten Kreife, wie bie in der vorhers
aehenben Aufldfung gefunbenen.
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Berglelcht nton muy: dhe: boiven: vorfehembon Aufbafimgen ohit einandesty o evgibt) fich Feicht folgenber Sng:

Tt Durchichnirtdmmtte poeter: g derfelben s Bivecteiv. gebivenpawund, auf, einevlei Seite. Derfelien Hegenban
Pavabeln Gefinben fieh {momer auf ciner geraben Rinie, welehe im Mittelpunfte auf der die Brennpuntie ber
beiben Parabeln verbindenden Geraden jenfrecht ftebr. ' ;

Beriickichtiqt man ferner. bei Vergleichung ber vorjtebenden Anfidfungen Grofe und BVorgeichen bed Werthed von

y b pen werfchicoenen Gefonbern Fallen, jo ecbellt uber bie Jabl und Wrt Der Turdichnitespunbte jomey Parabeln

nady Folgenbed : iy
Siny vie Pavanieter der Pavabeln von vei{dimener. Girblie, (umb Goben ble Hotptaren deribeiven Pirabeln
trdend eine Seftinuote Ehatfernuhivon cinanber, ! o werberh Geive Bueelge der Wavabel miti Hetmerm Barameter: v
Pem einen jugenanbien Sweige der anbern Parvabel duvchinitién. Fallen aber Gei wverjdicoenen Parametern die

Sauptarven ber Pavabeln ufammen, fo
liegenden Bwelg dev anbern Darabel. Sind enblich die Bavameter beiver. Baraleln gleich, uud haben die

fchmefbet ein feber Seig Der elnen Parvabel Den auf derelben Settr

Bauptaren der Leiven Parabeln ivgend elne Geftimmie Enifernung von einanber, o {Dneiven fidh nue oic uges

wandten  Swetge der Pavabeln in etnem Punkie,

%Eufjrgfn:. BDig Mittelpuntee jammilicher Kreife su befimmen, m['!“ el ber Rage uady gegebene i
jebmeibende gérabe Rinien ac und be. Berifiren, und durc elnen ,L]i'e-]l'[‘["lffﬂ Bunft k geben, ‘wefdie Rage aughy
immey ie gegebenen Stlice au einanber Daben.

1. E‘Ein{l{iﬁ!:tg Eln SMittelpuntte Der verlangten Kretfe Gefinven fich in glefther Gntfermung von ben bels
ben gegebenen Linfen, Defgleichen von bem gegebenen Pupkte k und vex em Bunkte Kk junddiit Iegenden gegebenen
Gerabent; baber find i |-[f:i burdy ole Durdhijmittépuntte ciner Tavabel mit pvel geraben Linten, won weldhen

bie efne Den U0inkel ach, bicandere ben Mebemuinkel Ded WinTels acb balbivt; gegeben. Dad Perpeunifel, neldsed

gon Do Bunkte k-auf, big vemfelben: funihit legenbe Linie beo gefillt wivd , wade man zue Ubjeiffenare eined

rechiwinflichen Coovdinatenfyftemd, fo Daf ber pofitive ZTheil per Ubfkifjenare auf der demr Punfte k jugefebrien

Seite Der Rnie be genommen with, Die Sinie be quadie man e Orbiuatenare und by pofitloer Thetl rwerne

f

auf ber von bem Scheitelpuntee ber Beiben ' gegeleneny Rinten Wlgewanbten Seite ver Nbfelifenare genommen. Bes

qeidinet man ferner bie Entfernung ver Abfciffenave von, bem Sceitelounfte ¢ der Geiben gegebenen geraben Rinien

ven Windel ber gegebemen geraben Limien , < in

mit m, dic Gnifernung bed Bunfted k von ber Linie be mif i

toeldbere fich oo, Bunfi kibemnter mit, 2 e, nd Dep Mebemminbel dejjelben. mit "11---2u {0 exbalt man fite, pie

H

Die Gleidhung der dew Winkel 2 ¢ Galbivenben Gleraben (f, b bicfe Linte-gnit der Abjelffenare cimen Lintel

Sfeichung” ver Parabel

R—e bildet unb burd) einen fejten Whunkt ¢ el defien Goorbimutén yi— — gl und x'—o jiud,
2) y=x.-cotag—m,

wie aud ber allgoneinen Form y—y'=(x—xDa fervorgeht, wenn man die angefiihrten MWerthe in' diefelben auf:

nitiat, @i Gleichung der: dem Winkel 2R—2 ¢ Hadbizenden Geraden . ijt, . va, digje Lluie ebenfalld bursh pen
feiten Bunft ¢ qebt, wumddf nnier ber Form (y—y)=a' (x—x) Davgujtetlen.  Tha fevuge  Digle Rinie qudy,, auf




: ber ben Binfel 2a halbivenben Ul.‘mhm 1enfrrr!1t ﬂe[n und fomit, bie bei vechhvinflichen Goorbinaten fity fenfs

£ 1
1':(1.1“: ﬂnnm g¢!icltb: -‘J.i-thu:ngngéq rI\u.u l—l—.ﬁﬂ‘-:.u ’JInn:‘ﬁulj na;)-u,.ﬁ o B R s OUEE pr——tange

ijt, fo wird vie Gleidung verfelben nad thtrl[[luﬂq oiefer Befonpern Werthe

: 13 #) }m——;xluugu—v—m-,'l, e pid 1 sl St B s
Verbindet mwan nun bie mn U‘clfﬁuu] mit ver gweiten ur BVoftlmmung ver D ﬁ]u[mnnm. 1* per Do Asinkel
2 Dalbivenben geraden nie mit ber e Gleichung 1) voryeflelfen Varabel: o érhilt Man: "1

p-+2meote = Vp[p-i-cotee (4m— peote)] p ) plp - cotel 4m—p cole)] .
x= — unb’y — =— —,
— )
; b o il | St v " 2 oot

3ur BVejtimmung ver Durchjchmittdpunfte ber ben Winkel 2R—2 & balbivenden gecaben Linfe vermwanule nran ‘i
ben fiv x unb y gefunbenen 9Merthen coler in — towgeey Daber find e Eoominaten pesfebion

p—2m lqtag:cL]\/'[-J[p—l{lug;{wlm +n tapg)] Pt 1 ![p—l:-'ut-‘- £t (A1 o U3 i} 1[..13 e,l|

x'= unn y' = =
e .
2 ngs <= Bang e

ug diejen Rejultaten [dHeine Berwovsugehen, oaf aan’ dn Alfgenetneny wior: bevifhrenve Kreife erboiten Fonue. Ny
naberer  Beaditung derfelben exbellt jevodh, baf e8 nie niehi af€: gwei: geber e, inbewr Ber Vbt I by i

n

vem Winfel 2o ober in der Enip be fih Definden mng, jomit 1_1 eiite pojitive. Grdfe ober Jull I, Jmd dabs

] ¥
. i evjlen: Falle bie MWerthe von ¢ 8, el fdiott m tanges {miter qrofer al§ %;- LD e fo mebv fong e (mLptania)

groger ald p ift, unmiglidee Wuvgeln enthalten, im pweiten Falle aber fowebl 1 v, x ald oy’ x’ pie Wl
werthe verjchvigben. @8 qibt alfo nie mefr qls ;,nn Beelibrende, Suelie, t‘l.ht l‘mr.lp:mi:;, et porgend eli
pofitive Groge 1, in Dem Winkel 2e liegen, oder vort denen ber eine i vent Winfel 2w, der anbere in dew e
benwinfel Hegt, wenn' p==o {jt. Wudh gibt o8 Hie winiger ald qved: Geeibrande Kreife, weom e grave bep-Pimit
k mit vem T mz[»

ibniits mmHt per beiben gegebenen Glevaben sujanmenfalt, inbem o fmurer qrofer ald peole ift,
unb fomit die in Xy nmh.llnnm.I!Lvurqrin' ertfe inumer miglicdhe Girdfen jinh, Tip qllgentenen ity bie MWitteivuntts-
Goorbinaten, ber L‘=1]1It‘]im Sreife gefundenen Rejultate erlang ngine meby 9der woniger einfude Fonu,
Punft k in der den Winfel 2 Dalbivenben Qinfe ober in ber Yinie be ngeenmen wird, obgl wenn
per MWinkel e von ber Art ift, daf feine gonivinetvifthen Funttienen cinfachenSalfhventhen entfpredyen *5),

Bejindet fich 3. B. ber Punkt k in ver den Winkel 2o Lalbiventen ¥
achoriger Wiveinfntiung

WL Der

LDy v T ]

Mg To i/2p cote=tm,; bdalier mady

__ pf singt 1 plsine + 1)

2\ cose. cote 2 0086

- 1) unp y=
Jit ver Winkel « gleidy 459 fo (jt wegen cote=1 \ :

") Div angegetenen brel Gleidungen Bleiben fiir alle méglidhen Ragen ber geqedensn Sty ymueriabert, f bab feine Girake derirlben oing
Berwediélung ved Bovyeidensd Cebarf, welder Fall audy immer eintreten o 14

**) Daf bie Mablen ber verfangten Kreife ben abioluten TWerthen ber gefunbemen TMittelyunke liJ[hIIT..'l 31”1' iy, erhelit

3w Aoie
e T andes
nemminen Sage der Eoorbinatenaven su ben gegebenen Stiden,




L — G =

xﬁf--i-mil-’u_:i; unb f:—;' + Vmp.
Eine mebr ober weniger Alnliche E’mlnfﬁﬂjlmg ber Mejultate wiirbe man erhalten, wena e—=30" ober =607
ober = 18" u. . w. wire.
Befinvet fich der Punft k fn der ven Winfel 2e Galblvenden Binle und it gleichzeitig Winkel = 257, fo

erhilt man mwegen cote= 1 und sing :t.:usr:::]/.E
_pEpV2 V:!

e

PBefinbet fich ver Bunft k in ber Rinde be felbft, aljo p=o, jo exhdlt man pwei Keeife mit den WMittelpuntiss
Eoorbinaten y

2
x=ptp — V. urt'l.'l;v

m
cote’ ¥=0 und xr:_langu' B

Befindet ficdh ver Punft k in der Rinie be und ift gleidhgeitig ber Winfel «=45% fo erbilt man:

x=m, y=o0 und x'=—m, y=o.

nbere Anfléfungen ber vorhergebenben Nufgabe ergeben fidy, wenn man ftatt der Geiben bie Winfel 2ee uud
2h—2¢ halbirenben Linfen ben Ort nimmt, welder alle Punkte enthalt, vie von dem Punfle k und ber Rinle ac
gleidh weit entfernt find, ober wenn man biefen Ort flatt ver in ber vorlgen Wufléfung Genubten Bavabel niblt.
An vem cinen Falle find bie Mittelpuntte der verlangten Kreife bie Durdfbnittdpuntte gweier Pavabeln; in bem
anpern Falle find diefelben Durdyjdmittdpuntte ber bic Winfel Zee und 2R—2¢ Balbivenben Binien mit fener neuen
Papabel, welde k jum Brenmpunfte und die Linde ac gur Leitlinie fat. Um Gelve Auflcfungen ju dem verlangten
Gnbrefultate qu bringen, und bie jhon gefunbenen Gleichungen wieder amvenden ju Fdnnen, wird e8 am einfachfien
jein, oie ®leidhung ber newen Parabel auf vaffelbe rehhwinflicte Coorbinatenfyften gu Geglehen, welched in ber
vorhergebenden Nuflofung Genupt worben. Begeidhnen wir baber bie Entfernung bed Punfted k von ber Rinie ac

=

P : = ; . . e . ,
mit 35 pen Abftand bed Fufvunfied fener Gntfernung von bem Punfie ¢ mit M, nehmen wir ferner bie Ridbiung

perfelben gur Abfiffenare, bie Linfe ac jur Orbinatenare eined rvedtwinflidhen Goorbinatenfyftemd, und wiblen
wir pent pofitteen Theil ber Abjeiffenare auf ber bem Punfie k jugercandien Seite ber Linie ac, Den pofitiven
Fheil der Ordinatenare aber in der Riditung ver BVerlangerung von ac dber ¢ Hinaud, fo ijt bie Gleidung der

newen Parabel:
a—p ( F) ;
ot @ =— Sl i 4 3
! i

Berlegt man nun ven Anfangdpuntt diefed Coordinatenfoitems in ven Seheitelpunft ¢ bei gleicher Ridhtung und
Deutung ver Aren, o erhilt man:

F
() (' +M)* =P (“F_T)*
wo M eine pofitive ober eine negative Girdfe ober audy Null fein fann.  Welden Werth unb weldyed BVorgeichen
aber auch M Baben mag, immer wird man

M=m. cos2¢ "rl:- sin 2




fefien Fonnen, beBgleidien fann man in allen Fillen
P=2msin 2e—p. cosZee {ehen.

Ed madit alber bie Are ber x* mit ber Wre Der x einen Winfel S=2R —2a, bie Are ber y' mit ber Mre der x
einen Wintel F'=3R— 2e; baber folat, baf wenn man von bem Eosrdinateniyfiem Der x/,y' auf ein anberes
x",y'" ibergehen will, beffen Wven mit benen der y,x gleiche Michtung haben, man allgemein erhilt :
x'sinf' — y" cogf’ ,  Yy'cos—x*sing

sin (— ) aiy =T Tang—p !
und ba F'— f einem HReciten gleidhy, aljo sin(F— f)=1, fo folgt nady Ginfilhrung der Gefonderen Weribe wvon
@ und & in bie Anbdbride fir x* und y'

{ e,

x' =y"sin2e — xcos 2 und y'=—y'' cos Tee — x''sin 2z,
Fiihrt man nun bie Werthe von M, P, x’ 1umd y in bie Gleichung (x) ein, fo n‘f;aft man fiie bie Gleidung ber Barabel:

() m“—l-p + (¥ cos 2+ x" sin 2e)* = 2my” - px*,

@eht man enblich von ben Wren ber x*, ¥ ju benen ber x,y dber, fu bat man nur y'=y-+m und x*=x qu
fegen, woraud folgt:

]m"—l—- - -| [(y-+m) cos Bee+- x sin 2] * = 8m [:,'—1-m}—-|—px

ald Grbgleiciung ber newen Laralbel.

Berbinbet man nun biefe Gleihung mit ben Gleidhungen 2) und 3) ober mit ber Glefdhung 1) ber vorbers
gebenben Auflofung, fo erbilt man nadi gebdriger BVereinfachung auf eine eben fo einfadhe Weife genau diefelben
Rejultate wie in der vorbergebenden Anjldfung.

Wergleichen rwiv nun bie verjdicdenen Wuflbjungdarten diefer AUufgabe, und Bberidfichtigt man bei Den ver:
jthiedenen maglichen Lagen ber gegebenen Stiidfe au eiwanber ble Gurdfe und bad BVorgeldhen ber Mittelpuntiss
Goorbinaten, fo wird und bie Walrbeit folgender Sage leidit exfellen:

Boel Pavabeln: mit gemeinjchafilichent Brennpuntte wnd verfhicvener Richiung der Dauptaven fdmeiven fich
immer nur in gwel Punfien, weldhe in elner geraben inde legen, die Den TWinfel ber Beiben Leitlinien, mworin
ber gemeinfihafiliche Prennpuntt liegt, balbive, weldhen Pavameter und weldhe Lagen u einanber audh immer bie
Befnent Parabeln baben mbgen.

Haben  a) fene jwei ficdh fdmeivenven Pavabeln gleide Pavameter, fo fdineivet immer ver eine Sweig Der einen

Parabel ben einen ber anber, unb ber anbere Swelg ber einen ben anbern ber anbern Parabel.

Haben b) picfelben veridiicbene Parameter und trifft bie Hauptore ber Parabel, wogn ber grifere Parameter P
gebidrt, ibre Leitlinie in einer Gntfernung vom Scheitelpuntte beider Leitlinien (nicht in ber Verlangerung

% P
per’ Leftlinie fber ben Scheitelpuntt Hinaus) grdfer ald y cobee, (menn burdy 2e ber Winel ber Heiben

Leitlinien begeicdinet witd, wovin der gemeinjdaftliche Brennpuntt liegt) o befindet fich in fevem Sweige
forofl Dec einen ald ber anbern Parabel ein Durdyfdhnitiépuntt,

Haben ¢ biefelben: verfbiebene Parameter, fifft aber bie Haubtare ber Povabel, wogu der grofere Parauieter
aehort, thre Reitlinie in einer Gntfernung vom Scettelpuntte der beiven Reitlinien (midt in der Verlange:




F L I -' [ T .: ! BTy A
g diber diefim Scheitelpunft Hinaud) gleich o coter, fo bat bie Paralel mit Heinegem Pavameter in
i Breutgd s efieh B fonitiapeifes bahagek bie: nnbere Baralll ‘i tbrents Anfangdpunfie aind! b idens
o {uttadnn Srectne ool vomoBeitelmntte: vec iheiben ifuithinitn abhrivanb/if ) getvoffin b,
Saben d) lelribe Wrfdiioine Paraierer, T BETE {eoddy tie Daubtart Bef Darabel; feogur ver Grbfiere Prameer

e 5 : p
gebiort, ibre Reitlinie in einer Gnifernung bont Selteluntod bee' Lribip Leittinipg einer 413 7 soke, ober

At E—r:-:rrr‘_ffl::mtfic Felbft: 7wt ‘ot i et Pt Anhorinty Ter Reltlfitie G0 B SdtefpinE Hinaké, fo
¢ fich wwicher in fevem Sweige Der Varabel wmit Fleinerem Phrdieter oln! Duvdifebmitthunift, “dagehen

beine Durddfcmittdpuntte ber anteti ‘lhr*['['f T1t'icinjeni;c‘l Aidkide- tATelben Neght, welther nicht mit einer

erficheliin @ette Hhgen Bie Beelindbiuhl by AHEHRT Sib6 hren @ dititelvinit Ginmtd” gerditet ).

Jeve durch Den Breunpunft frgend einer Pavabel i belickiger Richtung gfbﬂ:bc Rinte fdneivet bie Parabel
in gvei Punfren, von welder ber cine 1'1 Dber 'ﬁﬂ -*uung“l:mc bedfenigen IDinfeld, welcben bie Leiflinie mit ber
i vem Brenmpuntte auf ble B lichige Linie gejogenen enfrechten Gilvet, " Der anbere in per Salbirmgalinie bes
mvinfeld jened Winfeld liegt **). Hieraud felgt: ;
Greicdhtet man auf eine durd) w00 Dranmitte diee Pevakel " klidiger Ridtung gehenve Linde ein Per
fel tn bem Brennpuntte, und verlingert Dajjelde bid zum ..lrﬂﬂd;uittr uit ver Leitlinie, fo {dliefen
, veldh? viefen Durdhjchnittspuntt mit ven Gubpunfren ber Ltnﬁ~ bie Parabel Ge qn'miicn Beliebi-
ge \‘fnuml wer ~|-lre:, elinéh t‘ufh‘ﬂ IL- HEET citt.
)] ﬂu]m wet purd) b -;ﬁjl:mwlu.t. eliiey 1"E l|l'1l'|;1‘:1 -E.'}.u'n&rf gebenbe Linien aquf einander fenfredit jtelen, man
feve perfelben bid zum Durdijchnitte mit ver Leitlinie verlingert, und ben Durdyibnittspuntt ber einen mit
Burd bl i d PRWREH BogPhtiytet " Tuilon Bed dtebn, dmn | Ben' DurchfchnistdpuliE Bey anderm mit den
B ohe” NGl Fegreiten Phuifren bet cinen veibinter; To jelieen foreohT bivfe a8 audy fene Berbine
vungelinien einen vedten T0inkel eif
AT ol 0 Bel b o B R 1 D ¥ Cwrbiater DIHEIOE dubdl eite gerabe Rinde, crvlieet ¥m Mittelpunkie
GHTer Qe birte B 0Treckitt anf biefelBt 1lehe T abi=ciftent Belidbiden Binfe 'ver Shfreditn aftf Befbeit Stiten
perfitlieh ‘glvid girtdigts Riien,’ 78 0B Bl T do il kY B davied ‘entflanbéncn Winteln *figgen , and
(1t man Bievauf & unb ke ju Pavabel-Brennpuntren; die gleich gencigten Linieit aber 1S Dajw Helhoreive Leit-
Hinid g 58 feeiten Tfch e Dl Elenenwn prtEfdren vier Pheabellt hrn]fi{!en el ine ber [ Senfreciten

TRt i

Wbk S rkiRiter o ki i Betben St fen féteo fen wird , orBellt Gl B Enbrefifitate ber erften
i n ywot Barebeln sum Durdidnitte Bommen, ber eine Berth von ¥ rine pofitive, ber
E\.ﬂ- PR it o Belaudthingdn’ ih Belag (duf. tle andere Patabel Yolrd! leidt wikntat . enn man
. ‘biz Parabel mit bem grofern Pavameter in Begug ouf die Durde

irchBeR derabdii Foik bealilen
fin uustal.'uFe-'t.'n Eurmﬁ.n Fiiv bie SNittelpantts « Sooydivaten, twenn man fenen Fall

= l'-x- ruiﬁ_\ dnaft L.(ﬁt cbTeAnan) v EIEH BibenBt ) SoE ViR ol %7 ber mit bem
s pdgidigeneh Edjten }f‘f Do o pe Boidwr Einien oo unt be palbiventen Lmien ju siner fommetrifden Lage fid
an ne ynb be Leribyenden Ji:*.*:.'e mit tem Dunkte k gemeinfdaftiic hat.
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Hat man gwel beliebige Punfte k und k¢, ervidhiet fm Mittelpunfre der Verbinbungdlinie Gelver Puntre eine
Eenfredite, 3icht jeberieitd in gleicher Gnefernung won derfelben cine Vavallele ver Avt, baf die Punfre le unp Kk’
son Berfelben eingefehloffen werben, unb wiblt man Dierauf k und k' gu Pavabel - Brennpuntien, vie varallelen
Einien ald bagn gebirenve Reitfinden, fo werben bie vier gu diefen Glementen gehdvenven Pavabeln fich in venfelben
el in ver Senfrediten [egenben Punbien fbneiven.

Hat man gwel einanber fid) beriifrende Krveife, aiebt mwm an bicfelben ywei Geive Mreife qualeidy Beribrente
Riniow, unb willt den Beviihrungdpuntt beiver Kreife sum gemeinfgaftlichen Brennpuntte veier Varabeln, peven
Reitlinien bie beridhrenden Gleraben find, fo {dhnefden fich biefe zwei Parabely in ben Gefven Mittelpuntten ver
gegebenen Sreije,

Hat man poek eivanber fid) {dhneivende Kveife, zieht mam an diefelben ywei Deive Kreife ugleich Bevithrenve
Rinfen, unb wiblt bie Eeiven Durdjdmittdpuntee der Kreife su Parabel-Brenupunften, die Geriibrenven Gieraden
su Reitlinden, fo fdmeiven fidy ble vier gu biefen Stitden gebdrenben Pavabeln in den Gelven Mittelpuntren vex
gegebenen Kraife,

Sicht marw an {vgend einenw gegebenen Rvefd eine Geliobige Tangente, und denft man fd fSumilide Lunte
ber Peripherie bed RKreifed ald Pavabel - Brennpunkte, bie Tangente aber ald dagu gehvende Leitlinie, fe freffn
alle Parabeln mit ibren einen Sweigen i Mittelpunfe ved Krefed Jufanmen.

Bieht man an ivgend einen gegebenon Kreis pwel Geliebige paraflele obver i fchnelvenbe Tangenten, und
venft man fid) fEmmtliche Punfte ver Pevipherie ved Krelfed als Parabel - Brennpuntte, die Tangenten aber ale
vie dagu gebvenbem Leitlinien, fo treffen alle diefe Bavabeln mit ibren einen Jweigen fm Dittelpuntte Bed RKreifee
sufnmmen *),

Bejelheibt man wm cinen gegebenen Rreid ein belfeliges requldved ober frvequidres Wielek, von wie vielen
Eeiten audy inmver, und Getvachtet nan fmmtliche Tuntte der Rretslinie ald Varabel: Brennpuntte, Tanuntlide
Seiten ded BieledS al3 dagu gehovenve Leitlinfen, fo werden afle denfhayen Varalbeln mit ibren einen Juweiqen
im Tiittefpunfie ed Sreifed i fhnciven.

I Die Ridetigeit biefes Saged felat gang cinfod bavaus, baf jebor Pumft ded burd k gefenben bip Linte be unb e berulvenden Hreifed
mit bem Prnfle & weaighens diefen sinen bertbrenben Freil gemeinfdaftlids Bat,. Eer biefermn Sake unmittelbar worbergebinde fo
felgente Sap findy einfade Folgerungen aud bemielben,
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