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ELEMENTUM
PROLEGOMENON,

1. DEFINITIO. Geomerria eft {sien-
tia exten{orum, quatenus extenfa. funt.
Triplex autem eft extenfio : longitudo,
latitudo, altitudo. Quod unicam haber
extenfionem , folam nempe lonoirudi-
nem, linea dicirur: quod duas, cum lon-
gitudine ftilicet latimdinem s Jisperficies s
quod tres, o quod longum, fatum, &
aleum eft, corpus vocatur, Panctum dici-
mus; quod omnis extenfionis expers eft.

2. SCHOLION. Generari concipimus

1161 6X Mot puncti: fuperficiem ex mao-
ti linee tramsverfo: corpus ex motu Jus
erficiei in altum,

3. COROLLARIUM. Terminus k-
neae punétum eft : {uperficici linea : cors
poris fuperficies. .

4. DEF. Refalinea e omnium inter
eosdem terminos breviflim L curoa, qui
brevior el alia incer eosdem rérminos,
Er plana fuperficies et omniuminter eos-
dem terminos minima : crrva , qui mi-
nor et alia inter cosdem terminos,

f. COROLL. L. Quoniam-inter dugy
quavis




-
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quaevis punéta- via breviffima tantim
una ¢ft; datis duobus linex recte punétis

tota linea «gfrminata eft.

6. SCHL. In charta datis punitis
applicata Regula rettam defignabit. In
campo fixis w data puncta baculis, plures
deinde baculi in teyvam figuntur itdut ocu-
Jo iz primum diveéto veliqui non appaveant.

n. COROILL. II. Duz lincx reéta
nequeunt in duobus punctis concurreie:
& dum linea lineam {ecar, {eétio pun-
&um eft.

8. DEF. Perimeter fuperficiei eft li-
nea, quz totam claudir fuperficiem.

9. DEF. Circulus eft {uperficies pla-

.na,in quannum eft punéum C ( centram

dicimus ) 4 quo, quotquort ad perimetrum
( circumferentia vocari hec foler ) duci
poifunt linea reéte CA, CO, &. (ra-
dii vocanrur.) omnes inter {& ®quales
funt. Diameter civculi eft linea quaevis
recta A D per centrum duta, utrimque
definens in circumferentia.

10. SCHOL. Generari concipitur cir-
culus, fi vadiui A C centro affixus in or-
ben ducatur,donec ad punituin A vedeat ;
ita enim punium ejus extrernum A cir-
cunifeventiam, ipféque radius fuperficiem
civculi defcvibet.

11. COROL. Duz quavis linez re-
& @quales confiderari poffunt velut ra-
dii ejusdem cireuli : & fi utraque pune

' ¢tum
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&um extremum in centro habeat pofi-
tum ; utriusque terminus alter in circum-
ferentia crit.

12. DEF. Aycus circuli eft quevis
circumferentie pars : gradus elt circum-
ferentie pars 360.ma : minutum Privmume
et pars 6o.m: unius gradus : minuta s
Jecundum pars 6o.ma primi, & itd por.o.

13. COROL. Circuli majoris majo-
res, non plures, func gradus, quam cir-
culi minoris.

14. DEF. Dua magnitudines dicun-
wr congruere , i altera alteri imponi itk
pofit, ut altera ulera alreram nulli parte
prominesr, {&d (¢ murud omnino tegant.

11 AXIOMA. Que congruunt,®quas
lia funt.

16. AXIOMA. Quoruin omnes [fimul
Ley 1L congruunt y ea ¢ ipfa CORgrunnt.

17. AXIOMA, Rese lince, quz non
congruunt, funt inequales.

18. THEOREMA. Qu.evis diameter
AB kiferiam dividit & clrcumferentiam
circulty, & ipfim civculum.

DEMONSTRATIO. Intelligarur cir-
culus circa diametrum A B cos slicatus,
ut pars ARB incumbat parti A OB.
Quoniam CE = CS ( 9 ) debebit, radio
Ct fupra CS collocato, pun&tum E in-
cumbere punéto S(17) codem modo
oftendam, quodvis aliud punétum areciis
ALB incumbcrc}{ﬂicui punéto’ arcds
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ASB : toti ergd arcus congruunt ( 14
proinde aquales funr ( 15 ) g. €. 1. Jam
quoniam his arcubus, & communi diame-
tro A B ranquam terminis ( 3 ) circuli par-
tes AOBC & AEBC concluduntur;
his terminis congruentibus iple etiam
congruent ( 16)igitur aquales funt (17)
g. e 2.

19. COROL. Alia quaevis reftalines,
quz per centrum non ducitur, nec circu-
lum, nec circumferentiam bifariam di-
yidit.

20, AXIOMA. Totum partemajus efty
& equale ommnibus partibus fimul furiptis.

1. AXIOMA. i equalibus equalia
addas, vel demas 5 fumme @quales, &5 ve
fidua aqualia evunt.

22, AXIOMA. Zqualibus equalia
Jubftituuntur [alvd quantitate.

22. THEOR. 8i, duchus centris in
veGa SB allumptis duo [emiciveuli fu=

er ea defcvibantur ; nequeunt borum cir=
cumfeventice in duobus punctis [e [ecare.
F2. DEMONST. L. Si unius centrum A
contincatuy in altevo,cujus centyuin C.fe-
cent fe in E & O, fi fieri potett : erit
OA+AC>O0C(4){edOA —~1A, &
SC=0C (9) igiur IA+AC PR
(22 ) quod quia rq;ug,,rnat (20) nequitin
O fien fecunda fectio. q. e. d.
1L Si unius centrum B fit extra altea

PRI, CHJUS CCTETUI C.fecent ein F &L,
{1 fieri




(7))
{i fieri poteft. FErit CL.=CD, & LB
=VB(9)undeCL1LB=CD+VB
( 21 ) quare CLTLB<CD1tDV+VB
ideft, CLYLB< CB. Quod quia re-
gugnar (4) nequit in L fieri {fecunda (e-
io. g. e. d.

24. COROL. Sicirculicompleantur,
idem eodem modo de reliquis femicircu-
tis oftendam. Integrorum ergo circulo-
rum circumterentie in duobus duntaxat
punétis {e {ecant.

25. DEF. Angulus eft duarum linea-
rum in uno punéto conjunétarum mu-
rua inclinatio.  Lineas illas eruva, pun-
&um conjunétionis verzicem dicimus.

26. SCHOL. De folis angulis retili-
neis boquimur , quoruiit nempe crura funt
recte linee.  Porvd cum in uno puntto
Pluves junguntur angulisut wnum ab altero ™%
diftinguamus, tvibus litevis utimur, edne-
dio loco pofitd, queverticiadfcriptaefl.
Sic angulus ACO ille ¢ff, quem in C ef-
ficaunt vecte AC & OC,

27. SCHOL. Anguli cujusvis A CO
vertex C confiderari poteft velut centvum
civculi, cujus avcum aliquern AO intercia
piant crura AC & OC. Hicarcies qud
pluves gradus continet, e major dicituy an-
gulus,  ltaque

2. DEF. Menfura cujusvis anguli
ACO eft arcus circuli ex vertice velut

centyo ab uno crure ad aliud defcripms,
N3 itd,
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itd, ut tot madunm & minuto rum dica-
tur ’m(rulus quot graduum eft ille arcus.

29. “COROL. Ann"ulou'm @equalium
men{ure xquales funt: & quorum men-
furze aquales funt, anguli zquales funt:
& anguli majoris menfura major eft, &
minoris minor, & V. V.

30. AXIOMA. _Anguli congruunt, fi,
dumn vertex vevtici, € crus cvuvi imipoiti-
2ur, cvus quoque altevum alteri incumbat.

31. AXIOMA. Anguli equales con-
gruu z‘t

COROL. QlOl‘lI"ln"ﬂOu iACO
& ‘\ C I congruunt( jo ) adedque @qua-
les funt ( 17 ) continebunt arcus AO &
VI ecundem graduum numerum (29 )
nihil ergo ad me agnitudinem anguli con-
iut l'mf ritudo lmc arum, 1ec refert, ma-
jore radio AC, an minore V C, intra

srura arcus defcribatur.

33. DEF. Svpuf'un.qpL.nﬂ.cuiuq pe-
rimerer tribus tantum lincis reétis (Jatera
dicimus) ad tres angulos conj ;unétis con-
ftar, #r m,mf/:mz rectilinenm appellatur.

34 POS fbl ATUM. Ex quovis cen-
#10 quot vis vadio defevibi potefi civculus :
& ex wc[/'b quibuslibet centris defcribi
poffunt duo civculoruin aveus Je mz‘ujc-
cantes i puncto quovis, quod non in eadem
ciiil c;’::f) is vebta linea exiffit.

37. THEOR. 8 ducrum trt}mgu/o;
NI Ab Ce&DEY omnia latera mutyd
&qudlia
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equalia fuerint (nempe AB=DE,AC
=EF,BC=DF) erunt omnes anguli
equalibus lateribus oppofiti @quales (nem-F ;.
pe A=E, B=D, C=F)iplique.trian-
gula @qualia,

DEMONST. CentrisB & C radiis
BA & CA fcribantur arcus LAV &
OAS fein A fecantes ( 34) & impona-
tur trianguium DE F wiangulo ABC,
ird, ut lareribus BC & D F fibi congruen-
tibus ( 17 ) punétum D punéto B, & F

unéto C incumbat.  Jamquia DE =
3A ; exifter punétum E in arcu LAV
(11) & quia FE=AC ; exifter idem
punctum E in arca O AS{( 11 )erit ergo
punétum E in aliquo {puné’co, in quo fe
{ecant duo il arcus : fed hi in uno pun-
&o A f& fecant (23) igitur pundhum E
incumbet punéto A.  Congivunt ergo
omnia latera (16 )anguli proinde ab his
formati congruunt ( 30) adedque
les funt( 1y )g.c. 1. Jam congiu
lateribus ipfa congruunt |
funt ergo & illa equalia (17)q. c. 2.

36. THEOR. 8i duprum triangitlo-
yum duo fuevint latera mutud equalia
(nempe AB =D E,AC=1E) & aug -
&7 K iis latevibus compr
erit quoque tevtium latus i
20 -‘,: i(‘ y & ""(";:’/:i(].’:'i' T:’n’."(}'f..." lat
dibus oppefiti &y
Sula equalia.
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DEMONST.Imponantur fibi triangus
laird, utanguli A & E congruant (31)
incumbent fibi mutud crura DE & AB,
EF & AC (30) quae, cim fint a2qualia,
plan¢ congruent (17) igirur punéta )
& B, I & C fibi incumbunt ( 14 )
& hinc latera DF & BC congruunt
(16)igiour ea aequalia funt (1¢ )q. e 1,
Jam quoniam omnia latera funr murud
aqualia , neceffe eft & omnes angulos
mutuo equales effe, & ipfa tiangula effe
xqualia (37)q.e. 2.

37. THEQR. S$iduo triangula babue-
vint wiym latus BC uni DV equale, &
& angulos 1is lateribus adjacentes eguales
(nempe B=D, C =F) erunt ¢ reliqua
datera @qualibus angulis oppofita @qualia
(nenpe AB =D }f, AC=EF)¢" réli-
qui angusi equales , ipfique triongula
&juclia.

JEMONST. Alrerum  aleeri impo-
natur, urcongruant BC&DF (17) jam
guia B=D, & C=F, incumbenr fibi
latera DE & AB,EF & AC(30831)

proinde pundtum Eincumbet alicui puin-

¢to tum lateris A B2, tum lateris AC : id
eft, incumber punio A. Congrmunt
€Igo omnia latera (16) qua proinde
mutuo wcvelia fune ( 15) q.e. 1. - Unde
fequitns & clterum (31) que. d.
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