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Reihe dev Gliederpaave angdngig und fithrt dabel ju an — be
— (a—Db) (a*'+a*~2b | ar—®b2{-.... 4-ab"=2 4 b*~1),
Den Befund fpridgt man ald Hauptteilbavfeitdregel dev
WUlgebra aud wie folgt: Die Diffeveny von wei Po:
tenzen mit gleidjen pofitiv gangen Crpomenten ijt
burd die Diffeveni von den eviten Potenjen bdev & &
3wet Grundzafhlen teilbar., Dev evgdnzende Teilev
ijt vevienige pollftandige ftufenidvmige Ubevgang
3wifdhen den ndadjt niedeven Potengem Dder zwei
Grundzahlen, in weldgem jeder Stufentoéffizient
41 ift. — Bujatlidge Teilbarfeitdregeln erhilt man, wenn
man — b an bie Stelle eined jeben Fabtord b febt w. 3.
fitv den Fall, dajy n cine gevabe Bahl ijt, ecine eigene unbd
fiiv ungevadbed n eine iweiteve. Der Nadweis evfolgt wie
oben; muy muf die Cinjdaltung dev ulljtufen jo vollzogen
werben, daf immer ein Ppaav pojitive und negative Glieder
abecheln. Wit Beadtung deffen erhalt man fiiv gevabes n
babei a®—b*=(a-b)(a*~'—a*2b-4....4-ab" 2 —b>1);
fiiv ungevabed n entjteht

a"—br=(a-4b) (a»!-—a*2b-4.... —ab*=2{|-b" 1),
Hienad) ift es leicht, Bufabregeln u formulieven®). — Den
Ulberblict iiber die Gefamtheit der Negeln und dev mebenfer 1
gehenden NichtteilbarFfeitsvegel evzielt mamn, tweun man die
Jrage, ob bie Summe beziv. Diffevens von ivei nten Potengzen
1. durd) die Summe, 2. durd) die Diffeveny dev zwei Grund-
saflen vational®®) teilbar ift, beantivortet fiiv pofitives gerabes n
a4, mit ,nein’ bez. ,ja’, 3u 2. mit ,nein’ bez. ,ja”, fiv
pofitived ungevadbesd n ju 1. mit ,ja’* bez. ,mein’, gu 2. mit
e’ beg., 1a'
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Beﬁimmungsaufgaben 1. Grades.
Bejtimmungen aus Syjtenten 1. Grades.

Sollen Beftimmungsaujgaben jyjtematijd) beavbeitet werben, |
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fo mufp man jidh flar fein, wad evveicht werben foll. Wian
will aber an Stelle ber Fordevungen, welde an die unbejtimmten
Aaphlen im Hinblicf auf die mitberbundenen bejtimmien getniipft
jind, einfachjte. beftimmte Ausjagen iber jede vbonm jemen  Sahlen
exhalten. Beveinfadung der in Gleihungdform vorliegenden
Forderungen wird fonad) erjtrebt. Die Verveinfacdhung fann
jeboch nuv erzielt werden durc) BVeveinigung von Jdhlungen ju
eier eingigen. Dad Wittel dafiiv ift dad Bujammentranipo-
ntevenr Dder beftimmten Bdhlungen weg von Dden unbeftimmten
und dann nadfolgende Bevedinung ober JReduttion, im ivefent:
lihen alfo ©liedevtranipofition. Ober fie wird evreidht
purd) Hufommentranfponieven aller Dbeftimmten Faftoven iveg
pon threr BVerfniipfung mit allen unbejtimmien, hier aljo duvd
eine Faftoventvanipofition*'). Diefe Hauptidritte u
evmdglichen  {ind oft bvorvbeveitende Sdritte, namlid
fKlammer:, Brud=, Wurzelreduftion fort, notwendig.
Nur, wenn Redbuftionenw bden Hauptidritten Pinderlich {ind,
iperbent Die geeigneten borbeveitenden Sdritte wnternommen.
Wemr man die Ausdficht Hat, eine eingige Verfnitpfung von Un-
beftimmten mit BVejtimmten ald Eriafy fiiv eine Unbejtinmmte zu
exhalten, vedugiert man jogar**). Die Unbejtimmie erhalt man
nadtriaglich leicht. Neben Ddem allgemeinen Lojungdiveg bietet
jic) gelegentlich ein bequemer jonjtiger LWeq, twelder dev fpegiellen
Natur der Gleichungen, der BVeftimmungdjtiicte, angepafpt ijt.
Aud) einen foldpen Weg muf man einjdhlagen founen. Wus
per Fitlle von Wufgaben, welde die Sammlungen und nanent:
lich Bardey*®) bieten, tm Folgenden mur bemerfendwerteve:

_ Codd A3 x—24 5037 . 10
B.,©.103,116) €. 1{.1. E—s-—[—s-}-i:---—--g k___§ﬁ+; be3.
A3y 13 13 i P IS A
3T 5 x— 3 Ox 2 0x 5xTa0 ¥ xT 1

bey. x—=4,.9.1i. — Die Audfithrung der Divijion bet dem
1. Glied vecdhts erlaubt j{-a[é‘. Unbejtimmte an Stelle von X 3u
bevivendent und evleidhtert diberdied bdie Veveinigung bder be-
ftimmten, desgleidhen der unbeftimmten Rdhhungen je u einev
eingigen, wobei dev vorvbeveitende Sdhritt , Brudjreduttion-Forvt”
entbehrlic) toitd. Ohne bdiefes hatte die Gleihung mit einem
Vielfachen von X eriveitert wevden wiiffen. Dabei Hatte wman

3#
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riffiert mit einer Sahl, welde mdglicher Weife O ift, su multi-
pliieven. Wahrend nun die ndmliden BVielfachen vou Gleiden
bez. Ungleichent fonjt gleidh bez. ungleich find, befien die O-fachen
pon Gleichen und Ungleidhen den Wert 0. TWive ein die Fort:
pauer der Gleihheit ftovender Sdhritt Deveitd unternommen
porden, o ioiivde ficdh Dderfelbe nad) der Multiplitation nidyt
mehr bemertlich nmd)en**), h'u: Aufldfung aﬁer fiir vichtig gelten.
Ly e 7\—[— L
— 8., ., 103,123) 6. . i ‘) 6+5\ —l— __11ﬁea

1

18):—6—|— 20x —R8+421x+3 —132x+4- 396} =0

12(x—3)\
360 —T3x 73 : AR e '
0% 13( 3) 0be3. 15 (0 —X) - - —5 =0, alfox =5, wo-
1- " [
et ,_dauitunb obn 3=0 be3. X — o D. i. ein aus bem

endlichen EBemeﬁmxg%ﬁemdj fallender, alfo an fidh unbraudbarer
Tert, aber aud) jonft ungeeignet, ba e fein Unendlid) gibt,
elded gegeniiber feimem um 2 bvergrdperten Gegenjap bver:
jhwindet. Cine unguldffige Fovdevung ift in bie Gleidhung
nebenfer eingeflohten. — Davaufhin darf in dhnliden Fallen
bie Lofung mit Griveitern der Gleidung*®) ald 3wectmdfigited
geltent, namlich: G. 7. .- - bez. 18x — 620 x — 28421 x+-3

132 % — 396 beg. 365 = T3 X beg x =00

73

B., &. 104, 128)

corp(x—4) 1 X e L O ’ :
€. 1.1 T(355) 6 bez. SX -5 32 beg.----- . Nad) Be:-
feitigen Dev Lijtigen Brud)sbrucdhform mitteld Faftoventvanjpo-
fition (haujiger gejhieht es duvd) Eviveitern dev Fovm mif dem
Hauptrenner zu alfen in ihr vorfommenden Nenmern vefp.
purch) Multiplizieven devfelben mit demjenigen 1, deffen Bahler
und Nemner Hauptnenner zu jenen ift) Defipt die Gleiung
bie Form einer fiir manche Uniwendungen widtigen Produtten-
gleidhung, ndmlid) diejenige eimer BVerhaltnisgleichung bes.
Proportion. LWas an Regeln itber Propovtionen dad bitrger-
lidde MNechnen Fennt, exflart fidh duvch bie Faftoventranjpofition.
Dag gilt 3. B. von bdevr Negel fiir die BVerwandlung in eine
Produttengleichung ded engeren Sinnes. — Cine Jahl enthilt
a fo gut wie b ald Faftor. St dev evginzende Fattor g bey. «,

=5, w. g 1. —
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jo ijt die Bahl ap, fie ift aud) bee; daher gilt ag=Dbe. Nun
jtimmen a und b nuv in einem Teil dev fiir die Bahl aus:

priicflich angugebenden Faftoven iibevein. E ijt bag Verhaltnis

per a und b untevidheibenden Partialprodufte. Die Faltoven
pon b, mwelde a fehlen, findben {ich in B; diejenigen von a,
mcicbe b feplen, in e; jonjt ftimmen e und g itbevein; alfo ijt

uud) 3 003 Be1ﬁu1tm§ per a und b unterfdeibenden Partial:
g— Fevner gilt i~|—1=--—E"‘-—|—I bes.
ka—]:l_h \a—i—l,ﬁ‘ henth ma—{—nh 111a+11ﬁ

= Al e St D T om:

a—l—ib lm—}—lﬁ’
n‘m—{—nb mea —ng’
im Sinn diefer Herleitung untermommene Umformung einer
Proportion im allgemeinen Proporvtiongveduttion; im be:
jondeven Fall von k =1=m=—n=1 nennt man fie wobh!
audh) fovvejpondievende Adbditionw und €ubtraftion. Das
Vevfahren ift fiiv gemwandte Nedyner ein veizoolles Weittel Fuv
BVereinfadhyung von E].mpmtmnm Sm  obigen Beijpiel toiirde
k=050;1=+4;m=3; n=1 am bejtent entjprechen und fithren

propufte. €3 gt[t

paviert bes. btmbtelt 3 Beifst aber eine

1 x5 153 e
Mg =y bez. x=9, w. g. i. — B,, &. 109, 296)
2x% — 3\—}—’5 2, r8x—nT"2 e
E. 4.1 R R b b &« An e _‘,be, 21 x—3)=8x14

bz 10X = .}9 be. x = 3, w. g. 1!  Bahler und Nenner ded
Brudhed miiffen 2= bes. T-fache ded ndamlichen feinr; fie find e3
nur, wennt 3xX —H und 4x -+ 2 ihrevfeitd 2- bez. T=fade emer
eingigen Bafl find. — B., &. 204, 19) G.1.{. a x| by =c*%).
Dridt man X oder y aud, fo evhalt man y be3. X haltenbe,
alfo nod) immer unbejtimmte Ausdriicte, welden man nur ent=
nehmen fann, in welder Abhiangigkeit bon y bej. X dad in=
bepedente x bez. y fteht. Bwei Bahlenw i evmitteln veicht eine
eingige an ihr WAujtveten gefnitpfte Forderung, ein Vejtimmungs-
jtitt, nicht aus. Cin 3toeites, weldhed aber Feine 7~~1ebngahe
bed erften in abgednderter Form und aud) feinen Widerfprudy
gegent dadjelbe vorjtellen darf, ift jur audreidjenden Bejtimmung
nottwenbdig. Wiv entjdeiden ivie folgt: Entiveder find x und y
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qleich oder fie unteridjeiden fid). Nehmen ir an x—y=4,
fo driicft dDiefed die gweite Gventualitdt aus; aber aud) die exite,
telche im Dbejondeven Fall von A=—0 ausd jener hervorgeht.
Wiv haben jest die Moglichfeit x und y o u bejtimmen, daf
fie fich wm ein beliebiged A\ unterjdeiden. €.1.1.1) ax}by—c;
)x —y=/\ beg. bx —by=>b/\; beibed addiert, jo fommt

(aFh)x—ctb A by x—IPE TP LA

e O DN Le—a/N
2 8 e e Ay
fourde eine diophantifde (Haupt:) Gleidhung beavbeitet. J[m
Lehrplan find jolde Gleihungen nidht vovgejdricben.  Jmmer-
hin ift die Bearbeitung von einigen einfacheren, namentlich wenn
man i) auf die gewdhnlidhe Jebenbedbingung, dai X und y
nur gange pofitive Bahlen fein diivfen, einjdrantt, jehr 3u
empjehlen. Die Cinfidht in dad Wejen der Veftimmungsaufgaben
toird wejentlid) geforbert. Der Seitaufwand ijt geving; denn
rajd) abbiert man ju ¢ bie ecinfadjten BVielfadjen von b, bey.
jubtrahiert von c die cinfachiten Vielfachen von a, Hid man bei
einem /\-faden anlangt, weldes die Summe bez. Differeny zu
einem Bielfachen von a - b madht*’) und damit x bey. y
liefert; y ift um /\ fleiner bez. x um /\ grofer. Den all:
gemeinen Aufldjungen entnimmt man nod), daf eine Underung
bor A\ ttm k(a-b) von einer Ynderung ded x um kb, de3
y um — ka begleitet ijt. — B., &. 157, 24)

C.i.). D)2l x4 8y4+66=0;2)23y—28x413=0. Man
fiplt fid) vevjudpt, von dem eben Crfannten Gebraud) ju maden
und dasd aud jedber Gleihung fiiv x eb. y Crhaltene gleid) u
jeben (Rompavationdmethode). Man befommt

., g. . — Borjtehend

N T )
xS DRl Tl 880 U A
=377 — 667 A\ be3. N=1; aljox—= :995—§: —

umby=—2—1=—3. DBequemer ift e jedoch, die Methobde
pes bvovigen Veifpield mwieder anzumwenden, bdie Wethode des
Hauptfoéjfizientent®) vefp., mwie man fjie nod) nennt, die
Additiondmethode bey. die Eliminationdmethode. Wan
erhalt, bie Gleichungen mit 4 bez. 3 evweitert und dbann addievt,
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bR 8) (L1818 . 23) yi= L4 66— 3 1311e5.y:—%00?
s 9.
— — 3 und dicfed in 1) gefefst \:_ﬁﬁjj—ﬂ = — 2, to-

mit die Aufgabe geldjt 1ft. — Audh bei Syjtemen von 3;435;. ..
Gleidungen 1. Graded zur Bejtimmung von 3;4;5;--- Unbe-
fannten tvenbet man die Wethode an, oder tvenbet je nad) ber
Gigenart bde8 Sphjtems eine ‘andeve jdon beniihte Wiethobde
(Subfjtitutiondmethode, RKomparvationdmethode, Weethobde
bev BVerhaltnigdeinheit E) an. IJn bejonderd audgezeichneten
Fallen*?) (ftreng analoger Bau der Gleichungen) bildet man
bie Summengleidhung, iveldhe unter Verfniipfen mit jeber
eingelnen Gleihung haufig jofort bie Neihe ber Unbefannten
liefert, u.{. w. Wad fitv eine Wethode man aber aud) an-
foendet, ab und zu jtot man auf ein Syjtem, fiir weldes
2ojungen nidt erhalten werden Tommen, weil Forberungen an-
beven oiberfpredien’) ober auf dagd ndmlidge tvie die anbdeven
hinauglaufen. — Bu einem ridhtigen Spjtem 1. Graded 3. B.
pon pier Gleichungen 1) 2) 3) 4) fitr vier Unbefannie w;x;y;z
erhalt man die Yéjungen, wenn man undd)jt die Gleidhungen
5) 6)7) dorvt ausfudyt und, joweit diefes nidht geht, duvd) ivgend
eine Wethode bilbet, in welden z nidht vorfommt [z efiva darum,
feil e3 den Gleidhungen 1)—4) dfter fehlt. Ober fein Haupt:
foéjfizient evlaubt bdie bequemjte Nedynung. W dgl.]. Aus
5) 6) 7) bilbet man 8) und 9), etwa ohue w. Dann 10) aud
nod) ofne X bey. y, aus der man alfo y bej. x findet. Burviict
hievauf zu 8) odev 9), befommt man x bez. y. Buritd nad
5) oder 6) ober 7), fommt w. Gudlid) z. [Wdbhrend man
nad) AbjHlufy ded Divifionstapitels der Syjtematif dber Gleich-
ungen audjdlieflid) die Beit twidmet, wendet man {id) almahlid
per Potenglehre u. 3. in der Weife zu, dap die evforderlichen
Grundlagen gefichert jind, wemnt man vov den Gleihungen mit
Wurgelveduttionen und den Exrponentialgleihungen jteht].

stapitel Il a.
o. Potens= und Wurselredynung.

Ne, 1. Aug dem Wortlaut von g, durd) weldhen Formen iwie
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