Anhang

S beniitse die fid) miv bietende Gelegenbpeit, cintge Gutwidlungen ju vevdffentlichen, deven cigen:
timlicge BVehandvlung jie viellcidht jur. teilweijen nfrafme in die Glomente befibigt.

. Ausdrud der Drciedsflade duvey die Seiten.

a.Eyuthetijde Behandlung: Wenn die Seiten st Ausbrud der Dreiedsfladie bicnen
jolfen, jo liegt o8 uahe, die Hadien der Beriihrimgateeife als Hilfslinien u verwenden wrd dicjelben fhiter
burd) pajjenve Vetvadytuugen yit eliminiven. . Demn jeit v bder Rading des inmern Beriihrnngsfreifes,
Ve Der Nadius desjenigen dufeven Stveifes, weldier im Winfelvaum A licgt, rgs T, bic beiden amdevn
Radien, entjpredjend den Winfeln B und €, und wevden dic Miafiahlen der Seiten des Dreieds nad
ben ihnen gegeniiberliegenden Winteln mit a, by e beseidpet, fo finden fidy fite die flide F bes Dreieds
ABC bie betanuten usbriide

P =y 2 __]: + ¢
F=r, h __*_i_ i
¥ t'ﬁ‘ -+ lJ h
Rt 1__|: -
Die beiden Dyeiede MOC umd LCQ bder nebenjtehenden Fignr find dhulid, weil | e
als Redyte, und /. MOC = L LCQ, da OCQ cin vechter Winkel ijt; mithin verhilt jicy

MO : LC = CM : QL.

Wit Amwendung bes Safses, daf die beiden vou cinent Punfte an cinen Hreis gezogenen Tangenten
nleidy long find, finbet mau aber (eicht

- a b Lk
UM = e )
= it h
LC = 5L
2 3
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aljo Faine bie oben jtefende Broportion and) gejdhricben werden
b —h a=t b
CEmeE e

¢ {1 e S e e e R R
worang 11, = —— % :

Multiplicict man aber bdic beiden crften oben fiiv I aujgejtelften Ausdviide mit cinander md
jubitituivt den fiir vr, gefunbenen Wert, fo fommt

R = Co Rk De 3 i 1)
B g i a gt

£

- -

Diitte man bie beiben andern fiiv ¥ aufgeftellten Formeln mit einandber multiplicivt wund fily
¢ 4 a b,a+b—c¢
=1

pen Wert rr, eingejelt, fo wiivbe man beiltinfip gefunden Hhoben

¥ = \"' (1 T s ]'r_}. 1':‘._3.
b, Ananlytijder Beweid der fiir F ogefundbenen Formel.
&l ¢ bie grifite Seite bes Dreiedts A BC, und vexlingevt, vejp. vertiivyt man bdiefelbe an bei
den Guden um AL =AE =budBD=BD' =a, jo it DE =a+b +c, DVE=h +¢c—a,

DE —¢ +a — b, DE =a + b — ¢, mb ¢ hanvelt fich davum, bdic Bebeutung von
% (DE.DE. DE. D'E") su eefeinei.

Bejdyeeibt man um B den durcy D, €, D gehenden Sreis und gieht durdy E die Selne C G
b dured) I die Sehne C G, fo ijt
DE. ’E = CE. GE, wt DEL. DE = CF. G'F,

4 v (DE. D’E. DE.. D'E") =Y, v (CE. GE. CE. G'E),
Da aber ~ ECE = R, ijt, weil AL = AC = AE', fo ijt
CE. ' = 2 A EE'G,, muv CE. GE = 2 A EEG.
G ijt aber A EE'G" = A EE'G wegen gleider Grambdlinie amd DHiobe, aljo
% v'(CE. GE. CE'. GFE) = ', A EEG.

Guoltd) ift wod)y A EE'G = A BEGC 4+ A GEC
2 A ACE + 2 A BCE

2 A ABC,

folalihy %, A EE'G = A ABC,

mithin % v (DE. D'E DE'. D'E") = A ABC, w. 3. b w.

aljo [f[

11, Y0uvendung ouj dag Seluenvieved,

Daé im Borhergehenden beobadytete Vevfahren geftattet audy cine ungegromgene Anoendung. auf
vie Entwidhung der Flide bdes Schuenvicreds aué den Seiten, und man gelangt dabei aufer cinigen
jdon auberweitig befannten Begichungew aud) 3u mehreven, fo viel miv befannt, bisher nidit verbffentlid)-
ten: Formeln, welde den Fujammenhang jwijdien der Fliade wnd den Nabien der dufevn md innern Be-
vilhrungstreije Detvejjon.
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Seien a, b, ¢, d bdie Seiten cines Sehnenviereds, r,, v, ., v, dic Radien der vier duferen
Beriihrungefreije, wobci.die Inbdices von den wnmitielbar (nid)t i einem Punfte der Berldngerung) be-
vilfjrten Seifen hergenoumen jind, cbenjo ga, gy gy ga Dic Jadien der viev fmnern Beviihrungetreije.

Gonvergiven b und d iiber ¢ hivaud, wnd fei x die BVerldngevung von d, y bdie Verlingerung
vor b bi§ ju ihrem Scnittpuntt, jo hat man jur Bejtimnumg von x umd v die Propottionen
xie=(ysb:a uh yrce=(x+ ) :a,

aus benen fid) evqibt
__ ¢ (ab 4+ cd), . _ e (ad + bo).

&

= ¥
R p ai—p?

2

Dian b nun eide u einem Ausdrud filv die Flide ¥ des Sehuenviereds gelangen, indem
man i bie Forneln

G X b ¥ e — gy e—X + Yl —iet oy
bie Levte von x und y fubjtitwivt. Dian jindet fiiv diejelben bder NReihe nad
cfa+b—c+d cla—bste+d) cfa+b+4+e—4d) c(—a+hbiec+d
Tl ao — e e —— Y e N
& — C a-+o & -+ c a4 — .

alfo fiiv dic Flide ded Dreieds (¢, x, v) den Wert

e

T \"'_{T+h-E-_i::-iljn[_:t--i--!J- c+d) (@a—b+ce+d) (—a+b-+e-+d)
4 (A )

DOagegen folgt aud ciner einfadjen Proportion wegen Hehnlichfeit vou Dreicden fitr die Flidhe des
um jenes Dveied vevmehrten Vieveds der Ausbyucd
a? —— ; = )
=) v (a+b+c—d) (a+b—c+d) (a—b+c+d) (—a+b+c+d),
folglich 1jt ald Differeny beiber Fliden

=%y (a-+b+c—d) (a+h—c+d) (a—b+e+d) (—atb+etd).

Da cd ung jedod) davauf anfommt, bie Rabien der Beriifrungslecije tn die Betraditung ju 3ichen,
fo Denitten twiv, inbem wiv ber Kiivge [alber d-+x mit E, bky mit 5 beseidynen, fiiv bie Flide bes
Dreieds (e, x, y) die Gleidung

KRy = L+\J__"

bagegen filr bie Flddje des Dreieds (a, Z, ) bie Formel

, at+gE+y
B, (a, &'1 ) = gur ‘? ’

i indem wiv aud der Bejichung
l'l_:,?ﬂ:(‘::l,

r, burd) @ erjetsen, ober wmgefehyt, finben wiv nad) einigen letdt auszufiihrenden Eubjtitutionen

ate i

I — rf_—ﬂ-{!-—t':ﬁ-h —c-+d), bedgl. F = e, %[u—i—h—-r-l-ll).

Durdy LWicderholung eincs dhnlidien Verfahrend fiiv g UMD T, W f. w., ober qud) fur; duvd
chclijdie Bevtaujdyung der Budjjtaben crgeben fidy die entjpredienden Fovmeln fiir die iibrigen Beviihrungs-
radien, ndmbid) folgende Gruppen von Gleidungen:

s
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F L i *1
= 'l __.l'}:i-- 1 ‘ ‘I.l.:.-l: LI -:--(.lJ o ‘
b+
Hi=r ]‘i'h-j_- (a—Db—4-c+d) H
i 72
= r, —_;1—_ [ 2l PR, R )
b+ d
F— "u__'.:'-'l‘_ b4 e—d)
.-
17— Hprry (a+bh—=c+d) A
b +d
= ¢ __t-;.!hj (a+b-4e—d)
5 (2) -ﬂ#—"
F = ;,Il—IIT..:—‘- — (—a+b+e+d) [
] | d
= 2, ,__,-1 = (a—h+c+-d)

Sujolge von Aehulichieitsbesichungen abey, bic genaun denen ded vorigen Abjhnitts (Ia.) entipre:
dhen, hot man
Caexw—ly i <k A
T i ) - . g...":r.“
& 2 ) ;
IDOTaLLs
ac ; o
Iy To — Aatopn B b+e+d) (a+bto—d),
folglich cvgibt fid), inbem man die evjte unbd britte dev: Gieichungen (1) mit einauder multiplicict nnd
v, v, bureh ben gefunbdenen Wert evjelit,

Fri=% o (ad D Fc—=d) (a4 D—c+d) (a—Dbed) (—a+htc+d) (3)

Multiplicive man dagegen die pweite wnd vievte der Gleichungen (1) mit cinonder wub fihet die

umgefehrie Subjtitution ans, jo Hat man -:#.4
R e T ahbed . !
oI, Ty by — (- c) (had)7 e (4}
Durdy Combination ber Fovmeln (1) nud (2) exhilt man ferner
2T
R SRl iy ey i ]
& -8+ hited-d
ar
v = ————Ls
! & a—h e
o1 (2]

folglid) B e

(6)
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Bon ben Fovnieln (3) und (5) gelangt man leidt zu den entjfpredienden Ansbriiden fiix das
Dreied, indbem man jwei Edpuutte ded Bieveds in eciven Punft sujnmmenfallen @3t Die Formel (4)
fithrt in dicjem jpecicllen Fall auf die identijdhe Gleidung 0o = o. Dagegen ift bei einem hnlidyen
Sdiuf and der Fornel (6) cinige Vorjfidt anzuwenden. Demn wenn 3. B. die Seite d verjdyivinbdet, jo
acht nidit etwa v, in ben NRadiug v, bdes Dreieds ABC, ober gee 1 Dent Nabdius » diber, denn man hat
aud) jet nod) die Vedentung bdes Vieveds ol Sehuenvieved feft ju halten, aljo s Debenfen, dafy bie
Ridytung der d mit der Tangente in B des um ABC bejdyricbenen Stveifes sujanmenfillt.
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