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Dhie Lebre bon ver pperbel,

L

E"ns Oftern 1865 crfdyienens Programm ded Hiefigen Gymnafiumd enthalt eine,
auf tad Privatftudinm von Primanern bevedynete, elementare Dacitellung der widikigiten
Gigenfdyaften der Gllipfes in dhnlider MWeife Habe idy im Folgenden bdie Lehre ven dev
Snoperbel bebanbelt,

8. 1. NUufgabe: &6 Joll der geometvifhe Ort der Punfte gefudit werden, fitr welde
bie Differens der Entfernungen von 2 fejten Punften F und Fy eine conftante Gridpe
2a hat.

Auflofung: 1) It 2a = FF; o, §. grofer alg der Abjftand der gegebenen feften
Punfte, o genitgt Pein Puntt der geftellten Forderung. Denn fiir jeden Punft der
Strede FFy ift tie Diffeveny der Abftinde ven F und Fy teiner als FIy, fiw jeden
nidit auj bdiefer Strede legenden Punft der durdy F und Fy gelegten Greraden ijl - Diefe
Diffeveny aleidy FF,, fire jeden Punft auferhalb der Gevaden ifi fie fleiner als FFy, da
vie Diffeveny goeier Dreieddieiten fiets tleiner ift ald die bdritte Srite.

2) Sjt 2u=FF,, fo bat nady dem Gefagten jeder Puntt der durd) F und I
gelegten Geraden die vevlangte Gigenfdaft mit Ausnabme dev Puntre, welde auf  der
purdy die feften SPuntte begrengten Strede liegen,

3) 3t 2a << FF,, fo giebt e8 jundcdit auf der durd) F und Fy Dejrimmten (e=
taven 2 Puntte, welde der Forderuny Genitge leiffen. Halbivt man namlid FIy  in
Cund fdneidet nadh beiden Seiten bin CA = CA; = a ab, fo wird FyA; = FA, mithin
F{A — FA=F A — T A, = A /A = 2a und cbenjo FA| — 1Ay = FAy — FA = AA,
= 2a3 folglidh Daben die Punfte A und A, die vevfangte Gigenfdajt.  Auf der durd)
|
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' und Fy gelegten Gevaben geniigen aber aud) nur bdie Deiden Punfte A und Ay ber
Fovderung; denn die Differeny dex Abftinde von den fejten Punften F und Fy ift fiiv
jeden Puntt der Geraden, weldier nidit der Strede FI; angebirt, = Iy, alje = 2a;
fite jeden Punft der Streden KA und FyA, < FF,, aber > AA,, und endlid) fitr jeden
Punte der Strede AN, < 2a.

{tm auferhald der odurd) I' und IYy gelegten Gevaden Punfte ded  geometrijdyen
vt qu beftimmen, nehme man auf der Strece X cinen beliebigen *Punft N an und
fblage mit AN und AN Sreife um F, und F. Jbre Durdjdnittspunfte P und p
werden Puntfte des geometvifdyen Ortd, da AN — AN = A'A = 2a. Ein gweites Paar
joldier PVunfre P, und p, erbilt man, wenn man die Mittelpuntte I, und I vertaufdt
und mit oenfelben Madien Kreife confivuirt.

Wnmevkung 1. Falt der Puntt N mit F (F,) jufammen, fo ift die Summe dex
Mabien der beiden ju befchreibenben Kveife gleidy bev Centrale FIY, 5 die Kreife fdneiden
fih alfo nidyt, fondern berithren fich im Punft A (A). Auj der Strede F, I darf der
Puntt N nicdyt angenommen werden, 1weil fonjt die Summe der NRabdien der Detden ju
befdyreibenden Kreife Eleiner alg die Gentvale 'L fein, ein Sdineiden bdiefer Kreife aljo
nicht frattfinten wiirde.

Numerfung 2. Die Verbindungslinie der Puntie L und p- (P, und p,) jtebt ald
gemeinjdyaftlidye Sehne goeier Kreife auf dev durd) ihre Wiittelpuntte F' und Fy gelegten
Gievaden XX, fenfredyt und wird ven ibr balbivt; dic Puntte P ound p (P, und p,)
liegen alfo fymmetrijds in Veziehung auf die XX,. Dasdfelbe gilt natiiclidy von allen
anbern Paaven von Puntten ded geometrifdyen Dretd, dic nady dem angegebenen Berfabren
in unbegrengter Angabl gejunden werden fdnnen. Gbenfo leiht [Eft fidy nadyweifen,
daf die Punfte P und P, (p und p,) eine fymmetrijde Lage jur Gievaden Y'Y, haben,
welde im Punfte C fenfredt jur XX, evvidtet ift. Ohne alfo den geometrijden Ot
polljtdudig confiruivt ju baben, feben wiv dody fdon, daf ev fewoll durd) die Gerade
XX, alg burdy dbie Gevade YY, fymmetrifdy getbeilt wird.

§ 2. UWm wenigftens civen Xheil ted geometrifdien Ovtd durd) ftetipe Beweguny
etned Punfies ju erieugen, Bann man folgended Lerfahren einfdilagen. [n dem End=
punfie B ber Kante eined. Sineals befejtige man bas Ende cined Fadend, Oer um die
Linge 2a Fivier ift, al8 der Abjtand eined andern Punktes D der Kante ded Lineald
pon ibrem Endpuntt B, ©ag andere Ende ded Fadend Lefeftige man im Punfte I,
Wird nun dag Lineal in der Gbene ded Papiers o qedreht, daf bder Kantenpunft D
ftets mit Iy, gufammenfillt und dciidt man dabei durdy einen &hift den Faden fo an bdie
RKante ded Lineals, dafi er bei der Drebung ftetd gefpannt bleibt, fo befdyreibt der Stift
einent Theil bed geometrifdien Ortd.  Pei der Lage, welde dbag Lineal in Fig. 1L bat,
wird dag Stild Ap der Burve befdhvicben. Um dag entfpredende Stitd AP u evhalten,
braudt man nur dag Lineal umiuwenden und den Stift oberhalb der Geraden XX, an
ber Kante Dingufitbren.  Wefeftigt man alédann vaé eine Ende ded Fadens flatt in ¥
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in K, und dreht das Lineal mit dem Punfte D um F flatt um F,, {o erhilt man dag
entfpredyende Stild der Curve PiAp,. 68 it erfiditlich, baf bei diefem Verfahren ftetd
Fp— Fp = Dp - pll — (F1 p + pE) = 2a ijt.

Statt den Faden wm 2a Firger ju maden als die Strede DE, fonnte man ibn
aud) ume eben o viel langer madjen. Al8dann hatte man  aber bei der Drehung des
Lineals um den Punft F, den Theil PAp, der Gurve echalten. 8 ift namlich
Fny — Fny = Fo, +nE — (Do, <+ n,E) = 2a.,

Die evjte Methode it deshald praftifeher, weil fie bei einer Drehung bded Lineals
wm denfelben ABinkel cinen grofern FTheil dex Gurve ergiebt, alg die zweite Methode.

Die Grenge, bis ju welder auj bdiefe Weife die Guvve davgeftellt werden Fann,
biangt matiiclich von der Linge ded Lineald ab.

S. 3. 1) Die in den Puntten A und A, auf der Gevaden XX, ervidyteten Perpen=
Difel haben nur die Punfre A und A, mit der Gurve gemein; fie bevfibren aljo bdiefelbe
in den genannten SPunkten.

Beweis: BVerbindet man einen beliebigen Punbt M des in A, ervidyiteten Verpendifeld
mit F und ¥y, fo ift MI'2— MF 2 — MF2 — MA2 — (MF2 —MA2) = FA2 —F A8,
alfo aud)y (ME-ME,) (ME — MF,) = (FA, + FA) (FA, — F,A) = FE. AA,;
da nmun ME-+MF, > FF,, fjo it MF'— MF, << AA,, mithin M fein $Puntt der
Surpe.

?) Jwifden den in A und A, evvidteten Senfredhten Bann fein Punkt der Eurpe
liegen.

Beweis: Ein Punft der Gevaden YY, Pann Fein Punbt ded geometvifden Ouvted
jem, da fiiv ibn die Differeny der Abftinde von F und F, = 0 ift. Liegt ein Puntt N
swifdien. der YY, und dem in A, ervidyteten Pevpendifel, fo iff NF > NI, Jiebt man
nun die Gevade NEF, weldye das im Puntte A, evviditete PBerpendifel in cinem Puntie
M fduneiden moge, fo it NE — MN < MFE, mitbin audy NF — MN — MF, b. i.
NF — NF, <C MF — MF,. 9tad) dem eviten Sheile diefes Paragraphen ift aber ME — ME,
< Ra, um jo mebr alfo NI'— NF, <Z2a; demnad) tonn N fein Puntt der Gurve
jein,  Der Beweis wicd gevade fo gefiibrt, wenn der Punft N soifden der YY, und
vem in A erridyteten Perpendifel angenomnen wicd,

5 4. Der geometvijde Ovt des Punfted, filr welden die Diffeveny der Entfer=
nungen von gwei fejten Punften F und F, eine conftante Grife 2a bat, fithet den
Jtamen Hppecbel.  Sie bejtelht nad)y dem porigen SPavagraphen aud el pbllig von
einander  getrennten Sheilen, weldye nad §- L. eine fommetrifde Lage ju der in ber
Witte von FF, auf diefer Geraden evviditeten Senfredyten YY, BHaben. DMan neunt
aud) wobl jeden ber Deiden Jeige allein eine Hyperbel und begeidmet dann die beiden
ficy entfprechenden Aejte als entgegengefebte Hhperbeln. Die fejten Punfte ' und F, Heifen
Oie Brennpuntte der Hoperbel, obgleidh fie nidt, wie die entfpredhenden Punfre dev
Elliple, WVrennpunfte im eigentlihen Sinne finds ibre Werbindungslinien mit irgend
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einem Puntte der Gurve filhren den Mamen Tadienvectoven vder Leitfivahlen,

Die Punfie A und A,, in denen die Gurve die durdy ' und F, gelegte Gevade fdmneidet,

nennt man die Sdyeitel, die von ibuen begrengte Strede AA, = 2a die Hauptare
oder Querare, die Strede CF = CF, = ¢ die Ercentricitdt der Huyperbel. Das
im Puntte C auf der Houptare ervidhtete Perpendifel hat Feinen Puntt mit oer Surve
qemein, ift alfo eigentlidy feine Are; man pflegt aber auf ibm von ¢ aus OB =Ch;=

2 — a2 = b abjutragen und dic Strede BB, die Mebenayre der Hyperbel ju nennen.
Die von manden Matbematifern gebraudbte BVegeichnung grofe und Fleine Ape fir
Haupt= und Mebenare fdeint miv bei der Hyperbel nidy angemefen gu fein, da
bei ibr' b ---I/c-.“& — a? griper, gleid) und fleiner al@ a fein fann, waibhrend bei Dev
Ellipfe b = V/:i'z— ¢® fietd Fleiner ald a ift. Die Hyperbel Leift gleidyfeitig,
feenn ihre beiden ren einander gleid) find.

§ 5. Bir jeden Puntt, welder auferfalb der Huperbel liegt, 0t odie Differeny
feiner Abftande von den Wrennpunkten Fleiner, fite jeden Punft, weldper innerbalb Der
Hoperbel b, § in einem der von der Hyperbel begrengten Fladyenviume liegt, in dem
fidy ein Brennpunft befindet, ift diefe Differeny griper als 2a.

Ein Punft liegt demnady auf, innerhalb oder auferhall dev Huyperbel, je nadybem
die (pofitive) Diffeveny feiner Abftande von den Wrennpunften =, = oder < 2a ift.

Beweis: 1) Gs iff I, — FP = 2a, jolglid audy F,P -+ PQ — (FP 4 PQ) = 2a;
man iff aber F,Q < I\P 4= PQ, felglich audy F,Q — FQ < 2a.

9) 8 it I\P — FP = 2a, folglidy audy F,P — PR — (I'P — PR) = 2a; nun ifi
aber F,R = I, P — PR, within audy FR — FR ™ 2.

. 6. Biebt man ven irgend einem Punfte P der Hoperbel eine Gerade nad C
und verldngect diefelbe fiber diefen Punft hinaus wm fidy felbjt, jo ijt der Endpunft p,
ber Werlangerung cin Punkt ded andern Huperbelafjtes.

Beweis: Dag Wiered FLF,p, ift ein Pavalelogranum, weil Jeine Diagonalen FIy
und Pp, fidy im Puntt C gegenfeitia Halbiveny mitbin ift Fp, — FyPy = b, P — T = 2a.

§. 7. Werbindet man unigebebrt einen beliebigen Punft P ver Hyperbel mit bems=
jenigen Punft py des andern Hyverbelafies, weldyer ywar diefelben AbjKinde von ven
Geraden XX, und YY, Dat, wie dev Puntt P, aber nicht mit I’ auf derfelben Seite
diefer Geraden liegt (ein folder SPunft p, Gt fidh nady §. 1 fietd finden), jo qebt die
Berbindungslinic Pp, durd) den Punft C und reivd in ihm bhalbirt.

Veweis: Sind G und Gy die Fufpuntte der von P und p; auf die XX ge=
fallten Perpendifel, fo find die Dreiede PCG und p,CGy congruent; mithin it POp,
eine gerabe Linie, welde in G halbict wive.

S. 8. [ede beliebige Gevade, weldye goei Hyperbelpuntte verbindet und durd) ten
Puntt C gebt, roird e ihm Dalbict.

Veweis: Sind P und py gwei Leliebige Huperbelpuntte, deren Verbindungslinie
dutdy den Puntt C gebt, fo ift ¥yP — FP = Fp, — Fypy, folplidy audy Fyl’ Fip =
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Fp, -+ FP.  Seruer find, da F;C =FC und ¥ FyCpy = FCP, audy die von Fy und F
auf tie Pp, gefillten Perpendifel cinander gleidy, Tie Dreiece pFyP und PFp, ftim=
men mithin in einer Seite, der jugebirigen HohGe und der Summe der beiden anderen
Seiten iiberein und find, da tuvd) die genanuten Stitde ein Dreied eindeutiy bejtimmt
wird, congruent.  Daber find aud) die Dreiede F,PE und F,p, I’ congruent und ibre
homologen Frangverfalen PC und p,C einanter gleidy.

Nnmerfung. Um ein Treied aud einer Seite, der jugeborigen Hobe und  bdev
Summe oer beiden andeven Sciten ju confivuiven, jeidne man eine Elipfe, teren grofie
Are gleidy der Summe ber beiden Dreiedsdeiten ift, deven Brennpuntte einen Abftand
aleichy ber dritten Seite haben, und siehe in einer Entfernung, welde gleidy der gegebenen
»ibe ift, eine Parallele jur Hauptare.

Miattelft ter Trigenometvie Fann man die Aufgabe auf die leidytere, ein Dreied aud
ciner Seite, ihrem Gegenmwinfel und der Summe ber anderen Seiten ju  conjtruiven,
suriidfiihren, 3 ¢ die gegebene Seite, s die Summe der beiden anbdeven Seiten a und
b und h die ju e gehorige Hobe, fo ifi der Fladyeninbalt des Treiedd I' = "Ll' =8 211' Z

Hierausd folgt
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Ter Winkel 7 wicd mithin durdy tie gegebenen Grifen ¢, h und s cindeutig beftimmt.
Jede Gherade, welde joel Punble einer Hoperbel verbindet und durd) den Durdy=
fdynittepuntt C ibrer Aven qebt, Geift cim Durdmefer der Huperbel; der Punkt C,
in weldem nady tem Vorhergehenden jede devartige Cinie balbirt wird, der Mittel=
punft der Gurpe.
Fine Gevade, weldie gwel Puntte einer Huperbel vevbindet, vbhne durdy ibren Mittel=
punft su geben, Deift cine Sebune derfelben.

§. 9. Vefdheeidt man mit 2a ald Nadiud um F, alg Mittelpunft cinen Kreid und Fig. 1.

jieht von I aus cine belicbige Gerade, welde diefen Kreis in den Punften 5 und 5,
2
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fdmeivet, o ift der Durdfdnittépuntt P (p,) eined im Dttelpnnbt Q (Q,) von FS
(I'S,) auf diefer Gievaden crridhteten Perpendifeld mit dev verlangerten FS (3,F)) cin
Puntt der Hoperbel,

Beweis: Jieht man nody FP (Fpy), fo wicd A SQP (5,Qp) 22 FQP (FQ,p,),
mithin F,.P — FP (Fp, — Fyp,) = FP — SP (8,p, — Fipy) = ES (F;8) = 3.
Anmerfung. Die HoperOel Fanu demnad andy al8 Ser geometrifde Ort eined
Punttes betvachtet werden, weldyer von einer Kreislinie und einem fejien Puntte aufer=
halb derfelben gleiche Abjtande bat.

Perbindet man C mit Q, fo wicd, weil fowohl FQ = Q5 als aud) FC = CF, iff,
CQIFS und = Y Fi:S = a, Ter geometrife Ovt ded Punfred Q ift mithin
ein um C mit dem Madiug a befdricbener Kreid. Diefen Kveid, weldyer die Hauptare
sum Durdimefer bat, wellen wiv, analog der BVegeidinung bei der Ellipfe, den Haupt=
Freid nennen.

§ 10. Tie von F aus an dben um F, mit tem MRadving 2a bejdriebenen Kreib
aeaogenen Tangenten beriibven, wie fid) leidit nachyweifen [Gfit, audy den Hauptbreid und
werden in den Veriibrungspuntten V und v balbirt. ©ie in diefen Punften auf den
Tangenten FT und Ft erviditeten Pevpendifel geben duvd) den Mitrelpuntr C ded Haupt=
freifeg; auf ibnen fann, da fic den Gevaden F,T und Ft parallel werden, Fein Puntt
der SHuperbel liegen. &ie fithren den NMamen Afumptoten der Hoperbel.

Gyriditet man im Sdyeitelpunfte A der Huperbel ein Perpendifel jur Hauptare und
veelingect 8 018 jum Durdfdnitt mit dev Afpmptote, fo witd A CAU 22 CVF, mithin
AU = FY = "/Lll-"3 — (V2 = V’t-‘i — a2 = b, Die Afomptoten fallen daler ibhrer
Cage nady mit den Diagonalen des Redytedd jufammen, dejfen Mittellinien die Mpen der
Hbperbel {ind.

Bei ber aleihfeitigen Huperbel wivd dies Nedyted cin Quabdraty mithin frebn bei
ibr die Ajpmptoten fenfredit auf cinander.

8. 11. @iegt der Punft 8 auf dem Wopen DST, fo ift I FSF > F/TF mithin
ftumpfy dag in Q ju evridtendbe Perpendifel fdneidet alfo die duvd) F, und 8 gelegte
erade in ibrer Verlingerung fiber S Hinaud; der Durdfdnittspuntt gebirt dem Bogen
der Huperbel an, weldyer fidh von A {iber P hinaus erfivedt.

Liegt der Punft S, auf dem Bogen TS,D,, fo wird, da F5;, > FT, audy F572 -+
F,82 > FI2 - FT2 b. . > FF2 mithin ¢ FS,F, fpip; daé in Q, ju erridyitende
Pevpendifel fbneidet alfe die durd) S, und F, gelegte Gevade in ihrer Verlangeruny
iiber ¥, Dinauds; (auf der Strede S,F, fann der Durdfdnittdpuntt p nidit liegen, el
S,Q, = Vo S,F grofer ift als bdie Halfte der Sehne 8,8). Der Durchfchnittspuntt p,
aebdrt dem Bogen der Hyperbel an, welder fidh von A, (bex p, hinausd crjtreedt.

Sn gleidier TWeife cebalt man Punkte der Huperbelbogen Ap und AP, wean man
S auf dem Vegen Dt, vefp. Dyt annimmt. Falt der Punft S mit dem Puntt D in der




Geraben FE, wufammen, fo fillt Q in den Sdeitel A ter Hopevbel;y denn DF = 2¢ 25,
mithin 1 DF = ¢ = AF3 chenfo fallt Q, in A, wenn 8, mit Dy gufommenfallr.

8 12. Das Perpendifel QF, weldes mit der Halbivungslinie ted AWinfels, den
die nady P gegogenen Stadienvectoven FPP und FP einfd)licgen, jufammenfillt, bat auper
P feinen Puntt mit der Huperbel gemein, ift alfe eine Fangente der Surve im Punfte P,

Beweis: Veebindet man einen beliebigen Punft K des Perpendifeld mit F, F; und
8, fo with FR — FR = F.R — SR tleiner alg F,S 0. b < 2a, mithin liegt B aufer=
balb ber Hoperbel.

Mm alfo in cinem Delicbigen Punfte dev Hoperbel cine Tangente an diefelbe ju
legen, Braudst man unr den MWinkel ju halbiven, den die nad)y diefem Puntte gegogenen
MRabdienvectoren mit einander bilden,

§. 13. Um von cinem aufechald der Huperbel gelegenen Punbie N eine Tangente
an Ddiefe ju 3ichen, Defdyreibe man um ibn mit feinem Abjtande von demjenigen Brenn=
puntte F, der mit ibm auf derfelben Seite der YY, liegt, einen Kreid, weldjer den um
F, mit demn Sadiug 2a bejdviebenen Kreid im Punfre S {dneiden miége. Lie Sebne
FS oird vom Hauptbeeife im Punft Q Halbivt. Legt man nun durdy N und Q eine
Serade, Jo beriibrt diefe bie Hoperbel in dem Punfie P, in weldiem fie die verldngecte
FS trifft.

Beweig: Ta bie ®erade, welde den Wiittelpuntt cimed Kreeifes mit der WViitte einer
Sebune dedfelben verbindet, auf bdiefer fenfredht freht, o it NGQ ein Perpendifel auf FS,
folglidy P nady §. 11. ecin Puntt dev Hoperbel und NPQ nad) §. 12. eine Tangente an
oer (Surbe.

Anmerfung 1. Da nady § 5. FN — FN < 2, jo ift FN < 2a - FN 0. ). die
Gentrale der um F, und N befdricbenen Kreife ift Flemer alé die Summe ihrer Radien
ferner it BN <= FN = 2¢ ober mindeftend = 2¢, jedenfalls alfo = 2a, mithin aud
F.N > 23 — EN; ift FN > 2a, fo ift EEN > FN, mithin wn fo mehr > FN — 2a;
bie Gentrale ift aljo in beiden Falen qudfer ald die Differeny der MRadiens mithin
fdhneiben fidy bie SKveife in 2 Punbten S und 85, Die BVerbindbungslinie ded Punfres N
mit der Mitte der Selne FS, ergiebt demnady audy cine jroeite Fangente,

Hnmmerfung 2. Ciegt der Punft N auf einer Afpmptote, fo fallt einer dev Durdy=
fdmittgpuntte der beiden Kreife mit dem Beritbrungépuntt T der Tangente jufammen,
weldye von F aug an den um F, befdiviebenen Kreid gelegt ift.  Wn Sfelle von einer
1 der Geiden Tangenten erbdlt man in diefem Fale die Ajomptote, weldye al@ eine

FTangente betvadytet werden Eaun, welde die Hoperbel in eivem unendlich fermen *Puntte
berithrt.

Qiegt der Punft N innerhalb des von den Afymptoten gebildeten Winkeld UCu, fu fallen
beide Durdidnittépuntte S und 8, wie leidt nadjwmweifon ift, auf den Bogen TDTE,
mithin gebiven die Veritbrungpunfie beider Tangenten nadh § 11, demfelbien Hyper:
belaft PAp an.

Fig.

Fig. T1I.
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einem  ber Beiben ven den Afpmpteten qebitdeten Winfel=

Qicgt ber Punft N
der vine Durdhjdnittés

raume, welde Feinen der beiden sybpecbeldfte umjdliefien, fo liegt
punft S auf dem BVogen TDE, der andre S, auf bem Vogen TDit, mithin e Reritl=
rungépuntt der einen Tangente auf dem Huperbelaft PAp, bet Periibrungdpunft dex
anbern Sangente auf em entgegengejelten Huperbelajte.

St endlidy der Punft N mit A jujammen, fo ift bie Gentrale dev beiden Kreife

aleidy der Summe Dder Fadieny die Kreife berithren fidy von aufen und man eehalt

nur eine Tangente, die Sdyeiteltangente.

pon Den Wrennpunfren auf cine Tangente aefallfen
auptfreifed s die nady diefen Fuppunften ge=
dem MWeriibrungépunbte dev Fangente

S 14. ®ie Buppuntte ver
Perpendifel liegen auf der Peripherie ded H
jogenen Stabien beg DHauptbreijed find oen nad
gesogenen JMadienvectoren patallel,

Ter BVoweid ergiebt jid leidyt ausd ben §§. 9. und 12.
Bufap: Die Verldngerung ven CQ Galbirt audy den Jadiusvecter FP in M; ebenfo
die Werlangerung ben qC den Radiugeector F,P in M. M ijt pemunady ter Miitrel=
punft cined durd) P, Q und F gehenden freifes, weldyer, da die Genfrale CM gleid) bex
Summe der Radien ift, den Hauptfreid im Puntte Q von aufen bertihrt. M, it ber
Mittelpuntt eined duvrd) P, g und F, gehenden Kreifes, welden, da die Sentrale CM;
gleich der Diffeveny et Sadien iff, der Hauptfreid im Punite q von inuen Gertibrt.

8. 15, ®ic Fuppuntte der ven pen Wrennpuntten auf cine Sehne dev Hoperbel
gefiallten sPecpentifel liegen auferbald beg DHauptfreifes.

Beweis: Jieht man durd T cine belicbige Selne, fo fallt ver Fufpuntt ded von
F auf fie gefallten Perpenditels auf bie Pevipherie Ded um M mit dem Hading MF be=
fehriebenen Kreifed, legt alfo nady dem Jufal yum porigen Paragrapben anferbalb des
Haupiteeifed. Ter Jufipunft ded von F, auf bie Sebne gefallten Perpendifeld il
auf die Peripherie 0ed wm M, mit dem Radius MF, befdyvicbenen Kreifed, liegt alfv

aleidhfalle aufierhalb de8 Hauptfreifes.

S, 16. Hat eine Gevade Feinen Punft mit dev Hoperbel gemein, fo fegen vie Hups

_“|-
punfte der ven den Brennpunften aufi fie gefillten Perpendifel innerbald ded Hiaupts
Preifes.

Weweis: ©enft man fidy eine jelde Gerade, weldye nethroendig die Strede AN,

fqetben muf, aud ibrev urfprimglidien Lage LL, parallel mit fid fortgeviteft, Did fie
pen ©uperbelaft PAp Lbeviibrt, fo fallt der Fufpunft Q oves ovon F auf jie gefallten
Perpendifeld, defjen Ridtung in allen diefen ¥agen diefelbe bleibt, auf die Peripherie
bes Hauptbreifed. Vewegt man die ($erade dann parvallel mit fidy, big fie ben anbern
Huyperbelafi beriihrt, fo fillt dev Xuppunft q ded von F auf fie qefdllten Perpendifels
ghenfalls aunf die $Peripherie desd Hauptfreifed, il alle Bwifdenfagen liegt er mithin

auf der Sebhne Qq, aljv innerbalb ded Haupteeifed. Diefelbe Befraditung jegt, vaf
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audy ber Fufpunft ded von F, auf bdie Gierade gefillten Perpendifeld auf der Sehne
Q.q,, alfe innechalb de8 Hauptfreifed liegen mug.

§. 17. Aus den §§. 14.—16. ergiebt fid) folgender Lebriak:

Eine Gerade ift Tangente an der Hyperbel, {dhneidet fie oder liegt gany auferbalb
berfelben, je nadydem die Fufpuntte der von den Brennpunften auf fie gefillten Perpen=
bifel auf der Peripherie de8 Hauptlreifes, auBerbalb oder innerbhalb derfelben liegen.

§. 18. Werbindet man einen Puntt L, welder auferhalb der Hoperbel liegt, mit
pemjenigen BVrennpunfre 17, der mit ibm auf bderfelben Sete der YY, liegt, und con=
frewivt fiber LF al8 Durdymefer einen Kveid, o {dneidet diefer den Hauptfreid in jwei
Punften O und O,5 die Gevaben LO und LO, find Tangenten an der Huperbel.

Beweid: Da L auferbald der Hoperbel liegt, fo it F,L — FL << 2a, mithin
F.L << 2a + IL, und 145 F\ L << a 4 14, FL, bie Gentrale CG aljo Fleiner ald bdie
Summe der Madien a und FG. Die Centrale CG it aber anderfeits grofer ald die
Differeny der Madien CA und GF, wie fid) ausd Folgendem crgicbt. €8 fann GF = >
ober < 2a fein. 3Jft GF =a, {o ift die Differens der Radien = O, mithin Eleiner ald
die Gentrale CG. It GF < a, fo ift CG = CF — FG, um fo mebr grifer alg CA — FG.
3t endlih GF > a, o ift CG al8 Trandoerfale in dem Dreied LCF, bdeffen Tinfel
LCF ein fpiber ift, = GF, um fo mebr > GF — a, Der um G mit dem NRabdiug GF
bejdyriebene Kreid fohneidet aljo den Hauptfreid in 2 Puntten O und O,.

Der gweite Theil der BVebauptung ergiebt fid) aus § 17, da fowolhl A FOL als
x FO,L ein Jedyter ift. Der Sap [liefert ein rweitered Mittel jur Conftruction der
Fangenten, welde von Punften auferbald der Hoperbel an diefe gesogen werden follen.

§. 19. ®as Redyted aud den von den Vrenupundten auf eine Tangente gefillten
Perpendifeln Hat eine conflante Grofe, nimlidy gleidy dem Quabdrat der halben MNebenare.

Beweis: Nady §. 14. liegen die Fupunfte der Perpendifel auf der Peripherie ded
Yauptfreifes. 3ieht man vom Fufpunfte Q ded einen Perpendileld cine Gerade durd
den Mittelpuntt C bi8 jum Durdfdhnitt q, mit dem anbern Perpendifel, fo wird bdiefe
Gerade Qq, | F,P (nad) §. 14). Ta ferner Fiq, || SQ, fo ift SQq,F, cin Parallelo=
gramm, alfo Fiq, = 8Q = FQ und QCq, = F,S =2a; bdie Gerade Qq, ift mithin ein
Durdymefer ded Hauptfreifes, q, ein Punkt feiner Peripherie. Daber ift

FQ. F.Q =Fq, F,Q =FA,. FA=(c—a) (c+a) = ¢ — a2 —h2,

§. 20. Das Redited auad den Abfdnitten, welde cine Tangente auf den Scheitel=
tangenten abfdyneidet, ift conftant, ndmlid) gleidh dem Sluabrat der balben ebenare.

Beweid: A NAM ~o NQF, folglid

1) AM : FQ = AN : NQ; ebenfo ijt
A NAM, 5 NQF,, folglich
2) A-LM! : l'1| Q; = .'".\;N ZNQ|.

Durdy Multiplication der Gleidhungen 1) und 2) erbilt man

AM. A M, : FQ. FQ, AN. AN : NQ. NQ..

Fig. VL.

Fig. VIL

Fig. VIL



Fig. VIII.

Fig. IX.

st T

Die redhte Seite diefer Gleidung it nach einem befannten €ap aus der RKreiélebre =1,
mithin find audy bie Produtte AM. AM, ud FQ. F,Q, einander gleidh. *Da nady dem

poriaen §. FQ. F.Q, = b2, jo ift aud AM. A M, =D

§ 21. Sdmneiden fid) el Tangenten deafelben Huperbelaftes, fo halbict critend
tie Verbindunaslinie ibred Durddnittépunfts mit einem dev Rrennpunfte den MWinkel,
ben die ven diefem Brenmpunkte nady den Reritbrungspuntten ber FTangenten gespgenen
Fadienvectoren einfdliefens und jweitend iff dev Seinkel, welden eine der WVerbindungs:=

linien mit einer Sangente bildet, dad8 Supplement ju dem 3infel, eldjen die jweite

Berbinbungélinie mit der andern Tangente einfdlieft.
Beweis: Ad 1) Madit man PS =PF und ps = pE, fo mwird F,S=I's = 2a.
Da cine Tanpente den Winfel, welden die nady vem Rerithrungdpuntie gegogenen
Stadienpectoren cinfdliefen, balbivt, fo it A 0SP 22 OFP und A Osp 22 OFp; mithin
SO — OF und sO = OF, alfo audy S0 = s80. Die Dreiede F,50 und Fs0 jlimmen
semnad in allen Seiten fitberein, find aljo congruent; folalidy ift aud g:r%l-'..{l—_-s[-'lil.
Xerner ift weaen diefer Gongrueny < 50 - F.s0, folglih ¢ PSO = psO, wmithin
aud) < PFO = pFO,
Ad 2) Die fedys Winkel, welde den Punft O jum gemeinfdaftiidyen Sdyeitelpuntt
} ¢8 ift namlidy SOF, = sOF,, POS5 = POE unbd

baben, bilben 3 Paare aleidjer Winfels
FOp = pOs; daber ift FOP 4 (pUs 1+ sOF,) = (POS
per Tangenten nicht, rie in ¥ig. VIIL auf

L SOF,) 4+ FOp = 2R,

Qiegen die Berithrungspuntte P und p
perfdiedenen Seiten, fondern auf derfelben Sheite der Hauptare, fo wird der Beioeid
genan i derfelben MWeife gefitbrt.

Bufap : Mus dem Veweig al 2) ergiebt fih, daf der  POp, unter dem fid Die
Fanaenten jdneiden, dag Supplement jorwohl von SOF, alg von sOF, iff.

8§, 22. Sdyneiden fidy oet Sevave, welde die entgegengefepten Wefte einer Hyperbel
Beriibren, jo balbivt erfiend die Rerbindbunpsdlinie ihres Durdidnittépuntté mit cinem
per Brennpuntte den Jtebenwinkel ded O%inkels, welden bdie ven Ddiefem sBrennpunfie
nad den B\eritbrung&punften gegogenen Radienvectoren einfbliefen, und jioeitens bilden

die von dem Durdfdmittapuntt der Tangenten nad den Vrennpunfien gezogenen He=

raden aleidhe 2Winfel mit den Tangenten.

Beweis: Ad 1) Madt man PS =P, und PS5, = P,E, fo witd FS = F,5, = 2a.
9fus der Gongrueny der Dreiedte SOP und F,OP folgt 50 = F.O0 und < PSO =PFO;
aug der Gongrueny der Dreiede FOP, und S,0P, folat ferner FO =5,0 und X I FO
— P80, Die Dreiede FSO und 5,0 ftimmen mithin in den 3 Seiten, alfo aud) in
den Domologen Winkeln itberein; e iff 3 SFO = F.S,0 und x FSO = OF;5,. Ta
nun 2 F,8,0 =P FO und L F50 = PE,0, o ift aud & SFO = PFO und &< PE0
— OF S
Ad 2) us der Gongrueni der Dreiede FOS und 1,05, folgt X SOF = 8,0F, 5

—

SRR =



—
Sl R |

mithin ift aud) 9 SOF |- FOF, = 8,0F, 4 I,0F und 3 SOP (_- L, (SOF + !-'Hi".l)
= S,0P, ( e (S,0F, -+ F,0K)); folglidy if
X S0P — S0F = 5,0P, — S,0F, b. 5. x FOP = F,0P,.
dufag: Da L F,OP =S0OP und x F,0P, =FOP, fo if 2 P,OP, der 2Wintel
unter dem fih die Fangenten fdinciden, gleidy SOF — S 0F,.

]

§. 23. Nimmt man wifden den Veritbrunggpuntten P und P ieeier Fangenten Fig: VIL

desfelben Hyperbelaftes einen beliebigen Puntt Py auf der Gurve an und conftruict in
ibm gleidfalls eine Tangente, fo bat der 9Winfel, welden die von den Enopunfien
Diefer Dritten (bon den Deiden andevn begrenzten) Tangente nach einem der Brennpunkte
gejogenen Geraden emfdliefen, einen conftanten Werth, aleid) dex Silrte desé MWinfels,
weldyenn dte von den Veriibrungspuntten der beiden erften Langenten nady demfelben
Wrennpunft gejoqenen Geraden bilden.

Beweis: Nad) §. 21. it I P,FO, = OFP und ¥ PoFOy = O.Fp, mithin
PoFO| 4 PolOy = O FP - O,Fp, alfo ¢ 0,FO, — g (PFO - OFp). Ebenjo beweift
man, daf ¢ O0F,0, = 1, PFp ift.

dufa 1: Liegen die Beritbrungspunte P und P fo, daf ibre Werbindungslinie
durd) den Brennpunft I' geht, fo erfdeint jede von den beiden eriten begrenste britte
Langente O,P,0, vom Brennpunte F aus qefeben unter einem redten 98inkel,

Sufag 2: Witd eine Tanaqente durd) die Afpmptoten begrenst, fo fdhlieRen die von
ibren Gnobunften nady dem  cinen Brennpunft gejogenen Sevaden einen Winkel ein,
weldyer balb fo grof ift als der Afpmptotenwinfel; die nady dem andern Brennpunkt
aesegenen Gevaven bildben das Supplement ju erfterem.

8- 24 Fdlt man ven einem Punfte P der Hoperbel dad Perpendifel PH auf odie
Dauptare, fo liegt fein Auppuntt H auf der Peripherie eined iiber PF alg Durdymefer
befchviebenen freifes, welder nad dem Jujag in §. 14. den Hauptfreid von aufen im
Yunfte Q beviibet, 68 ift alfo CL. CQ = CF. CH, folglidy PF = QL = CL — 0Q —
CEF. CH .

[T g

Begetdinet man den Madwsvector PI° mit r, den MNadingvector PF, mit r,, das
Werpendifel PH (bie Ordinate des Puntted L) mit y, Oen Abftand feined Fufpunfted
von C (bie Abjeiffe ded Punftes P) mit x, die conflanten Strefen CF und CA, wie
frither, mit ¢ und a, o ift

: C.X L
1) r = ) alje
| C.x |
2) Iy = r -+ 23 — -+ a unv

T2 e K}'z a0 ( QI-.‘\‘. s -'l}‘
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Fig.
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WnmerFung. Jieht man von dem Fufpuntte der Drdinate eine Tangente t an den
Hauptfreid, fo wird 2 = x* — a2, mithin “1";% = 1:9, und “: = 111 eine =
dinate der Hoperbel ftebt alfe ju der von ihrem FuBpunft an den Hauptfreid gelegten
Tangente in dem conftanten Berhiltnis bia, RWei der gleichieitinen Hoperbel bat Died
Rerbdltnid den NBerth 1, mithin ift bei ibr audy jede Ordinate gleidy der von ithrem
Fupunft an den Haupttreid gelegten Fangente.

§. 25. Gine durdy einen Vrennpuntt fenfredht jur Hauptare gegogene Sebne beipt
ber Parameter der Hoperbel und pflegt mit p begeidynet ju werben.  Die Nebenare
ift die mittlere geometvifde Proportionale jwifden der Hauptare und dem Pavameter.
Beweid: Der halbe Parameter ift diejenige Ordinate der Hyperbel, deven Fupuntt

mit dem BVrennpuntt jufommenfallt; die gupgebdvige Wbjciffe x ift daber gleidh ¢35 nad

2 b2 12
5 Ii 1] - 1 T
bem borbergebenden Paragrapben ift daler (,g) = 5 (@ —-a9)= 5. b2, mithin
P h2 g (2h)2
= o unbipie aare

Ynmerfung: In der gleid)feitigen Huperbel ift der Parameter gleich der Fiebenare.
8 26. Ein im Beriithrungspunft P einer Tangente auf fic ecviditeted Perpendifel
Deit die Mormale im Punfte P.

Da die Tangente den Winfel Dalbivt, welden die nady ihrem Verilbrungspuntie
gesogenen Stadienvectoren bilden, fo balbirt die auf ihr fenfredite Jtormale den Jieben:
infel diefed SWinfeld. Daber ift fowobl F,T: TF=1:r, als audy EN:FN=r, :1;
mithin wird die Strede F,I° durd) die Tangente und Ytormale Dedfelben Hoperbelpunttes
harmonifdy getheilt.

Dar, >r, foift audy F,T > FT, mithin liegt der Punft T, in weldem eine
FTangente die Hauptaye fdmeidet, mit dem Veriihrungspuntte auf derfelben reite der
Mebenare. Um feinen Abftand CT vom Mittelpuntte der Hiperbel ju beftimmen, fchreibe
man die Propertion FT : TF =1, : r in dex Jorm ¢ 4 CT :¢ — CT =1, : r. Subtrabhirt
man auf beiben Setten 1, fo exbilt man

20T ¥y — T 2a, DT a2
o-OE R aa, G
a
a2
Hievaud erpiebt fih CT = == @ebt man fiiv x den Pleinften TWerth, bden ed
nady §. 3, 2) annehmen fann, ndmlid) a, fo wivd CT = d.'l = a (Sdypeiteltangente)

i grofier x wird, um fo fleiner wird CT; fiiv X = o wird CT = o (Afymptoten).
Um den Abftand ded Punfted N, in weldem die Nermale die Hauptare fhneidet,
vom Mittelpuntte C der Hyperbel ju beftimmen, fdreibe man die Proportion FN: FN =

AW

S




RN, /-

vo:r i der Form ¢+ CN: CN —e =1, :r. Subtvabivt man wieber auf beiden Seiten
1, jo exhdlt man 2¢: CN — ¢ =1, — r : r = 2a2 : cx — a?, woraud fid CN =
X ;

a3 ergieht.

§. 27. Die Strede PT bder Tangente ven dem BerithrungsSpuntte big s ibrem
Durd{dinitt mit der Hauptare heift dic begrenjte Fangente oder FTangente im
engern Sinng die Strede PN ber Mormale vom Verlibrungspuntt der jugehirigen
Fangente big jum Durdifchnitt der Jormale mit der Hauptare die begrengte Jor=
male oder JMormale {dhlechtbing die Strece HT . b, der Abftand ved Durdifdynitts=
punfts der Fangente mit der Hauptfaye von dem Fuppunfte der Trdinate ibred WBe=
vitbrungspunttes die Subtangente; die Strede HN b, b, der Abjtand ded Durdy=
[dnittdpunttes der JMormale mit dev Hauptare ven jenem Fufpuntte die Subnormale
bed Punttes I

m algebraijdye Ausdeiide flir die Werthe bdiefer begrengten Streden ju erbalten,
fann man ie im vorvigen Parvagraphen gewennenen Rejultate benupen.

: ; i o a? X2 — g2
&8 1t namlich dbie Subtangente Hl = x — (T =x — — = : =
o X x
(gl — &) AH . AH

. = CH 3 Die Subtangente it mithin die vierte Proportionale

ju Den Abftanden der beiden Sdyeitel und ded Miittelpunfts der Hoperbel ven dem Fuf-

puntte der Drdinate des Veritbrunogspunfted der Fangente.

QWnmerfung: Gonftenict man Dbeliebig viele Syperbeln, welde bdie Strede AA
jur gemeinjehaftlichen Hauptare baben, und verlangert die einem beliebigen Punfte der
cinen Huperbel gugebfrige Ordmmate bid jum Durdidnitt mit den andern Hipperbeln,
jo fibneiden fammtliche in diefen Durdfdmittdpuntten an die Sursen gelegten Fangenten
die gemeinfdiaftliche Haubtare in einem und demfelben Punkte; denn da die Veriihrungs=
puntte die ndmlidie Abfeiffe baben und bder TRerth der Subtangente nur von ibr und
ver Hauptare abbdngig ijt, fo ergiebt fidh audy fitv alle Subtangenten bdie namlidye
Gividge, fiiv den Punft T alfo derfelbe Ort.

Die Subnormale HN it gleid)
c? c% — a2 he
CN — x = X — X = X = — x,
a® a% a2
et s ! TG : s , o (x®—a2)®
8 ift ferner da8 Qluadrat der Tangente PT? = PH? | TH? = y2 |~ =
(AR _'- " £ h‘.l P OR = "
Jtun ift aber nady §. 24, @ = & = a?), folglid
:

PTS x2h? (x® — H.‘z'}_-!- a? [;_K"3 — a?)?
s L
al x

Fig, X,
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| 9.9

a2

(x2h? - x%a? — ad) (x* — a?)
ax?
s at) (x* — a?) _ (ex*
N a?x2 Lo

V= )
h) , mithin

ad

(D\‘ -‘.I: : EI- —_—
PT = = V&

g Duadrat der Normale

-

| :\

bat man

b4
PN* — PH? 4+ HN? — y* 4 "4 S
il
Lt . I PSS A
42 E =8 ST 2 A= a1 fax
| pE gt
= —4 (¢x* — ad), mithin i

a

PN = V/ et — at,
i

’ =, o L
Snfag: Da CN =
= - il

ftants; o8 b

it  CN : HN —e®;
Fig. X. §- 28, Werldangert man die im Punfre P
ebhenfo
tuno

it BWegichung auf die Nebenaye.

SBas
:

— at) y*

])Zx'_'

2 ] (O
xund HN = X, fo ift dad Berbiltnis diefer Streden con=

an die Hoperbel gelegte Tangente und
die jugeborvige Mormale bis jum Turdfdnitt mit der Nebenare in den Punken
nound fallt von P augd dag Perpendifel Ph auf diefe Ave, fo beift Pt die Tan=
gente, Pn bdie Mormale, ht die Subtangente und hn die Subnormale ded PDunfreg P

jundchit den Abjtand de8 Punfted t von bdem Miittelpunfte

betrifft, fo folgt aug ber WehnlidiFeit der Dreiede tCT und PHT

e
b G L PH X a’y
I'H X o— e
X

Aile den Abjtand Des

8 4yt

PH.CN V'@

Cn = — - —

HN

Iy (
¥

Punfted n vom Wiattelpunkte der Hoperbel erhilt man letcht
emen Ausdrud, wenn man die AehnlidyFeit der Treiede nCN und PHN in Betradt sieht.

L

‘\.J

T




. e b i P b?
’* 5 1ft ferner die Subtangente ht = y 1+ Ct = ° i
‘;
: [ a
Cn — 5y = s = r
werner ift
; ; ; (y* = b*?
j]t" — 1.]'!' = ill.-' b : : ") -
2 6 _. e Bl o arily: bl
Da aber X = =¥ 4 al= = )
b ¥ h? 10t
A os o b el A 20\ el
. by*
e + by + bd) (y* + b
i,l'.':‘-'.'
_ (e 4 b4 (v + b (¢y* + b) x
by a’y*
A R e
oa b ._,), mithin ut
] el
Pii= s e I ¥
i Vi.:, 1 YL
)| Endlidy hat man juv Veftimmung der Mormale
Pn? = Ph? L | =
oy —=erhs L ehnt — 2l
' b4
e b ek
b? ! Y- S
be (b*%y* 4 ba | ay?) = (eiy®
a

Bt ;’_, Ve

8.
fidptlid) jufammen, fo baben twir:
o ar
1) CT =
- ] T ['..J
2 ENE =
H
3) Shte. HT = *
b

4) Sbnr. HN = - x

— 15 —

-+ bt .

Cn =

Sbtg. ht

Sbnr. hn

3 bie Subnormale

29. Stellen wir die m den drei lebten Pavagrapben entridelten

v
Tt

— b4), mithin ift

asormeln fiber=



Fig. XI.

tangente, Subnovmale 2.,
fateinifhen Vudhftaben (Sbtg.,

EG i

Y -
B Mer VY Sy ot ad & "o — Coys = Iyt
5) Tg. P1 NE 1/ Fa. Pt = V CY
b o g e
Ry M ! — gd Spyat o ey L b,
6) Nr. PN o V X L e g B b L/ VETT
Anmerfung. Jur Unterfdbeibung find die abaefitrgten Begeidynungen it Sub=

wenn tiefe Streden auf die Hauptare begopen  find, mit

Shar. 2c.), wenn fie auf bdie Jtebenaye begogen find, mit

beutiden Budpftaben (Sbtg., Sbnr. 2c,) aefdjieben.

8, 30. 1) ®Ta8 Sluadrat Der Oroinate eined Hupecbelpunttes perhalt fidy zu
bie Abftinde ihres Fufpunftd von den Sdeiteln ju Seiten bat, wie

Stedited, mweldes
a8 Sluabrat der halben Yebenare jum Tluadrat der Dalben Hauptare.
ber Huperbel perbalten fid foie

9) Die Tiuabrate dev DOrdmaten beliebiger Punkte
Mechtede, telche die Abftande der Ordinatenfuppuntte von ben Sdieiteln ju

et

bie
Seiten Dbaben.
i
. =, i : 4] ; ; ! i T
Beweis: ad 1) Mad § 24 it y* = 5 (& — a); hevauws eraiebt fidy jofort
3 Iy’
(x + a) (x — a) g
b*
ad 2) v = 5 (& — )
._ by* , R
vt — o (x* — af); folghd
: g 1 !
v oyt =t — at) (% — ) = (a8 (E—a) x5 3 (x, — a).

Ordinate eined Punttes I iiber I' Hinaug big zum

S, 31. Wecldngeet man die
Ordinate ded Afhm=

Durdfdnitt mit der Afpmptrote im Punkte P und begeidynet Die

iy h b ]
= pheri ) = x: ba aber y, - D Orbinate ted ent=

X cl L

1,1 > I 2 o 2a'an 3 2 ad
vV x* — a' und felbftverftandlid) x S =

d

Pleiner, je

Denn e§ it

ptotenpuntts mit y, fo ifl

jprechenden uperbelpunfied, =
iit, fo it audh v > v. Die Differeny der beden Ordinaten wird um fo
grifer x wixd; fie wird unendlid) tlein, mwenn x unendlidy grop wird.

; i b L. b i b - o T .:. .
die. Ordinatendiffeveny b — ¥ = A= ,l‘l/”_ = ( T \/ 2 &
bes gwetten andert fid) mit

der erfte Factor diefed Produfts ift conjtant; der 2Werth
der Givdfie bon x und jwar in dev Art, dbap ev abnimmt, wenn X idyt; dennt ta

=

tN = \v/ K ;L') (\ - ‘/x = .'i'-') = a' jo it x — \/ Xt —

:l_ - s .- . . — - . . -
e, z -5 die rechte Seite Drefer Gieihung ift ein Tluotient, dejjen Dibidend a2
Aoy v Xi
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conftant ift, deffen ®ivifor aber um fo grofer wicd, je mebr x sunimmty der Berth Dded
Ruetienten wird alfo Eleiner, twenn x wdadit. Fir x = e bhat man yH — y

x—1/x—at = = 0. Emfader evqiedbt jidy die Midtigfeit ded Gefanten ans

oD

per im felgenten Pavagraphen entwidelten Melation 0¥ — v = I~

Anmerfung: Die Gripe einer von dem Fufpunfte der Dedinate an den Haupts
Freid geleaten Fangente t wird durdy den Ausdrud V x* a* Dargeftellts man Fann
beghalb x — Y}/ x* — o ald die Wiffereny jwifden der Hypotenufe x und der Kathete t
eines vedihwinfligen Breieds Detraditen, feffen andere Katbete a conftant . Stun iit
a = x* -— (x — t) (x - t); wenn die Hbpotenufe x junimmnt, wicd aud die
fathete t, um fo mebr die Summe x - t qrdfer; folglidh muf die Differeny x —

aletdvaeitiq Eleiner werben.
S. 32, Werlangert man 01 Drdinate cined Hopetbelpuntted big sum Turdidnitt

mit Deiden Afpmptoten, fo wicd die von [epteven Oegrenste Strede durdy ben Huberbelz

puntt o getheilt, dag dad Medted aud den Leiden Abfhnitten aleid dem Sunbdrat der
Galbenn Yiebenaye ifty zieht

vallel jur Haubtare, bid fic den entgegengefebten Hbperbelaft trifft, o wicd die von ten
beiven Hbperbelijfen begrenste Strece durdy jebe der Afvmptoten o aetbeilt, daf dad
Medyted aus den beiden Abjdnitten gleted) dem Siuadrat der balben grefen Mee iff.

man cageqen bon ement Hoperbelpuntt aud eine Serabe pa=

ad 1) 0¥ — v = 5 ¥ — (x )= ban — 3 NP und
2 i i ! E
-+ Pp = Pps jolplidh PP Pp = b
ad 2). Aus der WehnlidyFeit der Dreiede ChM und PPR folgt

eI Pt L il ) A )

.‘llil'II: = {.—-Ill]; mithin iff ik .“i‘”l = = L Ch o RUEE :”ril ' 1 3 Tolglidy aud
Ehisen) b e Ph® — fth? Ml I’h ek diht BU* =
Nfh? o 9th AR L0 i y'  BCT 7 b%
ta aber nad) 1) H* — y* = b*s jo it Ph Jthe (Ph - $h) (Ph Jth) =

BR,.. PR =BSR . RP = a2
S. 33, Jieht man durdy einen Punft P der Hoperbel die Geraden PV und PIB
patallel den Afpmptoten b1 jum Turdifdnitt mit bnen, fo bat dad Redvted aus den
Stredten PB und PA (ben Goordinaten des Punfted P in Veziehung auf die Afoms
ptoten) emen conftanten 2Werth, namlidy 1/, c2
Beweid: Die Dreiede PWp und PBP find dem Dreied UCu dbnlich; daber ift

¥ Y cu G P G G | BT ED 02
fowobl= == — I = = alBiand) == = - = : mithin e =
Pp i 2b Pip Un b Pp . Pp 4h?
" " r . 1 o ill_
oa aber nad -dem vorigen Paragravhen Po . PP = H2, fo it P . PR = i

Anmerfung 1. Verbindet” man bic Scheitelpuntte der Soperbel mit ten Endpuntten

ig. XI.




Fig. XI.

Fig. XII.
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Ser Nebenare, fo erhilt man etnen JMbombus, defien Flideninbalt = ¢ sin g iff, wenn
@ bert von den Mfpmptoten aebildeten MWinfel begeichnet. Dev Fladyeninbalt des Parallelo=
f )
fod : : : - GRS
arammed VCWP ijt aleid) POg ., P . sin p. Ta nun PW . PV = o 10 ift aud
s
ROt 1 i - SRR, Ser Sladvent 2 Maralle : & OO
%, PO . osin o = o 0. b, der Fladeninbalt bes Pavallelogrammes LS
! 1 .
2 , ; & R ab
ift gleidy einem Wiertel deé Rbombus A BAB, = .
¢® 5 .
nmerfung 2. Man nennt den Werth { bie Poteny der Hoperbel; audy wird
(e 1T j o ] ;
wobl b, b. der bviecte Theil vem Fladeninbalt des Mhombus A BABy, vder

4

aud der Flacdeninbalt ded qangen Mbombug, alfo c2sin ¢ mit diefem Mamen belegt.
§ 34. Bieht man durd) einen beliebigen Punfe vev Huperbel eine Secante, welde

entweder denfelben Huoperbelaft in jwoei Punften oder beide Hoperbelafte in je einem

Puntte fneidet, fo find oOte sioifdien der Huperbel und den Afpmptoten liegenden b=

Tdinitte derfelben cinander gleid.

Wemeis: Nian ziche durdy die Punfte, . denen die Secante die Spperbel [dineidet,

Parallele qu den Afpmptoten. Dann ift A NPV ~o Nsv, alfe NP = PV = 9is c 803
Forner it A nste oo P, alfo nl : WP = ns : ws; jolglid NP . nPoo P, P =

'l?_
s . ons cosb . ws.  Da nad dem verigen Pavagrapben Py . 9BP = sb . s = 1
fo ift audy MP . uP =Ns.ns, d. b NP . (ns - sP) = (NP |- Ps) ns, daber R . sP

— Psi. g, alje 3P =1s.
Meweid wird dbnlidy qefithet, wenn dic Secante die entgegengefepten Hyperbel=

LIer
dfie Jdmneidet.

Yumerfung: Sind die Aymptoten und irgend gin Punft der Huoberbel gegeben
fo laffen fidh mit Hitlfe des vorffehenden Sates beliebig viele andeve *Punfie der

Superbel bejfiimmen.
Sede ven den Afbmptoten begrenzte Tangente der Hyperbel wire i ibrem

Q. D,

Bevithrungspuntte balburt.

Beweis: Nady §. 12, ift & 1, PO, = FPO,, mithin aud) ¢ I PO = FPO. Da die
Afbmptote CO alé eine Tangente Letraditet werden fann, welde die Huperbel in unend=
liher Gntfernung berdibet, fo ift nad) § 22, 2 2 F06= FOP. bt man fecner
F,N | 00, fo batbict F;O nach §. 21. den Winfel NIy P, mithin ift OFP = OFN
— I1,0C = FOP. ®ic ®reiede F,PO und FPO ftimmen aljo in swei ABinfeln iibevein,
find Dbaber dbunlich, und 8 ift FyP: OP = OP : FP ober OF2 = F,P.IFP. Ebenjo find
die Dreiede I', PO, und FPO, dbnlidy 5 denn 3 FyPO; = FTPO; und <¢ PF,0, = U, PN,
— F,0,0=F0.P; jolglidy ift 14 : O, P =0,1: FP oder O,P2=F,P . FP, mithin

OP2 = 0,P23 alfo OP = OP.

o
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8. 86, Tnd Hedvted, melded tie Streden ju Seten bat, die cine Tangente auf
ven Ylipmpteten abjdinetdet, bat emen conftanten Fladeninbalt, aleidy c.

Beweis: Jad §. 23, Jufab 2. find die Wintel OF, 0, und OFO, Supplemente,
mithin Lt fidy durdy oie Punfte O, F, O und ¥, em Kreid leqgen, weldier die Bers
langerung von OC un Spuntte 1 fdneiden moge. €8 [aft fid leidbt nadiwoeifen, daf die
Dreiede FEC und FO,C congruent find, da mithin EC = 0,C iff. SMun iff aber
EC. 00 = F,0 . CF =2, alfo aud) 0,0 . 0C = ¢2,

Bufas: Die von ewmer FTangente und den Wfbmptoten bearengten Dreiedfe haben
glerdien Flademnbalt, denn ef iff, wenn @ den ven den ATpmptoten gebildeten TWinfel
beseidnet, A OCO = 14 0C. OO, sin g = 14 €2 8in (.

S. 37, Biebt man ouvdy- cinen Hoperbelpuntt P oeine Gerabe pacallel iu  einer
Wipmptote uno verldngert dagé von ibr ouf ber andern WAihmptote abaefthnittene Stitd
CM iiber den Edmittpunft binaus um j'id' felbft, jo Deriibrt eine duvdy den Gndpunft O
oer Merlingerung und den Punft P gelegte Gevade die Hoperbel im Punfte P.

Beweis: Hitte die Gevade OPO; aunfer I nod einen yweiten sPunft N mit der
phperbel gemein, fo miigte nady § 34, OP = O,N fein; nun folat aber aué unfjrer
(Sonjtruction, dag OF = O, P ift5 mithin it O,N = O,P b, b. der Puntt N fillt mit P
sufammen.,

5. 95, Tie in den Endbpunfren eines Turdmefers  confivuivien Tangenten find
parallel, die von ven Wfpmptoten bearengten Streden derfelben etnander gleidy.

LBeweis:  Jieht man von den Eudpunfren ded Durdmefers die Geraden PM und
prr pavallel der Afpmptote 0,CO, und madt MO = CM, mo = Cm, fo wird nady dem
vorigen Paragraphen fowobl OPO, alg opo, eine Tangente dev Hoperbel, Da CF = Up
und PM | pm, fo iff A CPM o2 Cpm, mithin CM = Cm und MP = mp, alfe aud
CO=Co und CO, =Co,. & find daber die Dreiede OCO, und 0Co, gleidfalls con=
gruent, mithin it << COO, = Coo,, alfo 00, H oo,

§. 39.  Ein DurdymeBer balbivt, geniigend verldngevt, jede Sebune dev Hyperbel,
weldie oen i den Endpunfien ded Turduncfiers conjfraicten Tangenten pavallel it

Beweis: Ta Ss 00, fo wird &6 von der Geraden CPN in demfelben WVer=
balmis getbeilt wic 00, alfo Dalbivt. ady 8 34, ift aber S8 = s&, mithin it aud
N&— &5 =N8—=s8 d. b. NS =Ns.

S. 40.  Gme Gevave, welde durdy ten Mittelpuntt € der Huperbel parallel den
i den Endbpuntien eined Duvdymefers conftenivten Tangenten gesoqen wicd, balbict jede
piefem Turdymeer pavallele Sehne der Huperbel.

Weweis : Mady §. 38. ift V0,00, ein Parallelogrammy eine durdy den Mittelpunte C
pavallel ju OO0, gegegene Gerade balbict demnad) die Seite Oo, und jede ju Vo, pa:
tallele, bon den Afymptoten begrengte Gierade Vi, Mady § 34, ift aber S = SN,
mithin it audy W9 -+ 918 = W9, - 955, 0. . WS = WS,

Sufap 1: 65 [GRt {fidy [eicht nadyeeifen, bag umgefebrt ecine Gerabe, welde die

Fig. XII:

Fig, XTII.

Fig. XIII.

Fig. XIII.

Fig. XIII.



Fig. XIV.
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Witten gioeier paralleler Sebnen oder bdie Berithrunasdpuntee

fleeter pavaileler Sangenten

perbindet, durdy den Mittelpuntt € bder Duperbel qebt. Hievauf berubt eine tinfache
Methode um den Mittelpuntt der Hbhperbel i beftimmen.

Sufag 2: Durdy jeden Puntt innerbald oder auferbalb der Vopecbel [aft ich eine

i, weldie i diefem SPuntte balbirt wird, lm fie iu finden, be

den Punft mit dem Mittelpuntt der Hoperbel

innet

MUee man
une conjteuive, je nadivem ber Munfe

alb oder auferbalb der Gurve lieat, eine Sangente in Sem Punfte, in weldem

vie Werbindungalinie die Hoperbel fdhteidet, vder parallel st Der Merbindunasling. =m
erften: Fall wird die qefudite Sebne der Tangente, im andern Fall dem dureh pri. He=
rithrungepuntt geleaten Turdhmefier parallel.

S, 41, Wian nennt einen beliebigen Duvdimefier de Sbperbel und viejeniqe Gerade,

welde pavallel su den in feinen Endvunften confiruirten Fangenten durdy den M
puntt U gejogen werden Fann, einanbder conjugivt ober ein el

243 :
Durdmefer.

Bon et conjugicten Survdymepern ift eigentlih nur dex eile ein

per anove Peinen Punft mit der Hoperbel aemem bat.  Man pfleat aber

atihy tiefen i

jeny neem man die Sovdfdnittspantte der in den Endpuntten erften. Durdy=
itruicten Eangenten mit den Afbmptoten unter fids verbinbet und bobd

Cl CU, = 1, 00, auf ibm abidmeidet. Man bejeidiuet die auf foldhe Meife begrenyte

Strede UU, in&befondere ald s1ociten SurdhmeRer, wdabrend man Sen von der Dhperhel
felbft Bearenzten Durdynefer den’ eviten nennt. Seded Waar conjugirter Turdn

Duldet die Mittellinien eined Vavalleloqran pie von den Afbmptoten be:

gremgten me oen Snopunfien  des confrriteten Tangenten: u
Zeiten bat.

Ler WBinfel, unter dem fid jiver conjugivte Duedymefer febneiven, beift ibr © (NERTE

gatronsgmwintel. ®a mit Ausnabme der & citeltangenten Feine Tangente auf dem

curds ibren Vevithvunadpunft aeleaten D eyt jtebt, fu qiebt & audr nure
ein Paar fid vedhtwinblig fdneidender conjugicter Duvdymefer, ndmiidy tie Haupt=

uug Mebenarve.

8- 42, ©as von dem Sudpunfte eines jieetten Euvdmefers auf e Hauptave
gefallte SPevpentifel (die Drdinate diefes Gnepuntted) i aleid pevjenigen ATbmptotens=
ordmate, 1eelde durdy den Enbpunft & evften Durdimeflees (ben 9B eithrun

2IOE

aapuntt
der Fangente) qebt; das Stid jencd Perpendifels aber, mweldhes sifdien der Afbmptote
und

feinent Fuppunft liegt, it gleidh der Ordinate des Entpunfts bes erften Durdi=
meRerss ed iff UL = PH wnd KL = PH,

-

DVeweid: Fallt man ven dem Eudpuntte O, ber FTangente bdas SMevbendifel O,E
fo ift OG:PP=0,0:PO=2:1 (5. 35.), mithin it O.E 4 P, folalich O DT ein
Parallelogramm und EP — 0,P = L, 0,0=CU. Die

auf die Hauptare und verldngert e8 bis yum Lurdfdmitt mit der Afbmptote im Punfre (r,

vedvtwintligen Dreiede CUL und

= e e
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ESPH find daber congruent, mithin UL = pH. ®a ferner die Dreiede CUK und EPP
parallele Seiten Haben und auferdem in einer homologen Seite {ibereinftimmen, fo find
aud) fie congruent, mithin it UK =P, alfo aud) UL UK = 9H PP b. b.
KI. = PH.

§ 43. Aus dem vorigen Paragraphen evgeben fidy leidjt folgende Besiehungen jlvi=
fehen den Ordinaten und Abfeiffen der Endpunfte ywoeer conjugirter Durdymefer:

1) die Orbinate ded Endpuntted eined Durdymeferd fteht ju der Wbfriffe ded (End=
punktes feined conjugicten Durdhmegerd in dem conftanten: Berhaltnid der bhalben Teben=
are zur balben Hauptare.

. Beweis: UL: CH=PH: CH="h:a und PH:CL=KL:CL=b:a, ba
und IC auf einer Ajbmptote legen.
Tag Medted aud den Goordinaten bed Endpunttd cined TDuvchmeRers ijt gleid

2)
dem Stedited aud den Goordinaten ded Endpunftd feined conjugivten Durdymefers.

Beweis: Nady 1) iff UL :CH = PH: CL = b : a, folglidh UL . CL = PH . CH.
3) Die Differeny der Qluabdrate der Ordinaten der Endpuntte jwreier conjugivter
DurdmeRer ift conjtant, nimlid gleidh dem Cluabdrat der balben Tebenave.
Beweis: Nad § 32. it v2 — y2=b2; da nun UL =PH = ijt, fo ift aud
UL2 — PH2 = b2.
4) Die Differeny der Dluadrate der Abjeiffen der Endpunfte jiveier conjugtrter
Durdymeper ift conftant, ndamlid) gleich dem luadrat der halben Hauptare.

- b2 : o
Beweis: Nady §. 24. it PH2 = , (CH2 — a?); mun ift nady 1) PH =
| b v b2 ]
0l folglidy 1ft PH2 = 42 CL* = _:.J (CH® — a?), 1woraus fid

fofort CL2 = CH2 — a2 ober CH2 — CL® = a® ergicbt.
Beseidynet man die Coordinaten ded Endpunfts vom erfren Durdymefer mit y, und
x,, bie Goordinaten de8 Endpuntts ded conjugicten Durdymefers mit y, und x,, fo ijt
1) vk, — 3 i3y =D 4,
2N Yo =¥y Xy
8) yo. —yi=Dh’ und
4) X7 — %,

—— e

§. 44. Tic. Differeny der Tiuadrate jweier conjugicter Halbdurdmefer ijt conftant,
nimlich qleid) der Differeny dev Tluabdrate der halben ren.

Beweis: E& it CP* = x2 + y2 und CU= x! + 3!, felglidy CP2 — CU2 =
Xt—x -y = = — (— ) =a'—b* (nad Ddem vorbergehenden
Pavagraphen). Wei der gleidhfeitigen Hoperbel ift a = b, mithin aud) UF = CU, con-

jugitte Durdymeper find alfo einander gleid.
6

Fig. XIV.

Fig. XIV.
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Sufas: Da CP2=x2 | y2 = x2 - o2 (x2—a?) = , x2? — b2, fo ij

2

CU2=CP2+ b® —a2= 3 x* — &%,

Fig. XIV. 8. 45. Der Fladeninhalt ded Pavallelogrammes, weldes jwei conjugicte Turdhmeper
i Wiittellinien bat, iff conftant, ndmlidy gleidy dem Medted aud den beiden ren Dder
Hoperbel.

Beweis: Nad § 36, 3ufa baben die von ciner Fangente und den von ihr auf
pen MUfvmptoten abpefdmittenen Streden begrengten Treiede denfelben Fladeninbali =

]

sin ¢, wenn o den von den Afpmptoten gebildeten Winfel beseidhnet. Nun ift aber

2
0 2
Ay 4 I ol T -!I_r!'_{.é S S o
¢ sin 5= b, ¢ cos 6 = & folglidy ¢® sin 9 COS i) .2 81n 9 “'-“2 = S1I1 g
— aby der Flddeninbalt ves Pavallelogrammes 00,00, ift denmady = 4000, = 4ab,

dufaf: Vegeichnet man den evjfen von goei conjugicten Halbdburdymepern mit «,
ben anbern mit #, den von ihnen eingefdilofenen Gonjugationdinfel mit y, fo ift dex

Fladeninbalt des Parvallelogrammes UCPO = wg sin y; mithin ift «f sin y = ab und
: ab
sy = o

Fig. XIV. §, 46, ©ad vom Whittelpunft der Hoyperbel auf eine Tangente gefallte Perpendifel

.3

verbdlt fidy jur Dalben Hauptare, wic die halbe Febenare ju demjenigen Halbburduneger
per Soperbel, welder dem durdy den Werithrungdpunft bder JTangente geleaten Halb=

ourdimeper conjugict ijt.
. i, iy o S i : ah ah
Beweis: Dad Perpendifel CM ijt pleidy CP sin CPM = e sin y =« -5 =
[L45] Ly

(5. 45, Bujas).

S 47. Sind « und # et conjugirte Halbdurdmefer, y und x die EGoordination
deg Enopuntts P von o, Tg und Fg bdie begrengten FTangenten ded Puntied P in Be=
stehung auf die Haupt= und Jtebenare, Nr und v bdie jugebivigen Ttormalen, jo ijt

. ay _ Jywaes
) e LAl e g ) I . o
B Al B ! ) wg = a0
. b i
3) Nr = B3 4) Nr = g.
a b
; e y i ay c?
Beweis: Ad 1) Nad) 8. 29. e e2x2 —gd — \/ e
Beweis ) ad) § e =ty 2 R P

mithin it mit Ridfidt auf §. 44, Sujab,




\t; -Ilrl .\\.1' =

ok
k a R T 4 AR e S
Ad 4) 9 = b2 V RS = b? l, G g (& a*) 4 bt = b a.
Sufag: Bei oer gleidfeitigen Hyperbel ift demnady
e s N s k= X X
1) Te = : g L% 2) Xq - : = ; “3
3) Nr = § = u; i

§. 45, Das Medyted aus den Abfdynitien einer beliebigen Tangente, vom Veriihe
rungspunft bis jum Durdidunitt mit der Haupt= und NRebenaye gevedynet, o. b. alfo
vas Medited aus ven beiden begrengten FToangenten ift gleidy dem TLuabrat DeBjenigen
Valbdurdimepers, weldyer dem nady dem Veriithrungspuntte qejogencn Dalbdurdymeger
tonjugict ijf,

- . G s ay ., bx i
Beweis : Mady dem vovigen Paragrapben ift Te . Ty = B o w B =
S. 49, Tad Nedted aus den beiden begrensten Normalen eined Punttes ijt gleid

bem Lluadrat dedjenigen Halbdurdimefers, welder dem nady jenem Punkte gezoaenen
Halbdurdimefer conjuaict ifi.

[ s Iy a
Beweis: Nad) 8. 47. ift Nr. 9 — 5 F = a2,
H ) |

Sufeg.  Das aus den Degremyten Tangenten eines sPuntted gebildete Nedhted ijt
demnady gleidy dem Medyted'e, weldyes die jugeborigen Jtormalen g Seiten bat.

§. 0. Das Redyted, welded die von einer Are begrengte Mormale und dag vom
Muttelpunft der Huperbel auf die jugebbrige Tangente gefallte Perpendifel ju Seiten
bat, ift conftant, namlidy afeidy dem uadrat dey balben Yiebenave, menn dic Yormale
burd) die Dauptare begrenst wird, und gleidy dbem Qluabrat der Dalben Hauptare, wenn
die Mormale duvd) die Nebenare begrenzt wivd.

5 i : s e : 8h : : ? ;
Beweis: Dag Perpendifel CM it nady §. 46. aleids folalid Nr . OM =

o
[
h ab a ab
o =it—Shahind e, OM = = 8 == = a0
i ol 1] I-';
. 1. Die von den beiven Aven der Hoperbel begrengten Jovmalen eined Puntred

] . = = e I3 o~ - . 5 = .
ftebent ju einander in dem conftanten Wevbdltnis . , find  alfo Bei der aletchieitigen

Dbperbel unter fidh aleich.




Fig. XY.

Fig. XV.
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Beweis: Nadh 8 47. it Dy = l: Bund Nr = E; g, folglid ;;1_ = ..
§. 52. Eine Gevade, welde von irgend cinem sPuntte P der Huperbel DI jum
Durdfdnitt mit einem erften Durdymefer vavallel dem conjugicten Tuvchmeer gezogen
wird, Beifit die Ordinate, der Abjtand ibres Fufpunttd vem Mittelpunft C der Hyperbel
bie A6Teiffe ded Punfted I in Wegiehung auf died Paar gonjugicter Durdmefer. Jum
Unterfdiied von den aunf die Haupt= und Jiebenaye bezogenen Foordinaten wellen 1w
dbie auf ein Paar conjugicter Durdymefier Legogenen Sovrdinaten mit griedifdyen Bud=
ftaben v und £ beseichnen.

8. 53. Werldngert man die Ordinate v emes Hyperbelpuntted s jum Duvdfdnitt
mit beiden Afumptoten, o wird die von legteven begrenjte Styecte durdy ben Huperbel=
punkt fo aetheilt, pag dad SRedyted aus den beiden WNbfchnitten gleich dem Tluadrat 0ed
soeiten palbburvdmeferg = p° ijt; jiebt man Ddagegen purch den SHuperbelpuntt eine
Sehne pavallel dem erfien Durdineper, 0 ioird bdiele durdy eime Afpmptote jo getheilt,
bag das Nedited aus oen beiven AbTdmitten gleid dem Tluadrat bes eriten Halbdurd)=

mefiers = o it

Beweis: 1) Vian confiruive im Endpuntie P bed erften Duvdymefers Ddie
Fangente 00, und giche durd) S und I die Geraden Re und Mm fenfredht jur Haupt=
are. Da &8 | UU, || 00, fo find die Dreiefe SSH und OPM dbnlidi; mithin it
S : PO = S%: P, Aus der Wehnlicgfert Dev Dreiede S8t und POm felat ferner
Sa: PO, = Sv: Pmj daber iff S& . 58: PO . PO, = S9t. Sr: PO . Pm. . Mah & 32,
it aber foroobl SN . Sy als PWE. Pm gleidy b*, folglidy ift audy 8S .88 = PO.PO, = 3%

9y Biebt man SH, unbd PP, pavallel jur Hauptare, jo terden die Dreiede SHM
und PPC dbhnlidy; daber ift S : PC = S : PP, NAus der AehulichEeit der Dreiece
S99, und PP,C folgt ferner SN, : PC = S&, : P, ; daber ift SN . 8N, : PC.PC =
S .89, : PP . PP, Tad) § 32 ift aber joobl SO 89, als PP . PP, = a%
folglids ift audy SIL. SN, = PO . PC = o

§. 54. Bwifden jwei conjugivien Durdmeiern und ven auf fie begogenen Soordi=
naten cined Punfted der ©bperbel  bejiebt Ddiefelbe Welation, twie jwijden der Haupt=

und Stebenare und den auf fie begogenen Eoordinaten s 8 ift namlid »* = 'rt.__ (E— ),
o
Beweis: Da 6 ; CG= 0P : CP=p:w jo ijt B = ab = '” 5 Tad dem

porigen Pavagrapben ift aber S . B8 = F%5 mithin ift, dba nad) § 34. S = 88 1,
|ni.

'3 e i B .
L e e ) ( i ) — ok vt — B°5 ober vt= = —
[ i / s : 4]

I'¥



Bufep: Da nad) §, 44, o - gF=a" — b* ift, fo ijt ber der gleichieitigen Huyperbel

atd) « = g, mithin v = & — «* ober & — v = o,

§. 55. NAus ber im vorigen Pavagrapben entiwidelten Melation v — o (£ — &)
ergeben fidy fofort ©ie dem Jnbalt ded § 30. entfprechenden Mebrfdpe:

1) Daé Cluabrat der Ovdinate emes Hyberbelpunbtes verbilt fich ju dem Nedyted
weldes die Ibitinde ibred Fuppunfted von den Endpuntten des erjten Tuvdimegers (den
Sdeifeln der Popecbel in Begiebung auf diefen Durdymefer) su Seiten Dat, wie Dad
Tluabrat ded gwoeiten HalbburdymeRerd jum Tluadvat ded ecften Halbdurdimeperss e ift

I"I v, l'. ' j'
B — (& + a) (E— «) (F=

2) Die Tluabrate der Ovdmaten beliebiger Punfte der Hoperbel verbalten fidh wie

pie Hechtede aus den Wbftanden ibver Sufpunfte vbon den Endpuntten des jugebirigen

erften Duvdimefers.

§. 66. 1) Ter Abjtand des Punttes T, in weldiem ein erfter Durdimnefier von einer Fig. XVI.

- W 5 ) - e (e L s -
Langente gefdinitten wird, vom MMittelpunfte C der Hyperbel if o, e £ die Abfeiffe

\

ves Berithrungpunfts der Fangente in Begichung auj o begeicinet,
2) Ter Abfrand bes Punttes t, in weldem eine Fangente den sweiten Durdimefer

1 N3
ober deffen Bevldngerung trifit, vem Mittelpuntt € der Hoperbel ift wenn v die

=
orbimate bes Bevithrungspunfies der FTanaente ijk.

LWeweis: Ad 1) Dian siebe durdy den WBerithrungspunft B der Sangente, durd
ben Punft T, in weldem fie den Durdmefer « fdneidet, und durd) den Punft m, in
reelehem fie die Afpmptote CO, trifft, Gevade pavallel su der im Gudpunfte I' des erjten
Durdmepers confreuivten Fangente.  Dann iff CT : TR = CP : PO = w: g, folalich
(= :j I Bur Veftimmung von T bat man sunadhit die Wroportion TR ; TH
— Tes RS {(wemn & der Durdidnittspuntt der Tangente mit der Afomptote COS
ift), odver, da T& = TR -+ RS und RS nady § 35. = Rm ift, 1) TH : R —
TR+ mR: mR. 8 verbilt jid ferner Mm: MR = mS : RE 2:1, baber ift
Wim = 20R; va aber die Strede Mm durdy die CP im Puntte M in demfelben BVer=
haltms wie OO0, getheilt, affo balbivt wird, fo ift mIH 4 RH, mithin aud mi 3 H#R,

folglidy TR : H)t = GR : G3t und TR - H : H% : GR - Gt : GR oder

2) TR + mR : mBR = Rr : GR. Aus den Gleidungen 1) und 2) folat TN : R
) 4, Rat . Ly =

= Rr : G3t ober T9H = i“}[. Das Produft KM . Ry ift aber nady § 53. = g%

fa )

= B 3ol b Tk ) : e )y 4
ferner ift G = :( g ba GAH UG = PO : CP = g : « folglih TH = i und CT =




Fig. XVI.

Fig, XVII.
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Ad 2) Tag Deeied CET it dem Dreied GRT abnlidy, vaber vecbalt fidy Ot : GR

(£
St GR . (1 3 I a3 -
= CT + =T, aljo it GF = ' == — da-nad S bd,
! (x] i o Lt 1] !

e B

e
=~
=

8 57. Subtangenten in Begiebung auf jwei conjugivte Dovdineger beien diejenigen
Strefen, welde auf thnen durdy etne beliebige Fangente und vie durd) den BVeritbrungs=
punft derfelben parallel ju diefen Duvdhmefern gesvaenen Geraden abpefdnitten wevden.

o g s = 5 - et
Da nady dem vorigen Paragrapben CT = -, o iit die Subtangente des Punttee R
in Besiebung auf den erjten Durdmefer o
o S P % it ot —
h lr — iy L l === e "

Die Subtangente des Punbtes R in Begiehung auf den conjugivten Durcdhmefer g ift
e e
teg = gl -+ Ui U e
8 58. Tas Medted aus den Streden, mweldie eme beliebige Tangente auf den in
den Gndpunften eines erften Durdimefers confieuicten FTangenten abjdmeidet, bat einen
confianten Iubalt, aleid dem Tluadrat ded conjugivten Halbdurdymegers; es iff M _BM,

— g5 (Werallgemeinerung ded tm §. 20. entbaltenen Lebrfabes).
Beweid: Aug der Aebnlihfeit der Dreiede TPM nnd TGR folgt PM : PT =
e : fe’ Bty S
GR: G 'oder PM 0 — = v o o fofalich ©) BMGz 6 =it &
v PM, und TGR folgt ferner PM, : BT =

Mug der Aebnlidbfeit der Dreiece T

GR 7 GT otet PM, t oo o = ®. T ch folglidh 2) P M, : « v —
i c q )

Durd) Multiplication exbdlt man aus den Proportionen 1) und 2) PM . PM, : o =

2
- R A =i " - v . I o - o =
g e, Subftituict man bievin ten NGerth (22 — oY) fiir »°, fo ergiebt fidy
02
fofort PM . P M S
Fig. XVIIL, €, 59, Die Sebnen, welde cinen Hoperbelpunft mit den Endpunfren eined belies

bigen Turdvmefers verbinden, beipen Sugplementar el nen,

Jieht man durd) den Wiittelpuntt der Hoperbel Gerade parallel ju el Supples
mentarfebnen, fo erbalt man ein Paar  conjugivter Durdymefer, deren Gonjugationsd=
winfel ; wie fid leicbt nadnveifen [GRt, aleich dem von Den Supplementariebnen einges=
fdiloRene

¢ Sinkel it Sievauf berubt ein einfadied Verfabren jur Gonjlruction conz
jugirter Duvchmefer, dic einen gegebenen Conjugationdwinfel einfcliefen. Wian befchveibe
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ginen ‘Rreigbogen, welder einen beliebigen Huperbeldurdymeffer al8 Sebne und den ge=
gebenen Gonjugationdointel ald jugeborigen Peripberiewintel faft, und jiebe von den
Endpuntten 0ed8 Durdmeperd Gevade nady dem Durdiidnittépuntt ded Kreifed mit der
Hyperbel. Diefe Gevaben find die Supplementarfebnen, denen die verlangten conjugivten
Durdimeger parallel find.

8. 60. 3ieht man durdy die Endpunfte ivgend cined Durdimefers Gerade bavallel Fig.XVIII

wu einem Defiebigen Paar conjugivter Durdmeger, fo legt b Duvdjdmittspuntt auf
fn- Hbperbely Die von Dev Huperbel begreniten Streden der Gieraden bilden ein Paar
Supplementariehnen.

Beweis: &8 feien PP, und UU, rin Paar conjugirter Durdymefer, MM, ein be=
[iebiger britter Durchmefer; iiebt man die Sebne ME PP, jo wird MR durd) den
Surchmefer UU, in U balbivt. Berbindet man B mit M, fo wird, bda MU ; UR
=MOC: CM, MR | UU,. Ja aber duvdy einen Punft auferbalb einer Geraden fid
nut eine Parallele ju ibr ziehen [Eft, jo mup die durdy den Puntt M UU, gejogene
Gievade mit MR, ibr Duvd)fdynittspuntt mit der MR alfo mit dem Soperbelpunft R
sufammenfallen.

Chr. Gerkenbuld),
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Sdulnadyridyten vonw Ofern 1873 bis Ofern 1874.
I. Cebrverfafjung.
1. Die Lebrer ded Gpmmafiums.

Director, Profeifor Burdjard, Sdulvath, Ordinariud der Prima.

Provector ilaldeke, DOrdinarviug der Secunda.

Gonvector Battermann, Ordinaviug der Ober=Fertia.

[Gonrector Dr. Fudys, Ordinavius der Qluarta und Bibliothefar, bid8 Johaunid.]
Obeclehrer Serkenbufd), evjter Lebrer der matbematifhen und Matur=Wiffenfdaften.
Dberlehrer Dr. Haberfang, Lehrer der neueren Spradien ufid BVibliotheFar.
Gymnafiallehrer Dr. fahler, Ordinaviud der Untev=Fertia.

Subconvector Schwerdfmann, Ordinaviug der Serta.

®ymnafialehrer Wotholy, Seminavifien=Fnfpector, Ordinariud der Quinta.
Gumnafiallebrer v, Keily, joeiter Lehrer der mathematijdien und Natur=28iffenfdyaften.
fod), Jeidyenlelrer.

Kamlah, prov. Ovdinariug der Tluarta, feit Midyaelis.

Gantor §. Filder, Gefanglehrer.

Wenhauf, Sitlfelebrer.

[Organif £. Fifdjer, Seminar=Lehrer.]

2. Ulgemeiner Lebrplan,

(Die Unterviditsfiicher ber vom Ghriediifdien dispenfivten Sdhitler f. unter 4. im fpeciellen ehrplan.)

Lebrefacher. {l+=I: IT. I1I. Iv. V. VI.
A B,
REATE Nt I e 2. il 1) S ; 5 6.
Lateitifdh. ... .. . i 9. |8 (8 8. 8 10
Griechifdh . . . . ... i 6 6. 6 - 2 =
R e ] ol el el ) (e S S :
Brangojifdy . . . .. . .|| 2 2. 2 2. 4. -
Gralich . ... ... .. 2 2, 2. i — =
Meliqion . oo lb|ls 2 2. 2 2 2 2
Deldiilte . niE 3. 3. 2 2. 2, 9
Geographic . ..... | I 2. 2, 2, 2.
Mathematit . . . . . . g. d. 4 4 2 o —
T e e, S 1. = e =
aturgefdidte . . . . || — - - 2. 2 —
Siedmrenn. . .. . ... .| — - 2 2, 3. 6.
Seidienin ol 2. 2. 2. 2.
Sdetiben. . . oo L] — — g 2. 2.
LT ) ey S e T 2. 2. 2




3. Wertheilung der Fdcher auf die einjelnen Yehrer.
(Midaclis 1873 bis Ofteen 1874.)

Ouinta,

Terfin, Duarta,

Jlamen e S orilithd
der Sefirer, i, Seciida,
St Gefdidyte.

&1, MNeligion.

Burdard, f b Gried).
E ___..‘“”..

St. MNeligion.

Gitiedhifd.
at, 4 Gricdy.

Nolbete.
Dtfch. 3 Gejdy.
(Biefdhidhte.
Battermann,
Ferke o . Miathem. = Frany
ekt Phul. 2 Geogr. : : 1.
: c g &t. Englifd.
Yuaberjang. .
EET Yatein. J 5 &t. Latein.
Hohler. i 6 G 4 DITd. .
St, Franzof. |10 St. Sat. 6Dtfd).
E Sefdidite .
Sdywerdtmann, : )
Beographie.
{ Bicogr. ! 2 &t Meligion.
2 Sdireiben.

ﬁu;;:.

Nicht=-CGricd| 2 St : : .
9 =t Planis i et Maturgefd.
2 i S Jeicynen,

B metric, i
2 Rrpftalloge. ; : b
RiditzGricd. =t. Jeidmm.
2 &t. Jeidinen. . ahd -
. St Ratein. =t 18 rte.
Dtich, 2 Gefd.] 2 Geogr. 3 Hedin,

Stod).
21t.)

e =
=1 Emgen, (Sopran

Stamlal.
Tenor 1. 2

(2 &t Singen.

wifder.

Renhauf.
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A, Specieller Lebrplan.
Prima,

Qatein ¥ St. — Gelefon: Taciti Germania, Ciceronis Or, in . Caecil., in Verr. V.,
2 &t Burdard. Horat., Carm. I, 26 — 1I, 12. 2 &t. Fud s, im 1. Semefter.
Carm. II, 13 — III fin. Sovatianifche Mietvif. 2 St. Kohlev, im 2 Semefter.
Stiliftifdie Uebungen an Sepffertd Wiatevialien, in wddentliken Ertemporalien, Erer=
citien - aug Sepfferts Palaestra Ciceroniana, und in moenatlihen Wuffigen. 3 St
Burdard,

Griedhifd 7 St. — Gelefen: Euripidis Phoenissae, Sophoclis Antigone. 2 &t,
Burdard. Demosth. Oratt. Olynth. I—II[; Philipp. I. II; de pace. Platon.
_=\}J+'J1u;;[;|:_ Crito. 2 St, folvefe. Homeri Ilhad, ib. X —XVIL. 2 €t &yntay
i Werbinbung mit Erercitien ausd Salluft. und Ertemporalien. 1 St Burdard.

Deutid 2 St. — Littevaturgefdhichtes; Sie FTropen wnd Figuren; Grundlehren
ber Pipdelogie; monatliche Yujfise. BVBurdard.

Hebriifd 2 St. — Gelefen: 1. Viof. 22, 37, 39, 40. Die unrvegelmifigen
Momina und bdie Babhvdrter, nady Nagelsbadyd Gramm. §§. 1—17. 44 - 58. ABicder=
Dolung de8 Penjums der Secunda.  Fud) &, im 1. Semefter,

Frangdfifd 2 St. — Gelefen: Audgenwdblte Stiide aus Sdiig’s frangdfijdem
efebudyey Corneille, Cinna. Jtepetition ber Sontar nad) Frdanfeld  Stufenleiter,
IV. Gurfus; alle 14 Tage cin Erevcitiumy Eptemporaliens Uebungen im freien Nady=
ergiablen. Haberfang.

Englifd (nidt obligaterifd) 2 St — Lectiive aus Warren, Diary of a late
physician; Shakespeare, Macbeth. e 14 Fage ein Erercitium; Erfemporaliensy
Uebungen im freien miindlichen WUcberfeben nady [aeps ,,England.” Haberjang.

Religion 2 St. — Lectiive der Apoftelgefdyicdhte in dev Urfpradye; Ueberfidt der
Kivdiengefhichte nady Peteis Lebrbudy der Religion. Vurdard,

Gefdyidte 3 St. — Ausfitbrlidiere Repetition der alten und mittleven Gefdyidyte.
Peuere Gefthidite. Uebungen in gefdiditlidhen VWortrdgen. Vattevmann,

Geographie 1 St. — Mathematifde Geographic und alle 3 bis 4 Woden
Mepetition ded Penjums der Secunda, Verfenbufd.

Mathematif 4 St, — Stereometrie, 2 St. Avithmetifdie und geometrifde Pro=

greffionen, nebjt Annendungen auf Jinfed=Sinfen= und Rentenvedynung, Kettenbritde und
diophantifde Gleidungen. Heis' Aufgabenfammliung §§ 77—85. 2 St. Berfenb ufd.

PhHofit 2 St — Mechanif; bdie Lebre bom Licht, von der Wirme und dem
Sdhall, nad) Koppes Anfangsgriinden der PHufif, ALfHnitt =1V und VIII-X.
Berfenbufd.



Singen. — L. Singflaffe, die vorgejdyittencren Seitler dev Dber= und Mhittel=
Klaffen: Gefange fiiv gemijdhten Chor von Miendelsfohn, ¥owe w. a., fo ie aud dem
2. Hefte de8 Sdngerhaing von Grf und Greef; die Shipfung von Hapdn, L und

II. Theil; Weihnadyta=Cantate von Erfurt; Lieder fitw Miannerdyor. 2 St H.Fifder.

Secundo

Catein 9 &t. — Gelefen: Livius 1L, 20 — 11, 39. Cie. or. p. Roseio Am.,
p. Murena (angefangen) 3 &t. Jtvloefe. Vergilii Aen. lib. XI, XII, I, 1L Mie=
morict wurden etwa 200 Werfe. 2 St. Kohler. Grammafi nady Bumpt: Sbvutay,
2. Hilfte und Synt. ornata; Mepetition dev Fovmenlehre. Extemporalien widientlid)
9 mal, Greccitien ané Seyffects Uebungsbudy fir Secunba widentlidy, milndlides
Ueberfepen davaus. 2 &St. Mehrere Vitae des Cornel, Nepos miindlid) [ateinijd) veferivt.
4 St WBiecteljahrlicdy ein hiftorifdher Anffap. Jdloefe.

Griediifd) 6 ©t. — Gclefen: Isocrat. Paneg, § 20 —84; Herodot. VI u. VII
mit uswabl fo wie Xenoph. Hellen. I u. II. 2 &t. ddloele Homeri Odyss. lib.
XII—XV. 2 &t Fuds, im 1. Semefter; lib. XVI-XIX mit homerifdyer Formen=
fehre und Metvif, 2 St. Kobhler, un 2 Semefter. Burdyards Grammatit gany vurd=
genommen.  Gyexeitia nad) AGohlrabe Aufgabenfammiung 1. u. 2 Fheil; Einpragung
von Sdken aus Sdymidé BVoritbungen jur Sontay. 2 St. Moldefe.

Deut{d 3 St. — LQective aud Magers deutidyem Lefebuche, 3. Gurfus: epijdye,
(brifdie und projaijdre Stinde ausd allen Eheilen; Nibelungenlied i Sdauenburg und
Hodjes Deutidem Lefebud) FHL. 1, 2. Hilfte; Giothes Hermann und Dovothea, theilz
weife auswendig gelernt. Alle 14 Tage ein Aujjab. Yudwendiglernen von Gediditen,
Mioloeke.

Sebriifd) 2 &t. — Die Elemente dev Grammatit mit Einfduf der unregel=
mifigen Berba, des8 Verbaljujfires und des unveranderlichen Nomens, nady Ndagelebad).
Rectiive und Analpfe von Stitden aus dev Ghenefis nad) Gejeniud, Fuds, im L. Semefter.

Franzdfid 2 St. — Gelefen: Audwahl ausd Reebfe, Lectures Choisies, 2. Ehril.
Giniibung der Syntar nady Frinfels Stufenleiter, III. Gurfus, AMe 14 FTage cin
Erercitium; Ertemporalien. Haberfang.

Gnglifd (nidt obligatorijh) 2 &t. — Gtlefen: Dusgewibite Stiide aud W.
Irwings Sketch-Book. Stepetition bder Bormenlehre und Spntay nady FHellers Hanbd=
budje; odarausd: wodentlides Wiemoviven von Beifpielen. Bievsehntigig Ereveitien;
Ertemporaliens freies mimdhidied Nadyitberfeen. Haberfaug.

Seligion 2 St. — Petvie Lebrbud) der Neligion §§. 166—195: Bon  Gott
and von der Melt, Ale 14 Tage tourde ein Gefang gelernt aus V. Stolbeles Sdyuls
gefangbuch. MNoldele.

Gefdidte 3 St. — Ulte Gefdjidyte, jroeite Halfte: Romifde Gejdidte. 2 St
Stepetition ber mittleren und neueven Gefdidyte. 1 St Gtoloebe
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Geographic 2 St. — Afien, Wivita, AUmerifa und Huftealien; Muflond und
die MWaltanhalbinfel, nady Daniels Lebrbuche. Vevienb ujd.
Mathematit 4 St. — Planimetrie nad Kambdlpgd Elementar=Niathematit, b=

fmitt I—VIL. Gonjteuctionsaufgaben. 2 St. Gleidyungen vom 1 u. 2. Grabe, m
nfdhiuf an dic Uufgabenfammlung von Heid, 2 St. Berbenbufd.

Phyfit 1 St — Die widtipiten Grundifeffe nady ibven Eigenfdyaften und ibrem
Borfommen. Gefebe der demijden Vevbindungen. WevFenbujd.

Singen 2 St (1. oben bei Prima) . Fifdyer.

Siie die vom Griedifdien digpenfivten Sditler: Anfangdgriinde der DVvpf=
toanofie, Geoguefic und Geologie. 2 St Krpftallograpbie. Ldjung planimetrifdyer 2uf=
gaben. 2 St. v, Keib.  Jeidnen nad) Worlagen, 2 St Kod. Auferdem find bicje

Sdiler gur Theilnabme am Englifden, 2 &, perpilidtet.

Tertia
1. Gombinivte Ober= und Nntev=Fertia.
Meligion 2 &St. — Die Hauptitiide nady dem L Katedhidgmus. Einleitung in Oie
Biider der H. Sdyrift. Gelefen; dad Evangelivm Niave. Tie Berapredigh, auderlefene
@pritdhe und Kivdenlieder gelernt. " Vattermann,

Gefdidte 3 St. — Neuere Gefdpichte. KoHler, wm 1. Semefter.  Teutfde
(iefdhichte. Vuvdiard, im 2. Semefter.
Geograpbhic 2 &f. — NRupland und oie Balfanbalbinfel ; Afien, Afvita, Amerita

und NAuftealien. BVerfenbufd.

Frangofifd 2 &t. — Gelefon: Stitde aud Yeepfe, Lectures Choisies, 1. heil.
Giniibung der unvegelmigigen Verba, fo wie der widtigften SRegeln der Syntar nad
Plow's Sculgrammatift; alle 8- 14 FTage ein  davauf begitglidyes Ereveitium vder
Ertemporvale. Haberfana.

Gualifd) (nidt obligatorifd) 2 St. — Plated Lehrgang I Miemoriven vou
Bocabem. Grlernen der unvegelmifigen Verba. Gelegentliche Ertempovalien und Uebungen
im freien Uebevfeken. Haberfang.

Sednen 2 St — Redmungen deg pemeinen Lebend mit gewdbnliden Briidyen
und Tecimalbriihen. Mudgichen der Tluadrat= und Kubifourgeln aud gangen Hablen
und Wrivden. Vevbenbufd. '

Singen 2 St. (f. oben bei Prima.) . Fifdyer.

2, Dbher=FTertia
Latein 8 &t. — Gelefen: Caesar. bell. Gall. lib. I -1V, Diemoriven ausge=
wihlter Gapitel. 2 St. Synfar nad) F. Sdulp’s £L laf. Spradlehre. Sepetition der
Formenlehre, 2 St. Widyentlidy ein Erevcitium oder Ertempovale, fo wie mimdlidyed



und fdyriftliched Ueberfesen aud Sdulp’s Wufgabenfammiung fiir die mittlere Stufe der
Gymnafien. 2 St Audgewiblte Stitde aud Sterns WAnthologie vomifder Didptrr. Ein=
itbung oer Werdfitfe und oved Herameters; Wiemoriven von WMuflerverfen. 2 St.
Battermann,

Griedyifdh 6 St. -— Die Formenlehre mit Einfdiluf ausgewablter unregelndfiger
Werba, Lectiive von Stitden aud Fenophond Ehropadie und Homerd Ddbifee, nebit
Memoriven ven Herametern nad) Buvdardd Elementargrammatif und Uebungébude.
Hom. Odyss. lib. L. w. IL. Grercitia und Grtemporalia nady Dictaten. Battermann.

Deutfdy 4 St. — Grammatifde Uebungen, befonderd im Sapbau und in der
Suterpunftiony Regeln im Anfdluf an die alle 14 Tage gelicferten Auffape. Uebungen
im miindlidyen WVorivage an memorivten poetifden und vrefaifden Stiiden nad) Hopf
uno Paulfiefs Lefebudie. Wattermann.

Mathematif 4 St. — Planimetrie nad Kamblys Elementarmathematif, Abidn, 11,
§. 705 IIL, IV Gis §. 120. nebjt €ojung von Aufgaben. 2. St. Nlgebra: Gefehe der
I und 2. Medyenjtufe unter Venupung von Heis® Aufgabenfammlung, bis §. 26, 2 St
p. Keip.

-

3. Unter=Fertia.

gatein 8 St. — Gelefen: Stitde ausd Wellevd (atein. Lefebudy; WMemoriciibunaen.
3 &t Nfepetition der Formen= und ECafuslebre, Unfinge der Mioduslehre nad Sduli’s
fl. [at. Spradlebre. 3 St. Mimdlided und {[dwiftliches leberfesen aud Sdulp’s
Aufgabenfammlung; widdentlidy abwedfelnd Erevcitien und Grtemporalien. 2 &t,
Kobler.

Griedhifd) 6 St — Die Formenlehre mit Einfdfu der Verba liquida nad
Burdhards Elementarbudye. Wud demfelben: Ueberiehung cinfader und fdwicvigerer
Sdpe und Pleinerer Stitde; Erevcition. Kobhler.

Deutfd) 4 St. — Grammatifde Uebungen in Anfdluf an den Abrig in Hopf
und Paulfiets Lefebudie; Lectitve aus demfelben; alle 14 FTage cin Auffap, meift im
nfdpfuf an dad Gielefene. K obler.

Matbematit 4 St. — Planimetrie nady Kamblps Elementarmathematif, b=
fdnitt I w. IL in Werbindung mit Lofung ven Aufgaben. 2 St. Wlgebra: die erften
Mecyenjtufen im Anjdlof an Heig® Aufgabenfammlung, big §. 19. 2 St. v, Keik.

Lie vom Griedyifden didpenfivten FTertianer batten Untervidt in Botanif
(Phaneregamen nach Linné, mit Vevitdfidtigung der natitelidyen Familien) im Sommer,
und Joelogie (Spjtematif der Sdugetbiere) nebit Ynfangsgriinden der Kroptogamen,

im MWinter. 2 St. v. Keip; im Jeidnen, nad) Vorlagen. 2 St. Kody, Auferdem
find fie jur Theilmabhme am Englifden, 2 St. (f. 0ben) berpilidstet.
Qnartao
Hatein 8§ &t. — ®elefen: Stivde aus dem Lefebudie in Burdardd Grammatit,

L. Gurfud, mit fdriftlicher Nadyitberfepung, Ynalvfe und NRepetitionen. Nad) Burdards




Girammatit die Gafuglebre und tad Meifte aud § 52—57 mit Einiibung der (me=
movicten)  fontactifhen Megeln an jahlveichen WVeifpielen ausd dem 2. Gurfus, und
Shulp’s Aufgabenfammiung. Wiederholung und Ergingung bes Penfums der Tluinta.
Grercitia nad) Burdards Grammatif und Sduly's Aufgabenfammlung; Ertemporalia.
1 St Fuds in 1. Semefter, K amlah im 2. Semefter.

Deutjd 4 St. — Die Lehre vom einfadien und gujammengefebten Sape (nad
dem Anbange in Hopf und Paulfiefs Lefebudie) und von der Interpunction, mit Tdyrift=
licdhen Webungen. 1 St.  Sdriftlide Ausacbeitungen (Eugablungen, Befdyreibungen,
Pleine AbLandlungen), wbdentlid ein orthograpbijdes Dictat. 2 St. Lefen, Erfliren
und Miemoriven pwlauc‘l'-n und poetifder Stiide aud Hopf und Paulfiefs Lefebude
fitr Suarta, 1 &t Fud g im 1. Semefter, Kamlab im 2. Semefter.

Franzofifd)y 2 &t — Gramnatif nad)y Plog’'s Elementarbude, Lect. 60 —104.
MNady demjelben widyentlidhe Erercitien vber Ertemporalien. BevFenbuid.

Gnglifdy (nidt ebligatorifd)) 1 &t. — Lefeiibungen, Einfiibrung in die Elemente
und Memoriven von Bocabeln, nady Hederd Elementarbudie. Haberfang.

Religion 2 St. — Die Gefdidyten des N. F. uady Jahns biblifden Hiftorien.

Memoriven von Vibeljpritdien, Plalmen und Kicdenliedern. Fuds im 1. Senefter,
SMotholy im 2. Semefter.

Gefdhidite 2 St. — Die alte Gefdidite (nady einer gedrudten dyronologifden
Tabelle); Wiederbolung des Penfumsd der Qluinta. Ko flev im 1. Semejter. Romifdye
Gefdyicdhte und Nepetition der Griechifdien. Kamlabh in 2. Semejter.

Gicographie 2 St. — Die 5 Erdtheile und Mittel = Europa, nady Daniel.
Motholy
Mathematif 2 St. — Anfangdgrinde der Geometrie; Lehre von Winfeln und

Paralleleny die cinfadyften Sdpe vom Dreied. v, Kei.
Maturgefdidte 2 St. JIm Sommer: BVeftimmen wild wadyfender Phafero=
gameny im Winter: Kafer und Sdymetterlinge. v. Keif.

Rednen 2 St. — Gemeine Brivde und Decimalbrivde. VerFenbufd.
Sdreiben 2 St. — Henges Sdidn{dyreibe=Hefte filr Sdulen. Motholj.

Beidnen 2 St. — Nady Vorlagen. Ko dy.
Singen 2 &t (I, oben bei Prima) H. Fifder.
Quintao.

Qatein 8 &t. — MWiederholung und BVervollftindigung deé Penfumd von Serta.
Verba anomala, defectiva und irreg. Dic Lehre vom Acc. c. Inf. und AblL absol.
nebft dem fonft Unentbehelidhfien aug der Spntar. 4 &t Uebungen im leberfepen,
Greveitien und Ertemporalien ausd ‘@p;r!‘ Webungsbudye fitr Quinta. 4 St N othol.

Deutid 5 St -— Uebungen im Lefen, NRadergiblen und Deflamiren nady dem
Lefebucdbe von Hopf und Paulfiet; das Widtigite aus der Saplebre; Aufjige und
orthographifdhe Uebungen. iothol;.
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Franzdfifd 4 St. — Plop's Elementargrammatit: Audwendiglernen dev Regeln
und BWoeabeln, Ucberfeben der Uebungsftiide Lect. 1—60, widentlidy jwel Ereveitien
ober  Ertemporalien; Einibung  der Hitlfdverben und vegelmifigen Gonjugationen.
Sdiperdtmann,

Religion 2 St. — Biblijdye Gefdidhten des A. F. nady 3abn, Wiederhohung
der 5 Hauptititde. Wlemoviven von Kivdenliebern. Jothols.

Gefdidite 2 St. — Gryablungen aus der alten und mittleven Gejdidite m An=
fluf an eme gedrudte dronelogifde Fabelle,. Sdywerdtmann im 1 Semefter,
famlab im 2. Semefter.

Gevgraphie 2 &t. — Allgemeine Neberfidht dev fitnf Erdtheile. Ftotholy.

Naturgefdidte 2 St — ImSommer Vefdyreiben von phanevog. Pilangen, im
Binter von Sidugethievent und Vigeln ver Sduljammlung. v, Keip.

fedynen 3 St. — Brudwednung. - v, fKeip im 1. Semefter, Kamlah im
) =)

2. Scmejter.
Sdyreiben 2 St. — Henjed Scdinjdyreibehefte fiir Sdulen. Jtotholy.

Bridnen 2 &t. — Nadh Borlagen. Kod.
Singen, combinict mit Serta, 2 St (Jweite Singklajfe.) — Theoretifde und

praftifdye Boritbungen, FTreffiitbungen u. f. w. Lieder aus dem Sangerhain von Erf
und Gveef. H. Fifder.

-]

Sextn,
Satein 10 &t. — Formenlehre nady Buvdhardd Sdyulgrammatif § 1-—28.

4 &t. Ueberfeben und Erereitien aus Spief’ Uebungsbudie, Gapitel 1—R5. 6 St.
Sdywerdimann,
Deutfd 6 St. — Die Elemente der Grammatit.  Lectitve und Memoriviibungen

aus dem Lefebudie von Hopf und Paulfiet, I Sdriftliche und mimdlide Hebungen in
ter Orthograpbie und im Madergihlen. Sdwerdtmanmn

Meligion 2 &t. — Audgendblte biblijhe Gefdyichten; Memoviven ded eviten
Hauptititds und mebrever Kivdyenlieder. Nothols

Gefdyidyte und Geographie 2 St. — Ueberfidt der Erdtheile und ver Bdnder
Europad nad) ihren Hauptftadten, Gebicgen und grdgeven Flifen. Eryihlungen aus der
alten und mittleren Giejibichie. Sdiwerdtmann,

Rednen 6 St. — Die viev Specied mit denannten Jablen, WVerbindbung bder
Multiplifation und Divifion (NRegeldetri) und Jeitvechnung, (Bobhme, 3. Hejt) Neubhauf.

Sdyveiben 2 &t. — Nady Henged Sdionfdyreibebeften. NMeubhauf.

Beidnen 2 St. — MNady BVorlagen. Kod.

S

Singen, combinivt mit Quinta, 2 St. H. Fijden
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i1, 3ur Ghronif und Statiftif des Gymnafiums.

1. ®as Sduljabr begann am 21, Upril und wird mit der Aufnabhmepriifung
neer Sdyitler am 28. MWidry 0. J. gejdylofyen.

9, Den Geburtdtag Sr. Durdylaudyt ded Fivften fonnte die Anftalt dicdmal nidt
jeftlich Deaehen, ba verfelbe in dic duvd) Dejondere Vevanlafiung tweiter als fonft hinangs
gefdhobenen Sommerferion fiel.

3. %m 19, Julc mupten wicv abermald einen theuren Gollegen durdy den Fed bon
ung jdieiden jefhen.  2n einer wmit veifender Senelligleit verlaufenden acuten Jieven=
Frantheit entfdlicf nady adittdgigem, angjtvellem Leiben, 44 Jabre alt, der Genvector
Dr. 98. §udé, HFicgtlider Hofz und Sdulbibliothefar, Drbdinaciug bdev Tluarta.
®ebovent in Biidebury den 22, WApril 1829, Sobn de8 Dier verftorbenen Adbocaten Fud8,
befuchte e dad Diefige Giomnafium von Diidaeli 1839 bid Midjaelid 1848, bejog bas=
cauf mit dem Seugnif der Meife Mr. L jum Studium der Philelogie die Univerfitit
salle, julept Gittingen, promovicte auf leptever unter ordnungémafiger wiffenfchaftlicher
Priifung 1852 mit einer Differtation de ratione, quam veteres artifices, imprimis
vasornm pictores, in clipeis imaginibus exornandis adhibuerint; trat bdavauf su
Widiaelie deffelben Jahred alé unbefoloeter Hitlfalehrer beim Gymnafinm ein, wurde ju
Sobannid 1853 oOefinitiv, und ald Sedinaviud der Quinta angejtellt und  vitdte g
Sreujaby 1861 in dad Ordinaviat dev Tluacta ein, in weldyer Stellung er ju Midyaelis
1864 aud) jum Gonvector und 1870 jum Fiviliden Hofbibliothefar ernannt mwurde.
Gileichyeitig verfal cr in Prima bic Lectiive ted lateinifdien, in Seeunda bie ded griedhis
jchen Tichters und leitete in diefen beidben Klaffen audy den Debrdijden Untervidit. Ju
ven Progranmen der Nnjtalt har er 1864 eine biftorifde Stigze tiber dad alte Sagunt,
1872 nady einer auf der Hiivftlidien Bibliothet vorbandenen Hanofdyrift ded 15, Jalre=
Dundertd Hermannud von Levbed Sdawmburgifde Ehronif n niederdeutfdier BHe=
avbeitung, und 1871 eine Vefdrveibung der in der Scdulfammlung enthaltenen rdmijdyen
Kaifermingen in fateinifdher Spradie geliefert, aud) »fiic Sdulen bed Fiivftenthums
Sdyaumburg=Lippe” 1867 eine furge ,HeimathdEunde” und 1869 eine Pleine ,S dyul=
geograpbie” verfapt. Gr war ein grimdlid) untervichteter, um feine wiffenjdyaftlicde
AMeiterbildung fortwdbvent eifrig bemitbter, bevufétveuer und um doé Gedeiben bdex
Sdyule woblverdienter Lehrers durd) die befondere Theilnahme, weldie ex den Gemeindes
JInteveffen feiner Vaterftadt und  fpegiell denen der rveformivten Gemeinde widmete, 3u
weldier er al@ Mitglied des Presbbteviums in engever Vegiehung frand, audy in toeiteven
Kreifen befannt und Gedigeadytet: wie fid) ungoeidentiy audy ausd bder allgemeinen Fheil=
nahme Fund gab, unter elder feine ¥eidye jur NRubeftdatte geleitet wurde, an der der
Hofprediger Wallevitedt ecin 1woblthuended, ungefchminttes BVild des  entfdlafenen
waderen Manned in witcdigen TWorten entrearf.  Wm feinen Verlujt travect mit feinen
Bollegen infonderheit der Wntergeidynete, deffen liebevoller, in Freud und L‘l‘Ih(,.] im Bernfs=
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toie im Familienleben ibm tren jur Seite ftebender Scdwiegerjobn dev Werjtorbene |eit
1862 war. Seine Stelle rourde ju NMiichaelid, bid wobin die Eollegen durd) Vertretung
au&geholfen batten, einftioeilen wenigftend fitr die Tluarta proviforifdy durd den twiffens
fhaftlidy gepriifren Sdulamté=Eandidaten Kamlah aus Minden befet, der aud) die
Orvdinariatdgefdydfte verfieht. Der febrdifde Untervidt ift leider Dbisher verwaift ge=
blieben.

4, ©er Erinnerungstag von Sedan wurde audy in diefem Scduljabre®) feitlich

pon allen ftadtijden Lebrern und deven Sdhitlern und Sdyitlevinnen im Rathhausdiaale
begangen, two dem Gefange ded8 Gpmnafinl=Zingdyors und eimem furjen poetijdjen
BWortrage des oberfien Primaners Heufer die Feftrede des Provectors Noldebe folgte,
weldie fidh nady Sdiilderung der betreffenden grofien Kriegdthaten junddjt fiber die
Grforderniffe verbreitete, weldhe jur Grringung folder Erjolge vorher ecfilllt werden
muften, was sum Preife dev grofen leitenden Geifter und einem Hody! auf den Kaifex,
den oberften Krviegsherrn, fithrte, worauf die Verfammlung »Heil Div im Sieygerfrang”
anftimmte.  Sn weiterer Ausfithrung erging der NRedner fid) in Darlegung der Sigen=
fdiaften, oduvdy weldhe die deutichen Heere fid) unbefiegbar gemadt Hatten, und fdi[of
mit einer Anwendung aufi die Jugend, die nun im Frieden fidh eben fo durd Didciplin
und Geborfam, durdy Aneignung von leiblider und geiftiger Kraft, durd; Energie und
ofugbauer, durd) Wertvauen auf Gott, ju iben und tidytig gu maden Habe filv fom=
mende fKriegd= wic Fricdendseiten. Einem Hody! auf bden Landedheven und feine, dem
Rriege cbenfalld nidst fern geblicbenen dlteven Pringen folgte »Heil unfrem Fiivften, Heil 1”
und jum Sdlup mehrere von den Gefangidiilern vorgetvagene patviotifthe und Kriegd=
Lieder.
5. Der Turnuntervidt, der im Jahre 1872 nady lingever Unterbredyung nur exft
wieber den exwadfeneven Sdyilern batte ju Iheil erden finnen, it im vorigen
Sommer von allen Sditlern in vier AGLHeilungen, in je jwei widentliden Stunden,
an den freien Madymittagen von 2—6 Uhr in dem Turnjduppen und aufj dem Furn=
plae ded Dicfigen Jdger=Vataillond unter den im vborjilhrigen Programme verdifent=
fidhten Wedingungen und unter Auffidyt ded Untevjeidyneten und ded8 Gymmafiallehrers
Mothols benuht worden.

6. Am 17. Tecember gab der Singhor ded Gpmnafiums unter Leitung feined
Qebrers, Ded Gantord Fifdyer, vor cinem gablveid) im Fathhausfaale verjammelfen
sPublitum e¢in Goncert, in weldem nady einer febr anfpredenden Weihnadts=Cantate
pon 6. Gujuct, mit Licdern fitr gemifdbten und fiiv Manner=Ghor, jwei Duette bed
Seeundanerd 8. Hober und ded Vber=Fertianerd € Finbold, und ,i]L‘-E"I Solig Fiir

~

g

Geige: Sonafe von Jr. Kiden, von den Secundaner £. v, Mo ller, und BVaviatienen
3] f #

o

*) 9068 Worfeler am [, September, weil dee 2. September, ald grofier, gerdujdvoller Martitag, cine

Feier auf dem am Markiplabe felbft gelegenen Mathhaufe unmiglidy madyte.




iiber cin Tbema aug dev Nadytwandlevin von Vellini, von dem Secundaner NR. Lange r=
feldt vorgetragen, abwedfelten, Bon dem Reinertvage von 50 Thlr. 25 Sgr. wurden
95 Thiv, fiy die fladtijden Avmen beftimmt und 256 Thlr. 25 Sgr. der im Januar
1873 geftifteten Gpmnafiallehrev=2Bittvenkaffe fibeviviefen.

7. 8u Oftern verlaffen 6 Primaner nady dyriftlicher, und 5 von ibnen nady {dyrift-
lidher und miindlicher Abiturientenpriifung die Sdyule, und gwar

1) mit dem $Pridifat ~fehr gut beftanden” und mit der Audgeidnung dev
Digpenjation  vom mimdlidien Eramen, Goxl SHeufer aus Rodenbery,
Sohn bes Diefigen Medtdanwalts Heufer, 19Y, Jabr alt, lutherifder Con=
fefflon.  Er befudite vad8 Gpmnafium  von Secunda an 4 JFahre und  mwar
9 Sabre Sdyitler der Prima, Ev wivd Jura fhudiren.

Mit dem Priidifat »gut beftanden~:

2) Heinvid Greuginger, geboren auf der Dberfiviterei jum BVaum unweit
Riidebury, Sobn 0ed Dbier verffovbenen Fivfilichen Oberforfiers Greuginger,
19Y4 Jabr alt, veformicter Gonfeffion. Er trat Oftern 1864 ald Lluintaner
in bad Gpmnafiwvm ein und war von Oftern 1872 an Primaner. Gr will
Mebdicin frudiven.

3) Ghviftian Ballecftedt aus MRinteln, Solhn ded Dirfigen Fiicjilichen Hof=
predigerd Vallerftedt, 191, Jabr alt, veformivter Gonfeffion, Er  befudte
pad Ghmnafium von Oftern 1863 an, mwo er in bdie Tluinta enfraf, und
war bon Oftern 1872 bid Oftern 1874 Schiiler der Prima.  Er wird fid
vem Studium der Juridprudens widbnen.

4) Auguit Volte aud Hannover, Sobn ded hiefigen Fiirftliden Genddarmerie=
Gommandenrd und Hauptmanns Volte, 183, Jabre alt, lutherifdier Gon=
feffion. Gv mwar ven Sluinta an feit Oftern 1864 Sdyiiler bed Gpmnafiums
und 2 Jabre Primaner. Er Dat fid cbenfalls dem Studium der MNedyts=
wiffenfdyaft gemwidmet.

5) Atnold Mobling aus Stadthagen, Sobn bdes bdafelbjt verftovbenen
Dr. med. Mobling, 194 Jabr alt, veformicter Gonfefiion. Gr bejudyite dad
Gipmnafium von Jertia an 7 Jahre und war 2 Jahre Primaner. Er wird
fidy dem WMiilitdrftante widbmen.

Wiit dem Privifat ,beftanbens:

6) Garl Wehling von bier, Sobn ded Dicfigen Fitrjtlidyen Kammer=SProbators
Bebling, 204, Jabr, lutherijder Gonfeffion. Gv wurde Oftern 1863 in die
Cluinta ted  Gommafiumé  aufgenonumen und war 2 Jalhre Sdyiiler dex
Mrima.  Er wivd Viedicin fudiven.

8. Im Laufe ded Sdhuljahred find nody abgegangen: die Secundaner € Fund,

E. Fauft wm Phnagften, Jobn Genn, Arn. Langerfeldt, Leo Giop v. Olenbufen, Herm.

Rinne ju Midaelis, 6. Gerbradt vor Weihnadten, H. Winkelhafe ju Neujahr; die
97



Sber=Fertianer B, Fromme ju [ebannid, &, . Hindber u Michaelid; 0w Wnters
Tertianer £ Sdwerdtmann, M. Sdwarge um Johannig, A, Kod um Wiidyaelis,
. Funder ju Weibnadtens; die Sluartaner Fhom. Krvefeler ju Johammg, d. Fm=
Gold por Michaclis, & Kajtening, . Sdyvader, 6, Sdivaber, . Kebenberg ju Wiidyachs,
Rob. Blume, E. Heifterberg ju Weibnadten; die Ttuintaner E Kublmann gu
Fohannid, Jtud. Kriibbe vor Midaelis, H. Sdulze im December; dic Sextaner (.
Sitltemeier ju Johannis, Leo G v. Olenbufen ju Midhaclis. Gegen drei diefer Sdyiilex
Daben rir [eiber theil8 den duvingenden Math, die Sdiule ju veclajfen, theils die Ver=
weifung von der Scdyule ausdfpreden miffen.

9. Ju Dftern 0. I. werden die Sdiule aufer den S. 39 genannten 6 Primancrn
peclaffen: die Secunbdaner CGued v, Mdller, . Krieger, Ad. FWeber, TB. Heine, TB.
Hopery die Unter=Fevtianer & Gactuer, Herm. Kublmaun, Grnft Geesfeld; bdie
Tuartaner Ad. Barfhaulen, Sarry v, Grimbagen, Jul. Jtefe, € Marer, Hene, Pape.

10, Im erften Semejter de8 Sduljobred jablte die Anftalt 248 Sdyiiler, 2 weniger
alé im Jabre porber, im jweiten 240. Won diefen Sahlen famen

auf I anf II. auf IlIa, quf 1Ob. auf IV. auf V. auf V1.
un Anfang oed 1. Semejterd 14, 3b. 25. i1. 50, h3. 30,
y ’ 14. } 24, 41. 43, 53. P

Wnter lepteren find 72 ©diiler, deven Eltern oder nadyfte Angehivige ihren Woehnjih

nidt m Bideburg baben, Frejdiiiler 24,

£

'

" " '
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L. Cehrapparat und Sammlungen,

1. Die Gomnafralbibliothef erbielt an Gefdenfen: Lion, Statiftit ded Sdyul-
turnend in Teutjchland, Leipyig 1870 =73, von Biivjtlider Megierung; eine Jeibe von
fajt 200 BVanden {dinwiffenfdaftliden, qefdidtliden, badagoaifden und vermifditen
Snbaltd, oorunter Gothes, MWiclands, Serderd MWerfe, NRottedd allgemeine Giefdyidite,
p. Dobms Denfwiicdigleiten jur Gefdidite bon 1778— 1806, Fv. Sdilegeld Giefdhidite
der alten und nemwen Litferatur, 2. WVeengels deutfdye Litteratur, Seumed Spagiergang
nady Shrakug, F. . Jacobid Woldbemar, Hofimanng Phantafieftitcde, Knizged Umgang
mit WMenfden u. a. von ber Frauw Kammerrdthin Konig, jualeid) alg ein werthvolles
Nundenfen an deven Water, den um die feitbere MWlittezeit ded Hiefiaen Gmmnafiumé bod-
verdienten Profefjor und Rector Habidky werthvolle Schulbiidyer aus Paderborn von
der Sdibningbfdyen, aud Werlin von der Micvlaifden und Weidbmanniden, aus Leipiig
von ber Feubnerfden, aud Effen von der Vabdekerfdien, aud Hamburg ven der Hoff=
mann und Gampefdyen, aug Geva von der Kaniffden Verlagsbudhandlung. Wngefauft
wurden  aufer den Kortfepungen fritber genannter Ndevfe und  Jeitfdviften u. As
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©robfend Guftaf Adelf, v, Ranfed Wallenfiein, Geibele Sopbhomsbe, Hebbeld Mibe=
lungen, Dirond Frei=Nufland, Brebme illufivicies Fhievleben, Humboldis Anfiditen der
Natur, Midfers patriotifjdye Phantafien, &. Forfierd Pleine Sdyriften, Koberfieing Ge-
fdhichte der beutfdhen Nativnallitevatur, Venefes tittelhodydeutides Worterbud) (ven
Wiitller v, 3arnde), Baters, Bidmores, Brownes, Dirond, Hapes’, Heugling, Kiilbsg,
Miarting” Reifenverkfe,

9, Dic Sdyitlerlefebiblivthef wurde vermebrt u. A durd) Hartmanng Bilder
aus Weftfalen, Herbberad MNom und Konig Porebog, deffen Feldziige der Romer in
Teutfdland, Jdgers punifde Kriege, Ofterrcaldd Euripideserablungen, Langes o=
fdidhten aus dem Herodof, auferdem durd Gefdienfe des Unter=Fertianers F. Steinhoff,
per Quuartaner . BVarfhaujen, . Veder, . Kritger, £ Kriger, . Vieper, G, 0.
WMibdller, M. Sdmidt, S, UG, A. Wagener, F. Jimmermani,

3, ©ie Mitnzfammlung (D01 Dr. Haberfang) exbielt Juwadyd durd) mebrfadye
Gefdyenfe an dlteren und neweren Stitden oder Medaillen und Denfmitngen . durd) den
Studiofus Harmening, den Quartaner A, Knovp, die Ttuintaner A, Rinne, §. Sdunie,
(5. Mever, O. Harmening, D Braun, den ehemaligen Jdgling der Anftalt B. Burdyard,
und 9. Buvchard.

{, ®ie naturwiffenfdaftliden Sammlungen befdentte Se. Durdylandyt der
Pring Hevmann von Sdaumburg=Lippe mit cinem Ehurm= und cinem Zerdienfalfen,
Pring Adolf mit cmem grauen Papagei, Herr Meievei=Verwalter Rodemann mit mebreven
Staubodgeln und cinem Eleinen Steifjuf, Herr Forfter Wenging mit einem griinfiipigen
SWaiferbubn, die Duintaner A. Vanng mit cinem Falfen, F. Wolff und I, Hiemann
mit Seefternen, H. Sdiwiering mit einem Wiefel, der Unter==Fertianer LO. v, Ditring mit
ciner Matter, die Tuartanmer A. Kriiger, H. UhHle, 3. Jimmermann mit Salamandern,
der Unter=ertianer &, Goedfeld mit cinem Stvaufienci, der Studiofus Harmemng mit
einer Gievfammlung, die Quartaner W, BVeifiner und 6, Vargheer, die Duinfaner 3
Higemann und WM. Braun mit Infecten, der ehemalige Sdhitfer TV, Miofebad) ausd Feras
mit Spinnen und Storpionen, Marie Rinne aus der erften Klajfe der hiheren Toditer=
fdyule mit einem Tintenfifd), die Sluartaner . Kritger, H. Whie, H. Benfen, F. Jimmer=
mann, die Sluintaner G. Hartmann, A. BVargheer, G Meper, A Durand, L. v. Lafjel,

H. Shwarge, H. Dedefe, €. Gofling, L. Friedridhs, . Gries, IJ. Hipemann, 0. Spier,

$. Lindinger, A. Rinne, H. Wibfing, H. Sdwiering, WM. Vraun, L. Sditte, A
Wolmer, die Sertaner €. Edhmann, €. Viomers, 6. Varteld, W. EGverding, A Rinnes
R. Scdmidt, PO. Koppen mit Condiplien, der Tber=Fertianer €. Sedymip, der Lluar=
taner €. Gggerding, die Suuintaner A. Durand, L. v. Daffel, H. Sdiitte, H. Sdyvrnid),
. Sdmidt, der Sertaner P, Sdhmidt, Dder ehemalige Fertianer . Lellmann mit
Miineralien oder Petvefacten, der Unrer=Tertianer . Kénig mit einem viefigen Baumpils.

Audy in die Antiquitdtenfammliung fdenfte der Stubiofud Harmening cinige
Eleine dguptifde Gotterbilder aud Ehon.



i alle diefe jablveidhen und gum Theil febr wectboollen Veitrdge fpridt dev
Untergeidhnete gebithrend ©Dank aus.

FJum Sdyluf joll nidyt unevwabnt bleiben, daf bad Diefige Gymnafium nad) ciner
langen Reibe von Jabren, wibrend welder 8, vaumlid) in der beflagendiverthefien Weife
beengt, jableeichen Semmniffen audy file fein inneved Gedeiben unterlag, nunmebhr am
Enbde diefer MNothitande angelangt ift, nadibem von Seiten ded Landtaged jum Jteubau
eined Gomnafiums, mit ausveidienden RaumlicdhFeiten audy fiiv eine demnadyft damit ju
verbindende und unter diefelbe Divection ju ftellende Realfdyule, die exforderlidhen, bon Fiirfi=
liher Megierung beantragten Geldomittel bid jur Hihe von 45,871 Fhiv. bewillight wor=
ben find. An die danfbarfte AnerFennung bdicfed [fandftdndifdhen BVefdylufes darf fidy
baber wobl die Hoffnung Enitpfen, daf, ba dad Wer bereits in Angriff genommen ift,
bag Ofterprogramm bde8 JJabres 1876 iiber die gefcbehene Ginmeibung o neuen und
nady dem Bauplane chne Jweifel audy Guferlih feinem Jwed wilvdig entfpredyenden
Sdulbaufed Beridt twerde erftatten Fdunen. — Yud) wird von Oftern 0. J. an oad
Gomnafium  Fiicfilider Regievuny  unterftellt, vorbebaltlid)y der Veauffidtigung ded
Melipionsuntervidhtd durdy den Landedfuperintendenten.

€8 folgen nun nody die Hodyjten Ovts gnddight genehmigten und in Y. 5 der
biedjabrigen Landedanjeigen unter dem 13, Februar b. J. publicivten Statuten emner

am 1. [anuar v. I, geqriinbdeten
Gymuajiallehrev=-Wittwen= und Whaijenfaoifje
des Oymuafinms ju Bickebura.
Statuten.
Bon bden Lebrern de&  Diefigen Gvpmnafiumsé baben die untevgeidneten mit dem
1. Januar 1873 eine Wittwen= und Waifenfaffe gegriindet und die nadyftebenden Statuten
vereinbart:
& L
Dic Kaffe bat den Fwed, den binterblicbenen MWittwen und MWaifen ibver Mit=
glicber eine dauernde Mnterftiibung ju gemwdbren,
8, 2.
Diefe Kaffe bleibt bejiehen, wenn dad Ghmuafium in Jufunft ehva cine Erweitevung
durd) eine Mealfdyule exfalren oder aundy in eine Jealfdyule felbjt odex eine andere hishere
Bilbungsanijtalt unter anderem Mamen iibergeben follte.
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5 3.

Perechtigt sum Eintritt ift jeder definitiv bier angeftellte ordentlidye Gymnafiallehrer.

Weber die Aufnabme andecer am Gyninafio untervidhtenden Lehrer bebalten die WMit-
glieder der Raffe fidy die Entjdyeidung vor.

G4l

Sebed Mitglied zablt einen jahrliden Weitrag ven einem Dalben Procente feined
aus Gymnafialfafje bejogenen Gebalts. Midyt volle Hundert Fhaler, wenn fie unter
filnfiig betvagen, werden fiir ein Halbes Hundert, von fiinfiig Thalevn an filr ein volled
Hundert gevedmnet.

Die Beitrdge werden in vievteljdhrlichen Naten praenumerando ju Anfang jedes
Quavtals eingegablt.

Die Mitglicder der Kaffe, welde nidht ju den definitiv angeftellten oder nidit
ordentlidgen Gymnafiallehrern geboven, haben Ddiefen Procentfal von ihrer gefammten
amtlicgen Einnabme 3u entviditen.

ST

Nedes fpdter eintvetende Mitglied jablt Dei einer Wltersftufe bid jum incl, 30. Jabre
5 Fhaler Antrittdgeld, bei Hihevem Alter 10 Fhlr.

Bon diefem  Antrittsgelde find Ddie gegenodrtiy nicht definitiv angejtellten vder
nidit ordentlidhen Gomunafiallehrer entbunden, wenn fie bid jum ejten Wpril 1873 der
Kafle beitreten.

ey der Kaffe beizutveten beveditigt iff, von diefer Vevedytigung aber nidyt binuen
der drei erfien Monate Gebraudy madyt, bat bei fpiatevem Eintritte nidit nur die nad
§. 4 auf ibn fallenden Weitvage von dem Eintvitte der Wervedtiguny an nadyuzablen,
fondern audy ein um 5 Fhlv. erbobted Wnteittdpeld, alfo 8 Ehaler, vefp. 13 Flaler
it enteiten.

5. 6

Mit dem Ausfcheiven aus dem Lehreveollegio hivt jede Beveditipung sur Theilnahme
an der Verwaltung der Kaffe (S. 7) auf, jedody bleibt die Wereditigung einer Penfion
fite MBittwen und Waifen befteben, wenn

1) ein penfionivted MWitglied von feiner Penfion bie betveffende Tluote, und

2) ein freiwillig ober durd) Subpenfion ober Umtsentfebung aubjdieidenbed
Mitalied den vor dem Wus{dyeiden gulept begablten Veitvag regelmipig tweiter
entrichtet.

APer beim Uebevgange in ein anberes 2mt Mitglied der Kaffe bleiben will, Dhat
nad) 1wie vor ein balbed Procent der mit feinem Amte verbunbenen Einnabme, in Feinem
dalle jedody weniger ald die bid ju feinem usfdyeiben entrviditete Diuote fortyuzabhlen.

Bweimal nady einander unterlaffene Eingablung bde8 Duartalbeitraged gilt ald
Yustrittderflarung.

Ritdzahlungen finden in Ffeinem Falle ftatt.
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Mm Anfange jeded erften Dluartald ded Jabred finvet eine Verfammlung fammt=
liher sum Lebuevcollegio gebBrenden Wiitglieder ftatt, tenen nady abfoluter Stimmen=
mebrheit der Erfdhienenen, wobei i Falle der Stunmengleidyheit tie Stimme oed
Divectord den Husfdlag giebt, die Entjdeibung jufallt
1) fiber Abdinderung der Statuten,
9) {iber bie Wabhl ecined Vorjtandes,
3) iiber Heftjtellung der fiie dasd laufendbe Jabhr ju vertheilenden Summe,
4) fiber alle im Intereffe ded8 Wermdgend der Kaffe eingufdilagenden Piapregeln,
ie Unterbringung, Kimdigung von Kapitalien u. f. w.
Audy die Abnabme der Jahredrednung fallt diefer Verfammlung au. Bor Jufammen=
Funft derfelben ftebt drei Tage lang die Nedynung jedem Mitglicde sur Ginfidyt offen.

.

£9)

Der (unbefoldete) Vorftand der Kajfe befteht ausd dem Divector ded Ghmnafit und
el Gollegen, voen welden der eine Nedinungsfithrer ift.  epteve werben immer auf
et Jabre gewdhlt, find aber nady Ablauf derfelben wieder wablbar.

8 9.

Dem Vorftande legt die Ausfitbrung dev Vefdliiffe der Jahresverfammiung der
Mitglieder (§. 7) ob, ferner aller Sdyriftivedifel, die Annahme von VeitrittBerfldvungen
und Antrdgen, von Geldern und Documenten, fiberhaupt alle Angelegenheiten dev Kafle,
{iber weldie die Entfeheibung der Mitglicberverfammiung nidt evforderlidy ift.

Yudy fann der Vorjtand auferordentlidie Werfammlungen der Mitglieder fite fid)
poer auf Antrag ven Mitglicdern berufen.

Beim BVorftande angemeldete Antrage auf Abdnderung der Statuten find von jenem
wenigitend einen Monat vor einer allgemeinen BVevfammlung jur Kenntnip g bringen.
& 10,

Wihrend der erflen flinf Jabre, aljo b8 ju Ende bes Jahres 1877, werden alle
Ginnahmen jum Gapitalvermbgen der Kaffe gejdlagen.

Sy

Bom erfien Fanuar 1878 an weeden von der regelmdfigen Ginnabme, das Deift
von den Jinfen und Jabresbeitragen, wenn eine” oder mehreve Wittwen oder TWaifen
porhanden find, cin Drittheil jur Vermehrung des Capitald, zwei Drittheile ju Pen=
fionen vertoendet und jwar lepteve fo, bdaf jualeidy ald Neferve fiic unborhergefebene
Nusgaben der Wetrag eincr Withwenpenfiondquote audgefondert wird. E8 {ind daber
jedegmal die gwei Drittheile auf die Neferve und die vorhandenen Withwen ovder Waifen
yu vectheilen,

Die nidt yur Vevrwendung gefommenen NRefervegelder fliefen dem Eapitalvermigen
ber SKaffe wieder ju.

Der Penfiondbegug Leginnt mit dem Anfange de8 auj den FTod emes Wiitgliedes
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folgenten uarvtal® und bort auf mit dem Ende dedjenigen Duartald, in weldem bie
WBeredtigung jum Penfionsbesuge evlifdt, bei der IWicberverbeivathung einer MWittive
jedod) mit bem Eintritte dicfed Seitpunfies.

Die Jablung gefdyiebt postnumerando am Ende jeded TLuartals.

8. 12.

Menn ven einem verforbenen Mitaliede wur ebheleiblidie Kinder borhanden find,
jo ethalten diefe in8gefammt 08 jum vollendeten adytiehnten Lebendjabre als Penfion
eiie. Swmme, wie fie nad) §. 11 einer WWittoe ju Theil qeworden fein mwiicde.

Die Jablung mwivd an den WVormund geleiftet.

§.13.

Hinterlafit ein Witglied eine Wittwe und unterfitbungsberedhtinte Kinder ausd einer
feitheren Ebe, o erbalten die Hinterbliebenen Fufammen nur eine Penfiondaquuote,

WBeforgt die Wittioe die Exgicbung ihrer Stieffinder nidt, fo ritd diefe Sluote
unter oie dBittwe und ihre etwa vorbanbenen Ileibliden Kinder ecinerfeitds und ibre
Stieffinder anbdeverfeitds nady Maggabe bded  Befdluffes  ber Mitgliederverfammiung
pertheilt. -

Sobald die Kinder das 18. Yebendjobr bollendet haben, tritt tie TWittwe in den
gangen Gienug der Penfion. -

. 14,

Eine gefdyiedene Ehefran bat auf Penfion Feinen Wnfprudy, mwobl aber etwa por=

handene finder aus der Ehe mif dem verftorbenen Mitgliede der Kafie.
Sl

Borftehende Statuten follen der dem Gomnafio vorgefesten Behirde jur Veftdtiqung
borgeleat merden.

Jede fpdter von der Mitylicderverfammbung etiwa befdiloffene Abanderung derfelben
Dedarf aleichfalls ber Gienebmigung bdicfer Bebbrde, weldier aud) dad et sujteDt,
jeberjeif bon der Werwaltung der Kaffe Kenutnif ju nebmen.

Wiideburg, den 1. Januar 1873.

26, Burdjard, . Nilbele, Dr. 96. Fuds,
Profeffor und Divecter ded Gymnafims. SProrector. Eontector.
Ehr. Berfenbuid, Dr. O. Haberfang, Dr. G. Kdpler,
Dberlehrer. Oberlehrer. Gpmnafiallehrer.
£. Sdywerdtmann, 2. Notholyz,
Subconrector. Spmnafiallehrer.

Das neue Schuljobr beginnt mit BVerlejung der Sdhulordnung und BVefanntma dpmng
oes Stundenplans am Montag den 13. April um 8 Uhr fiir die beiden cherften Klaffen

/

um 10 fiiv Ober= und lnter=Fertia, um 11 fiir die drei unteven Kiaffen.

Burdjard.
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