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GEOMETRIA

THEORICO - PRACTICAE
LIBER QUARTUS.

De SEcTI1ONIBUS

RECTARUM GEOMETRICIS.
ELEMENTUM ],

De Lincis [eltis in vatione veciproca,
ac de Mediis Propovtionalibus.

DEFINITIONES.
§55. Due refle , AB, DE dicun.

tur [ecte in vatione veciproca , quando
pars una AC prime off ad unam pay-
tem DY fecunde , wti pars altera FE
Tas. fecunde eff ad partem alteram CB pri-
L. me.
Fig., 7l , quando pays una AC prime eft
322. adunam partem DY [ecunde | uti in-
tegra Jecunda linea DE eff ad primam
AB.
Inprimo cafu,#bi AC: DF::FE:
CB, dicuntuy duevedte AB, DE Jeite
i partes vecipyocas , five veciprocd pro-
ortionales 3 ac proinde AC x CI =
Fx'FE,
In fecundocaft,,ubi AC: DF::DE:
ADB, dug reite AB, DE reciproce , feu
recipro-

“

W
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vecipyocd proportionales uni [uarum Em'v
tiums ac proinde ACx AB = DF x
E,

PROPOSITIO L

§56. Thearema. §; i» ecodem civcule
due chorde BCDE [ fe mutud [ecue-
vant in fuovis punito A, erunt earum
legmenta veciprocd proportionalia ,mimi-
rum AB:AK :: AD: AC; ac proix-

de vetangulum comprebenfum [ub fegmen- Tas:
tis unius, @quale eft e s quod Jub fegmen- XIIL

tis alterius comprebendstur | vectangulo,
Euclid. lib. 3. prop. 3s.
Demonftratio. Ducantur chordee BD,
CE per extremitates earum, que fe in-
terfecant. Perfpicuum eft ex diflis tri-
angula BAD, EAC efle aquiangula,
& finilia. Ergé AB:AE ::AD:AC;
& confequenter AB x AC = AE x A
D. Quoderar &e.
Corvollavium I.

§57. Si duarum ¢hordarum una DE
fic feéta bifariam , ira ur AD=AE,
analogia modd inventa AB: AE:: A
D: AC transformari per fubficutio-
nempoterir in hanc, AB: AD:: AD:
AC; & confequenter tres linee AB:
AD, AC erunt continué proportiona-
les ; & femiilis AD chorde DE fectee
in duas aquas partes , erit media pro-
Portionalis inter duo fegmenta ABAC
alterius chorda.

Corele

Fig.

323.
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X1,
Fig.
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Covollavium 1L

§58. Si chorda BC per centrum
circuli tranfear, fecetquealiam DE per-

endiculariter, hanc quoque fecabit bi-
griam;& confequenter recta AD, quam
jam nominavimus ordinatam circulo
refpeétu diametri BC, cui eft perpen-
dicularis, erit media proportionalis ,
inter duas ejufdem diametri partes AB,

AC; arqueadeo AD x AD, five F\—ﬁ
= ABx AC.
Corollarium III.

§59. Perfpicuum hinc fit, lineam
re¢tam , qua in circulo & quovis punc-
to diamerri , ipfi diametro perpendicu-
laris ducitur ad circumferentiam ufque,
mediam efle proportionalem inter duo
diametri fegmenta , qua & perpendicu-
lari facta funr.

PROPOSITIO 11

$6o. Si extra civculorum [fumatuy
punitum aliquod, ab eoque ducantur duce
Jecantes AB, AE, que d cava circuli
pevipberia terminentur in duobus punc-
tis B & E, evunt.

I Secantes integre AB, AE recipro-
cé proportionales fuis pavtibus AC, AD
circulo externis, mimirum, AB: AE :
Ay A

II. Reftangula comprebenfa fub inte-
gris fecantibus AB, AE , & fuis par-

tibus
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PROPOSITIO 111

orema. 8/ extrva civculum
CLH N (l‘l]z::ji'tu.j; :;’.‘."Lh’y’.!i' !.*4 Civ-
nt due vefle linee , Guavur
mr va quidem civculum fecet , altera e ¥
tangat : quod fub tota fecante AB :),u ejus

parte exteriori AC compre bendituy , vec-

!“

qguod a t( Jte
fuclid. Iib. 3.

tangulum , equale evit e1, ¢
mjuzi“m quadrato.
PJ.UL) ’fJ,
Jemoinfiratio. Nam, fi reéta AE, qua
in preeced. figura {Ccans era
tangens , duo > punéta E & D comn
rentur in unicum , » quod erit iwnc&mn
contactus , & fiet AE= AD. @qrc
precedens proportio AB: AE:: AD:
A Cin hanc transformabitur , A B:AD

.7\.~r;'\1d

A AC3acpr oinde AD = AB %
AC. Quod erat &c.
X Covel-
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Covollavium 1.

§62. Hincmanifeftum eft, fid pun-
&o quovis extra circulum allumpto plu-
rimee lineze re@ae eirculum f{ecantes du-
camur. rcdr 'UT‘ u,m'-:'c] e n"u Iu") m—

=~

ingula ; (Jua,
tlia Crunt,

/1.

563. Conflat ctiam duas reétasab eo-
dem pundto duétas, qu. circulum tan-
mw, inter {¢ effcaquales. Nam duéta
, erunt per preced. quadrata
um xqualia eidem 1‘cc-\«‘.‘.1cgtlg) d
ac l'..,it‘:‘: > eequalia inter {e, & propte-
rea tangentes acquales.

Covollavinm L

564. E \mﬁ.cﬂ Theoremarte facilé de-
monftr: Ja s, ab mlcw punéto extra cir-

o I1r
Lall

7 e 5

p”) duci tantum pefle duas

i Simili-
, {iduae reéte L;‘qnmcs ex punéto quo-
yiam 10 convexam }m'ir)imri.. n .in;idﬂH,
& carum una circulum taneat , alteram
quoque circulum tangere demonftrabis,

( llujn',
Quouiam ex ] vopofitione I, facillime
confe-
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,,Je]m'z‘u:' .»]:’J?n;f/}.l'f_zh'p Theovetnatis in
[1 igonoinct tria maxiingé ,mlj,'m ity quod-
(ju"{’ oper ul’f Sl .Jff’fj)"mu piis den Zwij,, (1=

Vi f)/uz‘, placet boc loco illud fubdeve,
PROPOSITIO 1v.

565. 'E‘h:fo,rcnm. In omui tria
.mm'u;m ACB, fi a vertice C cujusv:
1’.'7{)2"/! uir:h.{.;. LUy J)JI”: .'lllu" wrzs CD 22
f‘f A7 7 3 ;(u latus op fju,f 114172 AB ’ ’“()J I~
&um, fi opus fuerit , hac proportie obtine-
bitutr.

(JL.E f/n_‘[ s ," B (;, [l‘],.e-:ft;' am A(
CB duorsan laterume ., ita hovum . diff:
tin AC—CB .'.‘/L ."(J,Li:,lj_‘Jt,.’;?;;;;‘,j_\
DB (fig.326.), vel ad fummam
‘BB ( fig. 327.) duorum ,’L:J‘m-,.l,:,-

L’:‘):/:'Gf

dck atur Luw.vs uu)d Icaturque
C, donec occurrat ulwn]rLMm.)w 1_*.‘);
B. §60. pat
.-‘\-B Z.-‘.‘\:‘. ey
Cum autem CE =(
erit
A B ‘\C——'—C{L
AT = AC b
lll. AF= AI‘_bD,utmﬁa 32».
vel AF= AD—BD, uria fip ¥, 337
Subftituris itaque hifce vv!oumu in ‘Lp
riori analonm erit AB:AC—+ CB:
.A.(,a ‘ : .”‘\I_)—"' I).
Vel Ab AC +CB: 1&"3»- CB: A
b+ BY. ng erat &
X 2 Quaa-

;_‘ ~

£
1
i

i
f'
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Quanti [itusiis boc Theorema ,conftabit

"“H.'

in 1 a‘i&f!jiil;i’fﬂL‘f‘i':n’.
PROPOSITIO V.
§66. Problema. Duabus datis veltis li-
neis ab , ac, mediam propovticnalenn in-

N 1 1: .3 1:1 Pl s
wvenire. Huchd, Lip. 6. prop. 13.
iviedaia l_:»u:];n);[l\. alisqueciita Clic po-

1 r i '1; o - O >
refl vel ordinata, velchorda, veitangens

circuli,
1. Refolvendit Darzreste ab,

media mvenienda Cit propor-

atur in_direttum fecun-
rectarnB C , fuper
defcribatur fe-

lincam unicam
qua, tanquam diametro ,
micirculus ; deinde ex puncto A, inquo
junguntur , !Ltcrpun&icuim;:~, educatur A
D ad circumferentiam. Dico hanc effe
medi portionalem inter AB& A

\ proj
C, hocett

1 I
tas lmeas aqv,ac.

b, inter da

Demonttratio patet ex Conftruct. &
n, §59.

II. Refolvendi modns. Super refta A
B= abdefcribatur femicirculus ; tum ab-
{tindatur AC= ac ; & a puncto C ex-
citetur perpendicularis C D, qua circum-
ferentize occurrat in D. Chorda DA eft
media proportionalis quefita ifter AB
& AC, hoc eft, inter ab & ac.

Demonfiratio. Ducatur chorda DB.
Triangula reCtangula AD B, A CD funt
aquiangula, & fimilia. Ergo AB: AD

=

:: AD:AC. Quod erat &c.

¢ o d

III. Re-
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I71. Refolvendi wodus. Super cad«:m"..‘”
reéta linea , initio facto a puncto A, ac- \ii
cipiantur due partes AB, AC 2quales .i“'i :
datis lineisa 4, a ¢y tum fuper earumaditfe- , .5
rentia B C defcribatur circulus ;adquem, 727
{i 2 puntto A ducatur tangens AD,hac
erit media proportionalis inter ADB &
AC.

Demonttratio pendet ex n. §61.

Covollavium.

<6+ Hinc i At anoils waklan T AR

567. Hinc in omni triangulo rectan- - A8

- ~ 1 o . ~ Y IIr
gulo ADB, fi ab angulo reéto inbafim AL

b
g.

A B demitratur perpend D C,erit Fig.
L. Perpendicularis 1 C 329.

tionalis inter baicos
I, Larus minus A D medium pr
tionale inter bafim A B , & fegmentam
adjacens AC.
{1I. Latus majus D B medium propor-

ide Ll

tionale inter bafim AB , & {fegmentum
o

adjacens B C.

PROPOSITIO VL

568. Problema. Duatis tvibus primis T AB.
vedis AC , A D, AB.progreffionis geo- XIIL
metvice lineavum , invenive yeliquas in Fig.
anfinitum. : 331,

Refolutio. Tres date linex continue
HNANLUr, ut p rmma

proportion.ﬂcs ita di .
{it A C,fecunda efficiens anguiumquem-
visin A fit AD, tertia prime fuperim-
pofita fit AB. Producantur AD,ABin-
definite in X & Z ; tumdiametro A B de-

X 3 fcriba-




126 Praxis (GEOMETRICA

CINICIT \uhm; &a punéto C edu-
catur Ju.,:;mxm laris CD occurrens cir-
(,..ln in ), 4 quo rurfum excitetur per-
i -L'Lh aris D B, qua occurrer reéte A

.in B, & hinc perpendicularis altera BE
occurrens recte A X 1nkE jarqueita por-
¥o per alternas vices. Dico fore

AD. \J). Al |,,. AL, :‘,\ C‘I'.

; -,;m Per Conftr. triangula
i, AEF &e. funt rectangu-
dnﬂ (()W"I‘l‘l]t,”] JFJ. \

C corum ' ; hmnulo;;n pro-
portionalia. Erpd.

VY R
P O O

ELEMENTL 1. LIB. 1V.
Problema I.

§69. PARALLELOGRAMMO ®quale qua-
drat 7y

l.t/-/.:
tional

uufur media propor-
‘1 L\_ altl F\L\M.H\_T I Pa'

aC LLxL }f‘l'\li_' xd.{l[l.

1
‘1.1) gk

Problema 1I

atuwm corn-

(210, fnveniatur media propor-
tiona-
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rionalis inter bafim , & {cmiflem altitu-
dinis, vel inter {emillem bafcos , & al-
titudinem; haec erit latus qmmm« quee-

{iti,
Problema IIl.

e T B
1y vecriene® equd-

371.&/!'{71!.-':;[1 :
fe Jiiaa Ivatum confivueve.

Re folutio. (I‘F‘l omnis fioura rectili-
nea reduci poflit in triangulum , quod
per Probl. pre xcedens transformatur n
qua qlﬂglllﬂ 5 hinc }Juk\_t i\:‘mOU‘t 10 Pro-
blematis.

P}J'nmn E‘e.".

§72. “riangu [ . 3

fovmare , q:”()//u fimile

MNO.
Refolutio. L bafi M
MNO aflumatur pars M

\(‘ trianguli Al 3C, quod
lum proponitur ; tin ]
trianguli MNO {elig
cujus aleitu
X L]‘h.L'll tlilg‘i’lmi B K al
ABC ; muw.wum b
di x.m {1l &nmJ um M a
angulo ABC : nam utr]
altitudines per conttr. e

Jam vero , fir
teéte NO , triar
aqua 1~ triangulo ABC , & fimile trian-
“11 o M! \() & L{)Jnhn HenLer {(l'id—‘\“rﬂ\vw
ifl()bx(.lﬂdfl.,

A 4 ain




‘z:f%_ pR.AT‘;I‘R ('{mr-.r::'rmm.

pUilqo D ducarur L)J ,)liahcia
ﬁ.tcu NO [um fiat M{s media
tionalis inter MF & ME ;ac de-
mn,n ducatur GI parallela laterr N O,
Dico trianoulum ‘\u(» & efle fimile tri-
{ & =zquale triangulo M

Quoniam reéte DF,
}“”' w lz f_mﬁm ~u , Crunt in-
allelee ;5 ac proinde rumﬂ‘lla

G funt fimilia. Ergo (n.499)

_'wi'si_'() ]| k.lh..d,

{n o O
atistacere

N ouamli-
Ll guamii

100-
3

§ G ; ,
L4171 (.I\I odvis (LS 1 11=
mije tri anguio cidm. hinc pater u ruram
gju.:z::»—
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quamvis reétilineam transformari pofle
in triangulum {imile dato triangulo,

F'}'(_:hicma X

§74. Datum tviangulum X tvansfor- Tas
mave in 1.1;,:;0%;.1; fimile dato polygono iy,
ABCDE. Fio

Refolutio. Juxta methodum explica- ;
tam n. 320, poly ;.onum ABCDE trans- 3%
formerur in triangulum ABF, guod &
latus AB , & angulum BAF commu-
nem habear cun 1 Codem , quod queeri-
tur, polygono ; dein per praeced, probl.
triangulum datum X transformetur in
' AHG, fimile triangu-
infuper in pmyf:ouu
BCI _ %C ) 8
punéto H ducatur I paralILa la
BC, &4 puntto I par .ﬂlc a L K lateri C
B, d uuqu\, '1 puncto K parallela K1, 1
teri DE. Patet ( n. 447.) polmonum
AHIKL hmxk cffe polygono propo-
fito ABCDE ; Dico praeterea wquari
triangulo Al o X.

Demonfivatio. Ciim enim duo poly-
gona ABCDE, AHIKL fint fimilia ,

erit (n. 498,)

2 ,_._‘1
| AHKIL:ABRCDE:: AH:AB.
| Atqui triangula AHG, ABF, cum fine
1

panrcr fimilia, dabunr (n. 499.) AH ;

0 ﬂlgccAI{Gvf\li
2 X5 Erge
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Erco “AHIKL: ABCDE ::AHG:

ABF. (' im autem per Conitr. ABC
D BF, erit ettam AHIKL=A
X f)lmd erat &c.

Covollavium.

§75. Cim omnes figura reftilince
transformari pm int in triangula , & tri-
angulum quodvis in polygonum {imile
dato pof\u ono : hinc patet ﬁnmlm
quamvis rectilineam converti poﬁ
polygonum daro {imile.

ELEMENTUM I
Pe Lineis [eltis extvemi , & medid va-
tione o ac de Pentagonis , €5 Deca-
gonis regulavibus.
DEFINITIO.
§76. Silinea vefta quevis AB ita di-
Tas. vidatuy in C inequaliter ,ut /+ s quienit-
XL admedum tota \1) ad ‘“’“; _u'j egmentinit
‘F]D' ‘\C (;{;‘[ “\‘“‘ I'i‘a“ )z .“‘ } 2 “I)[, (l’lj( r)
335. M m* gmentun 5 aicetuy UfL[/l/LLH.'Z'
dum exitvemant , 85 mediamn vationem.
hdw autem, ‘im!ui: Claviusin Scho-
lio prop. 3o. lib. 6. o admiranda hac
fectio In:‘u extremd e medid ratione in-
fignes \tes , proprictate{que, ut in
Libris Stereometrize > manifcftum eri, ut
non fine caufa a plerifque Geometris |
nea ira divi@d divinam quodammodo di-
eatur habere proportionem.

PRO-




-‘!\Hg.

A Di*

!h..,;-

i

L1z ez IV,

PROROSITIO L

§777. Problema. Propofitam veftam Ii-
neai \ B extremna , ac media vatione fe-
care. Fuclid. lib. 6. prop. 30., & lib, 2.
prop. 1I. T"F
Refolutio. Ab extremitate Brefte AR XIII.

L% ]
U
P

exciterur perpendicularis B D eequalisfe- Fig-
mifli datee recte A Bjs ducaturque DA 5 335,

tam centro D , intervallo D B defcriba-
tur circulus, qui re¢tam D A fecabitin E,
Fiat denique AC=AE : Dico reitam
A B feétam efle extrema, & media ra-
tione inC : hoceft, AB: AC::AC;
C B.

Demonftratio. Producatur AD, do-
nec occurratcirculo in K, erit (n. §61.
AF x AE=AB; arquchinc perregulas
proportionum

AF:AB:: AB: AE.

Cum autem per Conftr. fit AR =AC,
fiet

* AF:AB::AB: AC.
In omni aurem proportione geometri-
ca ex di¢tis dil[kLLdL[]S oft ad fum con-
fequens , uti differcntia antecedentium
eft ad differentiam confequentium. Qua-
re AB:AC:: AF—AB: AB— AC,
A[(JUIAEJ-—-"\( e (‘J),é:. AB=EF R
adeoque AF — AR — A¥F —EF =
E=AC; fubfatu iris iraque hifce v 13-,1L~
bus inultima analogia, fiet AB : A s

AC:CB. Qued erat &c,
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PROPOSITIO 1L
578. Theorema. §i duorvum angulo-
vum quilibet B & D ad bafimn tr vmw/z
;_rfo’cel;f duplils it anguli A ad verticem ,
Jeceturque frz{mzfm angulus D ad f’wjmz
per veftam D C, hac /ét abit extvemd, ¢
medid vatiene !ﬁtw oppofitum A B; nini-
vum , fiet
AB: AG::AC:CB,
Tap. Demonftratio. Duo triangula BAD,
XIIL BLD funt {imilia , ovn)p‘ quee hs 1bul[
Fig. angul lum communem B , per Conftr. an-
33( gjuius BDC=A. Qmwuolcrul A B;
AD trianguli 1[”0& elis BAD funt @qua-
lia, erunt quuqm xq-mln latera DB, D
C alterius trianguli {umilis BD €. Rur-
{um, quiain eodem trianguli A CD an-

guli A & CDA per Conftr. funt aqua-
les , etiam latera DC, ACiis ¢ H:oﬁm
equalia erunt,  Iraque DB =D C=
AC.

Jamverd propter fimilitucinem trian-
gulorumBAD, BDC, erit
AB:DB::DB:CB
Subftitutdaque AC loco ipfius BD,
eritdenique AB:AC::AC:CB.

Quod erat
Scholion.

Tavs,  In bujus autem Theovematis demonfiva-
X H m,zn aniii advevteve juvat bafim BD tri-
fofcelis BAD, cujus angult adba-

. unt anguli ad verticem , @qua-
vi majerv: fegmento A C lateris AB j"r’
edia,
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media, € extrema vatione per veftam D
C, quz biforiam dividit angulum ad
bafim.

PROPOSITIO IIIL

579. Problema. [fofceles tyiangulum
ABD conftruere , quod habeat utvumgue
eorum , qui ad bafim funt , angulovum, du-
plum veliqui ad verticem. Euclid. lib. 4.
prop. 10.

Refolutio. Dividarur reta A B extre-
mi ,” & medii ratione in C ; tum fuper
minorifegmento B C, tanquam bafi, con-
ftruatur criangulum ifofceles ope duarum
feGionum circulorum zqualitm {ub eo-
dem intervallo fegmenti majoris AC ;
jungaturque AD. Dico factum.

Demonftratio. Nam externus angulus
BCD dupluseftinterni A ; & per Conftr.
BCD=CBD. Rurfum ,quiaperhyp.
AB:AC:: AC:CB, hoceft, perCon-
{trutionem AB:BD:: BD: CB, duo

‘triangula BAD , BCD citca angulum

communem B habebunt latera propor-
tionalia , & confequenter {imilia erunt ,
& 'zquiangula. Lrgo angulus BD A
zqualis erit angulo BCD = B. Trian-
gulum itaque B AD & ifofceles eft &e,
Quod erar &e.

Covollavium.

Fig,
336.

§80. Sid punito A ,jintervallo , ‘AB, Tae.
vel AD cjusdem trianguli ifofcelis de- XIIL
feribatur Circulus , bafis BD erit latus Fig,

deca- 337.
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goni circulo infcripti.  Nam prop- i’
rer n: iuram hujusmodi trianguli ifofce-
Yo RAJ i R & 1 P
R 1 W W 5 ufuu: Tl’ Uloll' ‘1 D OC ) 11 e
ad bafim valer duas quintas duorum re- **
¢torum, hoceft, gradus 72 ; & con-
fequenter angulus A erit una quinta
duorum reétorum , hoc e'* ,» graduum ¥
re angulus A erit ulus ad W
ecageni reoularis circulo in- 4%
: ‘= T T 1 \ ( -
am , i 360 dividarur per 10 # N

T TR iy

~

e
2

a“‘(}}’() ITIO 1V.
Fig. = §81. Problema. Decagonum regulare o
337. circulo inferibere.

Refolutio. Radius AB fecetur extre- T
ma , & media rationein C. Segmen-
tum majus AC erir latus decagoni cir-
culo imuupu.

Demonitratio conftatr ex Corollario
preaced.

PBROPOSITIO. V.

§82. Theorema. §: ,'“'?(z linea com-
ponatur ex lateve bexagoni, €5 Jatere de-
cagoni infcripti in eodem cive r!fs , tota
compofita dividetur extyema &7 media
vatione in eo punito , in :]uu duge refle
Sfe mutuo jmzﬂm ; o

Tas. - Efto CB latus decagoni infc ripri cir-

XIL culo A , jungarirque in dire¢tum linea

Fig. CD azqualis adio AC , hoceft, lateri

338, hlm"l(}n]. Dico toram u)mponmm BD
fectam fore extrema , & media ratione
in punito C.

Dewmonte
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Dmmmﬂmtéo. Jungatur D A. Trian-
gula BDA , BAC funr inter (o fimilia:
habent quippe (mgjmum communem 1ri
B, &puuuca angulum BDA &qua-
lem angulo CAB ; nam & proptér tri-
ang ulum fofceles C D A , angulus ex-
ternus BC A eft duplus interni BD A,
& per n. 58o. idem angulus BCA eik
duplus anguli CAB ; erg6 BDA =C
AD. Quare ub.JA tBASBGC;
& fut )fhmuuo CD loco ipfius A B,
fiet DB : CD :: CD: DC. Quod
grat &c.

PROPOSITIO VI

s83. Theorema. Quadratum ex latee
ve pentagoniinfcy: j)tz circulo @quatuy fum-
me yz.;.r.f; atovuin ex lateve bex vagoni, €5
ex fmu decagorni fn/ Tipti ffdtni civculo.
Efto AB laws pentagoni inf. llptz cir-
culo 3 feceturque bifariam in punéto C
arcus A B. Chorda AC , five CB erit
latus decagomni, & radius D B latus hexa-
v 2 2
goni. Dico AB=—DB—AC.

Desnonftratio. Arcus A C fecetur bi- TAF-

fariam in F per radium D F ; ducarirque ¢
EC. Triangulum AEC, cum {it ifof

celes , {imile erit trian; oulo ACB;nam 339-

angulus CAB ad bafim utrique comimu-

HlbLill. li‘u AB: \(_;,-AC A]i. ac

proinde AC—ABjx AE.
Jam

1‘]0




‘Taz.
XTI
Fig,
349.
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Jam vero angulus ad centrum ADB
pentagoni it 72 graduum ; ergo angu-
L)wm quiliber ABD & B AD ‘erit gra-
duum 54 3 qui gradus {unt tres quartae
partes ang il ad centruin.
Cum u em ang 1m 1sF D B habe

\_

menfura arcum b B , contine
as l”“ S L]

"lJ{J}.A‘ \)\

oo

.

) [ PR ] A
D, DD unt 1im ilia 3 3 hing
z

it

B ; adeoque DB = A B x BE.

Atqui ABx AE — AR xB E = AB.
1
Ergo Al !Jh—+ f\\ Quoderat &,

by}
PROPOSITIO VIIL

§84. Problema. In triangulo vetk tamr
gulo ACF exhibere tria latera AC, CF,
AF be wagont, decagoni, & pentagoni e
gulavis , que eidem civeulo infevibr poffint.

Refolutio. Radius A C fit perpendicu-
laris diametro iu; ; {eceturque radius
CD bifariam in E »& quo , ranquam cen-
tro, intervallo E A defcribaturarcus AF;
ducatiirque chorda A F, Dico factum.

Demonftratio. L. Oftenfum jam eft ra-
dium A C effe latus hexagoni regularis
eidem circulo infCripti. Lﬂzu@. erat pri
mum.

Do AR
II. Quoniam CE= R AT T an R

fiat G == CE, erit hypothenufze refi-
duum
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duum AG (n. §77.) ®quale majori feg-
mento A H radii A C {eéti extrema , &
media ratione in H.  Ergo latus deca-
goni regularis , quod infcribi poffit cir-
culo AB1D equatur ipfi AG ; cum au-
tem CE=EG, {i iat EF=AE, erit
CF = A G; & confequenter CF eritla~
tus decagoni eidem circulo inferipti,
uod erat altcrum,

I In triangulo rectangulo ACF
quadratum hypotenufe A I @quatur
fumma quadratorum ex latere AC hexa-
goni, & ex latere FCdecagoni, Ergo
per pracedens hypotenufa AF eft latus

entagoni regularis eidem circulo in-
criptl chr erat reliquum.

APPENDIX.

De mirabili natura linee cujusdam ine
fexe , quam quadvatvicem Dinoftratis
vocant , per quam &7 in civculo figura
quotlibet laterum equaliwm infcvi-
bitur , & civculus quadvatuy , &°
alia [titu jucundiffima per-
fictuntur.

§85. Docuimus alibi nondum reper-
tam fuifle artem , qui folo circino, &
reould infcribantur circulo figurae ordie
natee laterum 7, 9, 11, 13, 17&c;
chim illa inferiptio figurarum dependeat
3 divifione circumferentiee in partes da-
tas , qua etiamnum defideratur. Li-
cebit tamen ope lineaz cujusdaminflexa),

quagn
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quam quadratricem Dinoftratis vocant,
angulos, & circumferentias circulorum
dividere in quotliber partes @quales.

PROPOSITIO VIIL

§86. Problema. Quadratricem de-
Jevibere.

Refolutio. Deftribatur quadrans cir-
Tas. culi ABT'; arcus AT , & diameter AB
XIII. dividantur in totidemn partes @quales ;
Fig. quod facil obrinebirur , fi & arcus AT
341. & diameter AB fecetur primum bifa-
riam , atque ita deinceps , quantum li-
buerir, QQuo autem plures extiterint di-
vifiones , ed accurariuis quadratrix linea
defcribetur. Nos ad confufionem vitan-
dam fecuimus tam arcum AT , quam
radium AB in 16 partes squales.
- Deinde ex centro B ad fingula divi-
fionum punéta quadrantis AT ducantur
radii BC , BD , BE , BFé&c. , & per
punéta G, H, I, K totidem paralle-
lz {emidismetro BT , que occurrent
radiis in punétis L, M, N, O &e. ,
per qua quadratrix linea AS ducenda
elt, qua exadtior evader, {i quadranscir-
culi, & femidiameter dividantur in mul-
10 majorem nuUmMerum partium aqua-
lium. Héc enim ratione fiet,ut puntéta
L,M, N, O &c. ita proxime ad fe
invicem accedant , ut fine errore fenfi-
bili per eadem punéta linea xquabilirex
{inuofa progrediarur,

Corella-
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Covollavium.

§87. Ex genefi hujus curve patet ,
quod, i ducantur parallele HM &KO,
occurrentes curve in punétis M & O ,
per qua ducantur radu BD & BF, pa-
tet , inquam , quod arcus A D ad ar-
cum DF habebit eandem rationem ,
quam habet linca AH ad lineam HK.

PROPOSITIO IX.

§88. P;oblgma. dﬁgulwiz vefilinaum iy
OP Q_trifaviam dividere. X
Refolutio. Efto quadratrix AD, & T °
circuli quadrans AC. Fiat angulus ABE
, | aqualis dato ; & 4 puncto I , ubi ra-
soensip | dius BE‘fccar‘curyn\m AD , demirtatur
T i \ perpendicularis FG ad femidiametrum
e AB , cujus fegmentum AG dividatur
in tres partes aqualesin punétisK & H,
a quibus ducantur KL , HI parallele
ipfi FG ; que fecent curvam in punctis
L &I, per que a centro B tranfeant
radii BLM , BIN ,. qui divident arcum
AE , & angulum ABE in tres partes
quales.
Demonftratio. Nam per conitructio-
 nemcurve AK: AG:: AM:AE_;
eft autem A K tertia pars iplus AG;
erit itaque arcus AM rertia pars arcis
AE. Quod erar &e.
IFadem methodo angulus darus divi-
di porterit in quotvis partes @quales.
Sin autem trifariam dividendus pro-

Y 2 po-

..

o= a2

i =
=]

Fig.
342.
343.
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ponatur angulus obtufus RST , fecetur

‘Tar. primd bifariam , ut habeatur acutus R
X'IL SV , quem fapponere licear aqualem
Fiz. angulo ABE 5 tum, utante , divida-
343. tur acutus trifariam in M & N ; fuma-
344. warque arcus AN , qui , cum fit du-

plus fexte partis arcus RT , erit con-
fequenter tertia pars ejusdem arcisRT,
q L

PROPOSITIO X.

§89. Problema. Circulo nonagonum ,
boc ¢t , figurain novem latevumn vegula-
vem infcriberve.

Refolutio. Radius circuli fexies circum-
ducatur peripheriee, uthabeantur punéta
B,C,D,E,F,G, qua candem divident
in fex partes @quales. Jarn verod a pri-
mo punéto ad tertium , 4 tertio ad
quintem , & quinto ad primum ducan-
tur recte , quae triangulum eequilate-
rum dabunt BDF', quod totam circum-
ferentiam dividerin tres partes ®quales;
denique per Probl. preeced. arcus quili-
bet trifariam fecetur , & habebitur no.
na pars circumferentiee , eujus chorda
erit latus nonagoni.

PROPOSITIO XL

§90. Civculo beptagonum snfcribeve,
Refolutio. Quadrans circumferentiae
circulsdividatur in feptem partes @qua-
les ; harum partium quaeliber crit vige-
fima ottava pars totius circumferentiee.
Acci-

“Q{
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Accipiatur jam arcus aqualis quatuor
{eptimis quadiantis circuli; is erit equa-
lis feptima parti circumferentie circuli;
& confequenter chorda hujus arcily erit
latus hepragoni.

PROPOSITIO XIL

s91. Problema. Civeuloundecagonum
inferibere.

Refolutio. Quadrans circuli dividatur
in undecim partes zquales. Chorda ar-
clis , qui quatuor undecimas quadran-
tis circuli contineat , erit latus queefi-
tum undecagoni.

Scholion.

592, Curva AFD dicitur quadratrix
proprer infignem ipfius proprictatem ,
qua mechanica circuli quadratura obti-
netur. Nam Pappus , Clavius , aliique
complures Geometre demonttrirunt
femidiamerrum BC effe mediam_ pro-
portionalem inter bafim BD quadratri-
cis, & circumf erentiam AEC quadran-
tis circuli 3 ita ut BD : BC :: BC ¢
AEC. Porrd defcriptio line@ quadra-
tricis , inquit Clavius lib. 6. elem. ,
geometrica jure appellari poteft, quem-
admodum & conicarum fectionum de-
{criptiones , que per punéta fiunt, ut
ab Apollonio traditur , geometrice di-
cuntur ; cim tamen magis crrori fint

X3 ob-
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ebnoxiz , quim defcriprio quadrarri-
cis , propter inventionem rot linearum
mediarum proportionalium |, qua ad
arum defCriptiones funt neceffariee ,
quibus ‘in quadrarricis defCriptione opus
nop efk
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