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GEOMETRIAE

1. EoMETRIA eft (ientia extens
forum, que nonmodd magnitudi-
nem, feu quantiratem in feipfa

eafiderar , fed illins etiam ratio-
nem cum alia quavis ejusdem oe-

XCris magnitudine,

2. Duplex Geomerriaeft, Theorica, & Prae
Ctica. 1lla quantiratis continue , quam und
nomine Geometra maenitudinem appellant ,
affectiones abftradte , & oencratim confiderar,
ac demonftrat, & cum Arithmetica ,five nume-
rica, five fpeciofa , Mathefeos univerfi bafis
eft, ac fandamentum. Ab hac, ejlisque ele-
mentis, veluti fonte uberrimo, illa,quam praéti-
cam vocant, (GGeometria profluxit : nimiru{n
omnis latitudinum, longitudinum , prpfumu-
fatum, omnis agrorum, montium, in{'.x_larun'l
dimenfio , atque divifio , omnis in ccelo per
inflrumenta {fyderum obfervatio,, omnis machi-
farum vis , & ponderum ratio 3 ac denique
quidquid ufpiam rterrarum vaftd licer ambira
continetur, mentis noftrae oculis, munere, ac¢
beneficié Geometrig fub jectum confpicimus.

3. Nobilitas verg , atque praftantia hujus
{cientize ex certirudine demonitrationum » Qi
bus utitur , facilé apparer ; id quod aliis{cien-
tiis vix tribuere pofilumus, Qmais autem 2
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2 GEOMETRIE

Geometrisadhibita demonftrandi ratio dividi-
tur in Problema,ac Theorema.

4. Problema vocant cam demontftrationem,

uz juber , ac docet aliguid conftruere : pura,
f1 quis conctur demonftrare , qu ratione data
reéta linea finita bifariam fecetur.

5. Theorema autem appellant cam demon-
ftrationem , quee folim affectionem aliguam,
proprictatémque unius , vel plurium fimul

yantitatum perferuratur 3 utl , {i quis demon-
ﬁrcr duarum reétarum fe mutud fecantium, an-
oulos ad verticem oppofitos equales efle, voca-
Pitur hac demonttratio theorema , quia non
jubet , aut docet angulum , five quidpiam
alind conftruere,fed contemplatur tantumimno-
do hanc angulorum ad verticem affectionem,

6. In omni itaque problemate duo potiffi-
mum funt confideranda , Conftruétio illius ,

uod proponitur, & Demonttratio, quioften-
gitur, conftruétionem reété effe inftitutam.
Quamvis autem theoremata conftructionem
non jubeant , nec {ibi proponant, tamen , ut
demonftretur ea , quee affirmatur , quantitatis
proprictas , feepenumerd conftruendum eft,
atque efficiendum priiis aliquid, ut via demon-
ftrationi aperiatur , ficuti manifeftum erit in
fequentibus. Enim verd pauca admodum {unt
theoremata , quee nullam requirant conftruc-
tionem.

~. Cetertm tam prcblema , quam theo-
rema dici confuevit apud Geometras Propo-
fitio, proptereaquod utrumgue nobis aliquid
proponit. Id ergo omne, qucd in queeitio-

nem




PROLEGOMENA, s
nem cadit , dicitur propofitio. Geomerrz ay-
tem propofitionum  alias dixére theoremata,
alias problemara. Problematum demonftratio-
nes concludunrur his feré vcrhiS:and facien-
du erat ; theorematum verd hifee: Quoderat
demonfivandum ; habiti nimirum ratione finis
urrinfque.

8. Quoniam verd ad demonftrationes pro-
blemarum , ac theoremarum requiruntur in-
terdum alia quaedam theoremara | vel proble-
mata minls principalia , ut facilits demon-
ftrari poflintea , de quibus precipuéagitur :
idcircod Geomerris illa vocantur Lemmata 3
propterea quod folvm affumqmgr_ ad alias de-
monitrationes , non autem de illis pracipua
difputatio inflituatur , quemadmodim de aliis,
Itaque Lemma dici poteft demonftratio, fou con-
ftructio illius , quod ad demonttiationem ali-
cujus theorematis, vel problemaris principa-
lis affumitur, ut demonttratio cxpeditior fiar,
& brevior.,

9. Clim autem omnis, quaratione quidam,
ac methodd traditur, demonftrandi forma ex
alfumpris, & conceffis quibufdam principiis ad
alias ignotas, abftrufifque veritates progredia-
wr, quod proprium eft munus , atque offici-
um difciplinarum omnium ; habebir utique &
Geomerria principia fia , quibus pofitis pro-
blemata , ac theoremata confirmer. Horum
autem tria funt genera : Definitiones, Poftu-
lata, & Axiomara.

10. Definitiones vocabula artis explicant ,
ne in ipfa tralatione fiar , ug ambiguitate no-
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minum, aut ob{curitate circumventi , in para-
logifimos incidamus.

11. Poftulatum eft, quod facilé fieri pofle ma-
nifeftumn eft.

12. Axiomata, feu communes animi notio-
nes , quas praclaré Tullus Pronunciata , {éu
Effata vocat, dicuntur veritates illee, quee non
{folim in {Cientia propofita , {ed etiam in om-
gibus aliis ita manifeite funt, ut ab eis nulla
ratione diffentire queat is, qui ipfa vocabula
reté perceperit.

Stholien.

Porrd in hujuscernodi principiis tradendis bic
ordo [evvabitur , ut in boc primo Geome-
trie aditu propomantuv principia toti [cientie
communia s in aliis autem elementorum 'ibris
ea exponantuy principia , que proprié , & pecu-
Liavi quddam vatione ad mateviam illovum [ub-
Jectam videntur [pectare.

DEFINITIONES.

13. Triafunt, quee menfurandis corporibus
adhibentur , dimenfionum genera : Longitu-
do, Latitudo, & Profunditas. r

14. Longitudo , que mente concipiatuy velu-
2 preecifa a latitudine , & profunditate, dicitur
linea.

Scholion.

Civm lineas audis , non eas foliun inteligas
eportet , que atvamento in charta , aut alia
vatione defcvibuntur i tabula , Jed cas prefer-
i o que vebus infunt : hoc ¢ft , omminmn bujus

' HBIVET~
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Prorecemena, §

univerfi fuperficierum, ac covporum afpettabilia
um in_longum , latum , ac profundum dimen-
Sfiones.

1§. Longitedo, & latitudo, que abfque pro-
funditate cogitentur , vocari [olent Superficies,
" 16, Longitudo , latitudo, &7 profunditis fi-
mul confiderata vocantur Corpus , [eu folidum.

Stholzon.

Quamnvis corpus omne tribus dimenfionibus con-
fet o nec una & veliquis fejung; poffit : ta-
mien pavtim neceffitate , pavtim utilitate duci-
mur , ut unam absque veliquis confideremus,
Nam €5 [limitatio intellefits facit , ut , quas
unicd cogitatione: complefti non poteft corporum
dimenfiones , faltem [ingulas quafi per gradus
cognofcat 5 atque bine per abivatisnem mens
bumana divellat , que nexu indivulsé natura
conjunxit : € utilitatem hujus abraionss ca-
Jus innumeri pevfuadent , In quibus unan: di-
menfionent , negledtis catevis , cognofvere gube-
mur , puta , altitudinem tuvris fine latitudine ,

& profunditateipfius ; latitudinem fluminis abs-
que longitudine , &5 profunditate equsdemn.

7. Punéturn eff fignum in magnitudine ii-
dividuum. Hoc eft, quod dividi ne cogita-
tione quidem poreft.

18. Cave aurem putes pun@um partem li-
neze faltem efle |, cujus preeciseé terminus exi-
ftit. ' Quid it terminus linew, mente affeque-
ris , ctiamfi hujus exemplum in rebus mareria-
libus reperire nullum poffis ; nifi forré velis,
inquis Clavius, extremitatem alicujus actls acu-
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& GEOMETRIE

tiffimee fimilitudinem punéi exprimere ; quod
quidem verum non cii , quoniam ca extremi-
tas dividi poteft , &fecari infinit¢ , punétum
vero individuum debet exiftimari.

19. Hezcell Euclidis, & Geometrarum ve-
terum notio, Cim autem ad geometricas de-
montftrationes vel minimé neceffaria {it idea
puncti plané individui, wvel interdum alia aliis
majora punéta admittere oporteat, aut {altem

lura diverforum ordinum fateri, uti deinceps
(Iljcmonﬂrabnnus‘ , ac preefertim in calculo n-
finitefimali : hinc fa&tum eft , ur recentiores
Geometre duplicem invexerint puncti mathe-
matici notionem , alteram puncti relativi, al-
teram abfoluri.

Punttum Relativum dicituy ea povtio mate-
i@, qu®, quamvis cevtam , 85 detevminatain
habeat magnitudinem , tamen , fi cum aliama-
gritudine compavetur , pevinde accipi poteft , ac
[t omni provfus extenfione caveret. Sic Aftro-
nomi terram inftar punéhi confiderant,refpeétu
immenfe ccelorum, ac fixarum diftantiee ; pa-
ritérque in Gnomonica , diftantia , quam ha-
bet fuperficies terra a {uo centro , pro nihilo
reputatur, {i cum ed, quam fol a centro terrae
ebtinet, diftantid comparetur.

Punétum Abfolutum vocant quantitatem qua-
vis datd minovem, few,ut aliis placet , zufinité pav-
wam ,vel ut Newtono , evanefcentern. Quanti-
tates autem infinité parvas, autevanefcenres,
& quidem diverforum ordinum pro nihilo ha-
bendas effe in multis demonftrationibus ran-
quam axioma pofuerunt Euclides, & Archi-

medes
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PROLEGOMENA. o7
medes , ut progreflu ipso conftabit ; atque
hinc Bonavenrura Cavalerius indivilibilium
methodum Geometrie accommodavit, Haeé
autem guantitatum indivifibilium hypothefis
cum durior ; minifque geometrica Newtono
vidererur, loco indivifibilium evanefcentia di-
vifibilia fubftituit , Ut alibi fufits exponemus.

Scholion.

Iniis verd, auze mox tradentuy, demonfiva-
tionibus geometvicis o nifi pronwneani 5 1%
aliam , quane Euclideam notionein puntti ufur-
pabo , vel cum Recentioribus quantitatemn cva-
sefcentemn.

Corollavium,

Tres igirur dimenfiones habet corpus, fi-
perficies duas , linca unam , punttum vel
nullam abfolutd, vel nullam refpective.

Scholion.

20. Magnivefert , ut quam antiqui , & ve-
centiores Geometrae excogitdvunt barum triunt
dimenfionem genefin, Tivones multd ante con-
eipiaiit 5 quippe que ufurm babet infignein 1 e&
Gromretvie pavte , quait tantoperé Recentioves
excoluevunt. taque Euclidis intevpvetes, alique,
wt nobis inculcent vevam line® notioneiil, ingfrgz.-
nantuv punttum j.m.z defcriptum n. 17. .Ej' 13.
¢ loco in locum moveri. Clnw eniin punciunt fit
provfus individuwin 5 velnfuetur ex ifto motw
imaginarie veftigium quoddaimn longunt omnis
latitudinis expers. Hine factum e, ut alit

diverint lineam nibil effe adiud -, quam pur t
A 4 fluxuimn




8 GEoMETRIZ

fluxum s & punttum omnis magnitudinis quafe
principium effe , ficut wiitas off numeri. Simi-
liter monent iidem , ut intelligamus lineam ali-
quam in transveyfum smoveri ; veftigium enin
velitum ex ifto motu evit quidem longum prop-
ter longitudinem linee | latwn quogie propter
motum 5 qui in transverfum ¢t faltus , nnlld
verd vatione profunduim efle poterit , ciin
ipfum defcrvibens omni careat profunditate. &
ve fuperficies dicetur , quam ex fluxu linee ge-
nevavi imaginabimuy , ejisque extyemitates effe
lineas , quemadmodiin linee tevuini funt pun-
éa.  Simillima provfus el [olidi genefis ex

fuxu fuperficies.
21. Omnis quantitas iisdem elementis con-
fat , quibus genevari concipitur. Cavalevius
qiidem hec pritiwin pofucrat [ue methodi indi-
vifihilium veluti decvetum ; limeas nempe ex in-
finitis puinltis: conftare , fuperficies ex infinitis
lineis , &5 folida ex infinitis fupevficicbus i dein-
de indivifibilia la elementa , torimaque eovun
Jummam compavabat iz una magnitudine cune
fingulis elementis , eoviumque [ummd. in alia
magnitudine y ut fic duarum magnitudinum va-
tionems determinavet. Newvtonus verd , ut ne-
thodi indivifibilium brevitatem allequeretur , tu-
#uiLs tamen 5 € accuvatiis procedevet , quantita-
tes mathematicas confidevat , non ut ex parti-
bus quam minimis conftantes , Jed ut motu con-
tinud defeviptas 5 mimivum lneas cogitat de-
Jevibi 5 ac defervibendo generari , nom per
appofitionems pavtiwm , fed per motum conti-
nuum punddorum , [uperficies pev motum Ii-
Heav UL,




ProrLEgomME N4, 9
mearuin 5 folida per motum fuperficierum , an.
gulos pev votationem latevum | ¢ [ic in ceteris,
Quare bas fluxiones infinité pavvas , Jeun evanef-
centes, vocat ille totidem quantitatum elenenta
vefpective 5 atque binc methodo indrorfibiliume
Subiituit Nevvtonus fluxionuin methodum , de
qua fuo loco dicendum multd accuvativs,

32. Relta linca eff ommium brevifima que
aster duo puncta duci poffit. Si namaque pun-
¢tum reéta fluere concipiarur per breviffimum
{patium , ita ut neque in hanc partem , ne jue

inillam defle¢tar , dicetur linca illa deferina

recta , quee dici eriam foler Diftantia ab uno
puncto ad aliud.
Covollarium 1,

23. Ab uno punéto ad aliud , ficuti unica
via eft, quee {itomnium brevilfita, ita & uni-
ca linca reta duci poteit.

Corvellayvium 11,

24. Datis duobus punétis,determinatur po-
fitio lineae recta ; hoceft, fi diretionem re-
¢ta lincae determinare oporteat, fatis exit duo
ejusdem recte puncta invenire,

Covollavium 111

25. Du re&e inunico punéto & mumod in-

terfecant.  Nam {i in duobus punétis f& {¢ in-

erfecarent , haberent ambe eandem pofitio-

nem per Corol. IL. , arque in unicam lineam

commifcerentur : quod effet contra hypothefin,
Covollavium I 7.

. . D,

76. Duereéte linee nonhabent unum, &

AS aem




10 - GEOMLTRIZE

idem fegmentum commune ; quod eti-
am ex notione linez reéte per (¢ confe-

uitur,  Clm cnim linea recta directd
?cmper itinere , nullam in partem defle-
&endo producatur , fieri nulli ratione
poteft, ut du linee reétze habeant unam
pertem , quamyis minimam , commu-
fiem , preter unicum punétum, in quo 1
fe mutud interfecant. | '

Corollavium F. fs

27. Duz re&te linca {patium non [ o
comprehendunt. Ut enim duee rectee A B, | W
AC fpatium comprehendant, ambee dif* 4
cedant oportet ab eodem punéto A, & il

TAB. coéant in idem pun&tum B, five C, quin
1. ufpiam commifCeantur ; quod fieri non 1
Fig. poteft ex Corol. IE Quare, ut fuperfi- '
1, cies, {patiimque quodvis rectilineum ex
omni parte concludarur , duabus rectis
ab, ac, tertia quadam linea b ¢ adjun-
gendaeft ; ira enim conficierur {patium
triangulare a b ¢, fen figurarum rectili- |l
mearum prima.

Covollarium V1. ;

28. Sitres re&te linex ab, bc, ac, i
elaudant {patium , earum duz quelibet |
ab, bc, fimul Tumpte, tertid 2¢ longio- {

Fig. res, feu majores erunt. Euclid lib. 1. ;
I. prap. 20, J
Cum enim linea #¢ reéta {it, erit om- J
nium breviflima & puncto ¢ ad punétum i
¢. Hujus Corollari ufus erit frequens 1
cleinceps, G
29.
= J S




PROLEGOMENA. 1r

29. Einea curva dicitur ea, quae non cff om-
wium breviffima , que inter duo punéta duct
polfint.

Difformium harum lincaram numerus eft
prope infiritus, quarum genefin ex fluxu pun-
¢ti non eft opus hic recenfere.

30. Linea mixta ¢ft pavtim curva , pavtiin
recia.

31. Plana fuperficies ¢ft minima, [eu brevil-
fima omnium , que ecadem babent extrerna, vel,
cujus omnibus pavtibus vefta linea accouiirio-
dari potef?.

Solent Geometra fuperficiem planam fre-
quenter appellare Planum, Cetere omnes
{fuperficies, quibus non ex omni parte accom-
modari potelt recta linea, appellantur curve ,
&non planz.

Scholion.

Ne definitionum copia plus @qud onevet 1ivo-
nume wienioviam 5 veliguas tvactaiionibus fingu-
lis , atque elementis multd commodists pr &pona.

PosTuraTum [,

32. A quovis punéto ad quodvis puncfum duct
poffe veétam lineam.

Scholion.

Ciim nobis propofitum [it in bac elementart
[cientia theoviam praxi comjungeve , hinc ovaiiz
placet. Praxis duplex ¢ft, alia, que exevcetuy
an charta , alia , que in campo. Ad primain
exercendam ad manus effe debet cuvcinus , ve-
gula y novma , pavalielifmus &e. 5 ad eand n;.

ver
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verd in campo exevcendam vequivuntuy bacille
cum catenula 5 vel fune cannabino in peédes, &
deceinpedas, illoviimaque digitos legitime divifo,
und cum veliquis inftyumentis , quoyuimn avtifi-
ciumn, 8 ufus, uti fe dabzt occafio, explicabitur.
Utrovis mods inftituenda ¢ff operatia , five in
charta, five in campo, ut intelligos, nusn ea fa-
ceve poffis,quz ;m’zmriu Y.

Praxis. fncharta linca refla ducituy graphio,
aut pennd juxta vegulam ad duo punila date
applicatam. In campo vettam lineamn defignabis,
fi funem extendas inter duos limites datos.
Abfque funis adminiculo idem efficies , fi per
quadrantis aut alterius inftvumenti binas diop-
tras collimans in terminum datwin , jubeas plu-
ves bacillos cevtis intevvallis infigi ope libelle
perpendiculariter tevre, fic ut emnes [imul ba-
cillos pev dioptvas confpicias ; itd emm , quot
placuerit , punéta ad vellam lineam quafitam
notabuntuy.

PosTuraTum 1.

33. Reflam ligeamn tevminatam wutvimque
produci polfe, ita ut vefta maneat.

Praxis eadem , que privs. Fel , duobus ba-
culis in data vefta defixis, tevtius in cadem ve-
éta produtta infigetur ,ft ocwlé in unum diveéto,
ceters non appaveant . Ratio & luminis veftili-
#es propagatione petenda eff.

Stcholion.

Due funt, qua in metiendis intervallis ivre-
peve Jolent vitia ex funibus cannabe comg}a@‘r.
b




 whrimyue

PROLEGOMENA.

L. Humor eofdem contvabit ; 85 vives divey-
J& inequaliter tendunt. Schvventerus Geom.
praii. lib. 1. uavvat 5 cim aliquando metiende
bongitudini in campo vacavet , funis longitudi-
nenr , quee evat 16 pedum , cadente pruind
hore unius intevvallo ad pedes 15 vediille. Huic
wvitio occurvi poffe docet Wolfius Geom. pract.
parte v, fi funiculi , ex quibus conficiuntur fus
nes , 1w ZYros Contvavios contovqueantwy y ac
preetevea funis oleo ad ignem ferventi immutta-
tuv 5 & poftquam exficcatus fuevit , pev cevam
liquefattam trabatur , edque obliniatur. Nul-
fum longitudinis decvementum , inquit Wolfius,
notabis , etiamfi funem iffiufinodi per diem iu-
tegrum fub aquis demerfum detineas.

II. Pondus funis borizontaliter extenfi impe-
dimento ¢ft, quominiis in vetam lineam confor-
mayz poffit.  Notat Camus lib. 1. cap. 1. Geom.
filum 24 pedes longum , pendevans 161 grana$,
& cujus 33 diametvi efficiant duos pollices , i
bovizontaliter tendatur decem vivium libris, cur-
war iz medio lined und cum femifle. Hecita-
que deviatio 4 linea vefta impedienda evit appoe
[itis per intervalla fuffentaculis.

PosturaTum IIL
34. Quovis centvd , & intevvalld civeulum

poffe defevibere.

Praxis. . In charta ope civcini ves abfolvitur.
In planitie, 5 ubicumque givcini apevtura tan-
ta fievi nequit , quanta vequivitur , ejus vicem
obire poteft filum, aut vivga , five lignea, five fer-
vea. Sed de circulo, cujus ufus latiffime patet,
plura mox evunt dicenda. L

Pos-
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PosTuraTum IV.

a5. Ex vefla majorepartem aufevve minove
@qualem.
Scholion.

Prater hec quatuor poftulata quibus Eucli-
des , ejfisque Dntevpretes contenti fuére , funt alia
multy equé facilia , que prudens Leétor per fe
ipfe affequi poterit , uti translatio intervalli cx
wno. Joco in alium, &5 alia ejusdens modi. Quid-
quid autem geometricé fit , per hac poftulata pev-
ficietur ; aliter non dicetur geometricé faétum.

AXIOMATA.

36. I. Que cidem funt #qualia, inter fe funt
aqualia. Et quodund equaliun ntajus, aut minus
¢/2, majus quoque,ait minus evit alterd ;vgzm[z’um.

I1.” 8i equalibus equalia demas 5 ve addas ,
vefidua in primo, aggregata in fecundo cafu funt
equalia. Etfi wqualibus inequalia , aut ine-
qualibus @qualia demas, vel addas, ea, quee ve-
manent , [unt inequalia.

I11. Quantitates, que certan aliquam quan-
sitatem tantundein continent 5 vel ab ea tantun-
dem continentur , [unt @quales.

Unde guantitates eequales in eandem quan-
tiratem duéte , vel per eandem divifz , funt
sequales.

17. Que [ibi mutud [uperimpofita pevfecté
congruunt , [unt @qualia. _

V. Totum qudlibet [ui parte majus ¢ft.

AprrENDIX L
De wmenfuvis.

Geometrie praxis , quam theorie conjun-
gimus , id jure poftulat, ut menfurarum om-

nium
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A nium, quarumufus precipuuseft apudGeome-
" tras, notionem diligenter hoc loco exponamus,
DEFINITIO.

37, Metivi idem eft , ac quantitatem aliquam
pro wnitate affumeve, &5 aliavum bomogenearum
rationein ad eandem exprimere.

Suictits ab Euclide menfura defininyr -
Quantitas , que aliquoties vepetita alteri fit
«qualis , Quaeque ab Axithmeticis pars aliquora
nuncupatur.

Menfuree longitudo, & divifio non eadem
eft ubivis gentium , uri luculenter demonftrag
Ricciolius in Geogr. reform. lib. 2.cap. 7. Ex-
ponam itaque prius varias menfursas qua &
Scriptoribus in rebus geomertricis, & phyficis

paifim achibentur.
Hexapedavalet 6 pedes.
Pes regius parifienfis 12 pollices.
Pollex 12 lineas.
Linea 10 punéta,

Ubi major accuratio non requiritur , negli-
Py guntur in praxi punéta propter paryitatem.
) (o Lan Milliare italicum valer  § ftadia.

Stadium 125 pallusgeom,
em quar- Paflus geometricus 5 pedes.
il unt Paffus communis 2} pedes.
g Cubitus geometricus 9 pedes.
i porfeet Cubitus communis 11 ped.
' Major cubitus 9 cubitoscomm.
Minorleuca gallica 2000 paf. geom.
Leuca communis gallica 2400 paf. geom.
Major leuca gallica 3000 paf. geom.,

*Milliare germanicum commune 22824 ped-
Parifienfes. 38 Por-
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38. Porrd he menfura incerta funt , nisi
pedis quantitas, ad quam iliee referuntur , fue-
yit determinata. Pes verd tot prope magni-
rudines forticur diverfas , quot funt civitates.

Q_Elarc , uthac ranta, que in legendis Scripto-
ribus occurrebat, obfcuriras rolleretur, Recen-
tiores optunum faétu cenfucrunt menfuras re-
liquas ad notam quantitatem pedis regii parifi-
ni referre, cujus longitudinem aut ejusdem fe-
miflem metallo incifam exhibent ea , qua om-
pium: tractantur manibus , inftrumenta plera-
que , & carom menfuraruin, faltem celebrio-
rum vacierates repraefentare in particulis iftiuf
modi , qualium pes regius parifinus elt 1440.
Nam, utl jam expofuiimus, continet is 12 pol-
lices, poliex 12 lineolas , lineola 1o particulas,
adebque pes integer pacticulas 1440.

Iraquepes regius p arifinus 1440.
Rhenanus 139175,
Romanus 320,
Londinenfis 1350.
Venetus 1540.
Bononienfis 1682 %.

* Colonienfis 1283 5%

Scholion,

Commodiiis & Recentiovibus, ad vitandam fra-
&orum moleftiam, menfura dividituy in 10pay-
2es wquales , qua vocantuy pedes : unde ipfa De-
cempeda appellatur ; pes [fubdividitur in 10 digi-
tos , digitus in 1o lineas ; & itd porro. Li-
vifioners decimalem primus introduxit Stevi-
wus 5 qui indicenm decempedaruimn conftituit © 5

bec
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boc pato 2 3 § 7 8, nimivum, tres do
compede, quinque pedes , [eptem digiti
&7 ote linee. Fide lib, L.cap. 1. 7. 4. com-
ment. in Avith, univer[. Newtoni, P,
Francifeus Noelin obfeyvationibus mathe.-
maticis in India , € China fattis [evibit
divifionem decimalem non mods in men-

Juvis, [ed€3 pondevibus finicis adbiberi.
39. Diximus indefinitione, menfuram
homogeneam cffe oportere quantirati
menfurande. Clun autem tres {int quan-
titatis {pecies , linea , fuperficics , cor-
pus, triplex quogue menfura eft, linea-
ris, fuperficialis, & corporea, feu {oli-
da ; linee fiquidem per Iineam, fuperfi-
cics per fuperficiem, corpora , feu {oli-
da per folidum menfurantur. Non ta-
men {uperficies per quamlibet faperfici-
em, neque {bfid}; perquedliber (olidum;
fed hec per cubum, illa per quadratum
metimur ; quia quadratum, & cubus fie
gure {unt maximé fimplices , adedque
notiores ; quadratum enim fit ex uno
duttu linew in feipfam ; cubus verd ex
ductu linez in feipfam duplicato gene-
ratur 5 nam linea infé dudta facit qua-
dratum, qud dutd rurfum in eandem
lineam gignitur eubus. Omnia conftant
ex genefi harum quantitarum explicara
n.2o0. Cum tamen menfura fimp'iciter
nominatur, femper linearis intelligitur.

B APPEN-
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AppEnpix IL

Explicatio fignorum, quovum frequens
¢ft ufus in Geometvia.

40. Signum additionis eft <+, & di-
eitur plus. Sic§ —+3 denotat fummam
quantitatum § & 3.

— Signum {ubtractionis , & dicitur
ainus.  Sic § — 3 denotat exceffum
quantiratis 5 fupra 3.

= Signum aqualitatis, Sic §—+3 =
¢ denotar, quantitates § plus 3 equari 8.

x {ignum multiplicationis. Sic §
3 denotat, produétum ex quantitatibus §
& 3 in fe invicem multiplicatis.

=, < duo fignainaequaliratis, Pri-
mum = vocatur {ignum excefsds , fe-
cundum < defeétiis. Sic 5 —+4> 8de-
notat, fummam § —+ 4 majorem efle,

wim 8. Contra verd 8 < § —+ 4 de-
Egnat, g minorem efle fummi§ —+4.

% Signum quotientis quantitatis #
per b divife. Et {imiliter Z eft quoticns
numeri 7 per 4 divifi, five 15 Et cu-
jushbctﬁ'a&ionis,uti L, NUMEraror pro
dividendo, denominator pro divig)rc
hebenduseft , &ipfafractio § proquorto.

depmaumnlﬁgnaopponunmsﬁﬂs
quaque locis adjiciam.

ELE-
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L De variis Lineavum Rellavum [ibi mutud

f.‘]‘.+, &4, occurventiam affectionibus,

et fampgy Ex vario linearum occurfiy prima haec
Geomerriz quafi lineamenta ducimus :

s & diciyp rectarumnimirum vel per pendicularirer,

& el vel o%hqug. in alias incidentium indolem
contemplamur, a:{uuo.luqu; multipli-

Stgans ces, (,Luomam vero, occurrentibusin-

ter fe lineis, primam gencfin nancif
cunturanguli, hinc ordiendnm nobiseft,
DEFINITIONES.

41. Angulus ¢ft dugrum lineavum inTAB.
pfrzmz (I[Ef!ua Juperficie fe mutud tangenti- 1.

um , & non in dwveltum jacentium , al-F ig.
tevius ad alteram inclinatio. Hoc eft, 1.
iorem Hu“ quia dux linez AB, AC concurruntin
: A, & non jacent in diredtum , ideo ef-
ficiunt angulum A in eadem exiftentem
fuperficie, in qua duz ille linez confti-
quanfitats # tuuntur, Dicentur autem due linca non
in dire¢tum jacere, quando alteraearum
versiis concurfum protenfa non coingci-
dit cum altera.

Corollavium.

42. Confiftit itaque anguli cuju""vn
quantiras infola mchnauom , noninlon-
gitudine linearum ; lince enim longitis
exc urrentes , ficuri non augent ang ruh
incli mnonem, itd neque ejufdem mage
nitudinem.

i+ an ”pg

.Lll

B2 : Sl
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43. Angulus vectilineus eff , quem ve-
éte linee efficiunt ¢ curvilineus , quemt

TAB.curve : mixtus, quemretta, &5 curva.

&
Fig,

Retilineumn angulum hoc loco unicé
confideramus.

1.2.3. 44. Latera, Seucrura anguli funt linee

=
$ 3

AB, AC, queangulumefficiunt.

Pevtex anguli eft punitum A, in que
Iatera fibi mutud occurvunt.

45. Clun angulus eft unicus BAC,
wnici etiam litterd A ad verticem pofitd
defignari folet. Cum plures anguli ad
unum pundtum exiftunt, {olent Geome-
trae, ut tollatur confufio, angulum quem-
libetexprimere tribus litteris B A C, qua-
rum media A oftendit punttum A , in
quo linez conficiunt angulum ; extremae
verd litteree B & C fignificant initia li-
nearum , quae angulum continent ; in-
terdum etiam unica litterd O interids po-
fitd defignarur,

46. Anguli equales, vel potitis fimiles
dicuntur, i, cim [ibi invicemvertices A
€9 a imponuntur , lateva unius AB, AC
congruant lateyibus alterius ab, ac.

Adhoc non requiritur, ur latera fine
zqué longa.

47. Cim rvecta AB fuper velam F G
confiffens iu1 neutram inclinat pavrtem ,ac
proinde angulos facit utvingue equales A
BE, ABG, reffa AB alteri infiffens di-
cituy pevpendicilaris.

Uterque equalium angulorum ABF,
vel AB G dicitur vetus. 48.

i
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48. Sin vevd velta DB fuper ve@amF
G confifiensin alteram pavtem magis in-
clinet, ac proinde angulos faciat utvimque
inequales DBY , DB G, retta DB vo.
catuy obliqua ; angulus DB G vedté minor,
acutus nonunatur ; € angulus DBE ye.
&6 majov , obtufus.

Corollavium 1.

49. Omnes anguli recti funt inter {8
xquales. Nam, ut ex ditis coliigitur,
angulus rectus nullam patitur varieta-
tem, nec unus alterd major , mindrve
dici poteft ; cum linea perpendicularis
eumefficicns non debeat magis in unam
partem, quaminalteraminclinare. Ob-
tufus vero, & acurus augeri po[iimt, &
minui infinitis modis ; ctum abilla intle-
xibilitate , inquit Clavius , linee per-
Jpcndiculnris infinitis etiam modis reéta
inca poffit recedere.

Covollaviuin I1.

s0. Ad idem punétum B date recta
FG, & in eadem fuperficie perpendi-
cularis unica duci poteft. Nam quevis
alia DB in unam magis , quim in alte-
ram partem inclinaret.

Covollavium T

§I. Sireéta A B perpendicularis firre-
&z FG in punéto medio B, quodvis
punctum , puta, Cejufdlem perpendi-
cularis A B aqualiter diftabit ab extre-
mitatibus F & G date re&te.  Peripi-
cuum eft enim rectas CF , CG, que

B 3 me-

Fig.
6.
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metiuntur diftantiam cjufdem punéti C
ab iifdem extremitatibus, fore wquales;
aliter perpendicularis AB in unam ma-
gls parrem, quam in altcram vergeret
contra hypothefin.

Covollavium IV.

5 2. Sire&a AB perpendicularis fit re-
&=z G in puntto medip B, quodvis
aliud punctum D, quod extra perpen-
dicularem in eadem plana fuperficie fu-
matur, non erit equaliter diftans ab ex-
tremitatibus F& G, NamFC=CG
ex Corol. I.  Si equalibus addas ntrim.
que CD, eritper Ax. . FC—=+ CD
='CG—+CD. Arqui(n28.)CD—
€G > DG. Efgoper A LFC—
CD, hoceft, DF > DG.

Corollavium V.

§3. Itaque quodvis punétum , quod
zqualiter diftet ab extremitatibus rectae
F G, erit in perpendiculari AB, quee
bifariam f{ecat re¢tam F G ; eademque
perpendicularis AB tranfit per omnia
punéta @qualirer diftantia ab iifdem ex-
tremitatibus.

Covollarium F1T.

s4. Denique, quod maximé notan-
dum, {1 duo punéta A&C, vel A &B
{int aqualiter diffita ab extremitatibus
rette B G, refta linca AB ,. quee per
heec duo pundta tranfit , erit perpendi-
cularis in medio reét® F'G. Nam duo
punéta
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pundta determinant pofitionem lince,
(n. 24.)

Scholion 1.

s§. Due vegule fic compalie, ut an-
gulum reftum coutineant , inftvumentum
efficiunt , quod Novina appellatur. Nov-
e examen fic inftituitur-  In quavisve-
GaBF, fumpts punté A , novine latus
AL applica fuper AF 5 & juxtalatusal-
tevum defcvibatuy veita CA 5 conversd
deinde novmd verfus B , fi utvoque latere
congruat vectis BA, CA, fato effe legir
timam , & exaffam. Ratio pendet ex
def. perpendiculavis (1. 47.]

Scholion I1.

Quia avcus civeuli metitur quantitatemr
angulovum , idcivco definitionein civeult
hoc loco antevevtimus

¢6. Civculus off plana [uperficies unius
line civcuitu comprebenfa, que civcunt-
ferentiadicitur, iquaadaliquod punctum
A intra contentum , quod centrum dici-
cituy | onmes o que duci poffunt , vetde
linee, five radii civeuli, AB,AC,AD,
AE funt quales. Omnia itaque circum-
ferentize punéta B, C, D &e. zquidiftant
a centro.

Scholion.

§7. Siintelligavur vecta AD civcapurn
&um A quiefcens wmovevi, donec ad eunts
dem vedeat locum , @ quo dimovericapit
defcvibet, ipfa vecia totuin [patiuin civeu-
lave : punctum vevdalterum extveinuiil D

T

B 4 deli-

Fig.
8.
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delineabit civcumferentiam, feu, ut ve-
cant, pevipheviam B CDE.

§8. Diameter civeuli off vecta quedam
linca BAD per centrum dita, ¢ ex utva-
que pavte in civculi pevipheviam tevinina-
ta, que civculum bifariam fecat yin duos
ut vocant, [emicirculos, quovum [emif-

Jem B A C appellant quadvantem civeulsi.

Arcus civculi ¢ff pars circumferentie
major , mindyve femiciveulo.
Covollavium.
Circuli aequales funt, quorum radii
funt @quales,
Scholium.
¢9. Civcumferentiam Mathematici pav-
tivi [olent in 360 partes equales , quasgva-
dus vocant , ob multas illius numeri corm-
moditates , [emicivcumferentiam in 180,
quadrantem in 9o; gradumverd quemli-
bet dividunt in 6o alias partes quales
quasvocant minuta prima, quormin unumie
quodjue dividitur vuyfum in éo alias par-

TAD.tes @quales, quas appellant misuta fecun-

1L

Fig.
39.

day atque ita porvd , fi mods infivumen-
22 magnitudo id patiatur. Ejufinodi di-
vifio in minuta prima , & fecunda adbi-
betur, ciom exadtiffima angulovum inven-
tio ad ufus potiffimion Aftronomicos ve-
quivitur.  Qud verd methods , qudve ar~
tifici6 bec drvifio peragenda fit, alibitra-

demus,
6o. Cur autem ad circumfeventie di-
vifionens ex omnibus numevis Mathema-
tice

1
!

i
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tici elegerint numeros 360 , 90, £ 6o,
Caufa e/t quod bi numeri pluvimas habeant
partes alquotas , quoedin calculo foleteffe
percommodum. Numevus quippe 360 ali-
quotas babet 2.2 , it in adjeéle Jchemate

¥ ididal ] atet.
OFim /;‘v'ﬁ-'j: P z

Fon
1y

Partes aliquot e numeri360.

2,3,4,5,6,8,09, 10,

180, 120, 90,72, 60, 45, 40, 36,

13, 15, I8,

§0; 241 56,

Partes aliquote numeri 90,
2 kl 3 ? s ? 6 ? 9’
45, 30,18, 15, 10.

Partes aliquotae numeri éo.
2, 3 ? 4 s § o 6':
30530415432 + 5O,

Ins bis feviebus numevi oppofiti fefeinvi-T AB.
cem: denonrinant , quales nempe fust partes 11
totius 5 puta, 45 in primo ordineoppofi Fig.
tun fibi habet 8 ; ac proinde4s eff oitava 39,
pavs numeri 360; 8 autem ¢ft quadrage-
[ima guinta pars numeri 360.

61. Menfura anguli ¢ff avcuscrrculi A
C, qui ab equfdem anguli vertice B tan-

Erreufy,

Wilfererig

Mam 1w
T vad
VI T

wam centro, €7 intervallé quovis dejcvi-
Zi””'a &7 a latevibus BA, BC termina-1 B
tur. Quare anpulus ABC roudemgra- -
duum, & minutorum efle dicerur, quot ‘xlc;g.
*

gradus, & minuta continetraxrcus inter-

ceptus AC,
62. Menfura anguli velli off [emper
Bs qua-
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quadrans civculi , nempegradum 9o. Nam f6

{i duz diametri BD, CE fefe ad angu- yi

los rectos fecent , circumferentiam cir-

culi divident in quasuor partes aquales,
TAB.quarum quelibet eft menfura anguli re- ‘
L &, quiilli refpondet., Hincdicietiam | ¥
Fig. poteft, femicirculum e(le menfuram duo- '
9. rum rectorum. W’
Corollavium. |

63. Intelliges jam multd etiam plani- | i
iis, quare angulus nonminuatur, neque
augeatur, licet crura minuas, velauge-
as. Nam, fia vertice B dati anguli C .
B A ,tanquam centrd, defcribantur inter-
vallé qudvis plures circuli; & arcuslF, ’

TAB~puta , fir fexta pars fue circomferentia: “
L etamreliqui ED, CA &c. crunt {imi- i
Fig. Jirerfexra parsfua circumferentia ; aded- T
EX. gque arcus quiliber interceptus erit ejuf~
dem anguli menfura.
Scholion.

64. Atque binc praxis confequitur ex-
aminandi gradus , feu quantitatem dati i
anguli EBG per femiciveulum covneum
tranfpaventem in 180 gradus divifum.

TAB.Centrum [emicirculi pone fupra verticem
1. B angulidati, ¢ femicivculi vadium B D )
Vig. fupra anguli latus BG. Arcus CD in-
12, ter anguli cruvainterceptus offendet , quot
graduum fit datus angulus E.B G.

65. Inn planitie. I. Inftyumentum gonio-
metvicum ita collocatuv , ut vadius ejus
C G unilateri dati anguliimmineat ; quod
facild obtinctur 5 collineando pev dioptras

Fe
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Fe2 G, feu pinnulasimmobiles ad diamc—T B
trun pevpendiculaviter eveftas, versis ba- i :
Jtam n extremitate lateris defixam. o
P \ ey e R 7 10

I1. Centyumn C vertici ejufdem angulr <3
smmineat , epe pevpendiculi ad cemtvuii 43

siftvuinenti. %
I11. Regula HI civca centrum mebi-
lis, wersus latus anguli alterum prormo-

weatur , donee pev dioptvas ipfi affixas,
bafta in extvemitate lateris defixa colli-
neanti occuvrat.
1V. Gvadus in aveu GI inter cvuva
anguli G C,1C intercepti notantur.
* Figura 41 TAB.1lLexhibetinftrumen-
tumgoniomcn'icum , five {emicirculum
in gradus &minuta ope {Cale geometrice
divifum. Dioptras{corfimexpreflas vide
TAB.ILLN. 5.&6.
PROPOSITIO L
66. Problema. Ex dato extra veflamn
indefinitamBFE punito A pevpendiculavem
ducere. Euclid. lib. 1. prop. 12. TAB
Conflructio. Centrd A deferibe circu-" =
e lm, qui fecet datam BF in D & C: E:'i.rr.
!'.i -M.-;‘;:;:Hil centris D& C def LT}bc\ duos alios xqud- 4 3:_)
! .‘;mw _les _cn‘cu‘.Qs,_ Qi primo minores, qud {c
. invicem focént in E ; ducatirque recta
AE G. Hacerit perpendicularis quafita.
Demonftratio. Ducantur AC, AD
& rurfum I£.C, ED. Per conftructio-
nem reéte A C, A D funtequales ; quip-
¢ quee funt radii ejufdem cireuli (n.56.)
Smiliter £ C, ED fuant aquales, nimi-
rum

m ;'31'?,';‘1(;‘&

[
[
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rum equalium circulorum radii. Ergo
recta A Ghaberduo punéta A & E qua-
liter diftantia a punctis C & D Iraque
[n. 54.] reta A G, qua per hac duo
Fun&a tranfit, eritperpendicularis quae-
ta.  Quod erat faciendum.
Scholion 1.

€7. Anmimadvertis , opinoy , in omni
problemate duo potiffimim e[fe confideran-
da : confiyutionem illius , quod proponi-
tur , 7 demonftr asionem , quivird faltum
offenditur, quodfierijubebatuy.

Scholion I1.

Probé apponunt Geometrae in proble-
mate banc particulam ,indefinitam; fi e-
mim linea effet finita, non poffet femnper A
puntto extva ipfam dato perpendicularis
ad cam deduci, Polunt itague Geometre
vectam datam effe indefinitam : boc ¢ff ,
won babeve magnitudinem deteyminatam,
ut [altem ad ipfam produltam pevpendi-
culavss duct polfit.

Corollarium.

68. Hinc fequitur linea perpendicu-
laris terminum , nimirum punétum G
&qualiter diftare 3 punltis C & D, &
rectam CD bifariam feétam in punéto
G perpendicularis incidentis.

69. Praxis. pplica latus norme pun-
&o dato A, bafin vero date vefle. Li-
wea fecundiom novme latus dutta, off pev-

pendicularis quafita,
FPervinm
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Feritim , quia longitudo norme, qui in
Mechanicis utimur , ad furmmum eff pe-
dum trium , quatudrve, idciveo in cam-
po> & planitie alitev quafitum obtinebi-
tur

Quadrante menforid. Fige palos in
dato puntto A, €5 punéto aliguo E dute
refteB D : deindein dataveita quare pun-
&dum C, [upra quod confiitutd quadyan-
tis centvd poffis per dioptras laterum CF,
C G intuer: palos fixos in E ¢ A, Re.
éta per C ad A extenfa, ¢f pevpendicu-
lavis quafita.

Aluer {016 fune.  Funewmn in dato pun-
&o A fixum obliqué ad datam yeGam B
D extende, donec eam tangat extvemita:
te fua in K : extende fimiliter ad partem
altevam in ¥ : intervallum EF feca bi-

TAB,

Javiam in C : quod fiet funem ipfi EF TAB.

wqualem complicando conjunétis extremi-
tatibus.  ReGaper Aty C duéta, eff per-

pendiculavis quafita,  Ratio pendet ¢x
Corol. prec.

PROPOSITIO II

70. Problema. Ex pun&o dato A in
data vetta BF perpendiculavem excitare.
Euclid. lib, 1. prop. 11.

Conftruétio. Circind cape wquales A
B, AC: centris B & C deftribe duosz-
qualcs circulos {e fecantes in ). Ex Dad
Aductareétaerit perpendicularis quafita

Demon-

.lg',,

LS,




Fig.

16,

I.
Fig.
27,
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Demwonftratio. Punéta B & C aequidi-
nt 4 punéto A ; & radius B D =qua-
lis eit racio D C per conftrutt. (uare
reéta D A in neutram partem inclinat ;
arque hinc perpendicularis eft ex def.,
& n. 54.

=1. Praxis. Applica norme bafin re-
& date , [ic ut latus novme vefpondeat
dato puntto. Funis fecundion latus noy-
me extenfus dabit pevpendiculavem que-
fitam,

In magna diffantia non fatis tuta ¢f
{mxz': tradita ; nam funis a lateve tam

revis norma deviatio, quamvis oculo per-

¢ipi vix poffit, [t valde longa perpendicu-
lavis queritur , in fine evit [enfibilis, &
gagna.  Quare

Aliter, &certitis quadrante.  fiffru-
anentum conftitue bovizonti pavallelunn, fic
at ejus centrum fit divect? fupra refte da-
te BF punttum datum Az qud itd perma-
wente , unuin latus inflrumenti AR fic
vevte, ut pev ejus dioptvas confpicias ba-
culum perpendiculariter humi defixuntin
date veie puntto quopiam C : qud fults

TAB nftruments latus AL, vefpondebit velie

date BF, Deinde baculum altexum jube
perpendiculariter defigi ex adverfo,quan-
td placuerit intevvallo in L, fic utin ewm
collimans per dioptras latevis AG adgra-
dum 90 conftituti, intueripoffis. Reffaper
A g7 Lextenfa, off perpradicularis quafita.

Aliter foléfune. Ad punéisd.t.C par-
tem

b i
\

[
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#m utvamque [ume duo equalia intey-

valla CE , CV : inEgs F fige duos fu-TAB,

nes equales juftce longitudinis 5 edfque fu-
pra tervam extende 5 dum fe mutud tan-
gant in A Reflaper C ad A dutta, of
perpendicularis quefita. Ratio patet o
Probl,

Corollarium,

72. Si refta perpendiculariter recte
infiftens infra illam dire¢ produca-
tur, etiam inferius fegmentum eric ei-
dem reéte perpendiculare,

PROPOSITIO IIL

73. Problema. Datam vefam finitam
AB bifariam, & perpendiculaviter feca
re. Euclid, lib. 1. prop. 1.

Conftructio. Centris A & B eddemaper-

{it {emiffis datee reétee AB, defcribe hine

1.
Fjg,

15.

turdcircini, fedintervalld majore, qUAMTAR
|

artque indé duos arcus fe {e invicem fe-
cantes in punétis C & D, per que du-
catur re¢ta CD. Heec fecabit bifariam,
& perpendiculariter re¢tam A B.
Demonftratio. Quia arcus eodem in-
tervallo defcripei funt per conftruétio-
nem, punéta C & D aquidiftant ab ex-
tremitatibus A & B recte AB. Ergo
omnia punéta rete CD abiifdem aqui-
diftant ; & confequenter punétum E bi-
fariam, & perpendiculariter fecat rectam
AB[n 54.]. Quod erat &c.
Praxis. [nplanitic extremitatibus A &5
B date

F 1g.

17,
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B date longitudinis defige duos clavos;

quibus connette duos funiculos intev Je equa-
les , fed majoves femifJe datevecte AB:ex-
tende bos funiculos , donec binc atque in-
d¢ [e contingant in punétis C& D, ubi
clavo aliguo vetineantur diffenti.  L'unis
& punéto C ad D dultus [ecabit bifaviam
longivudinem datam AB.
PROPOSITIO IV.

=4. Theorema. Cum vefta linca EB

Super vetam AG conflifiens angulos facit,

"TAB.aut duos reltos efficiet, aut duobus veftis

L
Fig.
12.

L

Fig.

i12.

equales. Euclid.lib. 1. prop. 13.

Demonfiratio. Si E B fuerit perpendi-
cularis ad reftam A G , perfpicuum eft
(n. 47.) effici duos rectos.

Si X B non fuerit perpendicularis, fa-
ciet unum quidem angulum obtufum,
alterum verd acutum.  Dico igitur , eof-
dem fimul {fumptos duobus cfle rectis
aquales.

Centro B intervallo quovis deftriba-
turfemicirculus ACD. Arcus A C me-
titur angulum ABE; & arcus CD me-
tirur angulum EBG. Atqui duo iftiuf-
modi arcus complent femicirculum , qui
¢ft menfura duorum rectorum [n. 61.]
Duo igitur anguli ABE & EBG duo-
bus reétis funt aquales. Quod erat &e.

Scholion.

TAB. 5. Fidetur hac propoﬁtio,inyuir Cla-

vius 5 pendeve ex communi quadan ant-
mi notione, Qud enim angulus obtufus

j itpc‘-

o 1
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Juperat reGum ang ff/zr?,x, ed veliguus angy-
ius acutus fuper atur ab coderr i.JMM’)m’o
_Q’wnum’.fmmi i ABC,CBD duotys
1l s equales effe demonfivatu ~Siquidem
LanTUIN WIS COTUIT Jrzf];.zuu:m.mmmm
q!fdufifﬂl altey Lf(f‘ evdit.

DeriniT 10.

6. Duo tr;ﬂ"w’z 8 c,'/:w efficit per pend- Taz.
culavis AB, bl qua DB, vecantur I
deinice jJJ uJ’ Z‘z s vel Lu/l,‘u/!'u ’ Fir,

Covollay:um 1. A

77. Duo quicunque anguli deinc eps
ro‘m , feu confequentes ‘&quantur d
bus aliis qui 'wl's ibet deir nceps po
Omnes i.cm dem valent duos reétos.

Corellavinm 1!.

78. Si duo anculi U’ r 2B G, quo-
rum latus comnune DB, & vertexic cm
punétumB, {im uiﬁm]} tivel duos reétos . :
X« cwnt ¢l ab iisdem deficiant, duge
lince F'B, }) G non eflicient unam re-15-
{tam ,-fed a mulbn- F'B G comprehen-
aent in puncto B, fm/z d. lih. 1. prop. 14,

Nam b .=1.ma I B G unam reétam effi-
cerct , duo ans uh DBF, DBG fimul
ﬁmmm duos rectos equarent, contra hy-
pumcim,

is.

AB.

19

Covollayium ITI.

79. Traque, {i linca FB G o\.mmu’*ﬂ-
tur in B, lsoc u{, angulum efficiar in w,,
duo anguli DRF BCiGn ul fumpd
veld duohus rLLtls dcl cient, vel eosdem
excedent. Ut pater, }_;muuda.hmu FB
in C.

C Corol-
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Covellayium IV.

Fig. o. Si duo anguli DBF ,DB G fimul
o fumpti duobus rectis aquantur , linca
oS F G unam reétam efficict,
Covcllavium V.

Tae. 81. FEddem modd demonftrabitur, {i

L 1)]111!.,9 rectee , quim una, cidem reétee ad
Fig, idem plm&um Jnfnhu[ , angulos effici
21. duobus reétis segnales.

Corollayvium VL
Fio. Q2. Due re@e {¢ invicem fecantes
22. efficiuntangulos, quatuor rectisaequales.
23. Corollavium FII.
83. Omnes annuh\n\n unum puns
&um conflituti conficiunt qmmor res

EOH ‘ﬁll[‘lt ‘mr) qu_LLHOi 10(.‘.’[1 i1 P ures
palt s {oét.

DeriNITIO.
84. Si duo anguli deinceps pofitiD BT

Tar. PB G duos vettos efficiant , eorum qm/z-
1, bet vefpectu altevius vocatur angulus come-
Fig.s Dlementi ad duos veftes.
Sinutiter i duo anguli ABD,DBG,
Sfimul jf, w ,hr; unum veftum efficiant , eo-
rum quilibet vefpetiu alterius vocatur an-
gulus cormplementi ad unum vectun.
Tae. Sidueveite AB, DE fe invicem ﬁ’-
L cent in puntto C, duo anguli AC Dy
Fioc. BCE, vel alii duo ACE, BCD vocan-
22. tur anguli oppofiti ad vevticem,
33 Corols




Ly w1,

Corollavium 1T,

g5. Ergo anguli equales habent coms

plementa n:qu dia,  Et duo anguli erung

mq €8 , -quando uterque vel eft com-

p.munh.n ejusdem anguli, vel anguy-
torum equaliym,

PROPOSITIO V,
86, 'I heorema, 87 due refle AE e

2 P o Mermd
muty ;J/ L».,'ffzf,ﬂ gulof advey-

b
)

arcus cireuli (1 ADB. Sid duol :.MLWHL
circulis CAD & AD B fubtrahatur com-
mnnl% arcus A D erit refiduus arcus
AC Equ alis sefidyo arcui DB, Iraque
anmiu ad verticem oppolirti (
D K B aquales funr , (f"us nempe meti-
unour arcus d.‘qll 1L"1

Simili ratione demonftrabis, angulos
AED, CE B effe inter f& aquales,
()uod erar, &e,

A/:tcr Ang ulus A C D eft comple-
mentum  ar muh A ()!", ad duos reétos
[1.84. ] \Lr;ul angulus BCE eft pari-

A

Laf \:,(:. .ji !) 'Cg-‘u‘l” !1-1\(7

T
L

ter me)iumf‘nmm &u duos rectos ejus- K 19,

dem :mt'uh ACE, oo anguli A L.JJ,
BCE oppofm ac l yerticem it Zqua-
les (n,85.),  Ed.‘em modd demonitra-
bis angulos ACE, BCD efle aquales,

Ouod erar &c,

C2 Corol--

AB
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Tar.
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Coroliariunn.
Ergd, fi reéta A B eit perpendi-ula.

L

ris secra .o 12, erit pariter xecta I 10 res
cipro. perpendicularis weéte A B.
PROPOSITIO VL

. Theorcma. S qustuor anguli res
ilinea ACD, ACE ) i3 (,I), LUE 4
conmmunen vevticems C conflitute, & in
eodemn plano deferipti , fiut equsmodi , ut
anguli adverticem oppofiti @quales fucrint,
nimivum ; ACD = BCE , & ACE
= B CD , erunt quelibet du linee ad-
verfe CD, C E,&CA,CBuw divectunz
fibi 5 & contimum _adjuncie.

Denonfivatio. (Quoni>m per hypo-
thefin ACD=BCE, & ACE=B
C D, crit

L. ACD~+ACE=BCE~+BC
D. Sed ifti quatwor angul: fimul ‘Wmpd
quaruor rectos conficunt (n.82. LR ).
Lrod duo ACD —+ ACE cuos rectos
conficiunt 3 & confequenter D K est li-
neca recta ( n.8o.)

Scdl quatuor anguil fimul fumptiquatuor

redios efficiunt | 82. J. Ergo cuo AG
D — BC D cuos reé&tos ; & confequern-
tor A B eft pariter linca reéta [ n. 8o. ]
(Guod erat X,

9. Lemma, 87 terminis unius la-
teris A &7 C figure vectilinee ABC tris
bus latevibus compreben|@ , jungantuy -

ira
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tra fiouvam due veéte AD, CD, be fi-
thul jumnpte iinores evunt [uwmind A B
°+ C B duovum veliquovuin lateruni ﬁ’fu.
* Euclid. lib. 1. piop. 2 1. pars

Utl‘/lu‘f}_;’.’ vatio. Producatur A i_;‘rin E: Tas.
erit L

LAB-—+BE>AE (n.28.) 3 &Fig.
urys )1(11‘\_, J\}L\,t. H e s Cit A U —+b C 26,
= Al \,\11 30 ik

Il. Similiter DE + EC>DC(

28. : 5 &L LLnul juc L.,\.ul]ﬂ AD 5 CIIT A‘; &
r
=Ll > Al —+ DC ; 126, .
Ergd muled magis A3 s;l: > A
D — U(, : hoc th, A J —- J“.(_: e A

B —+BC. Quosd ecar &e.
PROPOSITIO VII,

89. imo,erm I Si dquovis punlo A T,
advectam ¥ G perpein ffL.n!ain ducatur 4 . L
bec Li’z‘thtlff!f’fh rectavum Al i< rf,. ng.
breviffinma , que ab eodeimn ‘hc,u A ad 28,
eandemrvettam ¥ G ducipoffuit.

1l Ex duabus o')f/qfr s ADs AF, Jon-
giov ot A, qua d perpendiculave A B
niage 5 vecedit,

Kt vicithm,

I 8 vecta A B fit omnium linearum
breviffina , que ab eodein puncto A ad ve-
Sam ¥ G duct poffint erit eader? pevpeis=

dicularis buic vecte I G.

1. Ex duabus obliguis AD, AF  que
Jongicr eff , @ perpendiculavi A B magis

Yecedids
Cs3 De-

o
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Demonftrats 0. Producarur A B in Bl
haxw lege,ut A3 == 3 H uu:e.n[inque

recke LJ i, B H ()u 1A B eit perpens
dictila aris fuper ' G, et eadem k (5 re-
;jn oce pe m ndicularis {uper AB [ .
87. ,. \m fum 4 quia per conl truétio=
nem A B == 3 d, ent I' G perpendicu-
laris in mu.{iu recte A H.  Quare pun-
&tum quodvis redte I G equidiitabic ab
extremitatibus reéte A (n.51.)
Eritergo AB=BH (perconitr.)
AD=DH ({ n. 1. )
AF==FH {. "0ni/§1 ) )

Etconlequenter AD AH

2

AD—AD —DH

e i g i i

2

AF=AF~+FH

Atqui AH < AD =+ D H (n.28. )

& AD = D =|( AV =~ FH (n.88. ).

Ergo , i harum quantitatum inequalium

it-.nmntm femiffes 5 habebitur AH <
A

'\. )—H) { \1) -+J')H ,Al‘——kI* H:

2

five AB <. \D & AD <« AF.

Habes erg0 , quod L. quaerebarur , res
¢tam A B a quovis punéto A p 1pgnh-
culariter Juh’mm fuper F G, efle omni-
um re¢tarum A D, AT breviflimam.

[I. Ex duabus o! m\lms AD , AF -
@qualiter & perpendiculari AB receden:

&ibus,

2

{
I

= T
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tibus, longiorem fore illam’, qua magis
recedit.

it reciprocé ab hifte dutbus propo-
fitionibus confequitur :

I. Re&am A i3, {i brevifima fit tomni-
um rectarum , qtm a puncto A fuper F
G duci pnlmr , foie pe Ll)_'l cularer
ipi ¥'G. Nam, um 11:{3“
vi 1“\19, {i eadem A B non
dicularis , Il\_‘ll efler contra hy
{in omnium hncarum , qua a p
fuper ' G duci potfunt, brevifiima.

“ Con Itu.ld ur paricer ex duibusab-
liquis , que ab co lem punito -Aadcan-
demrectam F G ducuntur , lonsiorem
fore illam , qua magisrecedetd perpen-
diculari. \.'-1 m, i minds a p_‘f‘t;:a'm\.
lari recederet ; non effet contra by
thefin reliquis obliquis long {,n, uti de-
mon;tratum jameit.

Corollavium L

90. Ab codem puncto A ad eandempy;,
reétam F G ficuti unica linca omniam 3'8"
breviflima , ita & perpendicularis unica
duci poteft.

Corollaviimn 11,

91. Dux gmp"mxca,w es \h, "}"d Taz.
eanaem re&am F G, quamvls inmfini-
tum producantur, nufuam concurrent.
Nam, {iin aliquo puncto concurrerent
ab hoc pu-rfo ad eandem rec¢tam dua
per pendiculares duci polfent : quod el
abfurdum ¢x Corol. L

1'"19,:

29,
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Covollarium 111,
Tas, 92 Maque, i due obique @quales |
L AF, AG ab codem puncto Aad >an- Ji
Fid. dem L“u‘;tm‘w_l G L\iU-:.J.;iLU' » €rumt JH;F
~g. ®qualiter diltantes a perpendiculari AB.
Gt reciproce, {1 ille finc equalicer ‘u_nbm‘—
{CS a perpendiculart , erunt £quales,
Covollavium IV ;
93. Ex prima paite Corol. praced. i
confequitnr , quda, fi due redte equa-
les A, AG ab eodem punéto A ad
eandem re&tm F G ducantur , ambe
erunt oblique eidem recte F'G. Per
pendicularts autem A 3 cader inter eas-

dem in miedio recte F G, que bifariam i
a perpendiculari {ecabitur.
Corollarium V p

94, Quamobrem ab codem punde
A ad candem rectam F G tres linee re- |
¢te xquales duci minime poflunt. Nam
ad cindem partem ejusdem perpendicu-
bavis A B duas rectas wequales ducere
oporteret: quod eitabfucdum.

Similiter tria punéta cjusdem lineae
reftee ' G non peifunt equaliter diitare
abeodem punfto A. r quemadmodum
exdef. n. 56. omnia puncta ejusdem cir- .
cumferentiee equidiftant ab codem pun- P
<10, quod dicitur ce trum; ita perfpicu-
um eit, tria puncta ejusdern rette linese
adeandem circumferentiam minime pof~
1¢ pertinere. Itaque reéta linea, &circu-
Ii circurhferentia in teibus punctis non
poflunt concusrere, _

ELE-
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ELEMENTUM IL

De varviis Reflavum Lineavum RURquam
concuvrentium affeitionibus.

ParALLELARUM theoria independenter
3 triangulis planiore methodd demon-
ftrata, quantt momenti furura fit in unj-
verfa Geometria , ufll ipsd incelligent
Tirones.

DEFINITIONES,

Q5. Reite [inee A B-, G IJ, f'}ﬁ]’r‘:?ﬂﬁftf, Tas:
[en equidiftantes funt , que utvingue in o
wnfinitum protvaite equalibus [empey g t
tervallis inter fe diffant, o°

/Aqualia autem intervalla defumuntur 3%
pencs perpendiculares EF, EF,

Generantur parallele, fi reta EF ad
re&am C D perpendicularis , per CD
femper  perpendiculariter moveatur.
Tunc enim cjus extremum E defcribit
paraliclam A B.

Scholion I.

96. Ratio verd cur Geometre inteye
valla, altitudines , omn:a denique meti-
antuy lined pevpendiculari , ea off , quia
menfura alicujus vei debet efle flata , &9
deteviminata , €5 non indefinita y inter
cunctas autem limeas vetas , penes quas
Sumnitur ompis menfura , fola linea per-
pendicularis e} certe determinat ejue
longitudinis , alie verd ommes indetermi,
nate 5 modd brevioves , m0dd Jongioves 5
quieque [excentis uiodis vayiari pojiwt.

Gl Scha
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Scholion I1.
o7. ER 7 aliud infivumenti genus,quo
in ducendis juxta vavias pofitiones 1 coiye
T ta pavallelis intevdum wtunuy & Paral-
AR Jolyfmum vocamus , ex duabus vegulis A
Fi + B, CD compofitumn , que ejusden uoifie
18- Jatitudinis o vetinaculis unijovinibus i@
3L compunguntur 5 ut vetinacula intevoallss
equalibus EG, F Ha fe invicem dijient 5
ipfe autem vegule vayus wntervallis didu-
€1 queant.
Covallavium I
98. Perpendiculires omnes inter re-
&as parallclas comprehenle, funt inter
td fe &qualcs.
Corvollavium I,

99. Re&ta, que uni parallelarum per-
pendicularis eft , ent pariter perpendi-
cularis alteri parallele.

Covollavium II1,
Tae. 100, Perpendiculares omnes inter
I. duas parallelas compiehenfe , funt pa-
Fig. riter mter & parallele. Nam, f{i cuze
30. rete EI', Ef perpendiculares eidem
reéte CD non {unt inter fe parallele,
produéte concurrent in aliquo puncto
O ; itaque ab codem punéto O duz per-

rectama CD; quod eft abfurdum (n,
99 )

Corel-

]

pendiculares duci poterunt ad eanaem !

i ———— e T2 Rt b

@
b
‘\
\
Is
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Corollavium IV,

ro1. Parallc] larum partes BF, FF 3
Fl 1R . : EFig.
perpendicularibus EX, EF inrercepre , 3
funr inter {& a Namreéte i[5, 39

]
Fr perpe ndiculares {funt fuper lincas &
F, LF, qua per Corol. pra funtpa
rallelee 5 & confequenter £E , F i funt

equales inter {e ( n. 98.).
Corollavium V.

102, A punéto extra reftam lineam
dato unica eidem ;.,x..mu:ft duci poteit.
Nam alia quaecunque vel ad eandem con-
verget, vel ab eademdiverger.

PROPOSITIO I,

103. Problema. Datoextra veGam C
D punéto E pavalleljam ducere- Fuclid.
lib. 1. prop. 31.

Conftructzo. Apun&toE demictatur E
F perpendicularis reéte CD: in qua fu-
matur quodyis aliud'punctum G, fu[wo
excitetur perpen 'ms GH (n. ,-\
fat (\’l"dli‘]x‘:] a }Ju'x\i‘o daro
E perH ducatur reck: Dico faétum.

Demonytratio, eX conftructio-
ne, &n. gs.

,ff'.f,-#‘;'. Ex daro I\"‘EHL‘_%'() E ducE F
perpendicularem ad ( : ad K F dein-
de ex dato punéto E excira perpen dicu-
larem EB | n, 75.7. | ’--—°-; eft parallela

Tz

j ]()’

38
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Scholion.

I planitie funibus , & haftis obtinehi=
tur, cjuu;[ i chavta civcund, &7 I‘qga.a’.

PROPOSITIO 1L
r04. Problema. Datd vectd AB obli.

ub incidente inter duas pavallelas B 1
GH, ducereab alio quoves puncto C, [um-
pto in linea K F, obliguam altevam equd-

vter inter duas paralellas inclinatum

Conftructio. Ab extremit T A , ubi
reéta AB obliqué incidens fecat parlic.
lam £ ', demitcaue perpendicul s AP
fuper paralellam G i & fimibrer @
unzto dato C demittawur perpendicu-
Eans altera CQ_; tum ciraind intrexrval
lum B2 transicraur 4 Q_in i : 4 quO
ducta reéta D C esit equaliter inchinara.
Denonjivatio. Pecpendiculares AP,
CQ_inter duas parallelas fant equales

n. 98.) : dittantie paciter B P, DQ
P

funi per con tructionem xquules. Oua-
z¢ , {i intellizamus figuram CDQ_fizu-
vz ABP fuperponi, refte CQ , QD

arfeék® conrruent fibi aqualibus rectis
AP, P3, fic ut duo punita C & D
cadant fupra duo punfhy A&B, aded-
que ( n. 22, ) recta €D fupra rectam
AB 3 arque hine CD, AB erunt zqua-
liser incLpate. Quod ecxat &

Corel

= e
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Covollavium I.
105. Re&l=2 AB, CD &qualiter inchi-
natw inici perallelas, funt equales,
Corvollavium 11,

1c6. Partes AC , BD exiifCem Pa-
ralleis con puchenfe inter duas &quali-
er mclinatss AB , CD , funt pariter
inter fe zgqu.‘.ics.. Nam partes AC, '*"‘(\)\, Tas.
@ perpenaiculanibus intercepte , fung & 1.
quales | 0. 101. | tdiitantie BP, D O Fie
funt pariter aqualcs per continctionem, 2%
Erco,fi 4 PQ aufer tur U Q, & cidem
P Q adjiciztur BP @qualis ipfi D Q)
recta: BL fict =quils 1c&a P Q., &
confequenter re¢te AC,

Covollavium 11T,

107. Reéte AB, CD aqu-liter in.
clinatee intcr duas parallelas MN, OP,
funt inter & parullelz. Si enim nom
elicnt parallcle , necetlarid concurrerent
in aliquo puntio, puta, R: & quodemif:
$a peipenaiculari R S fuper purallelam Tag,
OP, obliqgua R B remotior effce ab ea- L.
dem perpendiculari , quim obliquaR I Fig.
erp0lla magis effer inclinata, contra fup- 33.
pofitionem.

PROPOSITIO IIL W

108. Theorema. i duw rede parval- fon
lele AB , CD in tertiam B ¥ incidunt Fio-.
efficient angulos ABF , CUF ad eanden 31
Puitean conjlitutes wquales.
Demon-
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Demon ,’f.'frf; 0. Cim enim anguli quan-
titas nihil fir alind , qu:u* lincarnm incli-
natio , unius in alteram [ n, 41. |, @qua-
litas harum inclinitionum erit .:‘ Jua 1litas
angulorum, Due autemrecte AB, CD
non peterunt efle invicem _;wr.ﬂ,i\:fa: 5
quin fint mq'h pariter inclinate {uper
lineam E F, F u,p. uum iraque ¢ eft an-
gulum A BF chum angulo CDF,

(l‘”'“ crat &e.
DEFINITIO,

Tz, 109, Tucidente vreld EX in duasparal-

L

33

Taz, {

35-

Zﬁ’i?.f "\P C i)u["!()r"d” vl BG i',.)" HG

S+ dicuntur inteyni ad casdem partes , ficuts

)

etiom duwo AGH , CHG,  Duo angul
AGH, DHGQG vocantur alterui, A’,zng-
lus EGB sz‘m exterpus ; at vevo is-
teynus ad easdem pavtes angulus GHD,

PROPOSITIO 1V,

T o

Yol ": orema. 87 duas veéftas AB;
CD ,MJH lelas fecuevit veta B ¥, evunt
eequales alterni anguli AGH ¢ GHD,
Euclid, Iib. 1, prop. 27, pars I

Demonfivatio. Per praced, anouli A
G‘—{ & CHPF ad eandem pnt: m con-

fHirati , fant equales.  Atqui [ n. 86. ]
angulus CHF' =quarur angulo CI HD
opemhm ad hmum Ita que anguli
alterni AGH & GHD aouah,s {unt,
Quod erat &,
Covollarium, ‘
Praxis. Ex hoc theovemate confequir
Ty
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tur refolutio problematis , quo jubemur
per datum puinitum G pavallelam duceve
ad datam veflam CD. Ex G ducatur
utcunque G fecans datain CD in puncio
H: adpunitum G fiat angulus A GH

ar angulo alterno DHG : erit AB pa-
vallela ad datam veftam CD.,

PROPOSITIO V,

111, Theorcma. i veffa E Finduas
vectas pavaliclas AB, CD inciderit, an-
gulus externus EGB nterno EHID ad
eandem pavtem wqualis erit, Euclid, lib,

1. prop. 27. pors 2.

Deinonfivatio patet ex Prop. 3,

Aliter. Angulus EG B aquarur op- Tag:
pofito ad veiricem AGH [n.86.): At- L.
qui anulus A G H @quatur fibi alterno Iig,
EHD : ergd angulus exteinus EG B 35
@quatur interno ad easdem partes EH D,
Quod erat &e.

PROPOSITIO VI.

112, Theorema. ReaE F jucidens in TAR
duasvectaspavallelas AB, CD, angulos 1
ad easdem pavtes intevnos, nimivum, AG Y1g
H, CHG dnobus veftis wquales efficit, 33
Euclid. lib. 1. prop. 27, pars 3.

Demonflvatio, Angulus A G H plus
angulo BGH '@quatur duobus reétis
(n.74.). Arqui per praced. anoulus.B
G H xquatur {ibi alterno CHG., Ergd
anguius AGH plus anguld CHG
aquatur duobus retis, Eddem modd

duos




43 Erementum IL
duos angulos BGH, DHG ad easdem
partes internos , duobus rectis aquuics
effe demonttrabis. Quod erat &e.
PROBOSITIO V.
113. Theorema. §i duas rectas AB,C
D fecans vecta G O alternos angulos AL
O, EOD equales fecevit, evunt AL, G
D parallele. Euclid. lib. 1.prop. 28.
Demonfivatio. Sinegas , ficergo alia

TAB. XEZ per punétum Ead CD parallcla.
L Ercd [ 110 ] angulus X £O par eft al-

Fig
36

Fig.

36

Fig,

- terno EOD 3 quod fieri non poteit,
+ ciim per hypothefin A i O par fit cie
dem EOD. Quod erat &e.
PROPOSITIO VIIL
114. Theorema. §i duas veitas A B,
CD fecans veita G O fecerit externum
angulum G i3 equalen oppofito viztcyno
GOD, erunt AB, CD parallele. Lu-
clid. lib. 1. prop.29. pars L.
Demonfivatio. Anoulus GEB sequa-
rur [ n.86. ] angulo AEO oppofito ac
* verticem. Arqui per hypoihefin G i
equatur GOD.  Ergo etiam AE(
aquatur {ibi alterno £OD.  KErgo pe
preced. AB,CD funtparallele. QQuoe
erar &.
PROPOSITIO IX.

115, Theorema. 87 dias retfas AB,

5 S i

o2

F—

36, CD fecans vecta G O fecevit duos ad eas-

dem pavtesinternosangulos ALO,EOC
! pares




Tosenmepiow: 1:
paves duobus veétis , erunt A B,
lelee . u\:,’_p e S  o prop. 29. pars

£/AIJ:- ey 2
. Angulus (, O

|

A\

10
20

DOE facic duos mctunr Sed

ferm iunt
fumAB,Cl

D ADACTTTM W
PROPOSITIO X.

116. Theorema. 8 duwe ve

plj,th >2ACIT1IDUS, NAIT)

ur re¢ta GO, eric [ n, 111, | anpulus 1
cxt-:rm.s GE B par interno EHN. Ei ¥
\'-\ji'{) EHN exrernus l\_")\.h.t‘ ii OL 3 37
ac proin (ic equales, Ky GEB

svar ¢t EOF 5 ac pre
ADB, Cr {funt inter {e pai:
eidt &\:,

PRAXIS GEOMETRICA

LIBELLATIONIS.

ParRALLELARUM , feuzquidiftantium li
nearum theoria arrificium aperit , quod
ars hibrandi inftitui -’11 ars libellar
di , uit alii vocant : cujus {copus efl
rjui]‘c"-\‘7 anauo, ve I’xla:;':r ;m:n;ftﬁ, linese
in terre fuperficie exiftenus finr 2q

D




-

50 EremexnTUuM IL
alta 5 & quantus {it exceflus unius alti-
sudinis {upra alteram. Hoc artificio in-
aquales altitudines ad eequalitatem re-
ducimus ; & potiflimim ex ﬂlnuu, lo-
co aquas in deprel mnm deducimus
tantd velocita te, quanta op 15 eft. . Qua-
re , ut in hifcé noltris E Lmums Tiro-
nes difcant thc;,i' n praxi konpnnue,
pauca quaedam de ibellatione hoc locd
srtingam.

DEFINITIONES.

119, Duo ]w;mz, quae @ centro teyra
equidifient, vocantuv libe elle punéta.

nea y cujus omnia puncta equidie
[ent dcentro teyve, appellatur linea veve
Yibelle, que idcirco curva effé debet.
Scholion.

Cium partes omiucs fluidovum quies-
centium eandem @ centro telluvis diftan-
tiam habeant , alioqui vemotiores vigya-
witatis vuevent vevfus locum depreffiorem:
binc ftagnantes fuperficies lacvum funt ad

veram Libellam confiitute.

118. Linea libelie appaventis eff veffa
B D, tangens tevve crvculum , & con-
;L’]f...n'ff ;ujmu dicularis [emidiametro

nu.
Heec l‘nc‘ citur libelle pncnm,

[

TaB. quia puncta extrema B & __} non @qul-

1V.

Fig.
foe ]
45,

f.ui nt flc\rLu rerree. ( )mnis itaque bi-
2, qu Uf.wua

a“"-’fc“ol 't‘l a,{ks\fmmt, quemadmo-
dum




L-t1zer L §1
diim rangens produdta recedit a circum
ferentia circuli., vocatur linea libella
11°CI1L1S,
:'..xik I)If ftiﬂt;’f:l’ u’ lifu‘“uf 5 ’E
‘,"‘-';‘) :,t, d .'ff{h/;.’f;z /i[/:[!,» s;“” vent

Scholion.

Quando linea libelle apparentis proter-

f / 3 /n

vel 1§00 pexapedas , bt
/ ) BN

_-‘:-/w/.:" 10

[OO

= h NS - R T
720771 tyia demioRliiyavitity.

¢ deoet 119. Hinc pavim
tali exeequari folita & cementariis
m }J\f\l[1 -.1'|-r1\

'u ione cot
perhciebus
L'\)H!l.’.[li‘;fj'

1 = . SR
llatio compofita
ationibus regula ,
Ll w]m cum perpe nJmt

p-
€
it
Ie

1 fJ\.i'E‘n'

o tendente ad centrum tu;mmu. eeft
pavimenti fu: serficiem conftare ex tot
1,80 planis {fuperficicbus , quot fint regule
sidiamifn C ']1\)_.&10“\_1{'1\“‘ (e, Nam perpendicu-
la extra eandem reétam lineam pofira
non {unt in rigore geomerrico parallela,
fed convergunt in centrum terre; &
fm{upluam plana illee fuperficies: cétos
o DI angulos cum f{ilis quaeque perpendiculis
g Dz sflicien-




. 52 Praxis GEOMETRICS,

efficienites , inclinantur ad invicem, ne-
que conitituunt unicam planam fuij rfi-
ciem, fed t.()lﬂpOil[‘li‘ ex pluribus.

120. Libella eft infltrumentum , qud ¢
invenitur linea horizontalis , & ad da-
tum quodcunque intervallum continua- | |
tur.  Quamvis autem plura libellarnm

encra @ Viris celeberrimis Philippo de
fl Hire, Roemero, Hugenio , Picardo,
aliifque excogirata fint : rammch omnium
€o1 umoml[m.um in ]nqu videtur illu i 4

quod pmpm experientid fretus con t
mendat P. Ricciolius Geograph, l'k.f)] m. U
lib. 6. cap. 16., & paflim noftrd hic "
ztate 4 Recendoribus ufin rpatu ¢
Tas. L Superregula AB pedumi2,autad | @
IV. fimmum 20 canaliculd excavard infera- @

Fig. tur tubus mcmlh us CD ex braétess fer-
6 reis , ftannd contra rubiginem oblitis, i
conflatus, cruribus CA, BD ad angu- | i

los reétos reclinatis.

II. InC & D afferruminentur coch- I
lea orichalcez, quibus inferi poflint alie
due cochlex E & F, & tubus claudi ‘
quam ar ul!m 18, A

1. Cochleis autem E &F mr'unmr
& peculiari quédam glutine vitrariis no-
to conferruminentur cry umiu.lmuu tubi
G&H pe lmu li, &ad A B n-ormales . i
orificia vcm tu! \mum K &F ubtmu
tur , ne aqua cffluere pofiir.

IV, Medium autem regule K fuper-
politum fir fuo fulcro fic , ur libers hm

iluc-

il




EvreMm 1L L1
illucque libella moveri p , & infit
eodem , fi necefie , iImmota {ervari,

V. His pet rachs , ﬁ tubus aqua im-

0l 53
it

—
-~

,ul;b\.\)\.ll us O per

fares aqua, inquit :
uri (ctis equinis horizontl EFLE\LTJLL
altitudini aquee urriufque tubi

entil‘n:; , atrollendo eas, aut de
do, prout opus fuerit, donec
aque {uperficiel.

VL. Jam vero , ut
n‘fm I (.m”J p'um
tur braétee k- i & :‘\
gura , candidc

: Fier,
tate mira ¢ (i
grum , vel lucernule , {1 i iy

nocte fiat : quee bracte:
P‘hd! attolli , deprimiqu
ubilibet.
Exemp [um L
121.Efto folum A CB. Oporteat me-
arl, an A fir altitis qmvu .3, \,4 quanto.

I {IEI)‘1L111"“(1iLl'l ];.h"ii l BG,
plurium p&f.ar; , DUt aut 10, &
l ]

1 } s 3 ‘.L)L:\;‘CS

duodenas, & uncie
JUKL ufiratam in noitris re

D3




1i:l.1~, ;:;-7 itur braltea
1L ;:' pnm‘, : ;_\"_ libella inter duos
terminos A & B collocati , librator ad-
moveat ¢ _a.‘J m 1 E fuperficiem aque,
.511\)\.."_’7‘.@'.1‘.? haitilis A" per-
Iw | ntmi; , AUt
dius vi-
f‘.\ us p:;r u extrema aquae )
3 dat optice in me- ot
H: quo faéto nu- 1
e, & punéta in- }
ercepta inter terminum A, & centrum i
icom H. g
I 7 sferat deinde librator oculum
inD) , & eddem modd collineet in {co- -

;".if_ﬂ‘.“ libel hfi!, o / 0pos 1
Va [Unmuntuy , niinoris evvo-
, u':.‘. P. Ricciolius putat
7 ¢ intevvallum J/if'l /ufu. 1F 5 J -‘;U'll!-‘ »
le-effe p.-;_';",-':fm;z wnter 50,89 10,
fo//fﬁ/ﬁ [
122, Sit inve num altitudo punét A
(ipra punctum R. Fadld autem primA i
I'ag. belle co}r':w.tio:'lc in K, obfervatifgue
iV, fcopisB& C, otentur in Scheda , yui
Fig, ritulus fit %’l;‘.ii’rrn lumna, p: uees inter- (
48, valli AB,qua fin 1, ;:um . p les 24 un -
cie 3, punéta § ; & fub alrera -\' >Xterd

CC
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56 Praxis Gromerrica,
Exemplim II1.

Sit punéum :\,; (nn’lar!liquc,
an {ir altius puncto B, Prima itatio firin
C:in mn obfervatis {copi urriufque
centris D & K , notentur {4b finiftra
AD, quas fincamus efle pedum
rum 3, punctorum 2, & fitb
Gextera partes iLF, qua {int pedes 7
uncia 1y punéta 4.

Im,.mv;rz (tatio fit in G Prxrmnuqut,
partes finiftre HF, & dextre KL

i“ra_f:iiiu‘; tertia ftatio fit in M, &quar-
tam P 5 & cidem methodd notentur
partes finiltree , & dextras, ur in adjun-

perattis, redigantur in un: am {uim-
mam numeri partis Tinittree corfin 1, &
{feor{im numeri partis dextra, Nam, fi
flI!“iJ‘?ni’ fuerint utrinque \{w,.-:":s » pun-
ta A & B erunt aqué alta; fin autem
¢ inequales , {iunma minor pun-
)i & majer pnn;ﬁum de-
3 & fubtrahendo mi~
erentia c;rwu(mr tas pwm;m
m &c. , quibus unum alterd al-
Nam quotcunque fuerint diver-
IIL 1tes afcendendi, & deftend tendi, com-
putatio altitudinis quaefire obtinerur o 1
fumma 'umv'omm {inift-e Lumpa.n-
tur cum fumma numerorum dexrra 2y S
minoer 4. majore {ubtrahatur,

Siniftra




Statio- ;| Pedes. Uncia,
nes g Punéta.

3.
a, o SR SRR N
2 3. 2. 9 4
b 4. 3 . 10.
3 Summa 21. 2. 8.
Subtrahe
Altimdo ' 13,1, 7
& _
Scholion.
L in adjyge In libellationibus prvefevtim longiovi-
bus alii dioptras adbibent , ut cevtiis col-
nmfim. lisnent , aliz dioptravum locé tele[copia.

& ELEMENTUM IIL

De Lineis Civeularibus yeavingue mutud

‘ , f,r,,’t,ﬁj‘./-\' 29 FC;‘J CUi7i .{4 .-f./u.f f’lu..c
: occuvi.
Sureriorieus Elementis, poftquam
5 i yeCtarum linearum invicem concurren-

tium , & earum etiam , qua NUOQUAM
concurr n' - z". 1} >.\m ata perfecuti fui-
mus, ord n‘m.r poltulat , ut haec ea-
dem confideratio ad Im-c,;..q circulares
raducatur.
DEFINITIONES.
lanam (‘L“)dil’nlunkompuh - TAB.
fu unius ince ABGDE , IV.
L puncta equaliter diftent ab Fig,
D 5 codam j50.




58 ELEMENTUM
eodem puntto C ejusdem j
mus n. §6. voca rl clrculum
C centrum , - linca

creniam 4 g
cumircyeCnt

O

2 [
auc
tionibus {equ
12§, Umnzs
cujus due fj‘ff#";’ 7
[7it Geflizi

© CentY I

ooty eltiaii Liiadin

diis equatur. !
tri ejusdem ci

29

136, Si-reita B F ita c"i'fl’/:’hﬁ tan
gat in E , ut ]‘h odula ad ¥, nulld va-

”

d tota jaceat ex-

Zione civculum [ecet -
[ y2 T
éa EX Tangens

tra .!f?/!hrﬁ 3 (2 ICCLUHTYT Te
civeuli.

127. 45"3'/”f’,”*.,'7h‘ mw ¢f? f"lﬂﬂ ’
gue fub arcu BGD, ejitfque chordi BD
U.m.*'.u /"’ut[il iwr.

Spatium , feu figura comprel
avcu AB , 7 duobus vadiis CA, CB ,
BOMUINATUT r crvculi,

128, Sia ‘,f.’f.',:.'u‘« ¥CUm 'PL"}'P??IL!':E }'?!ﬂf;}zu
vumr A D ducatur iy
hec wdinata civcul

)E7ld1l-

7
t dICITUY




11 B e T 59
C"#T !1' orIcentrict /[f,’]f > ,7_7;_; 2demn T AB.
5 7
centvum babent : Excemivici , qui centva i,? :

£

babent m“.j.:'. rig,
/ s T S'E"
L ud,‘z.t wmnl,. 1. 52,
129. Duz circamferenti
cae , quarum radii {n
cam commifcentur
dil funt ineequales , nufqu:
Covollavium 11,
130. Hinc cir ;:v‘ {e mutu6 {ccantes,
qut interius tangoentcs non '.'y;'mn' idem
centrum. ﬁu Lb. 3. prop. §- &7 &
YD \-\'\(_-‘ T ¥
PROPOSITIO L
131. Problema. Per data t'}‘s'.ff.’iﬂ!ffci
#7072 z}*z divel a A, B, D civen-
]zf,,, defcvibere.  Kuclid. 1ib. 4. _prop. 5.
1
bus in C. Hoc erit centrum
,-\ ; 1; : L) tranfeuntis.
LU '“?‘ ) ‘]1\_\..*: ?\I \' l‘)ﬂ.l]}"" ey
hicularis eit mmui 1o reétee A B,punctum f.\'f.h
k\vl\*\ ‘M PCIpK endicularis erit Ll}. ,A} L':
sequalirer diftans ab extremitatibus A F!&-

] ]
!

VP

& B. Et rurfum , quia OP perpend:- 53-
Haris u{ in m»d i0 recte B




éo EreMentTUM M.

Cucu’nfcremm H'uﬂ;k.llﬂ{l? per tria data
puacta A, B, D. Quod erar &e.

PROPOSITIO IL
132, Theorema, Siextra cire culum,
[a civeumfeventia civemli , velin

8 AB- u;l 7z ‘.”

. circulo quodvis aliud & centvo C ace: /Jm’- B
Fio, tur P’tu'\ tumm A, ex quo vefte pluves in :
54. m:mumum..'.:.z cadant.
55. I Maximaerit AB B,que per centvum | &
§6. tranfit. v

Il. Aliavum AL , AD major ¢ff illa £
AD , .v?:fj;ff extremitas 1) eff propior ex-
tremitat: B maxime AB.

Et reciproce.

L. Siveita AB @& quovis puntfo A ,
quod non [it £ centrum ducta ad civcum-
feventiam , [it omnir fhl wfm um naxi=

e e g

5 g
ma , gue ab eodenz puntto A ad civcum 0
jc; ntiam duci poffint , vedfa AB tranfi- &

bit per centvum.

1l. 8i duavum veflavum inequalium
AD, AE neutra /):":’ centrum z’;myc at, i
vette AD , que major eff | extvemitas
D propior erit exrvemitati B ejus velle
A’J > que pey centvum fu?i{'fﬂ' Euclid. ~
lib. 3. prop. 7, & 3.

Demonfirvatio. Ducantur radii CD , |
CE ad cxwemitates retarum AD ,
AE , que per centrum non u.mmnlt'

erit
L CB==CD ; additique wurrinque
communi AC, fiet AR = AC~+CD. d

A g u [l




t pe Liszer L 6x

Arqui [n.28. ] AC—+CD> AD.Ergo
AB > AD. Edédem modo demonftra-

Al bitur AB> A E. (ng maxima erit
il AB, qua per centrum mranfit.  Quod
. era Ipumum.

‘sEb g, I CD=CE, tqm (028, 16

-—-;()L‘} D. Ergo CO —+ ()11'/‘» C
E. Aufer O Cex utroque membro: refi-
duum QD> OL. Adde U;Lmnqdc:
L fiecr AO—+OD, fcu AD > ;\1 O —
QE. Sed \,Om(u > AR g)
; Er ‘(J mult Ol“1ﬁ“1'~ AD> AE. (\ a
P ceétarum per centrum non tre mtvmmm
major eft illa, que maxima propior.

a Quod erar alterum.
ol Et veciproce.
i I. Quia ex prima parte hujus, retta,
qux non tranfit per centrum , non ef
omnium maxima lincarum , que ab eo-
dem pumfo A, quml non eft centr rum,
in circumferentiam cadunr : perfpicuum
i elt, re¢tam AB per centrum ru.u{uc,ix
i omnium maxima fir. Quod erar ter-
tium,

I. §i duarum rearum inzqualium
AD,AE, quee major eft AD , non effet
m J\lll]‘f }JLDL)llOl 3 1;1'&.’"'1)1']1]13[‘1 parrem

adi CDy  hujus minor effer, contra hyporhefin.

un Al Du omnia erant d uz,onmzl da,

n ke Covollavium 1. T as.
133. Siduz refte AD, AG abeo- IV.

-'r” dem punéto A, qur)\1 non f it centrum, Lig,

e AV ad c.nuunma.m;'am duéte, fint &equales, §7.58

carum 59,




TAz.
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earum cxtremitates D, G erunt xquali-
ter diflice ab cxrremitate B reéte AB
tranfeuntis per centrum : hoc eft, arcus
BB erunt Juales,

Er reciproc¢ , fi fint equidiftantes ,

erunt axciue.ks.

Covollavium I,

134. I'ieri eroo non poreft, ut ab eo-
dem punéto A, quod non fit cenfrum
ad cu;t?:;:zg_nr. m Lres 1
duci pofiint : hoc eft , ut tia puu:a
ejusdem circumferentiee aquidiftent ab
f.odcm pun&o A, quod non cif cen-
trum. Fuclid. lib. 3[);0] 8. & 9.

Similiter tria punéta u]u%mmum -

1y
reciae <l les

[y, ferentie , CUJUS centrum C , pertincre
Fio, non poflunt ad aliam circumferentiam
6o. cujus centrum A.

Eroo duz circumferentie FBDF
EBDE in tribus punctis & mutud fe-
carc non poflunt. Euclid. lib. 3.pro.p 10,

Corollavium 111,

35. L Diameter A B eft omnium chor-
d:uu m maxima (n. 132. ) Et reciprocg,
Euclid. lib. 3. prop. 15,

[I. Duorum arcuum inaequalium AED,
AL , quorum uterque fir {emicirculd
minor , {ive in eodem circulo, five in
circulis ..v:c]u..llzuus , major arcus AED
majorem chordam A D fubtendit ( n.

132.)
[1L. Dua-
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II. Duarum chordarum inzqualium
AD, AE , five in codem circulo, five
in circulis @qualibus , major AD ma jo-
rem etiam arcum fubtendir.

IV. Sichorde AD, AG {int qua-
les , ecorum arcus AED , AHG ecrune
zquales. Et reciprocé. ( n. 133.) Eu-
clid. lib. 3. prop. 26. 85 27.

tum A bifariam dividatar-
cum D AG punctum xqualiter diftabir

4 punétis D & G. Nam chorde AD,
A G crunt zquales,

PROPOSITIO IIL

¥36. Theorema. 1 Omunium veQGa-
Fum , que a punéfo A , quod non [it cen-
trnm , in civcumfeventiam cadunt , i
mima ¢t AM , que produia tranfit pey
centrum C.

Et reciproce,

11. Si veita AM fit omminm mini-
ma lincarum , que 4 punéto A , quod
znon fit centrum , iy civcumfeventiam ine
cidunt yeadem AM produtta femper tran-
fit per cixeuli centrum C. Euclid, lib. 3.
prop. 7. & 8.

LDemonfivatur 1. pars. Effo quavis
alia reta AN ab eodem punéto A ad
circurnferentiam duéta °, qua produtta

non tranfeat per centrum C. Dicohanc Tas.

fore majorem ipsé AM.
Ducarur radius CN, Si punétum A
it intra circuwlum 4 erit NA—+AC>
N

Iv.
Fig.

54




T as.
iv.
Fig

6.

.

TAz.
V.

Fig.
65.

64 Erementum IIL
NC [n.28.]." Sed T\' C=MC, ‘Ergd

NA—+AC> MC fwhzqu- utoi-
que AC, erit j’u. ,o.] AN>=> AM.

Siverd punctum A fit extra circu I.im,
erit AN N ) o ,‘1( - {u ul‘h&'lc
utrinque aqualibus, zdc't,l ioNCe
una parte , & radio M C ex altera , u.c
(n.36.) AN> AM. Quot crat pri-
muin

Demonftratuy II pays. Nam , fi A
non tranfirer per centium C , non efiet
€X prima parte hvuu: Iheor, omnium
lincarum minima , contra hypothefin.
(\uuu erat alterum.

PROPOSITIO IV.

137. Theorema, §i reita FG mcumw
ffiluw’&» OCCUYvar in ai huts 1 i \
B, civculum fecat. Euclid. 1ib. 3. pmp.

Demnonfivat:
CB uhi
*G. Hi duo racht, cum fint ;’rc-\:lu“};;w‘
L

y
rpendiculares ‘”C non ._1():; nt redéte

"CUI "‘l\,‘-;ll 12

diitantes erunt
diculari duéti a centro C. [
Iraque perp: ndicularis, CD ¢
duéta cader in medio 1“9«; Al
haec 1)L1‘)omuui Us CD minor
di6 CA , aut Cb ; qb..l.;,.o
reéte dulfte 2 centro C mter
minores funt eifdemn radiis C A
(0. 89 ). Ergoommniapunétarecte /
mnte

. 5
; Ud R
”O a7
o 2 &
DA e
@ - - 3
g I
¥ Sl | ="

>
K

'/
» W@

-t




Lasagr L 68
inter A& B contenra , intra circulum
cadunt. Omnes pariter rectea centro
C dutz ad F GG, inter A &'1"’ wl inter
B & G erunt longiores radiis CA, C B
(n. \c,‘.J E uwi "Tes BGe jusd: >Imy
etz F G Ita-
ti@ oc-

que reéta F ;
currit in duobus
lum {ecar., (;u(‘; erat oxc.

Covollayvinm 1,

o 1
130, 1
i occu

{ecaret circulum,

Cor

}

tud

H!h‘ conrac

culum cadit ; & queevis alia recta, puga, j\l

Cl 1tis punétum quod- j‘f";"
VIS ¢ - 1 2N

ditur 4 circulo. Hinc fequirur

[

Re&tam CE , a centro ductam ad
pun¢tum contaétiis, :m' imam fore ome-
nium linearum , quae duci pr;mnt a cen-
tro ad tangentem , u L(;quu\.m S hm
tangenti perpendicularem effe (n. 89.
Euclid. liby 3. prop. 18.

1. Aliam quamvis lineam CD, queed
centro ad punctum contaétils d [uéta non
fit , non effe minimam linearum , quae
duci poflint 4 centro ad tange: e e s
confequenter_huic rangenti perpendicu-
larem non effg. 3
B IIL
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III. Tang gensitaque F' G tota cadit ex- !
gracirculum, etimque tangitin K. Euclid.
lib. 3.prop. 16. part 1.

Corollarium IT1. o

Tas. 140. Refta igitur CE , qua 4 centro
1V. C perpendiculariter duaal'u ad tangen-

Fig, temF G, wanfit per punétum conmc%:?
64‘ aliter noneffet tangenti pe n‘:cmhmims.

;;0.. Corollarium ufiii eit refolurioni
problematis , in quo quaratur , ut de-
rerminetur [mnc:nm » 111 qUO [angens
occurrit eircumferentiee it Luh,

Corvollayium 17

141. Quia mdius CE, 4 centro ad
punétum contatiis ductus , rangent F
G perpendicularis eft , erit reciprocé
tangens F G perpendic uIasz radio CE
in punc¢to conractlis, {cu in extremitare
e_]ubdu.m radii. ;

Govollavium V. if
Tas. 142, Er reciprocere &aF G, queper- | In
IV. pendicuiariter ducatur ad extremitatem ‘
Fig. radii CE, tangetcirculum in Pun&oE. |
64, Nam, {1 hac perpendicularis F Geeir-
culum non tangeret in punéto E, recta, ‘

que circulum tangerert in eodem punéto

}E non eflct perpendicularis radio CE.in

ejusdem extremitate : quod repugnat

praced. Corol.

Habes hine methodum facillimam ,
qué ad datum circumferentiee punétum
tangentem ducas, :

PRO- | "




Lizerl &7
PROPOSITIO V.

143. Theorema. 8iveifa AL perpen-
diculariter , & bifaviam fecet chordane
¥G,

1. Retta AE tranfibit pev centrumnC.

.’] W,.'...Jtl,” bifariam ";mfi"u, arcumn
' FEG.

J),;ung;_/f;'atz;r 1. pars. Punlta omnia,

b quee wqualiter diftabunt & duabus CXEre- Tsr
o tmitatibus re¢te F, erunt necefla

A, ~  4n perpeadiculari A B [n. 51.7. -“,tuui I

cfnmh C eft @;gu 1s 4 dug-
bus extremitaribus ¥ & G, qua fanr in
circumrm\np (1 5-5.:". 'i"‘rn() centrum
C ecit in perpendiculari
quenter hzc pery
trumn tranfir, (}- od erat

Demonftrat 'f? / f ‘
dluili.c,h“.t') i L’:
‘1{li|‘1€XLLLIE 1 ‘..‘
}f,l';‘-jt_) el L:'.‘mud_ 1T1S . 1
am per hoc puncw_m medinmE(n. §1.),
& confequenter arcum F LG fecabit bis
fariam. Quod erat alterum.

A i : & confe-

jm' cen-

Scholios.
144. Hoc Theovema viam aperit vefol-
vendi duo problemata.
Namn ex prima pavie bujus invenies
fmt} U danuwm’z , aut arciis ABDj;
T nempe in hoc avcu ducantur duce u’:m-
de AB , BD, & 5 earum medio exci- Tas,
tentur pevpendiculaves M N, OF , qua- 1V.
i 2 rum Tig,

£§2
p e L
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vunme utvaque tvanfibit pev centrum 5 ¢
o {f.!mur i puntto C concuy Sils Jr.ﬁ o
ﬁ?!ﬁn’(!b.fﬁ!i centviem, FEodem t'?fr'f 16 dn-
tum arcum pevficies. Eunclid. lib, 3. prop.
as.

&mmw pars Theovematis docet me-
thodu m fecandi arcum bifaviam,

Covollavium [

145. Quoniam ex praeced. Theor,
retta A E perpendicularis in medio
chorde F G tranfit per centrum) & fe-
cat arcum F L*.(:‘ bifariam : ;mfp:c Im

elt , quod punctum medium B nf.om:e
FQ@G, pmnm,n medium E fui arctis FE
G, &centrum C circuli in cadem reéta
linea confiftant, g\m » 1ilinea reéta
per duo ejusmodi trium ]Jl'nl:LO um B,

£, C duca tur , neceflario per tmuum
tranfibit , erfrque Uuuf ,u}fn\.“vluus
ip medio Jmlf @ ' G: hocett,

I Sirefa AE an per centrum C,
& per punétum medium B chorde F Cn
cademn divider arct n FE G bifariam, &
erit perpendicularis in mf:a;o chorde F
G. Euclid. lib.3.prop. 3. &9 30.

II. Sire&ta AE zumht per centru
£, &. per pu cmm medium F (l(‘HSF
EG, eadem eri lpk’ sendicularis in me-
dio 1, C ’\-n-. (x

Il Sirefta AE bifariam fecat & chor-
dam F G, & arcum F E G, eademn tran-

3

{ibit per centrus i, & erit perpendicula-

o

xisin medio chorde F G

.

Ira-
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Quare , {i {ecunda =qualitas fubducs-
tur 4 prima , refiduum erit arcus AF=
arcut i3 (. v
Tas.” Etreciprocé,fi in eodem circuloduo | |
IV. arcus AF, BG ab iifdem chordis AB, |
Fig. FG mtercepti , fint wquales, chorda |
) 1t P c I‘mm, (i ad punétum | ¢
arctis FEG ducatur radt- | |

us CE, hic erit perpendicularis chorde

FG (. 145. ). Awqui punétum E eft

quoque per conftruétionem . medium

arcis AFEGB. Ergo radius CE erit
etizm perpendicularis chorde AB (n. |
) : hinc idem radius CE erit per- | i
dic 1“1, 1S ’iu bus chordis AB, VG,
ntur, ( n. 87.) duas chordas
Impcndumrcs efle eidem

i

rete CF , & confequenter parallelas | #

T 91, *
148. Hinc ('fiﬁ, s per datum pun&tum

t' parallelam ducere - date r xtL A Bl

Sut i '

€ pro-d
1T thl pun&um Foart
B Lfi.?;, clm reftam A B {ecabir
bus punétis A & B ; dein ac-
g:;w-wm‘ arcus BG aqualis arcui AF : (
reta & punéto G ad punctum datum

E dut‘m, erit parallela queefita.

Corollavium IV,

1 %o B T ~ ‘
?‘_.z'!“u duo arcus AE, BE funt |
» X 1 ~ \ D k -‘ d
} ntur a ..hﬂl'l 'x}’v I
F Li » qQue fint invicem pa- I

ralle




Lieer Lk -

rallele. Nam radius CE ad punftum
: contaétis E dultus ; mngcnu perpen-
lm gy, dicularis eft (n.139.) , & pariter per-
iy pendicularis chordee py allele AB ( n.
99.) ; & confequenter dividet arcum
AEB bifartam. Ergd punctum conta-

\, tan 181%55C ordee AB fit
at arcumn AEDB in duos

- 150. _Duc CIVCLT

p AR .

:,‘ ; t1® 5, que eiil / cant , in duobus
S gantivn punctis fibr muegu o poffunt eccur-

ntie 5 que in duobus
Ut occurTient,fe
FHVICE Fuclid. Iib. 3. prop- 10. ?\‘;E“
Denon Fratur I. pars. Nam due eir- ;HI
cumie _mh'»' in tribus pt s non pof- 63
1 ; (4351 0 :011‘-."“} t,

, in duobus tantum purn-
¢tis {ibi mutuo occurrunt 3 hoceft, in
um dar puncto ingrefsis un 1.» in alteram, c‘,x_ira
n puncto e r-;,i;(:s. Juod crat primum.
: Demo atuy f[ :'u}u Ex A centro
unius ciruli duc nrur -adil \... AD ad
in quibus circumferentia {ibi

yccusrunt. E.i'-‘{ ge , cum aux

e AB, AD fint 2quales, neutraca-

ot B B4 ru

-

ks
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rum tmnhlnrpo; centrum C alterius cir-
culi BG DE, fed ambo definent in pun.
cta B&D @qué diftantia ab extremirare
E reite AE, qua. trar m 1’)\.1 centrum
L hui us circuli (n.133.). Concipe jam

aem p mo A ad omnia circum-

)]

fr;u,.: ‘.‘iuktfi nm H;; rc

i

inore .‘Luut ms AT ;,
qua ab arcu BE
UL , majores erunt iisdem
AD(n.132.). Ergo arcus
BED eritextr a eun dem ; & um{r*qum-
ter duo-circuli, qui in duobus circum-
ferentize punétis {ibi mutud occurruanr,
{e invicem fecant. Quod erat altcmm.

N3 N
) ; réecie,
/

Covollavium 1.
Tas. 151. Due ergo circ mﬁ-rmr:v > quee

v, e rangunt w;i u*{w*cn us , vel interitis, in
] o }\111;&) E fibi 'r‘un O occurru
§9. alioqui contra h 1ypothefin f: n

=0, carent. Euclid. lib. 3.prop. 13.
(Quinimo omnes , quou;i Ot

q SR
libueri , circuli , qui habent «

una recta, eamc Fl\,f,\.t‘lt in €0
&o £, {e mun 10 'r1 punéte
gunt. ()\nod perip ef

1
['acquet , ex notio

ntur., Neque enim aut reéta Ii-
va circuli peripheria, aut pe-

".',n\.‘h.f[-: cu

Lo
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*  congruere ; congruerent autem, fi {e in
tota mw cem parte aliqua rangerent,

Corollavivn 11

152, Ergd refta AE, quaa centro
A circu h X ad ;mmn m contraé luJ &j‘
utrjque Cire xh X & £ corhmune duc
tur, eft omnium reétarum mum*m,q 13
duci poifint al, eodem punéto A ad cir-
cumferentiam circuli Z.  Nam, Ut pa-
wet, AB> AL. :

Covollavium I1T.
153. Sidno circuli X & Z fe infm >
vel exterius tangant , recta AE,
centr () A unius X kl..L tur ad puuuum
contaltls I, ulteritis produéta cranfibit

per centrum C aleerius circuli Z. Nam
AE in utrogque ca fu eft omnium recta-
rum minima , que duci poflint a punéto
A ad circulum 7 [ n. £36. ].

D'vor im ergd circulorum {¢ intus ,
vel exterius ko'n:m:raum duo centra ,
& pun oot umr%um {funt in uma ea-
démque linea re

Iraque , fi duo circuli fe imm, vel ex-
FArilis tangant, reéta conjungens eo-
rum ccutm C&A .mnilmt ;\r conta-
&um E. Euclid. lib. 3. prop. 11. € 12.

Covollarium IV Tz,
154. Hinc duorum circulorum fe fc IV.
tangentium facilé determinatur punétum Fig.
contaékis £ fi nis NIrum per eorum cen- 6)
tra ducarnr relta ﬂ( : 70,

Corol-
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Corollavium W | ')

155. Yx Corol. 4. confequiter etiam | I+
methodus defcribendi quemvis circlum, | if
aug arcum , qui darum circulum tangat
In dato pun:to. " Nam per dati circuli
centrum , & per datum punéum con-

t cl ta. tranfibit per centram

tactis ducta 1
alterius circull intervallé. quovis deferi-
bendi.

Scholion.

156. Poftrema bec operatio Archite-
&tis maxini usils cffe folet ; quippe qui
adhibitis portionibuys ejufdens civeuli , vel

werfovum civeulovum fe [o contingents-
uht 5 divevfas cuvvas od artificic defevi-

bunt , ut curva ex bis fegmentis compo- i
fita , una eadémqgue , fumjue oviginis effe e

videatur, Exponam itague boc loco in
gratiam Tivonnin praxes ab Avchitefis
(l'u'r!{').!‘i?)r{ti?.f.
Tas. 157. Praxes. Cymatium EDC e
Iv. curva fiuuofa , que punttum inflexionis
Fig. r}fﬁbnz‘vm D, queyue coniponitur ex duo-
=1, VU5 [egnientis crvculovum fe Je tangenti- /
|

ztexionis D Quare
& B, & pundum contattiis D
cunmy [unt in eademr vella li- | &

Tﬁic,ﬂ? > qui ad [imilitu- P
1 accedunt,coifiant tri-
civenlorum , quovuwm me-
tangit extremitatibus fuis és)‘
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¢ F duos alios aveus ED, F G. Itaque
centvum A arciis KD ; centrum B ay-
ciis DF , €5 punétum commune conta~
&its D , qué hi duo avcus junguntur
[unt in unica vefta linea BAD. Simili-
! ter centrum B avcis DY, centrum C
P conppy arciis G , & punctum contallis F
08 dofy. qué duo iftiufinodi avcus conmeétuntur
Junt in eaden veita BCE.

159. Helices , que [pivalivm formam
imitantur , conflant pluvibus ~arcubus TAR,
ED,DF , FG , fibi invicem fucceden- 1V.
tibus , qui fe contimgunt in punttis , ubi Fig.
niupkuy. Itaque centvum A primi av- T4+
ciis £ D, & centrum B fecundi DF
& punttum centaltiis D o ubi conneGun-
tuv bi duo avéus, [unt in eadem veéta Jis
sea DB, Paviter centvum B arvciis DF
centrum C aveis fequentis FG , &
punftum contafliis ¥ commune duobus
avcubus, [unt in eadem recta BE. Atque
3ta porvo de veliquis arcubus , qui connell
poflent , € curvamn nmon antevvuptam
componeve videntur.

PROPOSITIO VIL

160. Theorema. Inter tangentemn ED,
&7 arcum civeuli nulla duci poteft refla
finea, quin civeulumn fecet. Euclid. Iib. 3. Tas.
prop. 16. lV $
Demonftratio, Infra ED , fi fieri po- Fig.
i teft, cadat F B tora extra circulum. Quo-~ 75+
niam tangens § D per B extremitatem
giame-
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diametri perpendicularis eft radio A B
(. 139.), erit eadem ' B obliqua radio
AB, & reciprocé radius A B obliquus o
rete F' B ; duci ergd poreft 4 centro A ’
adreftam F B perpendicularis A B, quae
minor erit radio AB (n. 89.). Itaque |
punétum C intra circulum cadet ; adeé- 1
querecta F' B circulum fecar. Quod |
erat &c.

Corollavium I.

Tas.  161. Quee ab hoc Theoremate con-
IV. fequuntur Corollaria, vel potiiis para-
ig.doxa , breviflim¢ in gratiam Tiro- |
76. num juvat attingere, effque infiniti myf:
teria hoc loco primim aperire, variéf:
qug infinitorum ordines, hoc eft, calcu-
li infinitefimalis principia. Angulus igi-
tur contaétis rangente HL , & arcu M
L interceptus , eft quovis reétilined mi-
nor. - Angulusverd {emicirculi inter ra-
dium CLj, & arcum ML Interceptus 5

et quovis reilined acutd major.

-,S'c':.’f elz01., |

162. Hoc paradexum Euclidis exer- {

cuit Mathenaticorum ingenia. Agitata
¢ hac de angulo contatitls contvoverfia | &
inter Facobum Peletavium Cenomani in
Guallia Mathefeos Profeffovem, ¢ Chriffo-

phorum Clavium.  Hic m Jehol, ad 16.

elemn. 3. angulum contadils veilineo be-

! 4
terogenenin agnevit 5 quemadmodum [i- |y
ner eft fuperiicies Zn‘fcrcgef. ea 5 ilie vero Ief

angu-




L'iﬁzzn 1. e

] 237 pas
RUIRZEYO a7
0 Juanto «¢

fenicive -
fius t-.,:'. 2. 5 ubi .' U7 1 J‘xa wio ang
COntactiis / :
qie :isz'f!zzrr
Ferim nenio el
sleavit quam Ne DLOIIUS ;Jf/. T j:
philofoph. natuval. lem. 6. , ubi prima ja-
cit calculi in At *“ft/ 1alis f)?’“ i‘iw 5 de-
monftvitse , qu omodo angulus veltilin

us fub tangente , & chorda que 1
tangentem continue '.':a'cn!m'.' 4 ]
Jus, min .Mf!u in mfinitum , €7 ultimd

J
's.n"ih (u’f JIFIIV UL
N,

rd-
! ..Qe

que pvoL ucta AD, uwz pur
l.J Iﬂ\n\.ﬂl accedanr , & coéant : Dico,
quod angulus B & 1

(1‘”-‘- { :\‘ Oon

:-.—4-

110,
o

ille non evanef;
B cum tangent:
a,mmun; & pm{ terea curvatura ad
unctum A non erit continua , contra
i;pothu.m.

Itaque inter rangentem AD,
dam infinitefimam A B nulla duci
secta linea , quee angulum finitum cum
=%

CI0L
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chorda, vel tangente efficiar 5 idedque
inter arcum A B, & tangentem AD nul-
la duci poteft reéta linea , quee arcum
non feeet.

Covollayvium II.

164. Ciim re&talinea omni carens la-
tirudine inter tangentem , & circuium
ad contaétum duci non poflit, quin cir-
culum fecet : perfpicuum eft {patium in-
ter tangentem, & circulum fore infinité
parvum.

Covollayvium II1

165. Hoc tamen fpatium in feipfoin-
finité parvum dividi adhuc poteft in alia
infinita minora fpatiola infinit¢ parva.
Nam per idem punétum contactlls infi-
niti circuli majores duci poffunt. ~ Qua
in re latet totum myfterum afymptoti-
cum, hoceft , linee rete ad hyperbo-
lam uni {ecum in infinitum productam
accedentis ad intervallum quocunque da-
tO minus, nUNGuUam tamen CONCUITentis,

Covollavium IV

166. Ex his fequitur diverfos effe, &
pariter infinitos infinit¢ parvorum ordi-
nes. Quod P. Guido Grandus luculen-
ter expofuit, & demonftravit in opere
egregio , quod infcribit : De nfinitis in-
finitovum , & infinité pavvovuin. evdini-
nibas. Atque hine calculi infinitefimalis
principia fané fecundiffima. Vertm heec
alibi multd accuratilis traCtabuntur.

ELE-

“
1
"
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AT NT'T T T n s
ELEMENTU M 1V
De Angulovum Menfura.
Hacrenus cujusvis anouli verticern
confideravimus t tanquam 1N Centro cir-
culi intervalld quovis de i.;xljti uJI;.l‘Eu*

tum ; & arcum 3 lareribus
mwzu.pum mc humw. clle

am verod angulus g whbcn L1 q
pofitiones diverfas ’ (‘n um re ]aw
circuli , obtinerc potett , ird ut ‘:js_';
vertex vel fit in cire amh,r"nn. !lit’(ur
vel inter centrum , & circy umferenti-
am , aut dvmqm Xtra EJuh-Um; fan-
cienda erit in heoc I,Mm N0 genera-
lis lc\,qua elicienda {i ulorum men-
fura ex eodem circulo tribus hifcé
pofitionibus.

DEFINITIONES

a2 Ja

167. Segr wfszmz cireli eff figura |
quce wb chovde , &7 circumfeventia comr-
}rr':./?uf:“ ur ,c;mm 1dmodum chor da CE
crculum dividic in duo ingec qualit i’w-
menta, nimirum, majus CBE, & mi-
nus (" AE,

68. Angulus FCE cornpye cherfus d._,
2'1‘177«)[/;1(.’ K (_I 3 &7 &l JL:IT _/t/f /L(\’n’fu’]‘“,‘{g'
CE 2 punéto cor ff.ra“f'm'a id, dicituran-*Y -
gulus minovis fegiment;. 12

Angulus CJCf' :u:"’n(,. 7fus ab ea- 78-
dem r/Jomrz B E » €t :./: uetan Um’z‘u B (T,
dicitur majoris Jegr nenti.

Lter-
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five 17 WHIN0Te

] uu f.;fmfL ¥Yeii-
f.’,m";rum-

s
c

tione Opus erit,
TAE. i72. .i'}u.«
V. AB anguli B/
B Oy dnsteys box
/)_ * PM parallela als

g0. tibus 02 oulus BAC= BO I :ll 3
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Atqui anoulus BOP, cujus vertex eftin
cenceo , h ibet t pro menfura arcum D P
[ ‘0. 60. |. Ergo angulus B A C habetpro
mu‘iili! .61 lmun arcum D P, I\thwlm
jas n eit, ut demoaftretur arcum DP {&
miffem efle arcus D P K.
Anguli ad verticem QRPO fii BOP,
AOM, t]‘..;._mm; vertex eitin u‘nuo()

{unt ales ( 11..‘5’6,). 4 g0 arcus P P
= A M. \Llui arcus Al
147.). Ergo arcus D 1
fequenter D P eft femiflis avcts D P &
Angulus itaque B A C h ’L prom Ln{ua
ra medietatem arcis DPE 4 (uis lateri-
bus in[--rc-'ﬂ‘tj QQuod erat &e.

173. wrufjfmr 0 casits /1’ C;j cen-
Brum \) inter duo Ia wweraanguli B A Cfir

pow[' m, ducatur recta AP 2 vertice A
per centrum {0 i’u, ang "'U.m BAC
in duos fnu..llm, {LUH tBAP,PAC,ad
normam Cafiis I. ;hoc CrL., utrin{que an-
guli latus unum A P rranf
trum O. Quare

L. \noulus B AP habebit pro menfu-
ra femiflem: arciis DP.

II. Angulus P A Chabebit pro menfu-
ra {emiffem arcis PE.

Ergo totius anguli BAC menfura
erit {femiflis totius arctis DPE & fuis la-
teribus lﬂtLLLLIl[l (\uou erat &c.

174 Demw,/z‘mtm cafiis 1. Si cen-
trum O neque in uno latere reperiatur,
neque inter latera anguu BAC, a vert-

¥ ce

[ibit PEr cen-

Fig
o 8

>

Fig.
83.
84.
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ce A per centrum O ducatur reéta AP,
Traque

L. Summa duorum ahgulorum BAC, |
CAP, five angulus toralis BAP, cujus |
unum latus tranfir per centrum , habet
per Calum L pro menfura medicratemn |

% 0 1 N ‘D |
arclis DEP, hoc eft, lih_"‘* I.‘;_'_ '
~ Lo ]

Il. Arqui angulus C AP per Cafum L.
habet fimiliter pro menfura {emiffem ar-
A ~ . P

cus EP, five P |
2 ¥

Ergé alter angulus B A C habet pro

D E ¢, * B o
menfura ——" ideft, femiffem arciis 3

et

=

fuis lateribus intercepti. Quod erat &e; ,

Scholion. i
17§. Habes binc umveyfalemn vegulam | p
metiendi quemcunque angulum ad ciy- |
cumfeventiam , five in fegmento civeuli,
boc ¢ff , &t vocant , civeulo infeviptum , ‘
five angulum fegmenti Q tangente , &7 fe- | s
cante a puntto contaltiis comprebenfum. |
Ex bac autem propofitione fponté fluuns
Plevague , que ab Euclide lib. 3. multd
operofuis demnonftvantuy , Theovemata.

Covollarium. I. |

Tap, 176- Anguli ABD ,DCE, quorum © |,

r vertces B & C funr in eadem circum- Kk

Fio. ficrc“nAriu‘ , & aqualibus arcubus AD , ,
2" DE infiftunt , inter f¢ omnes funt z-

3* quales. r

Vel: |

|
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Vel:anguli-BAC , BDC , BEC,
quosum vertices. A 1)‘ , B funr in ea-

iferentia, & eidem arcui BC

L.\.Il; L,ILK_U.‘
infiftunt , inter {¢ omnes funt &quales-

suckid. lib. 3. prop.
C‘:,;'{‘._-‘.:; ium 11,
1747, Ang

15 ad « entrum CADc
_DIUS eft ai ouli C 1,; Lll circun

o '-‘jtn-
tiam , ‘cum idem arcus CD eft bafis 1
angwlorum., £ wuclid. hb. 3. prop.. 20. %
N: - d centrum CAD me- °°
titur integ CD , ejque {femifs
fis [ 171. ] metrur angulum CBD ad
eircumferentiam,

Scholzon.

178. Dominus D::-i’:‘r in egregio O-
perve , quod infevipfit : Science ¢ o( ICOIL
p. 1. 0. 159, Geernne z‘mJ mz"gzzz, » qUaft
veyrd hoc 1 heovena non A/.? 15 ( VeHHL/CYIf~
8 promunciqvevint. At enin eofdent
contentas fuiffe hic expreffione : Anpu-
lus ad centrum duplus eft anguli ad pe-
ripheriam , <un uterque eidem arcui
1piii;jt , vel, it expowit Clavius , clun
fuerir eadem pu;ph ria bafis angulo-
ram. ][‘omt 7t r.-'g ¢ L, T4 rhn/! ap fiz:--
re : cum ute erque angulus {ummitatem
hl“ t adeafdem partes arclis conver-
fam.

Ratio e} , mquit ipfe, 1. quia angu-
Ius B \(,fzf civcumifeventiam eff angue

bus in Jemiciveulo 5 nmeque tanen ad’cen-
F.2 Lruaie




84 ErementuMm IV.
trumt angulus ullus fievipoteft, qui eidemn |
arcut infiftat.
11 dngulus BAC ad civcuinferen-
TAB. tiam ¢ft angulus in fegmento minove ;an- |
V. gulus autem ad centvum BDC , cajus
Fig. vertex ad oppofitam partem convertitur,
87. non [femper duplus evit anguli ad peri- |
88. pheviam. Nam angulum ad centvum B
D C metitur avcus BA C; & angulum
ad peripbeviam BA C metitur ( 171, )
Semiffis avciis BEC , que femiffis now
equat avcum BAC ., nist quande arcius |
BAC ¢ff tertia pavs totius civeumferen- |
bice. e
At , pace tanti Fivi, boc additamin. |
tum ST nutile mibi videtur , 87 alienum ;
ccnifeo a trita Geometvavum loguendi con-
Juetudine. Quid enim alind fibi volunt,
eim dicunt : urrumque angulum eidem | ¥
arcui debere infiftere, vel, eundem arcum |
bafim effe utriufque anguli, #ifi idipfum | 1
guod Deidier adjiciendum putat , vertis | i
cem urrinfque anguli ad cafdem partes | ¢
arciis debere converti ? ¢
Duo autem , quos Deidiey vecenfet ca-
Jus de angulo- in femicirculo , 87 de ane
gulo in fegmento minove , neque @ Theo-
remate comprebenduntuy 5 uti palam ety
edfque multd anté profpexevat Clavius
lih. 3. elem. 5 qui | quam velationem ba-
beve adbuc poffent ad angulum centri 5
luculenter explicat , & demonftvat hifee | |
werbis.
Quod ’
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Quod fi refte BD, CD in centro
3ﬂ"ll'l“]1 non conftituant ad partesbafis
BC ; quod mum demum fir , quando
fegmentum BAC eft vel fu‘ndht.hlsj
vel ft gmentum minus : nmsml.lm us{pa-
tium lud ad cent um duplum erit an-
guli ad circumferenriam \jli. candem
habear bafim, quam i '
&4 enim recta AE pe
ulus BDE ad
i BAE ad circumferentian
ilus CDE ad centrum,, anouli .
ad circumferentiam : Ut oftenfum eft.
S},w'm* in'irur ad centrum D) , bafim
habens BEC , conftan{que ex duobus
angulis BDE , CDE, duplumet to-
tius anguli 13 AC. Quod eft propo-
{itum.

Covollavium. IT1.

179. In f‘ir:vliﬁ 'wlm?”ww, vel in eo-
dem , {i anguli five ad centra , five ad
cu'umfuum im fint kimw erlam are

r

us, quibus inf hm[ , funt aequales.

i o reciproce , i arcus (unt xquales,
etiam anguli @equales erunt. Ewuclid. lib.
3, prop. 26. &5 27,

Conftat pﬂmtu duos angulos inequ:
lasvy quorum vertices fant in ci Lhmh-
rentia L_;lm.cm ci ;'CL"', infiftere arcubus

ul

inequalibus , majorémque angulum in-
fifterc mjori arcui.

Et l\,ul)luw.

F 3 Corol-

'A«:.

L )
3
v
5
g
)
2




L ¥ FErementuMm IV.
Corvollavinin 1V
Tap. 180. Angulus h.'&(‘ in {emicirculo
v rectuseft. Luclid lib. 3. prop. 3. pavs 1.
Nam femiffis Lz.u:; culi , cui infiftit
11cm angulus ad circumferentiam , eft
" qu adrans, menfura anguli re¢ti (m. 61).
Covollavium. V-
181. Angulus BAC in {cgmento
» » wd A
T'As. majore eft minor retd , id eft, acutus.
V. Euclid. lib. 3. prop 3L.pars2.
Fig.  Nam infiftic arcui , qui fczm‘;r,
90. minor eft , ;h.quc femiflis quad
minor , menfura anguli acuri,

C m'o!«’,r:'m m VI
182. Angulus BAC in fegmento mi-
143. pore eft major reéd , id eft , obtufis.
.+ Euclid, lib. 3. prop. 3. pars 3
Fig.  Nam infiftit arcu; ; (m% femicirculod
91 major cit , ejufqu miffis quadrante
major , menfura agguli obrufi,

Fig.

Corollavium VI,
: . Hinc CXAINET NOIMa , NUM €X-
.FAF { 1 } I Al
ot acte rectangula fit , infbimitur, In cir-
E culo enim quocunque , pofitd ad cir-
110 1 D
o' cumferentiee punétum quodvis A nor-
Ty . : ;
" me vertice , fi latera per diamerri ex-

[rema é’u(l tranfcunt , angulus eft re-
b ]

&tus ; {in minus, aut ac utus, aut obtu-
norme latera ad punéta B&C
wnuo adjuncta tencantur,  interea
dum




Lisen'L 2y
dum angulus’ urrinque circumagatur
verrex anguli A defcriber circumferen.
tiam circuli, cujus diameter eftlinea BC,

Covollavium FITI1.

84 Ab extremitate A reéte AC,
qu ultra punétum A produci non pos- Tas,
fir, “.U,‘Cil\akulh m excitare. .

Suimp td quovis exrra datam i 1g
Pt uncto I, ex quo , ranguam
intervalld FA dcfcribatur cireuly
date reGte AC occwrrat in I 4 dudta-
que di mmetrd EF B _rc(:i**. BA ert
perpendicularis quaefird ( n.18o. ).

Similiter ex dato exwra re¢tam BC
punétd quovis A, ad candem ducenda
fit perpend licularis.

¥x punéto dato A ducarur obliqua
AE, qua occurat rectee i?f) in aliquo Tas,
p.mJ’J £ ; tum fuper AL , tanquam
diametro , defcribacur femiciveulus ABE, Fie,
qui redte BC oceurrat in alio puncto 94"’
B: recta AB erit perpendicularis que-

i‘l[’h.

Covollayium IX.

185. Ex punéto daro A reftam du-
cere , que datum circulum Bb rangat.
Euclid. lib, 5. prop. 17.

(mm‘m (‘ , & darum punétum A Tas
juncantur reétd CA : fuper qua , @an- ;™
'qv-{m diametrd deferibatur  circulus }"i("r
ABCb occurrens dato in pun\:hnm,\% ; 96’
Utraque recta Ab , AJB erit tangens 7™

F 4 qu-

.




£2 ErementuMm IV.

qmrflm, Nam_ductis radiis Cb , CB ,
anguli ChbA, CBA in femicirculo utun-
que recti funt 5 & confequenter recta
Ab, AB erunt perpendiculares extre-
m]t‘lfl radiorum Cb , CB , atque aded
tangentes ( n. 14;,.).
Covollarium X.
Tar, 186, Sireta BC crculum tangat, &
V. alia ex contactu A du®a A D eundem
kig. fecer, erit angulus C A D a tang gente, &
g97. lecante hbtu: par angulo AE D, ¢ qui fit
in feomento alterno. Euclid. lib. 3 .p;'op,
5 Nam utriufque anguli CAD & \}:
D menfura eft femiffis ejusdem arciis

AFD,

Covollavium XT.

Fig. 187. Angulus CAD minoris {eg-
92 mentt , .& angulus A F D i iCriprus in
~ eodem fegmento, fimul { fumpri &quan-

tur dnu)uw rechis,
Nam ex diétis anoulum (, A D met-
tur femiffis arciis AFD - ; & angulum A
f"]‘) ‘metitur {emiflis arcis rk! ut AE
D. Ergo utrumque angulum hmui {um-
ptum mctmu femiffis totius circumfe-
rentie , ideft,” menfura duorum recto-
rum. Simili rariOf'imu demonftrabis, an-
gulum B AD mq,n is fegmenti, & an-
gulum A E D infcr iptum in codem fég-

mento , {umul fumpm\ xquari (iltooub
rectis,

Corol-

Cory P g wpa e

oy
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Covollavium XII
188. Duo anguli circulo inferipti AD
P& ACE, oppohn » & infif ten ntes iis- r.];“B"
dem punctis A & B , eequantur duobus Fior
re¢tis, Euclid. /u 3. prop. 22. 18-
Nam alterutrum metitur emiflis ar- 29
cuum , quibus infiftunt.” Erod utrum-
que menitur totius circumferentie fe-
miilis , qua elt menfura duorum reéto-
rum.

Covollavium XIII.

189. Sicentrisin eadem reéta fim.
A O in infinitum protradta acc cptis de- F”"
{cribantur per A plures circuli in ampli-
tudinem quamcunque excrefcentes , & ig.
a puntto conraétus A ducarur fecans A 99
B CD : arcus finguli, inrercepti a ran-
Ouitg A (., & chordis AB, . 1(_13 A1,
tl‘llnt EGLJL Cim o1 d(llllh“

Nam um"cm anculum GAD meti-
tur femiffis arciis AB, {emiflis arclis A

C, & femifhis arclis AD &c.
PROPOSITIO 1L

190. Problema, _4 datecivculo X [eg-
mentum DG, auferre ((IIJIUZI angulum V
UG E pavem drto Euclid. lib. 3. prc

&’

I?(",{-'J/'f' 'f(; Ducatur tangens DF
14“ s (.,{ a ‘: une I’r) conra |“‘u\ D 1“(_-‘;\
cante Ji

e cum tangente efficiat
im.;,«uum FDE parem dato. Hacfecans

K s D




a0 ErementuMm 1IV.
DE auferet fegmentum D GE capiens

1

angulum dato p.uun.

D monfiratio. Nam ang ulus quivis D '

G Einfcriprus circulo, ai'1111.~’1‘s arcui
DI habet pro menfura femiffem cjus-
dem arcls [(n. 173.]. Arqui femiffis ar-
' elt menfura anguli FDE =da-

174. ). Ergo fadtum eft,
arur faciendum.

Imd. m‘, L} 1,{:?;(! HuleD
4 "Ucre ”fzuz.f an-

Jn 3. prop.

ry

fac :}_‘gagumm F
‘._tu {5 excirerur
315 & inme-

2 1rls a L[LLJ .“
5 in punéto G,

e

vallo B C defcriba-

Fx punéto quovis N
junoantur re¢te NB,
15 radio B C tan-

Quare angu-
r hypothefin an-
"m 111 arcus BED.
b D equarur angu-
lterni (n. 186.). Lr-
i1 BN £) capit angu-
parcm. fl‘.jim;i crat &

Sche-
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R Si‘/bf)!imz.

192. Ex eadern Prop. 1. Corol. I, ,
nIgHITUIm /L(/.f omnes anguli ad circuin-
feventiam infevipti 5 cidem avcui in z;.,
tentes , fint aequales , con u]hiff” metho-
dus omium expeditiffima , qud portio
cugusvis  coveuli (f/...'!;z] -".rr tot gra-
duum , quot libuevit , finé civcino , aut
centro ejufdem civeuli ; y que praxis eff
MAXINE Hf;t‘zf:’fl.f.

Effo AB chorda arcis quafiti. Opor-
feat autern avcuiit A.fr_,.’fru.“e
10. Angulus itaque 1 boc avct
tus habebit pro menfura j'."zr;-.
‘ duum 350, hoc 1‘1.’1, gradus 175 10
Hzr}ozt §y duas ve w/.,;( ),CE ita
fm,tm conjungo in C , ut {,Z-' CE fit
VNI  oygduum 175 5 quique nunquamn vaviavi

[e;
L‘-

277 re i 1d
| €172 gl"ll— TR
107

b

poffit 5 dein um,j clavos extremitatibus
(‘l’lJF.nc AB go ; £F verticem anguli
C e /Lgf c'urzm.f;,;g‘o , ut due vegule C
D , CE fesmper vadant clavos A B,
iifque in motu advepant. Hic vatione

vevtex C /'zw i civculavems ACB de-

."II'l\ -y, 7 Ao y - q
Jervibet, boc eff , aveum civculi quefitum
graduum 1o,

0 Hic praxi portio civculi rM‘Ju’\'] ibet ma-
REl g;,n*im!nzf dju ,";z P”fu“ Feram , cimi
bec (" vatio mechanic (f _/n’ k"""“‘“t'fr"“'i””
altevam: exhibeo ex iifdem principiis.
PROPOSITIO 1V.

197, Problema. Dazd unmx 1) ‘/c‘g-
Lo g s cmal \’ { 4
mentt civcull chovdd AB 5 datdque augie-

i




T As.

Fig. .

103.

93 Evexentum IV.

16 an_eodem fegmento , invenire punda

omnia , per gie tranfibit arcus ejufdem
chovde AB, quin cognofcatur , ant quce-

vatur centvum civewii 5 cujus ¢ff jzm tio
Yeus qi [;(Jtlf’[f.

Refol. €7 Demonftratio A puntto B
ducarur utcunque reéta BC : fiar angu-
lus BCG pgu dato ; tum ab extre-
mitate altera A eju f\l\.d“ chorde BA du-
catur AF pa "‘“m iph CG , qua reéte

A i;‘;} to F. Angulus B
FA=BCG | n. {11 1, hoc elt , per
hy ;;:‘m!:’m angulo datd, Iraque arcus
rranfivit per . Eddem me-
thodd invenies alia .unla ejufdem ar-
ctis in qu;rixamr centrum circuli ,

arcus Jueefitus. Quod

s q
cujus ef
erar &c.

194 37
tiang 'r.u m jus vevtex fit in civcum-
ita Cive .m%;mﬁ,nm 5
Folarere f;’ué VEVELCeii? _LJrD;!!C}tz
aufquam civcumferentie occurrere /)of
fint ; atqwe adeq Theovema ]. unicé fo-
cum habet , vel quando angulus infevi-
bituv in fegutento , ;J quando angulus
eg i te , &7 fecante & punie
; 1preben, f":n Fievi autem
ey f}w eft. , ut an ’ffu’z 3 c‘ujf.u‘ Vey-
tex eft i civcumfere .‘fz,z y latus unum
ultra veiticem produttum fecet eandein
civeumfercatiam : in quo cafu , qud lege

definien-

jtl("’-
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wefinienda fit bujus anguli menfir,

Jatuimus.
PROPOSITION V.
195. T Jl"‘OI’CI "z;z cu- TAB.
‘ \LJ‘ uz“u imfexentia c oV

comprebenfus d chovda AC, 87 extracivew. Fio.
lum @ veétaB A, que tamern, i ulty
cern A pro lucatur , circufum Jecet
am chovdam A D th'f* ndat , babet pro
menfuva m..ucr rtent .u””}uul ;mmm 4
hinc A FE, inde AMD\, quos due choy-
de AC, AD fubtendunt.

Demonftvatio. AnguliBAC, CAD
.g:qmmurduomsudw (n.74.); &con-
fequenter horum menfira ef t femiffis to-
tius circumferentiee ( n.61.), nimirum 3
AFE S AM I) E }). Atqui per

raverts- I :,"44.
ET: tI.‘rI.-

Y g SHE
Theorema 1, anguli CAD menfura eft
E D.

>~ Ergd anguli B A C menfura erir

femiffis reliquorum duorum arcum, id-

eft _\.‘_}_‘_1’ »—+~4_-\~‘——’— (}'lodu it Ke,
SR

2

196, Aliter. Per punftum A ducatur
tangens N A Q. !\v ulus BAC 2 qua-
tur duobus ang [, NAC
qui BAN = {»J 1
cem. KErgd totus ang
tur cluoana mmr‘ 1




94 FremeEnTUM IV.
AMD. Irag jue nnnulum rotalem BAC
metiuntur f',u u\.b ecorumdem arcuum ,
quos due chorde AE, AD {ubtendunt.
Quod erar &e.
PROPOSITIO VI
Tas. 197. Theorema. Angulus quivis BA
2 V. C, cujus vertex A eft inter centyum , €5
- Fig. arc;:mf:u’/, tiam , babet pro menfura fe-
: 105. mifjem arvciis BC a [fuis latevibus inter-
ceptiy cut f,,/"'“z‘ ac preetevea femiflem
arciis EF comprebenfi a latevibus ad civ-
fﬁ!r}/ﬁ“’hfzrlm ;B} oduttis mz(’lhz EAF op-

8 pofiti ad verticem.
Hoc eft fumma {femi{lium eorundem

arcuum BC & EF, five B C . }*‘st

erit mcnﬁlm folius anguli B ‘\(‘
Deinonfivatio. A L,und ol, nhi latus

unum B A occurrit circumiferentt 2, duca-

turreétaFD ) parallelaa r‘-ulatcn AC.Eris

angulus BAC=BFD \n 108.). At-
qui {n.171.) ans_ju‘um BED merttur
i1 fernifiis arclis B 1D, nimirum, i’w_mu—,g
Ergo "5-:11:'-[;'1 angulum B A C metitur
P( ___.,,,‘ Sed_ }:_:,L'-_{_'l, quia

Ci) — ]* o rgnl E 1((_; angulus
BAC habet pro ymenfura_Y (:._+ LF

Quod erat &e.

-
- -~

Hinc
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Hinc etiam demor 1 1l nrm-!i
EH;_{UJIIH] BAE » Chjus vertex ett ,,1}{
centrum , & ll,umm.um m , :
pro men fura femiffem arcis BE a fuis la-
teribus intercep i, ac pm:-;zw.f‘ mifiem
arctis F C com npre} kenfi 4 lateribus op-
pofiti anguli ad »unum

Nam anguli BAE

aquantur duobus reétis

-

Tl 3 BC
nimirum, BB _ | AL
2 o)
Atqui ex nuper diétis angulus BAC h1«
& DO T R
bet projmenfira — = — =%, E rgd
2 2

angulus B AE habet pro menfur,

BE o4 I_E Quod erat &c.

PROPOSITIO VII.

. 198. Theorema. ngulusBA C, cu-
Jus vevtex A ¢ff extva civculum | eJitfque Tas.
latera AB » AC arcum concavum i) PE
h’lfticjh.mz » & arcum convexum MN , Fig,
habet pro !/Luj»'m Jemiffem diffcventie 106,
dworum arcuumy | [’:' » MN, quos ea-
dem lateva corpi ehendunt

Hoc eft, fiab arcu concavo fubd luca-
tur arcus convexus', femiflis refidui
clis erit 1 ;.L'n'”.h(l anoguli B »x('

Denion Yevatzo. A punéto M, ubi latus
unum A B occurrit circumferentize, du-

catur




Fig.

e
M.

108"

96 EremenTUM IV.

catur reéta M P paralcla alteri lateri A
C. Angulus BAC = BMP propter
parallclas [ n. 1c8.]. Arqni angulus

!!l

B MP habet pro menfura — (n.171.).

Trod anoulus BAC habet pariter pr
Ergd angulus BAC habet pariter pro
. - e
penlura D¢ Sed PE~—M N8
>

147.). Ergo DP eft duorum arcuum
DPE, MN differentia. Iraque angu-
lus BAC habet pro menfura femiflem
differentiee duorum arcuum, concavi D
PE, & convexi MN, quos cadem la-
tera intercipiunt. Quod erat &c.

199. Demonitratio univerfalis eft,
five anguli B A C duo latera circulum
{ocent , {ive latus unum B A circulum
tangat, & alterum C A fecet, fiveutrum-
que latus circulum rangat.

Corollavium.

Ab hifee tribus Theorematis nupet
demonftratis hac confequuntur.

L Angulus, cujus menfura eft {emif-
fis arclis concavi 4 fuis lateribus inter-
cepti, habet verticem ad circumferens
tiam circuli , cujus eft pars datus arcus.

II. Angulus, cujus menfuraeft major
{emifli arcis concavi & {uis lateribus in-
tercepri, haber verticem intra circulum,
cujus eft postio datus arcus.

Iil. Angulus, cujus menfura ¢ft minor
{omifli arctis concavi , cui infiftit, habet
verticem extra circulum , cujus eit pars
datus arcus, LR~
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ELEMENTUM V.,

De Tviangulis Reflilineis.

AxioMa Euclideum eft, duas reftag
lineas {patium non comprehendere, Si
enim dua rectx line® ex una parte co-

ant ad efficiendum angulum , necefla-
rio ex altera parte {emper magls ac ma-

Is disjungentur , fi producancur. Per-
%,101 um eit ergo, ur llqMﬁ cies plana ,
{pariimve quocy iam rect mneum ex om-
ni parte conc Li anur , qual bus reétis li-
neis tertiam adjungi oporte IC S it enim
conficietur (p._.uzm tangulare , feu fi-
QUrarum I 'tuinc-' rum prima , ex qua
Q‘ummm 10cce itlementum ordimur.

DEFINITIONES.

200, Figura veltilinea ¢ff plana [upey-
ficies vectis lineis » i /mu.x VOCANLUY
terminata, Hec figura Tviangulum no-
minatuy , fi tvibus dumtaxat veftis cir-
cumferibatur : Quadvilaterum , fi qua-
tuor : Polygonnmt , fi plus, quam quatuor
vectis liness terminetur.

201. Habita ratione larerum, dividi-
tur triangulum plmm‘n rectilineum , de
quo dumtaxat agimus in hoc Elemento,
i1 thull{xtvmm , ifosccles, & {calenum;
habita vero ratione angulorum, dividi-
tur in rectangulum , amhlycroruum feu
ohmmnoulum, & oxygoniumn , feu scu-
tang ulum.

G 202, Zrian?




Tas.
N

ig.
115.
Fig.
III.

110,
113.

Fiox
109.

Fig.

110.

5
Lii,

Fig,
113,

Fig.

\

98 ErLeMENTUM V.

202, Triangulum Aquilatevum eff
illud,cujus tria lateva funt inter fe @qua-
lig : Ifofceles , eupus duo tantim latera

X13. funt equalia : Scalenum , cujus ommnia la-
114 teva funt inequalia.

203. Triangulum Relangulum dici-
tuy illud , guo(}g unuii trium angulorum
bibst veltum : Amblygonium , fetr Obtu-
Sangulum ,cujus unus angulovum eff obtu-
[us - Oxygonmm vevd, fen Acutangulum,
cujits tres anguli [unt acuts.

204. Latus , fupev quo conftvui tvian-
gulum intelligitur , vocavi [olet Bafis
#rianguli.  Huic oppofitus engulus ap-
pellatuy cjusdem fummitas , feu Fertex
&7 perpendiculayis a [ummitate in bafim
demiffa, dicitur Altitudo tyianguli; quip-
pe quae eft omnium linearum minima,,
quee diftantiam {ummiratis a bafi me-
tatur.

Quamobrem , {1 in triangulo ABC
fumatur latus B C pro bafi cjusdcm,an-
gulus A erit fummitas , & perpendicu-
laris AD erirt altitudo.

Quod fi triangulum fitinclinatum, per-
pendicularis BD in bafim A C produ-
¢tam cadlic 5 & fimiliter triangul altitu-
dinem metitur.

205. In omuni triangulo re&Fangulo ABC
latus A C oppofitum angulo vetto B3, vocs-
tur Hypotenufa,

206, Si trium angulorum vertices Ay
B, C exwlant in civeumferentia circuli
traan-
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tvianguluin infeviptum civenlo dicitur ,
&5 circulus civcumfcviptus triangulo.

PROPQSITIO L

207. Problema, Zviangulo eivculum
civeymfevibeve. Euclid. lib, 4. prop. 5.
Conftr. , & Demouftratio. Pater ex
0.713%. Pum\ e enim eit per tria data
pum.ti A, B, C non ad unam reétam

pofita circulum defcribere.
PROPOSITIO IL

. Problema. Super datd veétd AB 7,y
t:r:w "f[")i.f @ /m;‘n‘J wint ¢onftrueve. Ku- 7 -
clid. Iib. 1. prop. I.

Conftruttio. (,Lurro A intervalld AB
defcribatur arcus G C ; & rurfum cen-
tro B codem intervallé alius , qui priori
occurret in C ; ducantirque reéte CA,
CB. Dico faétum,

Baiﬁo‘ﬂﬁn;’f"n Latera {ingula CA &
C B funt ®qualia eidem tertio lateri AB
per Definit. circuli. Iirgo (n. 36.) funt
“t(:ulin inter fe. Quare nunfruium A

B eft equilaterum. Quod erar &e.

PROPOSITIO I

209. Problema. Super datd recld ABp,
tviangulum 1/0_/[ eles conjfivuere. v il
Conftructio. Centris A&B, intervalld Fia
vero majore , quim A B, {i datam re- 150
&am effe velimus minus latus » vel mi- Aty
nore , {i eandem inlatus m ajus eligamus,
defcribantur duo arcus, quifefe invicem
2 {ecent

Fig.
113,
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ecent inC ; ducantirque reéte CA, C
B. Dico factum.

Demonfiratio. Patet ex conftructione.
Quoniam A C, B C &quales erunt prop-
ter zequale intervallum affumptum, mia-
jus fcilicet , aut minus, quam recta A B,
Quod erar &

PROPOSITIO IV.

a10. Problema. Super datd veitd ADB
triangulum fcalenum conftruere.
Conftrutio. Centris A&B, interval-
V. lis utrinque ina:quaii’bus inter fe, & cum
Fio. data recta AB, defcribantur arcus fibi
. I‘;' mutud occurrentes in C ; jungantirque
reéte CA, CB. Dico faé¢tum.
Demonftratio confequitur ex inequa-
litate intervallorum, que affumpra fue-
runt in conftruttione.

PROPOSITIO V.

211. Theorema, Omiis trianguli duo
quelibet lateva veliquo funt majora. Eu-
clid. lib. 1. prop. 2o.
Demonitratio immediat¢ confequitur
ex definitione linez reéte (n. 22.), &
€x n, 28.
PROPOSITIO VI,
y 212, Problema. Ex tvibus datis veltis
[as. BO, BL, LO, quavum due quelibet ve-
u\ liqud [int wmajoves 5 triangulum confli:
g, tyere. Euchd.lib. 1. prop.22.
116.  Conftruétionem, & demonftrationem
habes in prop. 1. , & fequentibus.
Sthon
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Scholion.

Que confequuntar Theovetnata,in Eu-
clideea demonftvandi methodo videvi folent,
[altem plevaque 5 [ubobfcurinfcila Tivo-
nibus, ut notat etzam Clavius lib. 1. prop.
s. i fcholio , proprer multitudinem linea-
vum , &5 anguloruim, quibus nondum affiue-
ti fuint. Hovum itaque demonftyationeim
ex Prop. 1. 5. 6. Elenn. 4. multd planio-
vem dabo , miniifque intvicatam linzeq-
yum occur(u » €5 angulorum copid.

PROPOSITIO VIL

213. Theorema. Qmnis tvianguli A
B C tres fimul anguli duchus veétss funt
equales,

Ac proinde conficiunt gradus 180.
Euclid. lib. 1, prop. 32.pars 2.

Demonftratio. - Triangulo ABC cir-
cumfcribe circulum [n.131.]. Angulus
quivis, cujus vertex cit in circumferen-
tia; habet pro menfura femiffem arcus d
fuis lareribus intercepti (n. 171.) Sed
trianguli tres fimul anguli A, B, C totam
circumferentiam fuis lateribus inteieipi-
unt. Ergo tresfimul anguli habent pro
menfura femiffem cireumferentia, atque
adeo duobus rectis eequales fint. Quod
erat &c.

Aliter ex theavia pavallelavum. Pro-
ducatur latus B C in O 5 ducatarque C
D parallela lateri A B. Altern anguli A
& ACD funt aquales; & internus B

5.3 par

Fzg,
18
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par eft externo DCO ad candem par-
tem (n.108. & 110.). Tres itaque an-
guli trianguli A B C aquales fLrlr_ tribus
angulis ACB, ACD, DCO ad unum
punétum C conftitutis ; qui duos rectos
conficiunt (n. 81.). (QQuod erat&c.
Corollavium. 1.
214. Tres {imul anguli cujufvistrian-

gulf a:qu les funt tribus {imul cujuscum-
quc alterius.
Covollarium 11,

21§. Siin uno triangulo duo anguli
aut {inguli, autr {imul, aquales fint duo-
bus angulis aut {ingulis, aut fimul in al-
tero triangulo, etiam tertius terrio
aqualis erit.

Corollavium 111

216. Siin triangulo unus eft retus,
reliqui duo fimul etlam unum reétum
conficiunt ; & horum quilibet erit acu-
Tus.

Covollaviuzr IV.

217. Siintriangulo unus eft obwufus,
reliqui duo fimul reétd minorem confi-
cient 3 & horum quilibet erit acurus.

Covollavium. V.

218. Itaque omne triangulum habe-
re poteft unicum angiiium “Ltu » UM~
eumn obrufum, tres acutos ; redtum verd
cum obrufo habere non 1m1‘,1t.

Cerol-
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Corollaviem VL.
"'i9 Omnis trianguli duo quicunque
anguli duobus reétis minores funt. £u-
elid. lib 1 prop.17.
Definitio.
220. Rectilinea figure externus angulus Fier
¢t qui producto lateve extra j?'f'“um ‘5

‘o

o zrm i 118.
Talis eft angulus ACO.
PROPOSITIO VIIL
221. Theorema, Qmuis tria 'C'ff/.i
B C exterius m«.'uwf ang fus A C \) duo-
bus intevnis ojpojmj A ¢7B equalis ¢fl.
Fuclid. Iib. I. Prop.32. pars I.

Demonfivatio. 1riangulo AB Ciscirs
eumfcribatur circulus.  Angulus exter-

rr BC .
/ nus A C O habet pro menfura —— =+

AZC., ; :
-ﬂ——Z\ (n.195.). Atquiangulus Ahabet
BC T
pro menflira — "*, & angulus B haber \_AF-
e e PO
- (n.171.) Ergo =

119,

PlO 1T1L1"11Ul a

fumma mcniumlum utrinfque anguliin-
terni oppofiti A & B metitur angulum

externum ACQO ; & confer 'Uliiltur‘cxr“r
nus angulus duobus internis oppofits
cf.(ll('\ln eft. Quod erat &e.

Aliter ex z‘r’wnrm pmmf!,’ﬂmm Pro- .
ducatur latus BC in O ; ducatirque CD Fig.
parallela lateri AB, Alterni anguli A& 1 18

G 4 A




Tas.

Fig.

IZ1L,
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ACD funt a:quah.s & internus B par

eft externo DC u. Ergoangulus exter-
nus AC O ,heceft, ACD —+DC ()
@quatur fumu & .uo;ummu norum op-
pofitorum A &B. Quod erar &e.

Covollarium.
222. Ergd angulus externus ACO
major eft alterutro internorum oppofi-
forum,

Scholier.

223. Ab boc Theovemate immediat? ,
tanguam totidem covollavia , deduci ,ury
fent omuia ea , quee Ejem. 4. demonjira-
ULHIS Theovenrata de mu,j ura angulo-
yum r[‘zmmm vevtex eff vel juter cem-
trum , €9 mmm;uc itzaine 5 vel etzam ex-
tra civewlum, fmjme

I. Angulus B AC , s vertex eff
intev centvum , &5 cu(m,., orents 172 5\ ha-
bet pro menfuva for [Tw,: avciis B C & (uis
latevibus uztr'fcf_ z:,u ,m iffem aveiis FG
intevcepti a later z/;m J,.!u oppofiti anguls.

Nam , dudi chovdd Bl ,:m”"uu BAC
ex z‘cm s vefpeliu ftlr?/i(._[‘f:/l / .)l » @qua-
tur duobus nternis oppofitis FeF B 3 ¢
confequenter habebit pro wnﬁua j:mz-
wawe menfuvavum horum duoyum angiu-

Liy kB
forum, hoc o, I‘L'-—'f"—- 1y y

I1  Angulys B 4 g t!fj?‘«’J vertex eff
extra ¢ :uuf.zm » babet pro menfura /";fm/

Jem avcits concavi BC 4 /m; latevibus in-

Leroeptiy animis [emifft aveils convexi DE
ab

A
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i
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ab iifdemn paviter latevibus comprebenfl,

lam , dutd chordd BE, angulus BE
Ceerit externus tviangulo ABE. Quare
angulus A—B =BEC; confequenter
angulus A=BE C—B. Atquz (n.171.)

3

BEC babet pro mmﬁ:m-—z— s & aogu-

bus B pariter pro meufura habet avcum
D

2 Ergo angulus A, frve BEC—B,

5P DE;
babet pro minfura ————1

PROPOSITIO IX.

224. Theorema. In codem triangulo
ABC latera AB, A C oppofita equali- TAS.
bus angulis CE7'B funt @qualia. V.

Et vecipyoce , anguli equalibus lateys- Fig-
bus oppofiti funt equales.” Euchid. lib, 1. 117
prop. 6.

Demonfivatur I, pays. Quoniam an-
gulus B=C, erit arcus AZC =AXB

n.179.7; & canfequenter chomta, feu la-
ws AC=AB(n 135.). Quod erat
primum. . i e

Demonflvatur J7, pars. Nam , quia
latus AB=A C, eritarcus AXB = AZC
[ n. 135.]; & confequenter anoulus Ce=
B (n.179.). Quoderat alrerum.

Covollarium 1.
225. ZEquiangulum erpd triangulum
etiam aquilaterum eit. Kt vicifim.

G s Corof:
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Covollayium. I1. v
226, Trianguli ifofcelis, {cu @quicru-
11 ad bafim anguli funt @quales. Etvi-

ciffim, fi u[]”llll ad bafim {int (Lq uale

triangulum eit ifofceles. Euckd. I;b 1. il

1){ Up. 3 T
PROPQOSITIO X. _L-"

lu. 227, Theorema. [n codem triangnlo

ABC latus majus AB opponituy ai mu/o

majori C.

“5” Er ,mfnoa, au.".rf!rf: ﬁ,mor C oppon:-
tur majovt lateri. Fuclid. 1ib. 1. prop. 18. e

& 19.
Conftruétie. Triangulo A B C circum-

feribarur circulus (e
Demonfivatur 1. pays- (llonnm an- !

wa/}a eritarcus AXB> AZC i
. 179.) 3'& confequenter chorda , fcu il
itus AB > AC (n.135.). (ll_m{iua[ et |

Srimuim.

Denzonftvatur I, pars, Nam, quia

Jd[ll%,xvt.l chorda AB > AC, erit arcus

AXB=> \’/(‘ [ o 135._] &LLJUIC—

quenter an oulus C > B (n.179.)Quod

erat alrerum,

g 5003

Covollavium.
Triangulum itaque, cujus tres
anpjui' ﬁ Nt ine Lqudks , habet tria latera 7
inequia , adedque {calenum eft. Kt re- o

5\

CIPTOCC,

F=

B.
s PROPOSITIO XL :
Fig. 229. Theorema. i duovum tyiangu- 'f--
122. Jovum ABC , MOP latus unumt AB dn
1:-3; une
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uni MO , & alterum AC alteri MP
fit equale, angulique A €5 M ab illis la-
tevibus faéfi etiam [int equales , aqua-
buntur €7 bafes , €7 tota tviangula , €5
veliqui ad bafim anguli. Euchd. Iib, 1.
prop- 4.

Demronfiratio. Vertex A anouli BA
C fuperimponatur verti<i M anguli -
qualis OMP , ita ut latus AB cadat
{fuper larusipfi zquale MO. Per{picuum
eft [ n. 46. |, quod latus AC eadar {u-
pra latus MP , & punétum Cin P
nam AC ==MP. Ergo tria punéta A ,
B, C cadent fupra tria punéta M, O,P3
atque adeod bafis BC tota cadet fupra
totam bafim O P, totique triangula fibi
mutuo congruent. Omnia-igitur per
axioina 4. n, 36. funt equalia. Quod
erat &e.

PROPOSITIO XIL

230 Theorema. 8 duovum tviangu-
lorume ABC , MOP flatus BC=CP ,
angulique illis latevibus adjaceptes , ni-
mivuin , B & C , ipfis O & P fuerint
&quales 5 ommia veliqua , &5 triangule
ipla @qualia evunt,

Demonfivatio. Latus OP fuperimpo-
natur lateri {ibi sequali BC. Pun&a O
& P cadent fupra punéta B & C;quo-
niam O P=BC, Sed quiaangulus O =B
latus MO cadet fupra katus AB; & quia
angulus P=C , Jatus PM cadet iupri

£
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AC [n. 4( ]. Ergd tria latera trianguli i
MOP cadent fupra tria latera Lmnnul '
i
ABC. Ergd omnia funt per axioma
r
a, 36."zqualia. Quod erar &e.

PROPOSITIO XIIL

, Theorcma. i duo triangula B

C; : i CD duo lateva BC , CA duobus \
Tsz. BC, CD, alterum altevi aqualia babue-
V. wm‘, uirum - vevd triangulum angulum e
Fig. illis latevibus (*"‘L‘f'mm BCA majovem '
X24. babeat {f[br.ru'.’ BCD , babebit qaoque ba-
125. fim BA majovem bafi BD.

Et rec ’fwmr, i bafim majovers habue-
vit , habebit mm./wm majorem. Euclid.
Iib, r. prop. 24. & 25.

Ln‘«'nzr ‘tio. Vertex C anguli BCA
(upuuwm.l atur vertici C 911%11; BCD,
hac w; » ut latus BC primi “cadat (upla
fatus ipfi eequale BC fecundi; tum factd
centrd in C, intervally CA defcribarur
circ umtuuma i qu tran{ibic per D ;
nam CA =CD ; denique prod uc«m
larus BC , donce uu,umfuum occur-
rat inE. His r)uh is -

Dc;i;(ni,’l atur 1. Pars. (Qlom"im an-

t)

S

gulus| BCA major eft-anguid BCD , \
etiam arcus O A, menfura anguli BC f\

major crit arcu OD, menfurd u.rju 1 BCD u
Ergo punctum \p oximius , }mm.)tum by,

D ICMOLus erit ab exrremitate E recte [
}) tre: lh ’Hﬂb: })Cl LLH(IUIH,J[’LJHL hhlL fi
fequitur (n. 132.) BA>BD. Quod
¢rar prinwim.

Demos-
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Demonfivatuy II. pars. Nam , quia
bafis BA major eft bali B2, punétum A
proximius , punctum 1 remotius erit 3
termino L reéte B tranfcuntis per cen-
erum (0. 132.) @ hoc eft, arcus EA
< arcu ED. Ergd arcus O A, menfu
raanguli BCA major eft arcu OD, men-
furd anguli BCE ; & confequenter an-
lus BCA > angulo BCD. Quod erac
alterum.

PROPOSITIO XIV.

232. 8t duo triangula ABC ,MOP
babuerint omnia lateva fib mutud equa-
fia, etiam angulos omues equalibus late-
vibus oppofitos habebunt equales. Euclid.
lib. 1. prop. 8.

Demonftratio. Ut duo propofita tri-
angula ABC, MOP demonftrentur
perfeéte equalia , fatis eft (n. 229.), fi
oftendatur duos angulos, puta, ABC,
MOP , fore zquales ; quod ex prace-
denti Prop. confequitur. Nam, fianguli
ABC, MOP cffent inequales , latera
AC,MP hifte duobus angulis oppofita,
non effent @qualia , contra hypothefin,
Quod erat &e.

Schelion.

233. Habes jam tves pracipuos chara-
&eves 5 ac figna cevtiffima , quibus evi-
denter conftare tibi poffit , an duo trian-
gula fint perfecté equalia. Quia verdbee
equajitatis perfette figna mogni funt

uSiHs




Fig,

920

-y

123,

T as.

V.
Fig.
126.
127.
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usts in Geometria, non evit absve hovum
[ynepfim bic locd inftituere ad juvandam
Tivonum 1ernovidn.

Duo triangula ABC , MOP erunt
perfede @qualia.

I. Quando babuerint ommia lateva fibi
mutud equalia {n.232.) ¢

IL. Quando duo latera unius duobis
alterius @qualia babuerint , utrwique
atrique &5 angulum angulo @qualem fub
equalibus Jateribus contentum (7.229.):

[II. Quando latus wniiiz unt @quale
babuerint , anguldfque dllis latevibus ad-
Jacentes @quales s UtTuHIqHE utrique | n.
230. ).

Ex boc triplici critevio , qué duovum
sviangulorum pevfecta equalitas decerni-
tuy , triplex apevituv vid vefolvendi [e-
gnens Problema.

PROPOSITIO XV.

234. Problema. Triangulumn MOP
confivuere wquale dato tviang ulo ABC.

Primus vefolvendi modus. 1iat MP
par lateri BC wrianguli A B Cj tum cen-
rd M, intervalld B A deftribatur arcus
EOF ; & cenud P, intervalld A C de-
{eribarur arcus GOH , qui priorem fe-
cet inO; ucaneirque recte OM, OF.
Dico factum.

Demonjivatio. Nam omnia latera per
conitructionem fuat mutud equalia.
(Quod erat Kc.
Secun-
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Secundus vefelvendi modus, Fige angu-
lus MOP [n.64.] aequalis angulo B A
C dan rrianguli j tum capeOM= AR,
SO P==n ducatirque re&ta M P,
Dico faétum.
Demonftratio. Nam duo triangula ha-
bent duo latera duobus lateribus :Squn]ia,
utrumque utrique , & anoulum anoulo
@qualem fub equalibus lateribys conten-
tum. Quod erar &,
Tertuus vefolvendi modus. Fiar Mp—
BC; ducanti] rquerelte MO, P
cum reta MP angulos M &P
e i ares duobus angulis B &
Hatj trianguliABC, &

Dico fa&tum.
Demorfiratio. Nam angulj equalibus
lateribus adjacentes funt &quales, Quod

erat &c.

PROPOSITIO XVI.

335. Theorema. $; 4 revmines uniusT sz,
lateris AC intra triangulum ABC duye
recte jungantur AD, CD, je latevibus Fio,
triangult AB , CA minores Junt, majo- 26"
vem vevd angujum ADC cornprebendunt.
Euclid. #b. 1. prop. =1,

Prima pars demonftrara eftn 88.

O, qua
efficiant
C (n64.)
concurrant in Q,

& o  Demonftvatur IT pars. Produc AD in

E. Angulus externus CD A (n. 221))
v major elt anguld internd DEC , qui ,

om? u cum fit fir exrernus refpectu anguli B

eddem pariter major eft. Ergo ADC
multo majoreft, quam B. Quoderar &,
ELE-
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ELEMENTUM VI,
De Quadrilateris.
DEFINITIONES.

236, TRILATERAM [uperficiewt excipit
QOuadrilatera, quatuor veétis [ineis ,qude
lateva wocantur , undigue teviwunata , to-
tidémque anguloscontinens. Hacpro va-
ria laterum, & angulorum ratione {or-

Tz titur diverfa nomina. _

* 237, Quadrilaterum ABCD , cujus
Fip, bina oppofita latera funt g}fse'fvf@[r?, 11Nt
123, V4> AD ipfi BC, & AB 1pfi DC, -

catur Pavallelogrammurt.

At quadrilaterum , cujus non omna
oppofiva latera funt parallella dici folet
Lvapexium.

ol 238. Parallelogrammum , cojus o=
Fig. yes anguli fint wquales , & confequentey
128. yoiti ( n. 49.) 5 vocatuy Reclangulum ;
X29. iliud verd , cujus omnes anguli non funt
. equales , Rbomboides dicitur.
g “239. Reffangulum , cujus omnia
130 teya funt inter fe wqualia . Qwadratum
Fig, muncupatuy 5 cujus autein oppolita tan-
128, tim lateva @qualia junt , Rectangulum
[impliciter dicitur.
Fig.  240. Rhomboides , cujus ommnia latera
131. funt inter [e agulin, Rhombws nominatur.
Covollzvium.

241. Quadrarum & @quilaterum , &
reétangulum eft,

Rhom-

[a-
[/
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Rhombus figura eft eequilatera , fed
on rLLtau\ L.

Rhomboides neque aquilatera eft ,
ncque rectangula.

242. Pay afh/upmmwr Diameter ; five Fig,
diagonalis off veéta AC per angulos oppo- 129
flft)f duéta.

243, Reita AE, feu BE dufta ab uno Tas,
lotere kbpnpemh;uhn itev in latusoppofi- VI,
tumn DC, produttum, fi (prtffif , dicituy i ig.
Altitudo P“'“”‘j guﬂhhd i 132,

Scholion.
Parallelogyammum defignavi Jolet“non
#i0: ZJ quatwor [ittevis , /e..f wnterdum dia-
bus a ! oj/wj:tw angu tlos conftitutis.

PROPOSITIO L

244. Theorema. Ommne quar ilate- .
vum ABCD babens J::m (ﬂf‘{']fffl lateva 5]
A})., DC @ Iud‘) &5 //{ﬂ allela 'l /JHEJLI F lg‘
stian duo Hfz{/m D, BC pariter equa- 120.
lia 8T paralie la, Euclid.lib. 1. prop. 33.

De monﬂmz‘m l Juétd ad op Pohtos an-
oulos diagonali AC, cum refte AB,

CD fint pﬂnlldm annuh alterni BAC,
DCA erunt cecluc ( n.110.) Duo au-
tem latera A B, C D per hypothefin
funt sequalia 5 & latus A C eft commune
utrique manoulo BAC,DCA. Ergo
(n.229.) duo triangula BAC , D A
erunt perfeéte aqua fia , hoc eft , & mu-
tuo equiangula. Iraque eritBC=AD;
& anguius ACB = CAD alterno ; - &

H confe-
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confequenter (n. 113.) refte BC, AD 7

funt parallelee. Quod erat &e.
Corollarium. I
245. Quadrilaterum , cujus due op-
ofita latera funt a&qualia , & parallela,
eft parallelogrammum.

Covollavium I1,

Tas. 246, Quoniam due perpendiculares

VL AD, BC cidem reée E H, funt paral-

Fig. lela inter fe [ n.g1.7}, fi preeterca ez-

133. dem perpendiculares AD , B C fint pa-

riter inter fe @quales, erunt reéte A B,

EH, que illas intercipiunt , parallelee,
Covollavium II].

Tas. 247. Ergd, fi plura triangula, aut
V1. parallclogramma EAF , GBH fuper
Fio. cddem rectd KH, & ad eandem parrem
o - A - 1: 2
134. conitiruta habeant altitudines AD , BC
135. ®quales, recte AB, EH, que illas in-
tercipiunt, erunt parallele (n.246.).

PROPOSITIO IL

Tas. 248- Theorema. Omne quadrilate-
VI, tum , cujus bina oppofita lateva funt pa-
Fig, rallela , & ideivco pavallelogrammmum di-
Y29, Cituv , habet etiam bina oppofita latera
@qualia. Buclid. lib. 1. prop. 34.pars. 1.
Demonfivatio. Ducatur diamerer A C.
Quoniam AB, D C funt parallel, erunt
anguli alterni BAC, D C A aquales[ n.
110. J. Rurfus, quia AD, BC funt pa-
rallele,
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A rallele , _crum_ pariter & anguli alterni
" BCA, DA Cxquales. Iraque ,/cum

iuo anguli B. ‘\L(‘, BCA trianguli A B
£ iuah s fint duobus anguns DCA A
DAC dl[t.aulq trianguli A D C, uterque
urrique , & lacus A C dictis angulis ad.
7 jacens - commune  utrique ['l(m(wlb
: erunt [ n.230. | duo rriangula perfe J
@qualia 3 & conitquenter AB==@ Dy
BC=DA. Quod erat &c.

Corollavium I,

249. Ergd diameter A C dividir pa- Fi g
mlldomauunum ABCD in duo tqtn 129,
lia triangula BA C , DCA. Euclid, i
I prop. 34. pari 2.

Corollayiuw, II,
250, Er parallelogrammum ABCD
eft duplum tnmam DCA habentis
eandem bdm , & altitudinem, Euclid,

Jib. 1. prep. 4
PR()POSITIO 1.

251, Theorema. Omue quadrilate- Tas,
ryum ABCD, m_}m bina oppofita lateva VI,
[unt equalia , babet etiami eadewn pavalle- 1 ig,
la, & confequenter pavallelogrammiuinef?. |

.Demmzﬁmrzo. Duda ad oppofitosan-
gulos reétd A-C , duo wriangula ABC,
ADC funt per hy porhdm inter {e mu-
tuo ®quilatera ; ergd & aequiangula [ n.
232+ )ity % wales imirum erunt anguli
BAC,DCA, &anguliBCA,DAC;

H 2 ;136

?
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ergd cum f{int alterni » tam reéte AB,
Cch s,quam recte BC, A D funt pamhcl.c
(n.r13.). Quod erar &c.

PROPOSITIO IV.

Tanve242:.4F Iwonma P;m;ila logramma A
VL.BCD, MBCN fuper eadem bafi B C,
Fig. & inter m'ffemf valielus conflituta jtmt
1w6 equalia. Kuchd.lib. 1. prop. 35. & 36.
137. Demonftvatio. ln .moﬁuv cafii, quem
fioura exhibet, triangula ABM,DCN
funt {ibi mutud aquiiatera. \am AB
—=DC, latera nimirum oppofita ejus-
dem parallelogrammi ABCD (n.248.)
Rurfus BM= CN eadem de caufa ; &
pariter AD=BC , & BC=MN;j; L._i'—
00 AD=MN ; fublatéque utrinque M

, ut in cafu primo , vel ntrinque addi-
to M D, ut in cafii fecundo, erit AM=
DN. Duo itaque triangula ABM , D
CN funt {ibi mutud =quilatera, & per-
feété equalia.  Quare in cafu primo, fi
duobus hifce triangulis addatur commu-
ne trapezium MBCD, fict parallclo-

rammum ABCD aequu]c, parallelo-
grammo MBCN. Vel in cafu fecundo
ab iisdem aqualibus triangulis demptd
communi triangulo DOM , erunt duo
refidua qmduldtua ABOD,MOCN
inter {& @qualia ; & rurfhs addito coms
muni triangulé B O C erit parallelo-
grammum’' A B CD =quale parallelo-
mammo MBCN. Quoa erat &c.

Corol-
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Corollavium 1.

253. Duo paralleloyramma funt 2qua-
lia , 11 hdbcant bafes vqmlm & alritu-
dmcs aquales.

Nam & « <m"bfui poterunt {uper ean-
dun batim, & erunt inter casdem paral-
lelas (n.247. )
Covollavium 1L

254. Duo parallelogramma ABUID S Tar,
O 1 CP non funt =qualia, f{i bafim qui- VI
dem habeant eandem BC , {ed inwma Fig.
casdem parallclas A N ; BZ non fint 138.

onftitura.

Nam ABCD=MBCN [
Atqui MBCN>= vel (’()b( P E
f‘—\BCD/ vel < OBCP.

Covollavium IT1,

255. Parallelogramma aqualia {uper
bafes aquales, ve 1 eandem , funt inger
easdem parallelas.

Covollavium IV.

256. Et, 1 1duo parallelogramma inter
easdem parallelas habeant bafes ineequa-
les, ilud , r,uyuq bafis major eft , majus
erit. Er contrd, {i duo prualldoolmnma

fint inequalia inter easdem parallelas,
bails majoris major erit.

.

A
Ige

25
J
1

Covollavium V.

257. ‘Duo triangula BAC, BMC fis-
per “cadom bafi h( conftituga , & in eif-

H 3 dem
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dem paraHe]is AN, B7Z, inter f¢ funt
o @quaha,  Euclid. lib. 5. pr op 37
f;f‘B- Ducatur C D parallela lateriBA , &
V1. CN parallela lateri B M : erit pfmleio-
Fig. CTAMMum CD =MBCN[n.252.].
139. Sed horum dimidia funt tria n”‘lh B A
C,BMC (n. 249. & 250. ),u':o{unt
equalia. Triangula igitur fuper eadem
bafi &c.
Covollavium V1.
o T 30 Triangulaigitur BAC , B()C
V], non urn equalia , fi ‘habeant quidem ba-
[, fin eandem BC,fed inter easdem paral-
rac lelas AN, BZ non {inr conftitura,
Nam u:.m_r_;u]um BAC=BMC per
Corol. 5. Sed BMC > aut <BOC.
Ergo pariter BAC > aur <BOC,
Covollavium V11,

Fio. . 259. Hine, {i duo t*img)tm BAC,
140, BMC fuper cidem bafi BC conftitura
{1 nt ‘u;un’m erunt inter easdem oamlh,,
las. Euclid. lib. v. prop. 39.87 40.
Duo triangula funt pariter equalia, {i
aquales habeant bafes , & alttudines
d,qu‘n\_”.

140,

Cevollavium FTII.
Tas.. 260. Erod, fi plura fint triangula A
VL MB,BN&, 'COD, DPE E &c., quo-
Fig. Tum bafes fingule Ab BE; CD,DE
t41. candem reGtam AE conihrtmnt &.om-
nium altitude {it eadem, omnia fimul
{fump-

Ter
Li;
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fumpta aqualia crunt LU 1 triangulo AM
I, cujus altitudo {it eadem , & bafis &
A K fummatic bafium tx.mngulommom—
nium.

Nam , {1 omnia hec wiangula {unt
¢jusdem altitudinis , poumm inter eas-
dem parallelas MP , ALK conftitui. Du-
cantur MC , I\ll), 1\11.4. Triangula A
MB, L”\;C COD, DPE =xqualia
n cs'um triangulis / l\ﬂ), b\l(‘.(,MD
; DML, 1!_»,11.,1 fingulis. Arqui AMB
— GM( —+CMD—=+DME =AME.
Erogo AMB — BN C —+ COD—+D
PE= AME.

Covollayium [IX.

261. Ex eodem Theoremare oppor-
tuné P. Bofthovich in f{uis elementis
oftendit nullam effe quantiratem ira te-
nuem , qua minor dari non poffit. Cum
enim AN in infinitum produvi pofiir ,
puncto N magis recedente 4 })llncjfo A,
dummodo fumatur M N =B C= AD
femper parallelogrammum nBMN C ut-
cunque produétum FL(]IHI{: erit paralle-
logrammo ABCD ; unde apparet nul-

fum in eo producendo , vel arrenuandeo
limitem inveniri.

Dimenfio cujufois Figure Trilatera,
& Quadrilateva.

262. Obfervavimus Lib. 1.n. 9. Com-
ment. Arith, univ. (Nos Lib. 1. Prale-
¢tionum Mathem. n. 30. & fequentibus)

H 4 mo-

Tas.
W1L..
Fig

139.
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morem invaluiffe apud Geometras, ut
genefis , feu deferipuo fupeficiei per -
ncam fuper alid lined ad reétos angulos
{e moventem, dicatur multiplicatio ifta-
rum linearum. Nam , quamvis linca ut-
cunque’ multiplicata non poflir evadere
fuperficies , adedque hac fuperficiei &
lineis generario longé alia fit & multipli-
carione : in hoc tamen conveniunt, in-
quit Newronus , 'quod numerus unira-
tum in alterutra linea, muitiplicatus per
numerum unitatum in altera , producat
abftra¢tum numerum unitatum in fuper-
ficie lincis iftis comprehenfa, fi modd
unitas {uperficialis definiatur , ut folct
Quadratum , cujus latera funt unitates
lincares. Eft autem fimilis analogia fo-
lidi, quod continua trium gquanaratum
multiplicatione producitur,  Verum,
quia hinc pendet dimenfio fuperficierum,
& folidorum , horum genefin accura.
tius hoc loco evolvarn,
PROPOSITIO V.

263. Theorema. Parallelogrammi cu-
jusvisarea, feu fuperficies ABCD equa-
lis eft produtto 5 quod ex ductu bafis D C
i [uam altitudinem, pevpendiculavem AE,
emergit.

Demonftratio. Sibafis D C motu fibi
parallelo moveatur {uper latus DA |, fu-
perficiem parallelogrammi generat ; ba-
fis autem D Choc motu traduéta in A B,

ran-
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tantim a {ua priftina pofitione I‘CC\,({lI ;
qumm eft portio perpendicularis AE ¢
duabus parallelis AB, DC interce ;ua.
lthm. linea o generatrix DC, recedendo
a fua plli'tun pofitione, tranfit fucceflive
per omnia puncta pe erpendicularis AE,
& ad quod\m cjusdem perpendicularis
punétum fluxu fuo lineam :gionit {ibi
xqualem, Ergd quot funt P‘qu.] in
altitudine AE , totidem lingis ipfi DC
eequalibus componitur fuperficies inde
genita, - Quare area, feu fupmf Cies pa-
1(111\_10611171:111 AhCD habebitur , fu-
mendo totics fuam bafim D C, quotfint
puntta in fua altitudine’ AE : hoceft,
multiplicando bafim D C in numerum
punctorum , quibus componitusr altitu-
do AE ; qui numerus melis exprimi
non potclt, quam per ipfammet altiudi-
nem AL. Kroo parallelogrammi cujus-
vis area &e. Quod erat &e.

Corvollavium I.

264. 81 paralle]Jogrammum ARFD
fit thomboides , 4 quovis puncto lat
ris AB in bafin C1), productam, {1
opus fir, perpendicularis A E den ifa
dabit L)dsdwn altitudinem ; adeoque DC
x AE erit fupérficies quefira.

265. Si ps arallc logrammum ABCD

fic rc&-‘n'vu’um ex dud %u contiguorum
laterum AD x DC exprimetur f{uper-
ficies.

H s 266,
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266. Si parallelogrammum ABCD
fir quadratum, ex dufu unius lateris
in {e ipfum , nimirum, AD x AD, vel
DCxDC, vel BC x BC, exprime-
tur ejusdemn fuperficies , vel brevius |,

A DG, BC.
Covollavium II.°
267. Cum triangulum DA C fit (n.

Pl 2 . 3
250.) femiflis parallelogrammi ABCD
habentis eandem bafim [ C, & eandem
altitudinem AE : hinc hujus product

1

DC x AE femiflis erit arca trianguli

pACe DeEAL [ iy
AE LT
“;‘I; » Vel = AE x -I—;—-; hoc eft ,cu-

jusvis trianguli area produciturex {emifle
altitudinis ducta in bafin { five ex altitu-
dine rota ducta in femiffemn bafis.

Sit trianguli altitndo pedum 14, &
bafis pedum.20. Duc 14 in 20: fiunt
pedes quadrati 280, cujus producti fe-
miflis 140 exhiber pedes quadratos, qui-
bus triangulum darum aquale eft. Vel,
ex altitudine pedum 14 fume dimidium
7,& duc in bafim 20. Vel ex bafi pe-
dum 20 accipe femiffem 10, & duc in
altitudinem toram 14.  In utroque cafi
provenient rurfus 140 quadrari pedes
Pro area quelita,

268, S1 miangulum ADC fit retan-
' gulum,
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gulum, latera D C, AD anguloreftoD Tas.
adjacentia , {funt invicem perpendicula- VI,
ria j atque adeo alterurrum duorum la~ Fig.,
terum obire poteft vicem bafis, &altitu- 14‘4,
dinis.

PROPOSITIO VL

269. Problema. Zvapezii ABCD,
quod duo lateva AD, CD babeat paralle- T;“'
la s avea producitur ex dimidia fumina 7. *
latevum pavallelovum in altitudinem , Fig
Seu pevpendiculum AE. 4

Demonfivatio. Area trapezii ABCD
componitur ex duabus areis triangulo-
rum ABC, ADC habentium eandem
alutudinem AL, proprer parallelas AD,
BC. Sed area utriufque trianguli pro-
ducitur ex ductu ejusdem altitudinis AE
in {emiffem bafis AD, & femifiem bafis
BC. Ergd trapezii ABCD area pro-
ducitur &c. Quod erar &ec. ;

PROPOSITIO VIL

2vo. Problema. Zvapezii cujuscun~ Trs.
que MN O P aveam inveftigare. VL

Refolutio. Ducatur NP, ad quam ex Fig.
punctis M & O age perpendiculares M 146
S, OR: multiplica dimidiam NP per
wiramque perpendicularem ; & habebis
arcam trapezii,

Demonftratio pendet ¢x n. 267,

Corveliavium I.
271. Habes jam praxin metiendarum
: fuper.

-
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faperficierum - paflim  oceurrentium ,
nempe cubiculorum , aularum , parie-
rum e, Cum enim hee {uperficies {ole-
ant efle redtanoule , mulriplicatio lon-
gitudinis per latitudinem, earum aream
exhibet (n.265.). Pariter, fi {Cigs quot
lateres in longum , & in latum ad iter-
nendum pavimentum requirantur , aut
quot tegule tam in longum , quim in
latum & tecto capiantur , multiplicatio
numerum earum notum facier,

Praxis. it avea veftangula longa pe-
des 160, lata 770 : quavatuy, quot ea ho-
miines capiet , 4 pedibus quadvratis in fiu-
gulos affignatis.

Duc avee latera 160 €7 70 in fe mu-
tud : proveniunt pedes quadrati 11200
pro area propofita : quibus divifis per 4,
proveniuut 1800 pro numevo howminunt
quafito.

Covollavium 1],

272. Verim , uti multiplicationis
ope fuperficiem metimur , ita divifione
incognitam longitudinem , wvel latitudi-
nem obtinemus. Nam divifio retexit ,
quod multiplicatio componir. Iraque
area quavis per longitudinem divifa dat
laticudinem, & vice versi. Hinc refolves
fequentes  Queeftiunculas ex Wallifio
cap, 22 Arithm.

Queftio I.

Cum Fugevum Anglicanum contineat
perticas quadratas 160= 4 x 40: in
agra
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agro pavallelogrammo , cujus latitudo ¢ff
pevticarum 8 5 quaevitur ,quanta fit opoy-
teat longitudo , wut babeatur jugerum
terre 2

Dividendo 160 per 8 5 habetur longi-
tudo jusfita 20. Vel dati longitudine
20, dividendo babetur latitude.

Queftio I1.

Si planities cubiculi pedes 12 lata ,
longa verd 20, tegenda fit aflerculis lig-
neis latis pedes 2 : quanta [umenda eff
affevculovum conjunétorum longitudo ,ut
eperi [ufficiant é

Duéd latitudine 12 in longitudinem
20, babetur avea pedum quadratovum
240 2 quam dividendo per affeycujoyum
latitudinem 2, babetur longitudo qua-
[ita 120,

Quaftio II1.

Si tapeti [evico longo pedes 24 , late
8 , inducendus [it a tevgo pannus vilior
latitudinem babens pedum € : quervitur ,
quanta [it oporteat Jongitudo , ut operi
Jufficiat 2

Duc 24 in 8 : habebis aveam totam
192 : quam dividendo per 6 latitndi-
nem panni ,habetuy longitudo quefita 32.

Monitum.

273. In comparatione menfurarum ,
quas dimetiendis quantitatibus adbibe-
mius 5 P. Dechales lib, 2, Geom. praéts

prop.
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pProp. 29. evvovem vulgavem detegit,qng
wonnulli menfuyarum [uperficialium pay-
tes ed modd anter Je comparant , qud men-
Juravum lincaviumy quamvisfongé alitey
comparari debeant ; alidmque babeant va-
tionem ad totum [uumn, quan eovumy ap-
pellationes prefeferve videantur,

‘TAs,  Agebatur, mquit ipfe, aliquando de

: VI. aule pavimento lateribus fternendo, cu-
B Fig. jus longirudo erat pedum ' 3oy latitu-

: 147. do 20, atque adeo fuperficies pedum

quadratorum 600 ; lateres autem qua-
drati erant, eordamque latus erat femipe-
dis ; atque aded communi appellatione
dicebantur continere f{emipedem' qua-
dratum. Quare’, qui huic operi pra-
erat , cum {ciret , aream aule effe 6co
pedum - quadratorum , mille ducentos
lateres paravit, exiftimans in pede qua-
drato duos tantum efle {cmipedes qua-
dratos , cium tamen fint quatuor,  Sit
enim pes quadrarus ABCD , feu qua-
dratum, cujus latus {it unius pedis. Per-
{picunm eft, in co effe quaruor quadrata,
quorum’ larera funt eequalia {emipedi.
Hexapeda linearis fex pedes haber, at
quadrara, 36 ; atque ita de reliquis.

Qud werd proportione [uperficies cref-
cant, exponetuy infra.

Scholion.

T{E- 274. Diximus (n.265.) pavallelogram-
VL mivettanguli cujusvis aveamn equalem effe
* 10 quans

148,
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{
quantitati , que ex duovum laterum con-
Liguorum. civea angulum reffum invicemn
ductu eimergit. Ut, fi latitudo AB = 3
ducatuy in longitudinem B C =4, emey-
get area ABC D = 12 5 adedque vetan-
gulum latum 3 pedes, &5 longum 4, con-
tinet pedes quadratos 12,

At quaret fortafle Tivo, cur hac COn-r a3
tiguovum latevuimn multiplicatio ad pa- ;VI.
vallelogvammum rveétangulum veftvingi-
tur ¢ Nimque idemn videtur dicendum
de obliquangulo ; puta ; fi latera conti-
gua EF , GF civea angulum acutum
K, vel etiam HE, FE circa angulum
obtufum ., invicem multiplicentur |
quorum altevum fit 3, alterum 4 pedes
longum : emevget numerus 12 ;ipflimqgue
pavallelogrammum obliguangulum in to-
tidem [patia dividitur equalia , guorym
lateva fingula contineant pedem wnum |
non minits , quam fieffet parvallelogram-
mum vectangulum.

Ut buic Tivonum dubitationi , que
Jamiliavis effe folet , occurvam , dice
polle quidem pavallelogrammum , etiam
obliquangulum , in totidem [patia equa-
lia, & fimilia dividi , quot defignat mu-
tua multiplicatio Jaterum duovym, civea
ipfius angulum quemvis conftitutorum ;
eorilmgue [patiovum latera ¢fle eqinlia s
puta , unius pedis linearvis fingula , non
maniss, quam fi payallelogrammun fuilfet
velfangulum, ~Sed cavendwm , e perer-

roreimn

Fig,

149.
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yorem quifpiam putet [patin illa effe pedes
quadratos , aut quidens totideni quadvatis
pedibus equalia , quamvis quatuor lineis
- pedalibus terminentur fingula.  Rhombi
enim funt fpatiola illa’y now quadrata ,
propter obliquitatem angulovum , €5 id
civco quadvatis wiinora. —

Cum autermn animadverterim Tirones
interdum labi in eftimanda fuperficie-
rum magnitudine ex corum ambitu, pree-
judicara eorum opinio ante ‘convellenda
eft, quim ad alia progrediar Geometriee
Elementa.

De Figuris Ifopevinmetris,
DeErFiNiTIO,

Figure Ifoperimetve appellantur ille,
“que finearum ambitus habent equales in-
tev fe.

PROPOSITIO VIIIL

Tas.  275. Intev figuras ifopevimetvas vecti-
VL. Jineas major ¢ftdlla, que &5 equilatevacft,
Fig. g7 @quiangula, \ _
150. . Kito quadratum , cujus latus quodli-

bet {it 6 pedum ; ird ur rotus ambitus
contineat 24 pedes lineares : erit arca
[n.266.] 36 pedum quadratorum.

Eite quoque aliquod parallelogram-
mum rectangulum, latum pedes lineares
10 , altum pedes-2 : erit hujus perime-
ter 24 aequalis, perimerro quadrati 5 at
arca hujus parallelogrammi comprch:j:u-—

et
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det tentummodo 20 quadrara parvula ,

exillis 36, quae quadratum in & conrinet,
Sit praeterea aliud parallelogrammum

retungulum , cujus unumquodque dud- Tz,

rum laterum oppofitorum fit ¢ ; alio-
rum vero duorum fit 3, ut & primiqua-
drati , & hnjus parallelogrammi ambi-
us quoque fint equales, Comprehen-
der igitur area hujus follim 27 quac
ex illis 36, qua in quadrato continentur.,

Pari ratione , fi parallelogrammi ali-
cujus unumquodqgue ducrum laterum
oppofirorum fir 8, & reliquorum fit 4,
erit quidem ipfum quadrato ifoperime-
trum ; fed ejus area continebit dumtaxat
32 quadrata,

Denique , fi duo latera alicujus paral-
lelogrammi oppofita , fingula haberent
7, reliqua verd haberent §, effer etiam
quadrato foperimetrum ; area autem il-
lws includeret tantim 35 quadrata.

ata,

Covollarium I.

276. Hinc claré vides , quo magis fi-
gura ifoperimetrae accedunt ad eequilas
teram , cui funt ifoperimetrze, €0 etiam
majorem compichendunt arcam , & mi-
nis differunt in capacitare  figura equila-
tera. Quareex parallelogrammis re&an-
gulis ifoperimetris quadratum eft omni-
um maximum : ex parallelogrammis obe
longis illud majus eft , quod propils
ad quadratum accedit : hoc eft, cllljus

Alg-

Yi

Fig,
15K,
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latecrum differentia minor eft. Quodfic
etiam caleulo litrerali p \)m]‘)or“t

it qutdmn cujusvis latus A : a‘ur ip-
fius quadrati area A x A inde
](lut Ic L"..L“ y
alli AOEAJ metrum : quod , ut
tundem addendun

tum lati I
quantymeung
longitudo /

7%

).;

acdeoq

metrnm,
:
1ICIH

LLCILLT1 11‘.;’0;:.({‘4»‘ ad

=
et

cando
iﬁ} arca qua-
1 pr obandum.
Sed & tanto minor , quantum et
a 1ANtILatls ( h‘ C L‘i} qua-

il

’k_), ur mu [‘1'
1.\,‘1 s (;E

LL‘LI E

ATOT

ferentia | uq"l“. I\am,
C auferatur A —C , refi-
luum five differentia eft 2 C , ur fub-
<ucendo patet ; & propterea, qud ma-
it U quadratum (emidifferentiee ,

€0 plus ab AA deficit rectangulum ob-
lon-
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, & proinde minus eft. Quod

Navium 1.
nmuin insequalium
erime tram non

3
>
,:L( 4::[1"1‘] f‘.l{..‘ll_; ULo
£ ; (=]

1 OT
sy 11U

i irata § mags
nitudines nimirum definier a(‘m: {funt per
menfuras certas , i."if-;’;('m per quadrata
i)" rius » 4 'IHT] '| rl omlt n)‘u ) CuIn €nim
quad ratorum omnium anguli redi fint ,
pnmqvf’ inter {¢ =quales : dato latere
quadrati, de cju:“;m magnitndine con-
{tabit, Rhomborum autem anguli cum
poilint plus minufve effe obliqui, latus

.(,#  datum nondum determinat magnitudi-
0 nemrhombi, qua quidem major minor-
o ve erit , prout obliquitas minor major-
g que fuerit. Iraque non rhombis , “fed

guadratis dererminande funt figurarum

mag nitudings,
2 PRO%
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PROPOSITIO IX.

279. Theorema. Inter figuvas ifope-
vimetras major ¢ft illa, quew pluves conti-
net angulos, pluvave latera.

Demonfivatio. Triangulo =quilatero,
vel ifofceli ABC fiar quale retangu-
lum ADCE (n.250.) Perfpicuum eft
ambirum parallelogrammi AD CE mi-
norem efle ambitu trianguli AB C. Nam
duo latera AE, DC parallelogrammi
fimul fumpra, sequalia funt lateri BC
trianguli A BC j reliqua verd duo latera
A D, CE parallelogrammi AD CE mi-
nora funt reliquis duobus lateribus A B,
AC tianguli ABC (n.227.). Sit igi-
tur recta DAG==AB ; perficiaturque
parallelogrammum C F G D, quod trian-
gulo ABC erit ifoperimetrum, & quan-
ttate AEF G triangulum ABC fupe-
rabit. Conftar igitur fiouram quadrila-
teram capaciorem efic figura triangulari
{ibi ifoperimetra ; eademque ratio eft in
aliis figuris plurium laterum, ifoperime-
tris tamen 3 quo enim plures haber an-
gulos figura, ed pluribus in locis latera
ejus recedunt a centro , & medio , ac
proprerea capacior exiftit. Quod erat &,

Corollayium.

280. Hinc circulus omnium figura-
rum ifoperimerrarum capaciffimus eft,
quippe qui infinitos quodammodo in-
cludat angulos , & latera , omnibufque
pun-

Lk

e

Y oo = o=
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punctis eequaliter recedat 4 centro. Idem
quoque dicendum de {phera, fi cumaliis
corporibus {ibi ;(opgrum,tub compares
tur. Hinc abunde pater, quim lubri-
cum {ir figurarum magnitudinem ex {o-
lo ambitu z(timare.

Monitum.
281. P. Tacquet lib. 2. Geom. prag.

probl. 2. opportuné boc loco occurvit dubi-
tationi Tivonum Jatis familiavi. Paral-
lelogrammum obliguum (idem dic de aliis
figuris) nequit vefolvi in quadvata , fic ut
ea [thi mutud oppof ta OJ[/(ff/!’FH h/rmﬂuu-
grammum precisé expleant , eique con
Mci;jmmtm‘, E)'Jlf().'f vuant (n.275.) 3
qud evgo vatione iftud pavallelogramimunr
poteft menfuravi pev quadrata , puta,pe-
dalia , & cevto valium g;quf:towmx 7=
mevo effe equale? Ef} quidem illa balluci-
watio valde crafla , inquit ipfe , fed tamer
Livonibus fﬂnf:!n.m. Sciant igituy illz
tam /zt[u}ﬁ( €5, qudnL covpova Rquavi in-
ter [e poffe, ’fcj [int diffimilia, ac proin-
de unum alteri nequeat congvuere , ut ex
tota paffim ( Feometria patet.  Sic trian-
gulo exbibetuy ®quale pay alle] 0g¥amml.
Congrvuentia igituy ad @qualitatem non
requivitur  preterquam in veltis lineis
& angulis veltilineis, in quibus bec ab illa

anfepavabilis eff.

13 ELE-
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ELEMENTUM VI
De Polygonis.
DEFINITIONES.

282. PoiyconuM ¢f plana fuperficies
;’]1{3’/5'?")" y JUd quarior ]i't('-‘!i.Vt:I;L.c'I tey=
#Inara.

Hinc habita rationc laterum, que in
infinitum multiplicari poflunt, innume-
rae oriuntur }, )y ooni {pecies ; nam,quod
qum( jue confitar lareribus, pentagonumn,
quod fex, hex xagonum , quod {Cprem ,
heptagonum nominatur ; atque ira de

Tz,
V1§

o

154.

J-'("l.'fili'(,‘, quod oinzes angulos a ad civcun-
]l:rf‘ﬂffmn' (ju.futfﬂ civeuli bhabet ;Cz’mmf 3

T omnia paviter latera aqualia.

"R.g f“w TORUITL Hﬁw‘i!/.rl. J/mfw 5
r]n’(.’?turi 7072 wuf? t ommia lateya &f
vel 5 quando ad civcun m;.mf 7 ejus
demn civculi fuos omnes angulos habeve non
poteft.

285. Perpendicularis KG di
tro K civenli ad latus A ‘i ]': b

laris vocatuy Apotheme hujus e

-’f"r(’"‘ i ,1.
286.Quare,fia centro K ad omnes anou-
los polyooni reg oularis ducanmur reéte,
po.wmmu dividitur 1"t.| ngula AKB,B
KC, CKD &c. periecte @qualia. Nam
finy ulorum duo latera funt radii ¢jusdem
~ circu-
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circuli ; & tertium eft latus ipfum poly-
¢ triangula funt 11bl mutuo

equilatera.

aporhemea

thoame K
ythemee I\

éi) KH, I& - - in 11 ‘}-:1'1>-‘;‘:1u‘.\:u-

]

res 4 centro f

raas rlfilllﬁ
RC

A 1)e L) Ny

hordarum
3 23 i

ey s
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trium angulorum inter {e ‘;Lquqhum fum-
ma haber pro nn.mum {femiffem circum-
ferentie, ¢ g0 arcus AB, qui eorum
unum meritur , ideft dnuulum AKB
€rit tertia pars {femipe uphume hoceft,

fexra pars totius circumferentia, Qlud
erat &,

?

Covollarium [,

Ergd eidem, qua circulus c[c{&rmzmr
aputma circini, dividitur circumferen-
tia in 6 partes wequales , & hexagonum
feguiare circulo inferibi porteft.,

Covollavium ]I,

La atus hexagoni circulo infCripti eft

equale radio,  Euclid. b, 4. prop. 15.
Corol,

PROPOSITIO 11

Tas. 289. Problema. Crirculum datum in

VI. pavtes, [eu é:m!m 360 dividere,

Fig  &Refoiutio, Sirdarus circulus ADBC,

X§§. cujus centrum X:{ic eum in oradus '(m
divides

£ [)u centrum X d ucantur duae dia-
metri AB & DC, quee & muruo ad an-
oulos reétos {r.hLm » & circumferentiam
in qll atuor partes dny .L;-il]i..

L. Servard eidem circini apertura ,
qua circulus d LIthrm eft , pone unius
cruris apicem fuper \ puncto _extremo
diametr: A B3 & alterius cruris apice
notentur duo puncta E & I, quae arcus

ﬂ.)].»xll"




Errzr L Yo
abfandent AE , AF graduum 6o (n,
288.) ; X comp! n_’rlt: horum arct uum,
nunnun‘ E C l‘ i 3 erunt finpula gra-
duum 3o.
Hi. Defixd rurfum m apice -circini eo-
dem intervalld in B, notentur crure al-
tero duo punéta G & H , quee {imiliter

dabunr arcus 3G, BH v;:du' m 6c ,&"
horumarcuum comj plementa GC,HD

graduum 30,

IV. Simili prorfus ratione , fatoc
tro in C & D punétis extremis alter
diametri , codemque intervallo ab f in-
dentur q\m[um arcus C1, CM,DL,D
N, 1111f rll graduum 60 , quorum com-
}l "”1’[‘ Axl, B \],A\U}.._ 1,\,;.‘11 fir
gl ula ;;l.‘h.lmljl 30,

‘. Habes erco toram circumferents-
am in 12 aquas pa Vi
finpule 30 gradus contineb

VI, Rurfum u
vide bifariam , feu in duas P } qUAs;
ficque rora peripheria crit foéta in 24
partes , quarum {ingule gradus 15 com-
prehendent, _ 1 e

VII.  Jam vero; cum nullam plane
habeamus methodum ocom a tricam, qua
horum 24 arcuum ulterior divifio perfi-
ci 1\0 fitin ¢ 15 partes sequales
ILI’.Q& Llit atrenta HP\_-U’] 4 Cl
gue corum \IHLI,usJ"' In fres partes
aquales fubdividat ; deinc ic querenda
nova cireini a'surun » qQua harum pat-

[ 5 tinm
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tmm quam ‘L"- rfum dum at in alias
quingue partes &qt

les, quas
B H
Peracta

e ('?‘ CUfn-
eft arufi-
'n_'rzt‘zl

Iram 'l*"‘ ”()2'

nm:r;:-g divid
culiiny & 1op

! ~ TR E T 32432
POILll €X Coniinuo duciu 3




§ partcs @
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clrcunt
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Demonftratio. Ducantur a centro K ad
omncs polygoni angulos radii : refol-
vetur in totidem triangula zqualia, quot

habet larera polygor

wm (n.286.) Cum

autem heec triangula habeant pro altitu=

ejusdem altirdinis.

dine apothemen polygoni, erunt omnia

Jam vero, {1 {fuper

cademireéta A H conflituantur fucceflive

bafes AB, BC-, C

D &c. horum trian-

gulorum : hoc eft, {i polygoni perime-

ter evolvatur in un

AH, fuper qua,an

triangulum AKH

icam rectam lineam

quam bafi, conftrua-

tur triangulum A KH, cujus altitudo fie

apotheme ipfa poly:

yoni , erit (. 260.)

@quale fumme trian-

gulorum omnium componentium poly-
gonum ABCDEF. Erad fuperficics

polygoni regularis &e. Quod erar &e.

O

PROPOS
294. Pr

| 2 1= S
£ .-.L_LT e

gonz vegularis.

ITIO Iv,
Invenive areain poly~

g. Refolutiofequitur ex praecedente. Nam
256. fuperficies manguli AKH equarur fa-

v dusta {emifle
L0 €X ductu icmille

os bafis A H in alti-

tudinem KG. Ergd (uperficies polyga-

=)

ni regularis cujulc
B e AW .
prodioit ex doctu fe

unque ABCDEF
mifleos perimetriin

apothemen KG. Quod erat &c.

| et

I M A

295. Crrculrs confideravi poteff inflar
polygoni vegulavis infinitovum latevum.

Nam , cum polyg
magis ad circulum a

onum regulare ed
ceedat quo magisip-
fius
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fius latera numero augentur , & lat-
tudine mintuninr @ i hee ponantur in-
finit¢ parva, ac propterea numero in-
finita, mamfeftum eft, differentiam po-
lygouni 4 circulo , & apothemen 4 radio,
eile quavis data magnitudine minorem,
& confequenter polygonum definere
in circulum.,

PROPOSITIO V.

296. Problema. fuvenive arean civeuls,

Refolutie. Cum enim circulus confide-
rari poffit inftar polygoni reoularis in-
finitorum laterum , obrinebitur edadem
methodo dimenfio circuli, fi periphe-
rie {femiflis , quam mechanicé metiri
oportebit , ducatur in radium,

Scholion.

297. Si geometvicé invenivi, ac de
snonfivari poffet vefta linea wqualis civ-
cumferentie civculi, cujus datur vadius,
figuram veftilineam babevemus agualem
fuperficies civeuli  edmque , quam vo-
caint , civculi quadvatuvam. Ab omni
®v0 5 quo Geometria evculta fuit , in
quadvando circulo defudirunt preflans
tiffima ingenia, f[ed ivrito comatu; mi-
bilo tamen miniis vavias excogitdrunt
diametri ad civcumferentiam vationes,
quibus faltem quamproxiny , &5 fine er
vore fenfibili in praxi definivi poffet va-
lor civcumferentie. Aychimedes invenit
rvationem diamietri ad C'iTCt:.‘i@fi’i'efifi:lﬂl}

ve
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polygonum {ecabunt in tort triane
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la triangula L”’ 2
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retos, quot '{Em
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{1 hi auferantur
anoulorum anguli conftit
po i-,'nnm bis quoquetot r

i

demptis illis quatuor

16T,

<

¥
3
¥
3
¥




144 EreMmenTUM. VIL
quot latera , vel angulos ‘continet: po-
lygonum. (Quod erat primum,
Demonfivatur 11. pars. INam quili-
ber exrernus , & iili deinceps internus,
@quantur duobus reétis ; ar acco
Omnes cxiernl und ¢ i
1S 11011:'_5 erunt.
quot |
contit
tot rect
demon
rantur

{

l'(.‘-h.:!‘;,‘ullilf (J-,!LL[_UU,L
@quales , f}‘u' nimirum
nternis angulis , ut interni, &
externi {imul bis ror reétos conficiant,
quor habet latera polygonum, ({:guki
erat alterum.
Corvollavium.

3or. Erg6 quatuor anguli quadrila-
teri cujufvis conficiunt uuamm reétos.
Quam u»u;m » {1 quatuor anguli qua- i
drilateri fint finguli lll[C‘ {& xquales
horum quilibet erit rectus. :

Et omnes ejufdem fpeciei rectilinese
figurae aquales habent ram internorum,
qu{u‘n externorum angulorum ﬁun- .
mas. Kt trianguli al,u.]m tres ex- i
terni anguli e2quales {funt mille externis '
angulis hnu e millelaterz.  Quod ad-
miratione cignum eft.

PROPOSITIO VIIL
Tas.. 1302. T.-’s'c_):uc:t:a. Regulavium figura-
VL rum angules, tam centvi, quan civcumfe-
Fig. venti® invenire. M

154 Angu-
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Angulum centri AKB voco illum,
guem continent duo mdu ab unius lam.
s extremitatibus ad centrum K du-
¢ti. Unde figura ordinata tothaber cen-
rri:m'ru’o';, quotlatera , quos omnesin-
ter fe conftat effe aquales.

Anguli circumferentie funt , que fi-
gure Tareribus continentur,

i’ﬁf:J/H"zﬂ i paris. Gradns 3! divi-
de per denominatorem ﬁl)llxdf putH
fi-figura dara {ir {cxa 'm-tlw . de per
6 : provenient gradus febiti ¢ angulo ¢
tll-

Demonftyatio. Omnes {imul anguli
centri conficiunt 4 rectos, feu gradus
360. Quare unus ex illis eft graduum
360 pars ab ipforum multitudine, {few
denominatore figure denominata. Er-
g’u\ c. Quod erat pumum

Refolutio. 11. partis. A duplo nume-
ro laterum deme 4: refiduum multiplic
per 9o : pro"udum divide per dLDO—

ninatorem figure : provenient gradus
df‘ biti (mt*rulo circumferentia,

In pmrauono duplus numerus late-
rum eft 1o0: ab hoc , {i demas 4, rema-

nent 6, que dufta in 9o producunt
§40% hac autem divifa per § denomi
natorem figura, exhibent 108 gmdusﬂ
qui -de -benur angulo circumferentia
pentagoni.

Demonftvatio, Omnes funul angubi
cujufvis polygoni , feu figura redilineae

K con-

,
G0
2
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conficiunt bis tor re¢tos , quat funt la-
tera figure, demptis quatuor. Quare,
iimxpun:: laterum numerum, dunpth
4, ducas in 9o gradus uni recto debi-
tos, provenient gradus debiti omnibus
{imul ¢ anoulis; arque adeo unus

horum gr aduum ab

ex illis cit pars
angulorum mul ltitudine , feu  denomi-

natore figure denominata, Krgo &e.

(}IL}Q erar alterum.

Denom Anguli Anguli circum-
u::uymmm centri ferentie
34 I20. 60.
4. 90. 90,
§. e I 108.
6. 60. 120.
I It 4 14 4
7. §1.25.43. 128.34.17.
8. 45- 135.
9. 40, Y40,
{03 36. 144,
¥ 4 I 1X
I 32.43.38. 147.16.22,
12, 30. 150.

(OBSERVATIO.

203. Haftenus f{uperficics dimenfi
faimus ;quafl vero effent plana perfe-
&iftima , “contra quam accidat; nam
camporum plerique ;!')'.‘.‘fl\ jieni lmn ot
valde inequalem , modo in colles aflt
furgunt, mod 10 in valles deprimuntur;

qua 1¢ s illorum fuperficiem auget quam

maximé. - Sang hemifph erium multd
llldj()"
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majorem habet fuperficiem, quam bafis
pie.n;;ﬁ cul i.!._l‘li;;‘i. Q\:_mm):'n';:n., i1 ha-
rum inequalitatum rario nulla cfier ha-
benda in witimanda camporum fuperfi-
cie, hec mulro n ywodirer , guim
reipfa fit. Hincqua
nenda, an in vend
vium  {it hat
an verd {upe
talem revocanda fit.

Sed intelligant velim  Tirones , qui
praxi daturi fint operam , harum inae-
qualitarum interdum habendam effe ra-

3y

107 i

tionem ,° interdum nullam, pro diver-

{0, quem quis intendat, fine.

Si quacratur , quot lapidibus quadra-

tis confternendum it pavimentum in-
clinacum , fpeétanda erir rora quanta
eft illius area , major in ea inclinaric

10M1C,
quam {i ad horizontalem revocaretur.

At fi haec eadem fuperficies inclinata
eonfideranda effer vel ad nfum edium
conftruendarnm, vel ad urilitatem fru-
pum, & arborum , que o loci {eren-
de fint, dimenfio ejuidem arewx ex bafi
horizontali seftimanda effer, quee arcam
multd minorem confineret, qudm con-
vexa, vel inclinara ejufdem fuperficies.
Ratio eft, quiainhac confideratione non
quantitas, feu area fpectanda eft, fed
utilitas, Nam cum fruges, arbores, wdi-
ficia perpendiculariteraffurgant, certum
eft, non pluraconfiftere poflein fuperfi-
cie inclinata AB, quim in horizontali

CB, Ka PRAs

Taz,
VI,

b 19,
103,
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PRAXISGEOMETRICA
Evrement: VIL L1, L

Figuvarum Planarum Reduétio, Additio,
Subtraétioy Multiplicatio , Divific.
Elementorum cognitio nulld re ma-

gis alid juvari {olet, quim CXercitatios

ne, & praxi: quorum alterum facit,
ut Elementa ufu prita, & familiaria
reddantur , &, {i quando opus fit, vo-
cara {ponte occurrant , ac Geometrae
demonitranti preefto fint; praxis autem
non evanide {peculationis opus effe de-
clarar Elementorum cognitionem ; ime
mo verd fruétu uberrimo, quaf fti-
mulis, Tirones excitat , ut altiis enitd
velint. Nihil fan¢ in Geomerria praéti-
ca frequenrills ; qudm heec planarum
fuperficierum transformatio,additio,{ub-

tractio, mulriplicatio, ac prefertim di-

vifio, quam Geodafiam vocant , & in

camporum divifione verfari {olet.

In hac itaque Geometriee practice
parte tradenda deleétum habuimus co-
rum tantim Problematum , que ex
praejeétis  Elementis pendent; reliqua
vero , qua coétrinam proportionum
poftulant, in fecundam partem rejeci-
mus. Ita fier, ut fuba&tum Tironumin-
genium multo alacrits ad alteram Geo-
metriee partem progrediatul.

Figu

.....
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Figuvraruut Planarum Redu&io,
DEFINITIO.

304. Figuraniveltilineam altevi equa-
b vocoss quando utviufque f[uperficies
eundemy numevum  pavtium  @qualium
continet , quin ulla babeatur vatio &7
angulovum , €5 latevuns,

Problema 1.
305. Trviangulum ifofceles,feu equila-

tevum ABC in aliud 1pfi equale vectan- Tan,

gulum transformare.

Refolutio. Demittatur perpendiculy-
ris AD, que bafim BC bifariam feca-
bit in punéto D (230. ): fiat DE=BC;
jungaturque AE. Dico factum.

Demonfivatio. Penderexn. 257. Nam
duo triangula ABC, ADE & fuper -
qualibus bafibus, & inter caldem paral-
lelas, hoceft , ad eumdem verticem A
funt conftitura. Quod erar &c.

Problema II.
306.  Tviangulo equilatero ABC,

aliud @quale conftvueve obtufangsulum [ca-
lenum.

Refolutio. Perverricem B ducarur in-
definita BE bafi AC parallela, acpre-
terea reéta , prout libuerit, CE, modo
angulum obrufum in C cfhciat 3 junga-
wirque A E. Dico fa¢tum.

Demonttratio eadem n. 257.

K 3 Pro-

VI.
Fig.
104,

Fars
VI
Fig.

16%.
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Problema 111

s (o' h'mgy/n @quilatero. ABCaliud
ctrjmz/cmﬂ rueve ifofceles , & obtufangu-

fueinz.
.»"L’r/?,fm,'n Per wverticem B ducatur

Tas. BD ;H, ou.l bafi AC; &a punéto C,

VI inters
| 3 ifg parail
165, quc

A, defcribatur arcus, qui
".'.1/ fecerin D jungantir-
Dico factum.

rio confcquitur ex codem

;\ BC aliud
f',z‘.-’!!i ('m.;,"’fi'[u‘}'e’,
racem A ducatur

Q

166, LI ‘z" ’ln“anl bafi jl(
Problema ‘1 L

+309. Zwiangulo dato ABC ﬂ/uu!
&gitale (r),,‘}mu bdc /(“ 54T TV, m:.fg.u
/ 1 snajora fint tvibus lateri-

bus tvianguls .f.ffz.
Refolutio. Producarur urrinque bafis

ateva fi;

Tap, BCin D &E, itaur reéta DI dupla

V1. fit ejufdem bafis ; & a ‘i‘.i'“;\“w D& E
{am a.a.nmmnmz pet -pendiculares D F, K (1
167, @quales femifli altirudinis AH dad

anguli ; duf'-.m'quu-: FG: erir paralle-
logrammum DF GE duplum trianguli
ti \13( (n. 250.); uu:h’f‘iiuc lincis
H HG, wiangulum FHG Proble-
mdri {atisfacier.

(@)
J
aa

Pre-
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Problema VL

s10. Triang utum  detumn BAC in
alind equale transformare ad datam al-
tf-l‘if'u 17ICHL.

Refolutio. In dara altitudine accipiatur
pumtum D pro vertice tria nnuh con-
{truendi.

Cafus I. Si punétum D {umptum
fucrit , aut datum ve ] inlatere BA tri-
anculi BAC, vel in eodem latere pro-
ducto , ducatur a pt mcto D ad oppoli-
tum angulum Cre&a DC, cul a ver-
tice A ducatur parallela \i quee bafi
B C produ LL , {1 opus {it, occurat in
{ ;unﬂ antirque punéta D &L reta
1) - Dico triangulum B A C wequale effe
rmnﬂmo conitrudo DD, & ad dad
ram alrirudinem,

Demonfiratio. Nam duo tria T]"lh ] 1}
AC, DEC fuper cadem b
ter c:hdcm pareallelas |
que vel addantur triangulo
in fig. 1., vel ab eadem fubrx ﬂm,nn ;
ut in fig. 2., duo, qua inde oriuntur,
triangula BAC, BDE crunt « qualia.
(2_90 d erat &c.

311. Cafus 11, Si p uncilum D ver-
tex tria !]'u. ] quee firi 't':»- ytum non fue-
1!{, aut damam inlatere Uv\.ht;‘m pro-
uuuo m:nguh datt BAC: "hk.‘ltll! a
pumco xtremo B 'mLJ BC perD 1
&ta indefinita BD, cula vertice A OLJ.H*

ratin O reéta AO pua‘km bafi BC;
K 4 Lum

Taz.

LU |
Vi
Fig.

168.

169.

Taz.

VI

EFig.

X

170.

1

%
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tum & puncto O ad extremitatem alre-
aam C ejufdem bafis agatur reéta O C,

Dico triangulum BDE zquale cfle da-
to trianoulo B AC.,

Demio #jtvatio. Triangulum BAC e-
quatur triangulo BOC. Atqui per ca-
fum 1. rr:m*ulum BO C zquatur tzi-
angulo BU L, cujus vertex D eft in
latere BO, etiam produéto, fi opus fit.
Ergo triangulum BAC aquatur trian-
'Ju*') BDE, (‘ucd erat &c,

Cor Ou(?} 'It'fff-

312. 81 rriangulum BAC transfor-
marc oporteat in aliud BDE ejufdem
valoris , cujus altitudo dara fir & angu-
lus DBE pariter datus, ducatur recta
mdefinita uI)U que cum B C angu.
lum quefitum efficiar : ; tum in recta B
DO accipiatur punétum D ad eam 3
bafi BC altimdinem » qua tribuenda
fit triangulo conftruendo BDE: tum
rdsqlulm agantur, utinProbl. pm.ccd.

Problema V1.
313. Quadrilatero wregulari ABCD

&quale triangulum conffrueve, cujus vers
tex (it guoduis punétum F Sumptum in
J(TL" ¥e ’\B 'Ft?f! qlﬁhhlhlh;l»

Refotutio. Ducantur FC, FD. qui-

VII. bus {inoulis parallel2 A M, BN a pun-

%

Fig} &is A& B dudter terminentur in punctis

4’“‘

M&N mlens DC  utrinque producti.
Re¢te FM, F, N dabunt trian oulum
MEN &quale quadrilatero ABCD.

De-
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Demonttratio eadem, que n. 3r0.
&311.

k]()d fi quadrilaterum ABCD effer
magis regulare , ductd diagonali AC,
mquu);uahha BN, ]m.\m.iuv AN, tit-
angulum D AN fatsfacier Problemati.

Problema VI1II.

314. Datis quadvato, pav. /[uu"“’(’.f}.'"i-
mo, rhombo , aut rhomiboids @quale tvi-
angulum conftrucre.

R{/U[[tlﬂ. Fiat B E=CB ; ducaturque
AE &c.

Problema IX.

315. Zrapezio dato ABCD equale
triangulum cenltruere.

m,u/ #tio. Si trapezium nullos habeat
rectos angulos , puu-uc‘nu minus la-
tus AB, U.li occurat in F perpendicu-
laris CF'; dein 2 pu.mto A d M tatur
perpendicularis AK, Facilé demonitra-
bmu, ut fupm, quadrilatecrum ABCD

=AKCF=trianguloKF E.

Sivero Lupumm datum aliquos ha-
beat angulos rectos , latus obliguum
AB fecetur bifariam in punétoK; duca-
tirque G KF parallela lateri DC; &C
B producatur in F, Ex notis puz:fpiis
demontitrabitur trapezium ABCD=
quadrilatéro GF C D=rtriangulo D F E.

Problema X.

316, Trapexoidesn datum ABC F in
@quale tr rrt;;rfm'fmz transformare.
Refolutio, Duéta diagonali CA , eique

b) I_) d-

Fie,
o

1731

Fig.
174,

175.

>
176.

Fig,
178

Tars
V1.
Fig.
I79s
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pwrhhh BG : junctique CG facile
demonitrabis triangulum F CG efle
queefitum,

Problema XI.
‘f.rz'/.v‘z‘-—*ro Jff‘m A P)'CD,

VIL

F ':'.7 'frm:'/:: corif By m. 2.

Fig, mngatur DB, eique pa-
180. :.“wmc:“ huuunmu

quadrilatero.

Tasz.
VIL
Fig,
181,

n fiot noum & confltru-
o ([LL".'[')UHLJ.[ onem ex iifdem

h i G § 0
Juamvis veftilineam
".."u“nr. \j)i 11
deficzentem.
tes duorum late-
1 e re-
n ;’t!l\_’)l.‘.i:t i) ver-
1 TgueLters
-oduéto, fi
',l_‘. Dico
effe pro-
&.‘ ab eo-

_.3;.?9"” ;.f'u. \1m duo triang u“l E

]}(7 11,” (ﬁ ".{ iy \_H 1ICIEY lrL’LL \_,-. (‘,\
inter eafdem px arallelas funt @ equalia, Qua-
IcC.

EY Y e
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re, fi cidem fioure ABCE addatur
quodliber horum  triangu m,
fig. 1., vel ab
in fig, 2., iii'\"\.’; . i
ABCDE wqualis novee fioure ABF

L §
E, que uno laterea prima deficit. Quod

erar old.

Corollarium. 1,

tri oteft.Nam per
repetitas transformationes ejufliem in

DEa novas 1.‘,_ uras a preecedente femper
ficientes uno latere , tandein revocabi- ;o
tur in tiangulum. 1L

fic redutio polyponi AT

Propofit: e
YRR L 1 . o,
CDEYF in miangulum {AH, cujus “?;
vertex ‘A {ir in circumferentia polyeoni, .-
6 e 155.

& bafis fic latus
dutum

I Ab extremitate D lareris C1) duca-
tur diagonalis ! b
Iygono lLli‘L
recte D F ag: G, qua

ceurret in G lateri CD Eu ot ; jurl-
gatirque F G. Hac primd operatione
hm bitur pohr 0RO pmlumm aquale
polygonum A 1)\ G F, uno laterode-
ficiens [n. 319 &

IL. 6 0‘1ﬁ‘ feretur jam hoc unicé po-
lygonum ABCGF, quod irerum re-
ducendum erit ad ald nm a&qua le, &
uno latere deficiens , hoc pacto. Duca-
wr reéta _»&(J, cui parallela I H occus-

el

CD utrinc

uc ;7'1'0‘

(!(l” ab codcim po-




156 Praxis GEoMETRICA

retin H lateri CD produtto; jungs«
tirque AH: h abCO][lll novum polygo-

nimn ABCH=ABCGF=ABCD

EF.

III. Cum autem hoc ultimum poly-
gonum ABCH habear latus A H, quod
atfumi poteft pro larere m.n;_guh IAH
conitruendi , nihil ""11) ere(t aliad , quam
recuctio fue partis ABC. Iﬂma itas
que rectd A(Q, eique paralleld B, qua
bafi produéte D C occurratin l, juncti-
que Al, transtormabitur polygonum
Ppr opollrum ABCDLEF in tilangulum
quaiitum IAH.

Scholion.

Notabis eamdem provfuse(le conlfrutti-
onein _{z e polygonum datum veducen-

wm fit in triouguluin , fu;m vertex fit
an uno angulovuin polygon: , five mz’ua;o
anfiituend rf/'i in triangulum , cujus ver-
tex fit in uno lateve pnj ygori.

Covollavium. er-

. Confequitur hinc artificium re-
du'h-n i polygonum quodvts in trian-
gulum, cujus vertex fit in dato quovis
puntto aut mrm, aut extra polygonum,

vel in triangulum datee altitudinis, &
u nh anguli ad bafim pmtu dari.

am 1. luHuC]]hL!n'! ')0 ygonum in
triangulum , cujus vertex fit vel in uno
moxum , vel in uno latere ejufdem

%(, goni, © . _
1i.”Hoc triangulum in aliud transfor-
ma-

o
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mabitur vel date altitudinis , & cujus
vertex {it in dato puncto, vel darti an~
guli ad bafim (n. 310.311. &312.)
Figurarum Planavum Additio,
Problema XIV.
322, Data lint triangula fimul adden
de , ut fumma fit tviangulum datis -
uafe, s don s Tas,
Refolutio. Sitriangula fint ejufem alti- VI
dinis, ut AMB, BENC,COD, DP M(;
E, bafes eorum AB, BC, CD, DE 14?[
componantur in reétam lineam AE:
fuperbafi AE, ad eandem alrirudinem
conftruatur  triangulum AME: quod
quale erit datis {imul omnibus.
Si vero triangula dara non fic aque
alta, reducantur priusad eamdem altitu-
dinem,[n.310.

Problema XV.

323. Datafint polygona quecunque f-
mul addendz , ut fuinimna fit triangutum
datis polygonis wquale.

Refolutio. Revocentur polygona ad
totidem triangula aequalis altitudinis (n.
321.), quorum fumma f{it riangulum
{n.322.]

Problema XVI.

324. Figuras quafcunque vefilineas
transformare in ynicum 1augulunr dati
adbafim anguli 82 datwe altitudins 5 aut
§uJus vertex fit in dato punéte.

Refo-
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3 o s . 1 . - ’
f&"?}[ ':ﬁ'r , Flat E;';ti?}‘-_iium datis fimul
efn. 323,04 (Juud
inaliud transfor muul, (.UJ'J: vertex fit
In ¢ 1‘: ) Pt uncto [n,310. ], vel quod da-
tam habeat altutudinem, & da [Llil’l an-
gulum (n. 312.).

Problema XVIIL

T § e e y Xy s LoD
227, }?.m' fint fi _--"m‘ vecliline® qude-

Ciil /’H 1;.' Ui :f-’h[w.(f»( g Wl /ffrrl“ig’;[ u., ! D=
i’:’..( ’(;' Ve

fu ("‘ {
‘T}:

lz_) I i :
ir ‘,“‘*f()nu\...il' lili}.‘;[&"li 210! 3!&1? lll]ll n ¢,

Multiplicatio,
Problema XVIIL

326, Datum triangulunz AMDB per
quernlibet numeyuimt 2, 3, 45, § &’ey
musltiplicare 5 ita ut duplum , tviplum,
quac druplum , € fic in infinitun,
maultiplum conflitutatuy.

Hoc eft, mwum, oporteat triangu-
lum, pura, quadruj ﬂmn dati tuanvui

\l\a,).

Refolutio. Producatur bafis ABad X
itaur A E fit quadrupla ipfius AB 5 du-
catirque M E. Dico factum.

Demonftratio. Nam quatuor triangu-
la, quee defignantur in ap ponv fioura,
& a:\imn bus bafibus infittunt , & habent
candem altitudinem, Ergo &ec. Quod

erat &c.

Pro-«
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Problema XI1X.
327. Triangulum date altitudinis i
vEnive, f[mrJ; zfj/ Wi, aut pro "-""nm sl
r:pfzf/z date cujufvis figure veilin
AUL;;J;{) I‘.c 1ra 1(,;‘, inea L‘J;'-
metur in umaumum datee altitud
321.), cujus qudm ipham, aur
ratione mumylum mveniatur per pra-
ced. Probl.

Subtrattio.
Problema XX.

328. Datum fit triangulum bad 2
triangulo BAC fubts -abendum , Ut ma-
neat tviangulum.

cho/!zz"o. Siduo rriangulaBAC, b ad Tas.
fint @qué alta, transf Unrm bafis bd in VII.
BC, & ducatur AD, Dicofaétum. Ut Fig,
Lou[ht ex {chemate. 187.

Sivero triangula data non fint 2qué
alta, revocentur prius ad eamdem alti-
tudinem,

Problema XXI.

329. D;zz’zzm_/ polygonum ab alio po-
1}’”01:0 [ubtyab beiduin , 1t .u‘, rentia, few
mw[ﬁﬁ fit triangulum.

Re olmzo UWJ 1;()'\ J0ona revoce 1r
ad duo mmnuh @que alta; tum ope-
raberis , utinProbl, preeced.

Problema XXII.

jSC‘. Ddth'f’z ﬂlfﬂﬂ’i{/frrﬂ a quot ;”#}m
00730 | mh:- abere, duttd in {'Uuu Orj-
ngo veltd lmed d puntfo datoFin una j:.a-
vum laevum, Refoe
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VIL
Fig,

187.
190,
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Refolutio. Trianculum , quod 3 pe-
conoe ABCDE f{ubtrahendum cit,
transformetur in trianouium m )1 cir
i iritudo {upra batim ! ‘

altitudini puncti ¥ {
guum lateri , n quo
tum fucrit, Hoc p
atere Ab, }JlULuAk.
portio AG ‘\i\l(ﬂm bafi M z;inn'"uu
I\i(‘v!’J ducararque F G a dato [JL mcto
F. Erit trianculum A F' G @quale toan-
oulo MOP {ubtrahendo. :

Cum autem in hac fubrraétione tres
pi‘u:ci*, ui cafus pollint contingere , hos
im o1lla rim exponam,

331. Cafuts 1. Si bafi \IP mannuh
MOI > non cxcedat latus ADB, &u
fequ ‘nrsl ]numu m G du fllp latus
A B, Problema jam erit 1 efolutum.

Si verd s MP t:.ian- mi MOP
m*l r ;usr'r an\, AB ; hoc eft , {ipun-
&um G fitin latere AB pumu&o) du-
catur reéta }*'!'3, eique pare ]< laGH.

- ipfi lateri ;\’\I,\J idem pro-
urrer inH.Ex quo duo diverfa
ntur.
us II. Si wmudwn H fir in
continguo lateri A B, junga-
tur reéta FH ) que a dato polygono
auferet j:“l laterum FABH ®=quale
dato triangulo M ‘W

I)Lmu;zmmzo Nam duétare GF, -
angula 'BG, ¥ BH f{upercac ‘:,mb-us,&
inter caldem parallelas \.omhrum, erunt
equalia ;

O
e
LC

o

‘ad

- o




ELzMm. \-'H. 2 1 161
:eequq“-t; r'n'?'_j:-z addatur h:uﬂ r'.';-.
lom AFB: erir g U wdrilaterum F
(Ll,lnl.i.a,‘ t,axalnr'.i.‘\? ,t o & \,{, conlt
ter @quale :;_J;;:':_jrulo dato M
erat &e.

o Jia ) {

333 UL 2
PELU{\,"L{UH i" 3 occurrat in H 1

3C Prog 'u.f 0, ducaturrecta F' C, w“l_
p\.v" ela HI, quee lateri adjacenti occur-
rat_in I jungat nq e Fl, quzi dato
ponn(m) abfcindet u\,m’ gonum FAB
Cl =quale dato mmxvu o MOCP.

Demonftvatio. Nam du&ta redtiFl
habebitur, utin Cafull., quadrilaternn
FABH aquale triamgulo F \(1 huh
eft, per G onltruétionem » triangulo
MOP.. Atqui triangula FCI, 1* H
fuper cadm1 bafi FC, & inter ea"u.
parallelas funrequalia. Ergo, fi utrique
addatur commune qmdlu ﬁcmm FAB
C, fiet FABCI=FABH= MQP.
O\uod erat. &c.

DE GEODZZESIA.

334. Geodefia dici folet ea Geomes
triee Pradtice pars, que terrarum divi-
fionem docet, Omnis autem terra-
rum tractus , quem dividere oporteat,
vel in formam trianguli conformatur,
vel quadrilateri, vel pclygoni. Etquam-
vis camporum figure wnterdum fint
curvilinez , tamen veluti rectilinee in
praxi confiderari poterunt, fi ab illis
parum  differant, vel ad rectilieas res

[ % aud

r
- €D
-

-

=

[ Tass

. VI
Fig,
191,
192.
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VIL

Fio.

(=]

193.
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duci, dividendo latera curva, quibus
terminantur , in plures partes minores,
quz pro lineis rectis affuni pofiint {ineg
errore fenfibili,

Fieec autem Geodalie pars corum u-
fl‘ﬂ.\. l)u) slematum el (nutm.mn ¥ df It ,
(lL'L CX t‘l"LJ 1¢tis itle L"lt.hhb PLJULI LUH‘
tur. INam ex - mradita proportionuin
dodtrina in fLLL.m;a horum Elemento-~
rum parre , multc uberior problematum,
(:u P m! Geodaliam II)\_\._L_;.L, refolutio

m bitur. Cum emm omnis noitra
tractario co {peétet , ut theoriam praxi
conjungamus, & quid ex Uuoquc Lile-
mento um‘"fiumu , quod ad praxim
deduci poilit ) €1 xplicernus , blpurmm
etiam (; »ocdeflam invehere coadti fui-
mus , & Tironum f{ati¢tati occurrere,

quibus lliud {emper in ore : cui ufui?
p.m:fs,mm in rheoria non intermiffa.

Triangulorum Divifio,
Problema XXIII.

335. Zviangulum ABC in quotlibet
partes @quales divideve pev lineas redlas
a dato angulo C duélas.

Refolutio. Latus oppofitium AB di-
vidatur , puta, in tres partes equalcs;
ab angulo dato C ad {ingula Umlho-
num pt unéta ducantur refte CD CE,
quez datum triengulum divident in tres
partes aequales,

Fodem modo operaberis , fi major
divifio requirerctur, Pro-




Firsm VIL ‘Lis 1, 168
Problema XXIV.
336, - Triangulmm ABC iy quotfi
bet pavtes equales divideve , niniirum
tres, per lineas veflas a dato fuper uno
lateve puncio D dutlas.
Refolutio. Dividatur latus AB in
tres partes aequales in punétis E &F; T"*S
jungartirgue recta C D, cui per divi- \‘,‘;!“
fionum punita £ & F ducantur pa- Fig.
ralele EG, FH, quee lateribus AC, 194
BC occurrent in punctis G &H, Re-
¢te D, HD datum  trizngulum  trie
fariam divident,
Demonfivatio. Jucgantur reéta
CF. Duo wriangula i
per eadem bafl ‘GE, & inter cafdam
parallelas funt equalia, Subtrahatur
commune triangulum GIE: fupererit
rrianguluim GIC equale wiangulo D
1E. Utrinque addatur trapezium AEIR
G: habebitur rriangulum A G D &quae-
le triangulo A CE, nimirum , tertiee
parti d%[i triangulit AB C per problema
raecedens.
. Similiter demontftrabitur triangulum
BDH, ®quale triangulo BCF, hocelt,
tertiee partiejufdem datitrianguli ABC.
Quoderat &c.
Problema XXV. TARA
337. Triangulum ABC in tres par- VL
e tes aquales dividere per lincas A tribus Fig.
"} engulis A, B, C dﬁ&as 195,
Refolutio. Cujusvis lateris, puta, A
1 B, fumatur tertia pars AD; & 4 punc-
f L2 {0a




Taz,

I9

|
18
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w D ducatur DE parallela lateri ad-
Jacenti ACj recta DE fécetur bifari-
amin F, 4 quo ad tium angulorum
;\ , B, C ducantur rette FA,
FB, FC. Dico faétum.

I)if‘ffi.'f,-{",-fl'.-«'f.‘-(). Jungatur CD. Trian-
gulum AF Caquatur triangulo AD C,
;\t(i‘li (n. 335. ) triangulum ADC eft
ternia pars tiianguli ABC, quippe ba-
fis AD per ( oI Itfm tionem elt tertia
pars bafis AB. Krgo triangulum AF
C eft rertia pars dati trianguli ABC.
Quare duo reliqua triangula AFB, B
FC fimul fumpta conficiunt duas ter-
tias partes cjuldem rtrianguli ABC.
Atqui ulwlmauouhixf B, 'BFC funt
incer f& &qua lia ; nam duo rriangula B
FD, BFE, & pariter duo :cunjua A
FD, CF E funt inter {¢ eequalia,, {ingu-
la imt‘lms, omppc qua d‘tillmlLUh ba—
fibus infiftunt, & inter eafd lem paraile-
las. Ergd duo wiangula AFB, BFC
a@quant {ingala tertiam pmmm dati tri-
smuh ABC. Quod erat

Problema }(}{VI.

338. I dato lateve AC . trianguli
ABC nvenive punttum D, ex quo tri-
mm; wmm dividi poffit in tPtltjtiH, quot
libuevit , partes equales, puta, quatuor.

Refolutio. Dati lateris A C accipiatur
A D quarta pars ex conditione Proble-
matis. Puné¢tum D eric quafitum,

Dengonffratio. Jungatur BD. Trian-
gulum ABD erit quarta pars triar nge:

i

AaQ

vertices
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liguumitaque triangulum’ B
335.) dividatur in tres partes
aequales : habebitur  propofitum trian-
gulum A BC in quatuor partes divifum
per lineas DB, DE, DF. Quod erat
&,
Problema XXVII.

AT

339. In avea trianguli ABC Hveit-
re punétum H, ex quo tvi, mgulum divi-
di poffit in quot libuevit partes @quales,
puta, quatior.

Refol I L @ 1 1

Refolutio. Lateris AC accipiatur ,11
aNIe, quarta pais AD; & u,iuh - la-

teris A B quarta pars AE, loqui-
dun triangulum ABC  quadrifariam

dividere npom,[ tuma pu mttn D
& E lateribus AB > AC pnA llelae du-
cantur DF, EG., Pun&tum communis
interfectionis H erit que efitum,

Deinonftvatio. Nam duétis HA, t{,),
H C, duorum trianoulorum quodhibét
AHB, A HC erit ex diétis Juarta pars
propoliti trianguli AB C; & confe-
quenter triangulum BHC erit ejufdem
femif hb,:c;]\[u 11'1 ergo eft, ut hocfeee-
tur bifariam re@ HT: & fic inventum
erit punctum H, (mml Srar o,

Quadrilateruim Div sifio.
b;oh lenra XXV il!
340. P(I. .J,A.UUU'HH iﬁ!;"f'f \ C') I-?fv
zjzfr;tfff)sf Daites ch]mz/LJ divideve pev line-
as uni Lrhrz parallelas.

Tz,

VIL
Fig.
197

Taz.

VIIL

Lefolutio, Divid atwr latys AB in Fig,
L3 quot- 15 98.
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quotlibet partes equales; & a punctis
divilionum excitentur p.u‘dlu’r later
AD; l't’jll"l {olutum Problema.
.[ s()l;ifll'l'l‘d hz\IX
Tap, = 341 Payal AIIIUm \P(‘D in

VI :rfﬂ?f‘f“ 4 r*t’ algs ( avtes divideve pev duas
) [ ui.’f?z:/.s .[\x), XD juZ-

pofm cuvxdan-
! i \L 1 (I (..V.

LI i_ -{o L)l\.-o fu

les ACy BD di
mum 10 quatuor
lia; ut facile de-

g wipoteft , ductis per centrum I
20, 10.*03 GLE - ER ., i}:héllchs duobus
lateribus AB, AD.

Lcn‘t".: praerca parallelogrammum
ABCD divifum iri hac rationcino&o
partes axquales, fivet : inoula, quorum
vertex u,mm nis. eit in centro 1,

Hinc - fequitur })’rah:1\)'rr@mmu'n
quodvis ab codem centro 1 di
f¢ in quemlibet numerum pmitu pa-
rem partium @qualium,

_\_n.o autem numerum pariter parem,
qui dividi portett exalte per 4.

Taz. Problema ‘.‘; X X.

Vil. 243, Divideve pavallclogrammum A
Fig, BCD 7 quamnlibet ;'ammz equalinnt
201, Hils




W
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pumevum pavem pev lincas vectas ab an~

giulodato C duélas.

Refolutio. Ducatur diagonalis CA
qua p.1L11!L10r11 ymmum 1n duo equa-
la triangula ACD, ACD divider (n.
249.): Hac per Probl. L dividanrur
fingula in tres. partes aquales. Dico
faétum.

Corollaviums.

Si demantur & diagonalis AC, &
duk reéte CL, (_,31., perfpicuum eft
divifum 1r p Ia onmhml n in tres
partes equales.

Problema XXXI.

Fig.
o
201,

344. Ex dato fuper uno latere punéte
E duas veilas .i’zam, que pavallelogyani-
mum ABCD divid ant in tes partes
equales.

Refolutio. Latus AB trifariam devi-
datur in punéiis F &G, per que ¢ uu

cantur alteri lateri AD paralicle FH,
GI, qua bifariam dividantur in punctis
K &L ; tum ex dato pundm F. per K
&L du&te rette EM, E .7‘{ ifar
divident parallelogrammum AR ;
f;a,rfnu/z.uffo o mmnu?.d ?"1\,
M1 { . f! int inter & e(ml‘ 1 (n.230.)

! ‘}, fiet tr ipezoides _-‘-
equalis parallelogr: 1Mo \i
h!) hoe eft , rertiee parti cjuu; TF
parallclogrammi ABCD. Eodem mo-

2 ]

L4 a8




168 Praxrs GEOMETRICA,

do demonftrabirat r.anOlClLﬂ' BEN
C aquuri parallelogrammo BCIG,
feu tertie parti },ulmO'r"-u'mni ABC
D. Ex quo jam conitat rriangulum M
EN @quarl pariter rertie part paralle-
logrammi ABCD. (Quod erat &e-
! _ Corallavium.

¥ig. Sl recta EB effer tertia pars lateris

@03. AB, ducatur EF parallela lareri AD,
&.unl‘ﬂhxho ED.

Problema XXXII.

345, Ziapezoiden ABCD 1z quot-
libet / vEes dqua f:_, puta, nu,d .

‘Tas. . Refolutio. Du a
VIL Cu - uwumwu‘ uhm tres qua-
Fig. I¢s partes in *‘1'“1"'{& .+ F, G, Hj; jun-
204, Ctxl ;VL I'C L‘[\Li (TJ K i;_ Civ\\lu [ra-
pezoidem \n( D mt es f‘l.)kz(hd 5
wmier fo tu]klm.(. ALk (_u) EFHG y
1="|§(I_I'
De Tratio. Nam duétis d tiagonali-
bus fH, FC, manifeitum o}
trianzula, ex quibus tr apezoides com-
DONUILLLL , c;;&r ineer {¢ .“muaw finou-
St fll‘;““ > quee {uper aequalibus

& luter M!d m { 'Lc,‘.-h GoOn-

a uxlluxl j\ s),

—

;i ') ])*y re-
1 bifaviam divi-

Latusanzulo dato adjacens
: wadclum  oppolito lateri C D,
205. pre-




latery
AD,

41 C D ; jungaturque ED, qua

Evem. VIL Li= L 169
proc lucarur in jf, donec AE @ \]HC"lll ip-
odu-
&a occurrar in I aiteri lazeri i
produéto; deinredta B¥ focerur bif?
in G ; ducarirque A G. Haec bifariam
dividet trapezoidem ABCD.

Demonftratio. Jungantur AF, &dia-
gonalis AC » que paral Hela erit rec¢te E
F (n.244.); nam per Conftruétionem
duz refta \(,, EF con }n [ duas
re¢tas AE, DC quLnlu et p" allelas,
Duo ergo triangula AF C, ADC funt
inter ¢ wqualia ; & ablato cox nmus 1 tri-
angulo AIC, fupererir triangulum A 1
D xquale triangu L)l IC. Lt‘u ue aqua-
lium addatur u“;‘u?ium A F’-\J [, fiet

trapezoides \r' D zqualis triang rulo
ABF, cajus fe miflis e/t trianoulum A B
G ; nam balis BG pu Conlftructionem
eft femiflis bafis BF. Irac que triangulum
ABRGelt ﬁm.mb prop oflrtae t ‘In,uUiLliS.
Quod erar &e.

Problema XXXIV.

347. Trapezoidem ABCD lifaviam
;fuz leve pev veltam duftam & dato [uper
ejus bafi AB punéto E.,

Voco autem bafim trapezoidis alteru-

trum duorum laterum , qua {ant paral- -

ld.t uti! AB,

tefolutio. Super bafi AB, 1).\ h“.h
fi (m:, eil ;= ace ipiatur E I «cqualis re-
g T .
ctee 1B 5 wrmtm,m a pun
AG paralicla reéte F D d
.5




170 Praxis GEOMETRICA
fecetur hiF:riam in punéto H, 4 quo du-
cta vecta il £ Problema refolvir,
Uu-zwmm fo. jungantur rette EG,
FG, EC. Duotria uilh ADG,AF Cr
fll})u cadem bafi, & inter easdem paral-
leias conflitura , funt ("‘(_1“;1 ia. Aufera
tus commune trianguium AIG: reliqu-
um crit trianguinm A LEF exquale triangu-
lo DIG. Utiique fepara m.hdqa - idem
yezinm AIGE @ fier t;’lia':‘:\)ufcs A

11
|

EGF,& con-
, Propter &qua
‘h. mm ve-
‘1 GHEH, CE
H fun p 1‘3:',“ inter (L L Jua i ; qn[ ppe
ates habent -L(‘ILHL“ e [, GG b
onitr. : hinc fequitur trapezoidem
.HD zqualem fore apezoldi B E
HC. (Ql’)u crat &e.
Problema XXXV.

248. Al angulodatoD veflam duceve,
gue trapezium ABCD bifariam divi-
ast.

uf';/,.;'o, Diagonalis A C omioﬁm
ansuio u.[o u fecetur blﬁummjm Juu-
L-‘:J]\ C I }‘*u ul;'rl alterl LLL"‘ ﬂtle

;‘-\"L;L ;) u I' { 1'¢ ) ‘AJ"‘I‘ ;(.{k)u\r.
Denion };.z*'n Quoniam ])\,' Conttr.
te b, A Guo tri-

naAQ

Se

O (iuo
DArLCE

inger

-




Frem. VIL L1z L el
inter {& mqualia. Janr ve r(\, trapezium
ADEB cit aquale
trapezium C DEBeft e tiua ¢ trapezio
BCDF. Nam duo mriangula D ik, ‘,[
F funt inter fe equalia : uti conftabi
trlcmvmvm ]) lu auferarur A duob
angulis DEB, DFB pariter ®qual;
PLOI rer paralleles BD,EF per Con tr.
Iraque lum \135 eft eequale tras
pezio BC DF. (\;L}i)d erat X,

-+

trians [u \su: 2 O

Corvollariuni.
349. Ex eadem figura conftare etiam
! ] ratione tr TL\.;,I’U“ bi-
fariam u.,..li po Iir per (u‘ reétay li-
neas i da ol ;mz,n'n’ wo 11 tis da [nb &
‘Qn:’s \ fc-

’

ectur ;:.kf,.z.:' am m
}Z_ lJ, 1alisk a..t £T0 mati.

Q;‘;ﬁ‘. [re?,;'”‘.' /i A 7.\ \: cl f’f’t‘l‘/:’(‘-
pev wno Isteve AD puncio L bifaviaws di-
‘,1 1‘ C

Refolutio. Jungar de DE,DB:
nali DB (.:.Jur:u‘.ii‘ -j._ yuﬂ,t

( ] T:‘\R-
1 —~ T r\* VIT
rallela C F, quee lateri Al > prog uéto oc- YA
currat in I, J\"::l D F efficier trian- Fig.

) - 208

?mum ADEF @q ue trapezio propofil

to ABCD, Nam p opi - paralle]
B EhE auon; a D(
funt -tqm.r* ; fublardquc
anout in')L,u H1L duoO I«

DOC =qualia ; quae , fi




|
]

Prax1s (GEOMETRICA
1 rapezio DABOD addantur, fiet
triangulum A D F quale trapezio A
BC.

Jam vbm {ecetur bifariambafis AFin
puntto G, ducarirque D G:: erit trian-
gulum _"g;) G femifhis trianguli ADF
feut rapezit ABCD. Dw:{m“ a ‘N‘Wc*o
G ducatur reéta ( i par: md ..\,E.r: D
E ; & jungatur EH. Dico hanc divi-
dere bifariam trapezium ABCD.

Demonftratio, ‘)mnmm duz 1CJ£
DE,GH {u rallcle per Conttr.,duo
i a (zHL), (,. I {n. funt inter {&@
3 {ublatdque communi triangulo
(;l “' , erit reliquum triangulum DIH
axquale Lt.ivfpl o GIE., L-'U'uinquu {epa-
ratm addatur eidem rla.})L[lU AEID :
fiet LJ ipezium AEHD nlultk triangu-
lo AD G , & confeq er {emifli tra-
pezit ABCD. (i}z;du:‘;t&»&

Problema XXXVII.

351. 7 rap ezium ABCD in tre J;lr?[m’-
IL'.T f‘r vtes fu,bﬂ'ut f{lr '.’n‘ilf Jc(.L su’ﬁ‘ 1118
Jupev uno latere AB duobus punétis E ¢
¥ duétas,

Refolutio. Ab anoulo oy poﬁm C du-

. catur diagonali | BD para alicla C G, quae

lateri p.fmw to AB occurrat in G
quo ad alterum oppofitum angulum U
recta ])(i . b md),mg mmmzimn
ADG =quale [rapezio \n(..} per
Probl. prced, Quamobrem , fi erifari-
an

¢i




Eirem. VII. Liz. I, 173

1§, am dividatur in punttis H &I bafis A
clg | G , ducannirque re¢te DH , D1, eric
sy 1

guodvis ex tribus triangulis ADH , H
DI,1DG rterria pas trianguli ADG
{eu trapezii}propofiti ABCD. - Deni-
V'L t TS =
que 2 punéto H ducatur HK parallela
re¢te DE , &4 punéto I reéta [ L. p:
’D rqllclg iplt DI jungantirque recta [
K, FL : que trapezium propofitum A

liv- A Fe A i

BCD divident in tres partes equales.,
. Demonftratio. Quoniam dua rectee
DE, HK funt parallele per Contftr. ,

erunt duo triangula HDK, HEK inrer |

fe zqualia. Quare, fi ab unoquoque

auferatur commune triangulum HOK,

fupererit  triangulum I O K zquale

triangulo E O H, Addatur utrinque

trapezium AE OD : fiet trapezium -

AEKD equale triangulo ADH, i

hoc eft, tertie parti trapezii A B C

D. Eodem mode demonitrabitur tra-

Eczium A FLD wquari triangulo AD,
oc eft , duabus tertiis partibus tra-

73 pezit ABCD ; hinc facilé infertur tra-
Hs pezium quodlibee EL , FC effe terti-
0 : o L,

A am partemdati trapezii ABCD. Quod

erat &e.

Problema XXXVIIL

352. Tvapexoidern AB CD in totidens,
quot libuevit , pavtes @quales dividere per
1 lineas pavallelas altevutvi duovum latevums
' AD, vl BC, que non fint invicem pa-

rallela.
4 Refo-




"Fas.
V1.
Iig. §

210C,

Tas.

VIL
Fig.
211,

174 Praxrs GGEOMETRICA
Refolutio, Partiri oporteat , puta, in
tres partes aquaics ;;.ol ofitam trape-
zowdem per lineas parall ielas lateri AD.
Sec erur bifariam aliud oppofitum latus
B C in puncto £, 4 quo ¢ ucta parallela
EF mifariam dividatur in | punctis G &
H : per que, & per punciun K dulte
1 teri A D rres um;..;._,i.:-'.. LM, NO
divident tr m‘)uuumu yropoli

iram in tres

}:1;11[ 2§ &gt iu.:l.
B gt ] -
ewLonfiratio. . Quoniam duo triangu-
e » (J

unt acgul ula, -..\{.
late1e C alrea
latCri L u aitc-

D
la BEN, "\J"[l’? &
latus B unius equatur
rius, erunt inter {¢ wqualia. Ergo tra-
pezoides BOML equatur pa rallelo-
grammo MLN O ; & conicquenter
1ra pezoides tota %l)( D xquatur rod
parallelogrammo ANOD. (j- nia vero
pars .1"['\ Ll.‘nl,,‘s{lll?‘l a AK, 41, LO
funt mm pais par allel logramn ir() _pic;
A QO , erunt etam tertia pars propofite
trapezoidis ABCD. Quod erat &e.

Multilaterum Divifio.
LEMMA
253, Polygonum ABC DE in trian-

gulum converteve , cujus vertex D fig
i dato mm!

Pjo/urm. ix dato punéto D ad Adu-
catur diagonalis D A, efique parallela E
F, occurrens lateri A B produtto in F 3

unomuque DF , que quadrila tuumB

CDF cfliciet oequala. pentagone dato A
. BEG




YU }
116§

Eir em VI L1z 1 1v7¢

BCDE. Nam duo tri langula A KF
DKE funt inter {¢ @qualia ; quod facil
{tenditur , fi Lommam triangulum A
KD utrimque auferatur 4 duobus trian-
gilis AED , AFD inter & &qualibus
pmntu para klas ADEFR,

Reliquum jam eft, ur (111
BCDF in trianoulum
quod facilé preef abitur
diaconali DB, ef ique p: u-:,
tique DG. ‘Nam Dm:
tria ngulorum CLD,

ulum FD G ccqu”" quu rilatero B C
H“ & confequenter polygone ABC
D E. Quod erat &c. #

Hic methodo intelligis , opinor , ra-
duri poffe in triangulum figuram ;;3: T
libet multilateram , {i ne mpe transfor-
metur in ﬁnumm uno ,':r‘z > minorem,
atque ita d deinceps , donec ad triangnhum
ventum {it, uti in hoc Lemma te, &alibi
. 320. & 321. fieri vidimus.

Problema XXXIX.

850. Datum fm’w{w e ABCDE in
ties partes equales fw ‘v per lineas ve-
éas 4 dato angulo D duflps.

Refolutio. Fiar per Lemma , , utinfig.

Cf‘w

praced. , redu@io \01,”0;1: in t1 ,“:1-
]HITIPL(-T,LHHI;M.M\ D ; deinc "m-
anguli bafis ' G i tres p.‘:[..w zquales
dividatur in ptmfhs &1 Dico 4 re-
&is DH, DI chﬁm ri pentagonum
datum in tes parees equalcs,
Demoize




176 Praxis GEOMETRICA

Deinonftyatio. Triangula fingulaF DH,
HDI, ID G funr terta pars tr ."1 ouli T "D
G per Lonflr.; & confequenter dati
pu:L'f'om ABCDE. Nam eriangulum
FDH @quatur_ tap ezio Al
triangulum 1D G ulpudo BC
ex dictis in Lem. conftare potett. Ira-

que &e.

TAP 35;- Euetiz j”f ‘:'-’qu'/” \” (.‘I)F‘
\"‘ill i -’/’"'GT,', ,,1,,‘__', ,r f artivi ] hey Jf >
Fio. 2eas Teitas uff angulo da m D duttas

1 ]u]:m' ;0. Polygonum trans: ovn‘cuu
intriangul 1 F u(_; per Lemma : bafis
F G div ]Jul , puta , in quarnor partes

zquales in punctis H, T, K3 junctifque
DH, D1, DK, quatuor triangula I D
H, HDI, IDK, KDG erunt fingula
quarta pars trianguli FD G, & confe-
quenter pentagoni ABC D" Quia ve-
10 punctumk { cadit extra laus A B, re-
ducendum erit triangulum HD1 ad tra-
pezium ALDI ; qqu facilé preaftabi-
wur , ductd HL paralleld recte AD

Vertm hec Geodefie pars ubcriﬁb
promc‘w;‘hi’mr poit traditam proportie-
num doétrinam,

ww \B
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