
330 Elementum II.
Ergo AHIKL : ABCDE : : AHG :
ABF . Cum autem per Conftr . ABC
DE = ABF , erit etiam AHIKL = A
HG = X . Quod erat & c .

Corollarium .
575 . Cum omnes figuras re & ilineae

transformari poifint in triangula , & tri¬
angulum quodvis in polygonum fimile
dato polygono : hinc patet figuram
quamvis rectilineam converti poffe in
polygonum dato fimile .

ELEMENTUM II 4
'fle Lineis feclis extrema - , £? medii ra¬

tione , ac de Pentagonis , Deca -
gonis regularibus .
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57C Si linea refla quavis AB itadi -
Tab . vidatur in C inaequaliter , ut fit , quetn -
XUI . admodum tota AB ad majus Jegmentum
Fig . AC , ita AC majus Jegmentum ad CB

minus Jegmentum dicetur divifia Jecun -
dum extremam , cf mediam rationem .

Habet autem , inquit Clavius in Scho -
lio prop . 30 . lib . 6 . , admiranda haec
feftio lineas extrema & media ratione in -
figncs utilitates , proprietatefque , ut in
Libris Stereometrias manifeftum erit , ut
non fine eaufa a plerifque Geometris li¬
nea ita divifa divinam quodammodo di¬
catur habere proportionem .
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Liber IV .
PROPOSITIO I .

577 . Problema . Propofitam re£tam li¬
neam A B extrema , ac media ratione fe -
care . Euclid . lib . 6 . prop . 30 . , <ScIib . 2 .
prop . 11 . Tab .

Rejolutio . Ab extremitate B rectas A B XIII .
excitetur perpendicularis B D aequalis fe - Fig .
milii datae rectae AB ; ducaturque DA ; 335 *
tum centro D , intervallo D B deferiba-
rur circulus , qui re£tam D A fecabit in E .
Fiat denique A C = A E ; Dico rectam
A B fcctam effe extrema , & media ra¬
tione inC : hoc cft , AB : A C : ; A C :
CB .

Demonfiratio . Producatur A D , do¬
nec occurrat circulo in F , erit ( n . 561 .

A F x A E — A B ; atque hinc per regulas
proportionum

AF : AB : : AB : A E .
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Cum autem per Conftr . fit A E — AC ,
fiet

■ AF : AB : : AB : AC .
In omni autem proportione geometri¬
ca ex di£tis antecedens eft ad luum con -
fequens , uti differentia antecedentium
eft ad differentiam confequentium . Qua¬
re AB : AC : : AF — AB : AB — AC .
Atqui AB — AC = CB ; & AB = EF ;
adeoque A F —■ P — A F ■—' E F — A
'E = A C 5 fubib tutis itaque hifcevalori -
bus in ultima analogia , fiet AB : AC : :
A C : C B . Quod erat Scc .

PRO -



332 Elementum II .
PROPOSITIO II .

578 . Theorema . Si duorum angulo¬
rum quilibet B & D ad bafim trianguli

ifofcelis duphls Jit anguli A ad verticem ,

feceturque bifariam angulus D ad bafim

per rectam DC , haec fecabit extrema , csf

media ratione latus oppofitum A B \ nimi¬

rum , fietAB : AC : : AC : CB .
'j 'AE Demonjiratio . Duo triangula B AD ,
Xjjj B CD font fimilia , quippe quae habent
Fio-. " angulum communem B , per Conftr . an -
3 36 . g uius B D C — A . Quia vero latera A B ,

A D trianguli ifofcelis B A D font aequa¬
lia , erunt quoque aecjualia latera D B , D
C alterius trianguli limilis B D C . Rur -
fom , quia in eodem trianguli A C D an¬
guli A & C D A per Conftr . font aequa¬
les , etiam latera D C , A C iis oppolita
aequalia erunt . Itaque D B — D C =
AC .

Jam vero propter fimilitudinem trian¬
gulorum B A D , B D C , erit

AB : DB : : DB : CB ;
Subftitutaque AC loco iplius BD ,
erit denique AB : AC : : A C : CB .
Quod erat & c .

Scholion .

Tae . In hujus autem Theorematis demonfira -
XIII . tione animadvertere juvat bafim BD tri -
Pig . anguli ifofcelis B AD , cujus anguli adba -
336 . fim dupli funt anguli ad verticem , aqua¬

ri majori fegmento A C lateris AB fcBi
media ,
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Liber IV, 333
media , £? extrema ratione per reclani D
C , quae bifariam dividit angulum ad
bajim .

579 . Problema . Ifofceles triangulum
A B D conftruere , quod habeat utrumque
eorum , quiadhajim funt , angulorum , du¬
plum reliqui ad verticem . Euclid . lib . 4 .
prop . 10 .

Rejolutio . Dividatur refta A B extre - Fig .
ma , & media ratione in C ; tum fuper 33 *5*
minori fegmento B C , tanquarn bafi , con-
ftruatur triangulum ifofceles ope duarum
lectionum circulorum -aequalium fiib eo¬
dem intervallo tegmenti majoris A C 5
jungaturque A D . Dico factum .

Demonjiratio . Nam externus angulus
BCD duplus eft interni A ; & per Conftr .
B C D — C B D . Rurfum , quia per hyp .
AB : AC : : AC : CB , hoc eft , per Con -
ltru & ionem A B : B D : : B D : CB , duo

' triangula BAD , BCD circa angulum
communem B habebunt latera propor¬
tionalia , & confcquentcr fimilia erunt ,
& 'aequiangula . Ergo angulus B D A
squalis ent angulo BGD — B . Trian -
onium irnmie,' B AD & ifofceles eft & £ .

580 . Si ii puncto A , intervallo , AB , Tab „
vel AD ejusdem trianguli ifofcelis de- XIII.
feribatur circulus , balis BD erit latus Fig .

PROPOSITIO III .

EJuod erat & c .
Corollarium .

deca- 337 .
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334 Elementum II .
decagoni circulo infcripti . Nam prop¬
ter naturam hujusmodi trianguli ifblce -
lis BAD , utarvis angulorum B & D
ad bafim valet duas quintas duorum re¬
ctorum , hoc cfl , gradus 72 ; & con -
fcquenter angulus A erit una quinta
duorum rectorum , hoc eft , graduum
36 . Quare angulus A erit angulus ad
centrum decagoni regularis circulo in¬
fcripti . Nam , fi 360 dividatur per 10
rodi bit 3 6 .

PROPOSITIO IV .
Fig . 581 . Problema . Decagonum regulare
337 - circulo inferibere .

Refolutio . Radius AB fecetur extre¬
ma , & media ratione in C . Segmen¬
tum majus AC erit latus decagoni cir¬
culo infcripti .

' Demonitratio confiat ex Corollario
prseced .

PROPOSITIO V .
58 2 . Theorema . Si reBa linea com¬

ponatur ex latere hexagoni , latere de¬
cagoni infcripti in eodem circulo , tota
compofita dividetur extrema , media
ratione in eo pun & o , in quo duee reBa
fe mutuo jungunt .

Tab . • Efio CB latus decagoni infcripti cir -
XIII , culo A , jungaturque in directum linea
Fig . CD aequalis radio AC , ihoc eft , lateri
358 . haxagoni . Dico totam compolitam BD

fedtam fore extrema , & media ratione
in punito C .
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Liber IV. ggy
Deimnftratio . Jungatur DA . Trian¬

gula BDA , BAC funt inter fe fimilia ;
habent quippe angulum communem in
B , & praeterea angulum BDA aequa¬
lem angulo CAB ; nam & propter tri¬
angulum iiofceles C D A , angulus ex¬
ternus BC A eft duplus interni BDA ,
Sc per n . 580 . idem angulus BC A eft
duplus anguli CAB ; ergo BDA ^ C '
AD . Quare DB : B A : : BA : BC ;
& fubftituendo C D loco iplius A B ,
fiet DB : CD : : CD : DC . Quod
arat Scc .

PROPOSITIO VI .
583 . Theorema . Quadratum ex late »

repentagoni inferipti circulo aequaturfum -
ma quadratorum ex latere hexagoni , £3*
ex latere decagoni inferipti eidem circulo .

Efto A B latus pentagoni inferipti cir¬
culo ; feccturque bifariam in puncto C
arcus A B . Chorda AC , ' five C B erit
latus decagoni , & radius DB latus hexa -

goni Dico AB = DB —f AC .
Demonjlratio . Arcus A C fecetur bi - Tab .

fariam inF per radium DF ; ducaturque XHI .
EC . Triangulum AEC , cum fit ifof
celes , fimile erit triangulo ACB ; nam 339 *
ano-ulus CAB ad bafim utrique commu¬
nis eft . Ergo A B : A C : : A C ; A E ; ac

__ z
proinde AC — AB * AE .

Jam



33 6 Elementum II .
■ Jam vero angulus ad centrum ADB
pentagoni eit 72 graduum ; ergo angu¬
lorum quilibet A B D & B A D erit gra¬
duum 54 i qui gradus lunt tres quartae
partes anguli ad centrum .

Cum autem angulus F D B habeat pro
menfura arcum F B , continebit quoque
tres quartas partes ejusdem anguli ad

* centrum ADB ; ergo duo triangula AD
B , D E B ' lunt fimiiia ; hinc' A B : B D :

__ ,1
B D : B E ; adeoque D B — ABo < BE .

Atqui ABx AE h - AB x B E — AB .
__ l _ 2 __ 1

Ergo A B — D B -+ A C . Quod erat & c .
PROPOSITIO VII .

j 84 . Problema . In triangulo re & an¬
gulo A C F exhibere tria latera A C , C F ,
A F hexagoni , decagoni , pentagoni re -
gularis , qua eidem circulo inferibi pojjint.

Refolutio . Radius A C Iit perpendicu¬
laris diametro BD • feceturque radius
C D bifariam in E , a quo , tanquam cen¬
tro , intervallo E A deferibatur arcus AF ;
ducaturque chorda A F, Dico factum .

Demonftratio . I . Oltenlum jam elt ra¬
dium A C effe latus hexagoni regularis
eidem circulo inferipti . Quod erat pri¬
mum .

II . Quoniam CE — ~~ fi
fiat E G -= C E , erit hypothenufe refi -

duum
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L i b e r IV . 337
duum AG ( n . 577 . ) squale majori feg-
mento A H radii A C fecti extrema , &
media ratione in H . Ergo latus deca-
goni regularis , quod infcribi poilit cir¬
culo AB 1 D aequatur ipfi AG ; cumau -
tem C E = E G , fi fiat E F = A E , erit
C F — A G ; & confcquentcr C F erit la¬
tus decagoni eidem circulo infcripti .
Quod erat alterum ,

III . In triangulo rcctangulo ACF
quadratum hypotenufs A F squatur
fumms quadratorum ex latere AC hexa¬
goni , & ex latere FC decagoni . Ero -o
per praecedens hypotenufa AF eft latus
pentagoni regularis eidem circulo in¬
fcripti . Quod erat reliquum .

APPENDIX .
De mirabili natura linea cujus dam in»
flexa , quam quadratvicem Dinoftratis

vocant , per quam & in circulo figura
quotlibet laterum aqualium inferi -

bitur , circulus quadratur
alia fcitu jucundiffima per - '

ficiuntur .
585 . Docuimus alibi nondum reper¬

tam fuiffe artem , qua folo circino , Sc
regula inferibantur circulo figurae ordi¬
natae laterum 7 , 9 , 11 , 13 , 17 & c - j
ciim illa inferiptio figurarum dependeat
a divifione circumferentis in partes da¬
tas , qus etiamnum defideratur . Li¬
cebit tamen ope lines cujusdam inflexs ’,

Y quasn



ggg Elementum II .
quam quadratricem Dinoflratis vocant ,
angulos , & circumferentias circulorum
dividere in quotlibet partes aequales .

PROPOSITIO VIII .
586 . Problema . Quadratricem de-

fcrtbere .
Refolutio . Defcribatur quadrans cir-

Tab . culi ABT ; arcus AT , & diameter AB
XIII . dividantur in totidem partes aequales ;
Fig . quod facile obtinebitur , ii & arcus AT
341 . & diameter AB iecetur primum bifa¬

riam , atque ita deinceps , quantum li¬
buerit . Quo autem plures extiterint di-
viiiones , eo accuratius quadratrix linea
defcribetur . Nos ad confiifionem vitan¬
dam iecuimus tam arcum A T , quam
radium AB in 16 partes aequales .

Deinde ex centro B ad lingula divi-
lionum puncta quadrantis AT ducantur
radii BC , BD , BE , BF & c. , & per
puncta G , H , I , K totidem paralle¬
lae femidiimetro BT , quae occurrent
radiis in punitis L , M , N , O & c . ,
per quae quadratrix linea AS ducenda
elt , quae exactior evadet , fi quadrans cir¬
culi , & femidiameter dividantur in mul¬
to majorem numerum partium aequa¬
lium . Hac enim ratione fiet , ut punita
L , M , N , O & c . ita proxime ad ie
invicem accedant , ut fine errore fenfi-
biii per eadem punita linea aequabiliter
linuofa progrediatur .
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339Liber IV .
Corollarium .

5*87 . Ex geneli hujus curvae patet ,
quod , fi ducantur parallelae HM & KO ,
occurrentes curvae in punftis M & O ,
per quae ducantur radii BD & BF , pa¬
tet , inquam , quod arcus A D ad ar¬
cum DF habebit eandem rationem ,
quam habet linea AH ad lineam HK .

PROPOSITIO IX .
5*88 . Problema . Angulum reclilinmm

OPQ ^ trifariam dividere .
ReJolutio . Elio quadratrix AD , Si.

circuli quadrans AC . Fiat angulus ABE
aequalis dato ; & a puncto F , ubi ra¬
dius BE fccat curvam AD , demittatur
perpendicularis FG ad femidiametrum
AB , cujus legmentum AG dividatur
in tres partes aequales in punctis K & H ,
a quibus ducantur KL , HI parallelae
ipfi FG ; quae fecent curvam in punctis
L & I , per quae a centro B tranfeant
radii BLM , BINT , qui divident arcum
AE , & angulum ABE in tres partes
aequales .

Demonjiratio . Nam per condructio -
nem curvae AK : AG : : AM : AE ;
elt autem A K tertia pars iplius AG ;
erit itaque arcus AM tertia pars arcus
AE . Quod erat & c .

Eadem methodo angulus datus divi¬
di poterit in quotvis partes aequales .

Sin autem trifariam dividendus pro -

Tab . .
XIII .
Fig .
342 .
343 -
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340 Elementum II .
ponatur angulus obiufus RST , fecetur

Tab . primo #bifariam , ut habeatur acutus R
X fII . SV , quem fupponere liceat aequalem
Fij ' . angulo ABE ; tum , ut ante , divida -
343 . tur acutus trifariam in M & N ; fuma -
344 . tiirque arcus AN , qui , cum fit du¬

plus fextae partis arcus R T , erit con -
lequenter tertia pars ejusdem arcus RT .

PROPOSITIO X .

589 . Problema . Circulo nonagonum ,
leoc cft , figuram novem laterum regula¬
rem inferibere .

Refolutio . Radius circuli fexies circum¬
ducatur peripheriae , ut habeantur punfta
B , C , D , E , r , G , quae eandem divident
in fex partes aequales . Jam vero a pri¬
mo puncio ad tertium , a tertio ad
quintum , a quinto ad primum ducan¬
tur rcftae , quae triangulum aequilate -
rum dabunt RDF , quod totam circum¬
ferentiam dividet in tres partes aequales ;
denique per Probi , praeced . arcus quili¬
bet trifariam fecetur , & habebitur no¬
na pars circumferentiae , cujus chorda
erit latus nonagoni .

PROPOSITIO XI .

59° * Circulo heptagonum inferibere . '
_ Refolutio . Quadrans circumferentiae

circuli -dividatur in feptem partes aequa¬
les j harum partium quaelibet erit vige -

1 lima octava pars totius circumferentiae .
Acci -
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Liber IV . 34 r
Accipiatur jam arcus aequalis quatuor
fiptimis quadi antis circuli jis erit aequa¬
lis feptima: parti circumferentia : circuli ;
& confequenter chorda hujus arctis erit
latus heptagoni .

PROPOSITIO XII .

591 . Problema . Circulo undecagonum
inferibere . ,

Refolutio . Quadrans circuli dividatur
in undecim partes aequales . Chorda ar¬
cus , qui quatuor undecimas quadran¬
tis circuli contineat , erit latus quaefi-
tum undecagoni .

Scholion .
592 . Curva AFD dicitur quadratrix

propter infignem ipfius proprietatem ,
qua mechanica circuli quadratura obti¬
netur . Nam Pappus , Clavius , aliique
complures Geometrae demonftrarunt
femidiametrum RC effe mediam pro¬
portionalem inter balim B D quadrarri -
cis , & circumf erentiam AEC quadran¬
tis circuli ; ita ut B D : B C : : B C :
AEC . Porro deferiptio lineae quadra -
tricis , inquit Clavius lib . 6 . elem . ,
geometrica jure appellari poteft , quem¬
admodum & conicarum lectionum de -
feriptiones , quae per punefa fiunt , ut
ab Apollonio traditur , geometricae di¬
cuntur ; cum tamen magis errori fint

Y 3 ob -



34 * Elementum II . Liber IV .

obnoxia : , quam delcriptio quadratri -
c*s ’ P ro P ^er inventionem tot linearum
mediarum proportionalium , quae ad
carum dclcriptiones liint neceflariae ,
quibus in quadratricis deleri ptiose opus
aop elt x
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