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GEOMETRIAE

THEORICO - PRACTICAE
LIBER TERTIUS
De RaTioNE
SUPERFICIERUM.
ELEMENTUM L

De Ratiene Superficierum in Pavallels WL
grammsis , Triangulis, 87 Figuvis :
fimilibus generatim.
DEFINITIONES.

436, C I antecedentes pluvium vationumns

| termini , ficuti ctiam ipfavunt,
i ACB. 3
dan b i O i
confequentes , nimMIYum , =5 1!-5
| ter fo mutud vef[pelfrvé multiplicentur P
r’
4 o

produtta —]—l%—a dicuntuy bakere inter fe

\  vationem compofitam ex illis omnibus o

|| tis vationibus.
Covollarium 1I.

‘ 487. Datis ergd quotcunque ratiofiis
bus, fola mulciplicatione antecedentium,
J & confequentium inter {€ mutuo refpe-
&ive , determinabiur ratio ex illis om
nibus compofira.
Coro-
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Corvollavium IT.

488. Cum valor rationis {it quotus an-
tecedentis per confequentem divifi ( n.
360.) , hinc fequitur exponentem ratio-
nis compofite pariter componi ex {im-
plicium rationem exponentibus inter {&
multiplicatis. Sic L xL =25 oxpria

R TN T
mit rationum gc¢:bd ex fimplicibus
compoﬁmm A cujus exponens Compo-
nitur_ab exponentibus fimplicium in-
ter {¢ muloplicatis.  Sic ex fimpli-
ci ratione duplag:2, & 9: 3 tripla,
componitur ratio 36 : 6 {exrupla, cujus
exponens 6 eft faétum exponentium 2
x 3 rationum fimplicium. Similicer ex
catione 4: 2, & 9:3, & 20: 5, oritur
Iatio 720 : 30, cujus exponens 24, cft
faltum 2 x 3 x 4,

489. Ratio geometrica cujusvis termi-
ni Al ad alium guenvis ¥ componitur ex
rationibus ommbus intermediis continug
Jumptis, quz oviuntur ex quovis numero
teymainoyuin intevjacentiunz. Sicratio A :
F ®quatur rationi compofite A : B, B :
C,C:D, DyE, E:F , inidefadto in
A, & definendo in I, fumptis terminis
intermediis, quot libuerit.  Similiter in
numeris ratio 36:2 eft compofitaex 36:
18,18:6, 6:12,12: 4, 4:2. Ratio
eft , quia intermedii termini in antece-
dentibus,, & confequenribus oceurrunt 3
unde rasio compolitacx A: B, B: C,

C:h,
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C:D,D:E, L : F, cadem eft, ac ratio
ABCDE: BCDEF ,inqua fublatis
rerminis communibus , remanet ratio A
F compofita ex omnibus intermediis,
Covollavium.

490. Hinc duplex fequitur geometri-
g8 argumentandi ratio, ex @guo, ut ajunt
ordinaté, & ex equo perturbaté, vel, ur
alit loquuntur, ex equalitate ovdinata , &
ex @qualitate perturbata ; Nam , fi fue-
Tt quotcunque quantitates A, B, C &e.,
dizque ipfis numero zquales a, b, ¢ &c,
in duplici ferie conftitute, qua binatim
fumpree, finr in eadem ratione, pura, A:
B::a:6,&B:C::b:c, erit ex 2qua-
litate ordinara , ut prima A ad tertiam
Cin prima ferie , ita prima zad tertiam
¢ in fecunda ; hoe eft, ratio duarum ex-
tremarum €X una parte @qualis erit ra-
tioni duarum exmremarum ex clia, Ra-
1o pendet ex numero praecedente, Nam
ultime rationes ex intermediis eequalibus
componuntur,

491. Sin autem fuerint quotcunque
Quantitgtes A, B, C, alieque ipfis nu-
mero equales 4, &, ¢in duplici ferie con-
ftitte, quae binatim fumpre , fint in ea-
dem ratione : fic autem perturbara ea-
tum proportio, nempe A : B::b:c, &
B:C::a:b: erit ex @quo perturbaté ,

; l Ut A prima ad tertiam C in prima f{erie,

ta prima « ad tertiam ¢ in {ecunda ferie;
hog
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hoc eft , ratio duarum extremarum ex
una parte@qualis erit rationi duarum ex-
tremarum ex alia. Ratio eadem , que
numeri preced.

492. Sl 1in ea per mul tlpmanonur
gompofitione rationum , quam definivi-
mus n. 486., conringar, ut rarones com-
ponende  {int invicem ‘l.nuu,. , fen
Eﬁqn-nw , ratio compofita dici folet
unius funplicis duplicata , triplicara
&c., pro Il‘m]C‘.O Lluqul‘n rationum
mmp;canu um. Quar ]L atio duplicata
dicituy ille , que ex duabus : ta'i{?f!("?z,‘rz ’
qJue ex tvib ’ff : quadruplicata , que ex
quatuor vationibus :u]miu!t.oihl‘t}jf mul-
#iplicatis con, m< 71ty arque ita uumups.

Covollavium 1.

493. Ratio geometrica , quam habet
quadratum unius quantit: u}s' JJ quadra-
fum alterius , elt duplicata rationis illius,
quam habent ipfa g uanticates {implices
w{ invicem : ratio cuborum r.i'zpucﬁi:a;&

ic de LC[dFUb poteftatibus , qua ex -

]u alium raucnum mul tli licatione com-
ponuntur. bt contr d gy IT 110 o COmerri-
<a, quam hal es qua-

bent inter {& ra
ratae , cubicee &W,UJ\JW: fubduplicata,
btri nh\.am &Xc. rationis poteftatum cor-
IC!X UL(:L,HUUHL

rr
|

Corollavium 1 i

494. Hinc in omni geometrica pro-
greifione rationum =g L.di um , primus
terminus ad tertium habere dicitur ratio-
nem

VS

I
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aem duplicatam primi termini ad ecun-
dum : primus adquartum habere dicj-
tur ratonem triplicaram §- & fic dein-
ceps. Ratio eft, quia rationes  illas
componunur (n 492, ) ¢X omnibug
intermedils , qua @qualces funt inrer (e,

Covollavium [I11.

495. Hinc pater, qui de causi Fu.
¢ides rationem Lompo{]mm definieng
exduabusa: b, & c¢: d, juber , ut fiac
| confequens prime rationss b ad novam
guantitatem e , uti antecedens {ecundae
rationis ¢ eftad fuum conftquens J;
deinde rarionem a: ¢ compofitam vo-
cans cx duabus prediétis ; quam defi-
nitionem ex noitra, quam arculimus
n. 486., ttatim intelliges. N.lm ratio
a: uompun.tur ex rationibus « : b,
& b:e. Arquivatio b:e == c:d ex hy-
pothefi, Ergo ratio a: e compofita eft
& Tationibus a: 6, &c: d.

Iraque cum Euclides demonitrat. lib.
g€ | 6. prop. 23. @quiangula parallelogram-
ar | ma habere plOpUl[lOllLﬂl CUl‘i‘.y()hLuIl

| X duabus rationibus , quas duo larera
circa unum angulum unius habent ad
duo latera circa anﬂulum equalem alre-
Tius , jubet prius , ur dug ille rationes
laterum conrinuentur in cribus quantita-
tibus ; tum demonitrar eam mopor‘
UOncm parallelogramma inter {¢ habe-

» quam prima quantitas haber ad ter-
’iﬂﬂl 8 PRO-

| =1
==

¥
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PROPOSITIO L

496. Theorema Duo quaevis pavalle-
logramma ABCD, MNOP five fimi-
lia lint , froe non fimilia , funt intev fe,
uti faéta bafis in altitudinem vefpedtive,
mimavumi  [unt in  vatiome compofita
v afis ad bafim, € altitudinis ad altitudi-
TABal gt -

X1l 1283}5\73.486.)' : i
Ficr. Dc?;m.«'/h/.'z‘zo.‘ Nam ( n. 263.) paral-
29.1?‘ idogram‘mg A 13 (_:D, I\i NO l.i xquarn-
296‘ tur pr'(m_uchs B A!l‘;,,‘ . &NO x M 2
* Q , nimirum , eorum bafis in refpeti- ",
vam altitudinem.  Ergd funt inter fe, '
uti haec produéta, five in ratione coms
pofita BC ad NO, &AL ad MQ.
Quod erat &e.
Corollavium.
Ergd duo triangula quaecunque BA
C, NMO funt pariter inter fe , uti
produtta BC x AE, NO xMQ, ni-
mirum , eorum bafis in refpeétivam al-
gitudinem. Sunt enim femifles horum
preductorum. N
PROPOSITIO 1L ! Tho
97 ‘Theorema. Parallelogramma
ABCD , MNOP, que unum angu- ‘W
Jum uni babent equalem , €5 confequen- o,
Fig, ter equiangula funt babent vationem
295. compofitan ex rationibus laterum equa-
296, lem angulum continentiuim ; wimirum

[i angulus B=N, erit ABCD bMN

& \:= ;

o0




Liser I
OP::ABxBC: MNxNO, &
lib. 6. prop. 23.
Demonttvatio, Ab aqualibys angulis
A &M demirtantur perpendiculares A
E, MQ_ faper latera BC, NO equa-
libus angulis B &N adjacentia, Trian-
gula ALB, MQN erunr & xquians
sula , & fimilia,
fred  AE: MQ::AB.MN.
frqui  BC: NO::BC:NO.
Brg0 mulriplicatis refpective terminis,
. | habebitur AEx BC: M QxNO:: A
|BxBC:MN xNO. Jam verd paral-
llogrammum ABCD=AF x BC,&
parallelogrammum MNOP — MO x
NO. Ergd ABCD:MNOP:: A Bx
{BC: MN x NO. Quod eratr &c.

ol Corollarium,

4 | Neque aliter ratiocinaberis do trian-
0, | ®ulis , quee funt femiffes parallelograms-
md | morum,

" PROPOSITIO 111
| 498. Theorema, Parallelogrammae
: fﬁ”f‘téﬁa ABCD, MNOP Junt  inter
;Wm”‘; |\ Je, uti quadrata laterum homologoyrum, 'g(ﬁ;
e | : —_—2 L2 A
| e, ABCD: MNOP: : AB: M N, Fior
' fEuclid. lib 6. prop.19. g 9?'
| Demonfivatio. Ab aqualibus anoulis >
i | ~ 2 ia 2906,

M demittantur perpendiculares A
» MQ_in latera homologa BC,NO.
Sa Tri-

o {
1
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Trianguls AEB, MQN aquiangula,
erunt fimilia j atque hinc.

; AE:MQ :: AB: MN.

Atqui per hyp. parallclogramima AB ;g
CD, MNOP funt pariter {umilia. Er- ¥

a0

BC:NO:: AB:MN.

Multiplicatis itaque inter {e anteceden-

tibus, & confequentibus hujus duplicis &

analogia , erit

AExBC:MQ xNO:: AB: MN, '
(n395.).Eftautem AExBC=ABCD, #uits
&

MQxNO=MN
OP [n.263.

Frgd ABCD: MNOP:: AD: MN.
Quod erat &e.
Covollavium.
499. Duo triangula funt pariter inter

2 —_—1 —_— 2
fe, uti quadrara AB, MN, laterum ,*

homologorum ,feu in ratione duplica- “

ta corundem (n.493.).

PROPOSITIO 1V.

soo. Theorema. Similium polyge-

» : . e
Q_Junt inter [t , uti quadrata AB,
%

morum fuperficies ABCDE, MNOP

MN fuoruwmn  latevum bomologorumn .

Euelid. lib. 6. prop. z2o.

Demonfivatio. A duobus punétis F

&R fimuliter pofitis ‘refpeétu duorum
late-
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Iarcrum homologorum  AB, MN, in
(.IUL) Dus PO V“Oﬂ]ﬁ aucanrur ru.{&: ﬂd
emnes angu US (\lonmv haec pun&a
I & R funt etiam fimiliter pofita ref-

etu omnium laterum homologorum
[11.460 ], triangula AFB, BF L &c.
erunt {imilia nnncruh:; nIl{\ NRO
&e., fingula imnults ( n. 4«;1.)_ Ergo
Perdprxcui Corol. cruar inter e, ut
quadrata laterum hmmologmun., hoc
eft, quia AB: MN :: BC: NQ:: CD:
0P &c. , triangula invicem compar aa,

e

finoula {ingulis, erunt, ut .-xg, 1\1\
Lwo ut omnium ﬂ.ﬂ[\.\t_n.i&lll um rri-
anannurn fummaad {ummam omninm
confequenrium, hoc eft, pol lygonum

ad polygonum , ita 55: : MN. Quod

erat
Corollavium I,

go1. Ergo duo fimilia polygona AR
CDE , MNOP Q_{Lmt inter {&, uti

quadrata © .5, iK ;a, duarum reétarum,
qua terminata fint punttis fimilicer po-
itis refpectu horum polygonorum.
Nam (D .455. ) AB: \I\ GOl
RS.
Corollavium 11. Taz.

502, Hinc duo };olvcrun"t fimilia AB X
CDEF \’i\()l)(i!\, quorum tres ; Fig.
nffuh eodem mod\uc‘unmm[ circum- 273>

1 —1'7;-_
>y 1 Py
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ferentiee circuli, funr inter fe, uti qua
drata radiorum, N
Nam duétis radiis GC, SO ad ref
pedtivosangulos C& O, centra G &S i
fant puncta fimiliter pofita in duobus po- @2
lygonis (n.462.), & vertices angulorum &
C & O funt pariter pun&a fimiliter
polita (n.454.). krgo'AB: MN :: G
C: SO (n. 455.). Arqui per Theor.
polygonum  ad polysonum eft, ut

¥
A
é f
v

AB: MN. Ergd &c. Quod erat &e*
T az. Covollarium [11.

Ao )

- F S e ey e
Fio 503. Ergd duo polygona fimilia A

3CDIL] MNOPQR circulis in-
‘fo" fcripta , funt, ut quadrata radiorum.
- 3 4 . N
£9* Habent enim ad minimtm tres angulos
refpondentes  circumferentize {uorum

:
CIrculortm,

-

Covollavium IV, Ui

§04. Similiter duo polygona fimilia '\
AT By I
ABCDEFG

L, abedefghi, que
Tag. tribus lateribus  homologis «duos circu-
X, los tangant, crunt proportionalia qua-
Fio, dratis radiorum. Auy
%‘ Nam ijucﬁs l‘ﬂtfi}?ﬂ KN, k#» perpen-
281, dicularibus ad punéta contactuum N, 7,
erunt  n. 453.) punéta N, » fimiliter
pofita refpedtu  eorundem  laterum,
(iuamobrem (n.455 ) AB: ab: KN:
k. Atquiper Theor. polyoona fimilia

funt

<
i
|
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funt inter fe uti AB: ab. Lrgo etiam,
Ry s S q)
ati, KN : k z. Quod erat &e.
Corollavium F.

§05. Ergo duo fimilia polygona cir-
culis circumicripta , radiorum quadratis
funt proportionalia.

Corvollavium V1L

§06. Circuli funt inter {e, uri quadra-
ta radiorum,

Nam confiderari poffunt circuli tan-
quam polygona regularia fimilia infini-
orum laterum , infcripra , vel circum-
{cripra iifdem circulis,, 1n quos definunt.

ELEMENTUM IL

De Quadratis, & Figuris [imilibus i#
Triangulo veftangulo invicem
comparatis.

DEFINITIONES:

507. Quemadmodum, fi numerus in
feipfum  ducatur , productum dicitur
quadratum, feupoteftas fecunda, cum
numerus ipfe poteftas prima , feu
radix dicatur; & fi quadratum iterum
ducatur in fuum numerum , faftum di-
ciur cubus, fen poteftas tertia ia, fi
valor recte lince confideretur in certo
quodam partium determinatarum  nu-
mero , in quas intelligatur divifa , q
que vocamus menfuras, puta pede
hexapedas &c. , heec recta linca appel

S 4

|
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