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Praxis FIL

444 . I ?i triangulo quovis datis tribus
lateribus , angulos invenire .

•pAB Sumptis cx feala tribus retiis bm , bc,
X ' cn toticiem partium , quot in datis late -

jp K ‘ ribus pedes continentur , centris b & c ,
S64* JIlt:c rvTaJIi s bm , cn defcribanturarcuscir -

culorum fc mutuo interfecantium in a ;
ductifque ab , ac , erit triangulum hac
dato triangulo tequiangulum ob latera
proportionalia , unde & altitudo , & area
innotefcet . Sed de his planius in Tri -
gonometria conflabit .

ELEMENTUM III .
De Polygonis fimilibus generatim , di

Punitis fimiliter pofitis .
445 . Figura rectilineae , ut fimiles de¬

nominentur , utrumque poflulant , quod
& angulos fxngulos lingulis aequales ha¬
bent , atque etiam latera , quae circum
aequales angulos exiflun », proportionalia .

Demorntravimus quidem n . 410 . &
415 . , triangula , quorum anguli funt
aequales , habere etiam latera homologa
proportionalia , & reciproce ; atque hinc,
ut duo trianoula fimilia dici poffint , fatis
fiiperque cfie , fi vel eorum anguli fint
aequales , vel latera proportionalia .

At non eadem efl ratio de polygonis ,
quae plura habent , quam tria latera , ut
notavimus n . 396, Nam & angulos ha¬
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Elementum III. Liber II . 231
bere pofl~unt mutuo aequales , quin ha¬
beant latera proportionalia , & recipro¬
ce . Utrumque igitur demonftrandum
clt de polygoriis , ut dicantur limilia ;
neque enim in his unum ex altero fequi-
tur ; quemadmodum in triangulis .

PROPOSITIO I .
446 . Theorema . St ab angulis A &P M

mutuo refpondentibus duorum fimilium
pl )gonoru ?n ABCDEF , MNOPQ _ ,
clueantur reche ad reliquos angulos , tri - * AB
argula ABC , A C D cfc . primi polygoni iy
fimilia erunt triangulis MNO , MOP
(fc . fecundi . ■ Euclid . lib . 6 . prop . 20 .

Demonftratio . Quoniam polygona
iiint fimilia , erit ( n . 44j . ) angulus B = s
N , & AB : M N : : B C : NO J itaque
[ n . 414 . ] duo triangula ABC , MNO
erunt fimilia j & conlequenter angulus
A C B = ivi O N . Sed per hyp . angulus
B C D — N O P . Quare lubdu & is duo¬
bus primis angulis aequalibus ab hifce fe¬
cundis , erit angulus A C D — M O P .
Praeterea habebitur

AC : MO : : B C : NO
At rurfiim ex hyp . B C : NO : ; C D : O P .
Ergo A C : M O : : C D : O P .
Quamobrem duo triangula A C D , M O
P habent latera proportionalia circa
« quales angulos A OD , MO P , & con -
fcquenter fimilia lunt ( n . 414 . ) .

Eadem ratione demonltrabitur fmi -
P 4 lia



232 Elementum DI .
lia efTe duo triangula A D E , MPQj at¬
que ita de , reliquis . Quod erat & c .

PROPOSITIO II .
447 . Theorema . Si duo polygona AB

Tab . C D E F , M N O P QR eodem numero la -
X . temni terminata , dividantur in triangu -

Fig . Ia fimilia > fingula fingulit , Jimiltter
±6 5 . pofita , per reflas ab angulis A £r ' M ufa -
265 . ai reliquos omnes angulos : duo haec

polygona erunt fimilia , Aoe e/? , a ;^ « -
/or orasu habebunt aequales , Jingulos fin -
gulis , cf latera circa aquales angulos
proportionalia .

Demonftratio , I . Quoniam per hyp »
ntriufque polygoni triangula funt inter
fe limilia , & iimiliter ponta , anguli ho¬
rum polygonorum componuntur ex eo¬
dem numero angulorum mutuo aequa¬
lium , & confequenter aequales funt in¬
ter fe , Unguli lingulis .

II . Duo triangula ABC , MNO fimi¬
lia elle ponuntur ; adeoque AB : MN : :
B C : N O ; hoc eit , latera circa aequales
angulos B Sc N diredte funt proportio¬
nalia .

Rurfiim eadem triangula fimilia A B
C ) MNO exhibent BC : NO : : AC :
MO .
Atqui per hyp . AC : MO : : CD : OP .
Ergo B C : N O : : C D : O P 5
hoc eft 5 latera circa aequales angulos C
& O funt direde proportionalia .

Eodem
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L i b e r II . 231
Eodem modo demonltrabitur reliqut

latera circa aequales angulos eflb propor¬
tionalia , & confequenter duo polygo¬
na ede fimilia . Quod erat & c .

Corollarium I.

448 . Si ab angulo quovis A polygo¬
ni ABCDEF clueantur reft -ae indenni - T a » .
tx AC c , AD d , AEc & c . per omnes X .
reliquos angulos : deinde & puncto /dum -
pto in latere AB , etiam produ£to , du - 2 66 .
catur b c parallela lateri B C ; & rurlum
a punito c , ubi haec parallela occurrit
rectsc ACr , ducatur cd parallela ipli C
D , & limiliter de , ef : hoc novum po¬
lygonum Abcdef furnle erit primo po¬
lygono ABCDEF .

Nam utrumque componitur ex trian¬
gulis limilibus , & limiliter pofitis .

Hinc habes methodum conllruendi
polygonum dato limile .

Corollarium II .
449 . Si ab angulis mutuo rcfponden -

tibus duorum polygonorum limilium A y
BC DEF , MNOl J Q R ducantur duae £
diagonales AD , MP , duae partes ABC
I>, A D E F primi polygoni limiles erunt 5 '
duabus partibus MNOP , MP QR fe¬
cundi polygoni , lingulae lingulis .

Nam intra easdem partes duitis diago¬
nalibus AC , MO , triangula , quae par¬
tem ABCD componunt , limilia erunt
triangulis , qi se fecundam parrem con -

P 5 llituunt



* 34 Elementum HI .
ftituunt MNO P ; & praeterea utrinque
hsec triangula funt limiliter pofita . Er¬
go duae partes A B C D , MNOP erunt
nmiles ( n . 446 . ) .

Eodem ratiocinio demonftrabis , duas
reliquas ADEF , MPQR limilescffe .

Corollarium III .
450. Ergo duae diagonales AC , M

•y * 0 , du£tae per angulos refpondentes
J !r* duorum fimilium parallelogrammorum
“^ 2 ' ABCD , MNOP , divident eadem induo triangula limilia , lingula lingulis.

Quamobrem duo triangula limilia A
• BC , MNO confiderari poterunt tan -

quam lerpifles duorum parallelogram¬
morum fimilium ABCD , MNOP .

De PunElis fimiliter pofitis .
De finitiones .

4 $ i . Duo puncta G£ifS dicuntur fi -
tniliter pofita refpeclu duarum reSlanan
AB , MN , [eu refpeclu punitorum A ,
B , & * M , N , qua eafdem lineas termi¬
nant , quando dijiantia G A , G B iim¬
us puncti G ab extremitatibus recta
AB , ad diftantias SM , SN alterius
puncti S ab extremitatibus retia M N ,

Tab . f unt ™ eâ em ratione , quam habet A B
ad M N .

rp - Hoc cft , quando GA : GB : AB : :

afiS; SM : SN : MN .
Cajus I. Si puncta G Si S lita line
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Liber II . 235
inipfis reffis AB , MN : ut demon -
ftrentur effe llmiliter pofita reipeffiu ha¬
rum linearum , latis erit offendere ,
quod GA : GB : : SM : S N ,
live GA : SM : : GB : SN .

Ratio eft , quia in hoc calii haberetur
( n . 394 - )
GB : SN : : G A - f GB : SM - f SN ;
hoc eft GB : SN : : AB : MN .
Colleffis itaque in una lerie anteceden¬
tibus harum rationum aequalium , & in
altera lerie conlequentibus , erit , ut in
definitione .

GA : GB : AB : : SM : SN : MN .
Rurfiim in eodem calii , latis erit oF

tendere , quod AB : GA : : MN : SN ,
vel _ AB : MN : : GB : SN .

Ratio eft , quia in hoc calii haberetur
AB : MN : : AB —■G A : M N S M

( n . 394 . ) , five AB : MN : : GB : SN .
Colleffis itaque , ut prius , in una lerie
antecedentibus harum rationum tequali- v
um , & conlequentibus in altera , fiet :

AB : GA : GB : : MN : SM : SN .
Cujus II . Si puncta G & S lint ex - Tab .

trareftas AB , MN : ut demonftretur X .
haec punfta effe limiliter pofita relpeffii Fig .
harum linearum , latis erit oftendere , 269 .
triangula AGB , MSN effe limilia .
Nam in hoc calii erit . Tab .

GA : GB : AB : : SM : SN : MN . X .
Si dua reline F G , R S , terminentur Fig .

a punctis (imilitir pofitis rtfpecru duarum 270 .
reBn -

f



Elbmentum in .

ve & arum AB , MN : eadem reEla FG ,RS dicentur linea homologa refpeclu
rtElarum AB , MN .

Tab . Duo punEla G &f S dicuntur etiam
X . fimiliter pojita refpeElu duorum polygo•

y .

Fig . norum fimilium ABC DE , MNOP
271 . Qj quando funt fimiliter pojita ad om¬

nia eorum refpeElive latera .

Corollarium .

Tab 4 ? 2 • Ergo extremitates B & N dua »X ' rum rectam m AB , MN funt fimiliter
politae refpeftu eamndem rectarum .

ifl
P
iacsS 3

«

m (r Nam & haec duo puncta B & N fiintiniplis rectis AB , MN , & eorum dif
tantiae ab extremitatibus A & M funt
hifce duabus re£tis proportionales , ut
pai£t .

PROPOSITIO III .
453 * Theorema . Duobus punElis G

Tab . fcf 1 S fimiliter pofitis refpeElu duarum
X . reElarum AB , MN : fi ab iifdem punc -

Fig. tis ad hafce lineas ducantur reEla G H ,
269 . ST hac lege , ut duo anguli GHB , S

TN fint aquales , Jimiliter politi ,
erunt pariter duo punEla incidentia HT fimiliter pojita refpeElu earundem rec¬
tarum AB , MN .

Demonftratio . Nam , fi a pun & is G& S ducantur redae GA , GB , & S
M , SN ad extremitates redarum A
B , MN , triangula AGB , MSN e -
runt limilia ( n . 451 . ) ; & confeguenter
angulus A B G — M N S .
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L i b i r 13 . * 37
Quia varo angulus G H B — S T N

per hyp . , duo triangula BGH , NST
duos angulos habebunt aequales , unum
uni , alterum alteri , & confequenter
erunt fimilia . ( n . 4io . )
Atqui in triangulis limilibus AGB , M
SN ert

Uuy
militer
clm»
ife
©6
Mfe

AB : MN : : GB : SN ;
& in triangulis pariter limilibus BGH ,
NSTeft

GB : SN : : HB : TN .
Ergo AB : MN : : HB : TNj
adeoqueper Def . ( n . 451 . ) pun & a H &
T erunt limiliter polita in duabus reo
tis AB , MN . Quod erat & c .

fe , &

3iiG
ia*

GH,
i . S
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Corollarium .

454 . Quoniam demon liratum eft n .
446 . fimilia polygona ABC DEF , M
NOPQR dividi in fimilia triangula ,
hinc lequitur [ n . 451 . ] vertices quof
cunque A & M duorum angulorum
mutuo relpondentium in iifdem poly¬
gonis , effe fimiliter politos refpe£tu
omnium laterum homologorum , non
exceptis lateribus A B , A F , & aorum
homologis MN , MR , relpe & u quo¬
rum demonliratum eftn , 452 . A & M
effe fimiliter polita .

Quare vertices A & M erunt limiliter
politi refpectu horum polygonorum .

PROPOSITIO IV .

Tar .
X .
Fig.
265 .
265 .

455 * Theorema . Si duo Quntfa F ,
R >



fiag Elementum IIL , I
R , alia duo G , S Jmt fimiliter po~ njV i

j * . . . ci _ _ a d n /r >'* ■/jN refpeclu duarum rectarum AB , M j ,
N : retice homologa FG , RS ah iijdem
punctis terminata , erunt in eadem ra -

Demonjhatio . Quoniam punita F &
Tab . R fiint fimiliter pofita refpcSu duarum

X . feclarum AB , MN , triangula AFB ,
Pio-. MRN erunt fimilia ( n . 451 . ) , & con- (i# *5
2 ~jo , lequenter anguli FAB , RMN «equa- H*3,

les . fi i®
Rurfum , quia pundta G & S fiint fi - siii®

militer pofita refipectu earundem recta - wiruf
rum AB , MN , triangula AGB , M ii iMI
SN fiint fimilia , atque hinc anguli G Eodar,
AB , SMN aequales . rabior:

Ergo ab aequalibus angulis GAB , S ^ 50pj
MN fiibducendo utrinque aequales F ;; ^
AB , RMN , erunt reliqui FAG , R
M S inter fe aequales . K ,

^ , Quia vero triangula AFB , MRN “ l'
fiint fimilia , erit A F : M R : : A B : M N . p iis
Sed triangula pariter fimilia AGB , M
SN exhibent hi *

AB : MN : : AG : MS .
Ergo AF : MR : : AG -. MS .

Quare duo anguli aequales FAG , R •
M S a lateribus proportionalibus inter-
cipkintur 5 & confequenter duo trian - 'N

tione , quam babent
AB , MN .

Hoc efi , FG : RS : : AB , MN . flN
r \ _ :_ _ n . , tt1 s>.

gula erunt fimilia ( n . 414 . ) ; atque hinc
e ia ; Ki At ; MK .

Atqui
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Liber II . 239

Aequi demonftratum eft AF : MR : :AB : MN .
Ergo FG : RS : : AB : MN .
Quod erat & c .
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Corollarium .

456 . Hinc , fi duae reitae FG , RS

terminentur a punitis fimiliter pofitis Tai .

refpeitu duarum ali arum rectarum AB , X . \

MN : eriam extremitates harum A B , M N Fig .

erunt punita fimiliter polita refpectu 270 .

duarum reitarum FG , RS .

Nam , quoniam oftenlum efl C n ,

4Jj . ) triangula FAG , RMS efle fi -

milia , erunt punita A & M fimiliter

polita refpeitu duarum reitarum F G ,
RS [ n . 4Si . j .

Eodem modo propter fimilitudinem

triangulorum BFG , NRS demonftra -

bis , duo puncta B & N efle fimiliter po¬

lita refpeitu duarum rectarum FG ,
RS .

iter-

PROPOSITIO V .
4f7 . Theorema . Si tria puntia F ,

G , H refpectu retice AB fint fimiliter

Pofita , quemadmodum tria punita R , S ,

T refpectu alterius retine MN , erit tri¬

angulum FGH jirnile triangulo RST .
F G : RS : : AB : MN

Demonftr . Nam

( Num . 455 . )

GH : ST : : AB : MN ,
Tai .

X .

[ FH : RT : : AB : MN - ^
hocelt , tria latera unius trianguli ad tria » *

htcra alterius finguia fitigulis , erunt in 7 *
©adem



24° Elementum III .
eadem ratione AB ad MN ; & confe™
quenter & c . Quod erat & c .

Corollarium .
458 . Fa£ta eadem fuppolitione lequi -

tur etiam propter {Imilitudinem triangu¬
lorum FG H , RST , quod tria puncta
F , G , H , & alia triaR , S , T fintetiam
inter fis limiliter polita : hoc elt , quod¬
vis H ex tribus primis relpeitu duorum
reliquorum F , G , aut rectae FG , limi¬
liter effe politum , atque aliud refpon -
dens punctum T ex tribus ultimis re / pe -
itu duorum aliorum R , S , aut redtae
RS .

PROPOSITIO VI .

M
' r . ,
V * -’
m■p

miffl
?MitK
fj ,

T > b .
X .

Fig .
272 .

459 . Theorema . Si duo punBa H , T
fiut fimiliter pofita refpeBu duarum retia¬
rum F G , R S , qua terminata fint a pun -
Bis fimiliter pofitis rtJpeBu duarum alia¬
rum A B , M N : Dico hac pun & a H , T
fore etiam fimiliter pofita refpeclu earun -
dem reBarum AB , M N .

Demonftratio . Quoniam per hyp . ex-
rremitates duarum reCtarum F G , R S
funt limiliter politae relpeitu duarum A
B , MN , etiam harum extremitates erunt
reciproce fimiliter politae refpectu dua¬
rum F G , R S ( n . 456 . ) .

Quia vero per hyp . etiam duo pun¬
ita H , T lunt fimiliter pofita refpectu
duarum F G , R S , fequitur tria pudita
A , B , H , & ipiis recondentia M , N , Tfore

3
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Liber II . 241
/bre fimiliter polita relpectu duarum F
g , rs .

Quare triangula AHB , MTNerunt
fioulia ( n . 457 . ) ; & confequenrer duo
puncta H , T erunt fimiliter politarefipe -
ftu duarum rectarum AB , MN , Quod
erat & c .

Corollarium I .

460 . Demonllravimus ( n . 454 . ) la - Ta ^
tera mutuo relpondentia duorum fimili - X .
um polygonorum AB C DE , MNO Fig .
PQciTe limiliter polita relpedtu omni- 271 ,
umkterum homologorum , & conle . 273 .
quenter relpedtu eorundem polygono - 274 .
rum .

Ergo , li duo punfta G , S fint fimili¬
ter polita relpectu duorum laterum ho¬
mologorum AB , MN , erunt etiam fi¬
militer polita relpectu omnium laterum
homologorum , & confequcnter relpe -
ftu ipforum polygonorum .

Corollarium II .
461 . Si duae redtse FG , RS terminen¬

tur a punctis fimiliter pofitis refpedtu
polygonorum fimilium A B C D E , M rpAg
NOPQ ^, vel etiam duorum laterum ^ *
homologorum A B , M N : puncta H , T , p
quae erunt fimiliter polita relpedtu dua -
rum reftarum F G , R S , erunt etiam
fimiliter polita refpedtu horum laterum
homologorum AB , MN ( n . 459 . ) , &
confequenrer ( n . 460 . ) relp ? £tu eoruir -
dem polygonorum .

S€ (jui-



$ 42 Elementum in . ' l '
Sequitur etiam puncta G , S , quae fint

fimiliter pofita relpedtu duarum diago -
nalium homologarum C E , O fore
etiam iimiliter pofita refpectu polygo ,
norum A B CD £ , MN O P

PROPOSITIO VII . P

462 . Theorema . Si in duobus polygo- f; ^ ;
vis Umilmis A B C D E E , M N O P (TR ii ^
fircumducatur cit culus per vertices A , C »
E trium quorumlibet angulorum primi jj®t®:
polygoni , alter per vertices M , O ,
trium mutuo refpondentium angulorum
fecundi : Dico centra G Si S horum cir¬
culorum e /Je punQa fimiliter pofita refpe- &
£hi eorundem polygonorum .

Demonjiratio . Quoniam ( n . 454 . ) in *dC «i
■x/ ‘ duobus polygonis hmilibus vertices an - o ,mk

p -fi gulorum refpondentium fiint fimiliter 5* /̂
politi refpettu omnium laterum homo - -Ehs

2 ^ 6 ^ g orum : erunt tria punfta A , C , E , & - ‘fti :
' ' alia tria M , O , Qfimiliter polita refpe - T .\D(.

ctu laterum homologorum AB , MN ; ilksg
t Si confcquenter ( n . 457 . ) duo triangula
’ erunt limilia , & anguli C A E , O M Q , -r--./

quorum vertices ad circumferentiam ex- 50 '
ilhint , aequales , & arcus CE , O
quibus inlilhmt , limiles , feu ejusdem
numeri graduum . Ergo , li a centris
duorum circulorum ducantur radii ad f
extremitates arcuum CE , O Q ,̂ duo
anguli ad centra G & S aequales erunt 3 ^
adeoque duo triangula ifofceiia CGE , ^
O S Q êrunt limilia ( n . 411 . ) .

Itaqu? ty ;
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Liber II . 343
Itaque ( n . 450 . ) centra G & S erunt

(uniliter polita rcfpcctu duarum diago¬
nalium homologarum CE , OQ , atqus
etiam ( a461 . ) rcfpcctu duorum poiy -
gonorum iimilium . ( Quod erat & e .

Corollarium .

463 . Ergo , fi polygona fimilia AB Tab ,
CDEF , MN .OPQ _R lint circulis in IX.
fcripta , centra G <Sc S circulorum erunt Fio-,
fimilirer polita rcfpcctu eorundem po - 277 .
lygonorum . 278 .

L E M M A.

464 . Si angulus B A D a duabus ejus- Tab .
irn circuli tangentibus comprehendatur , X .
refla A C ab ejus vertice per centrum C Fig .
hfla , eundem angulum bifariamfecabit . 279 ,

Demonfiratio . A centro ad duo pun -
fta contactuum ducantur radii C B , C D ,
qui perpendiculares erunt tangentibus
AB , AD ( 139 ) . Ergo obliqua C A
ab hifcc duabus 'perpendicularibus aequa¬
liter recedet ; quod dabit AB — AD .
Itaque duo triangula ABC , ADC mu¬
tuo squilarera , erunt etiam mutuo aequi-
angula ; & angulus B AC — DAC .
Quod erat & c .

PROPOSITIO VIII .
465 . Theorema . In duobus polygonis Tab .

frudibus ABCDEFGHI , abedefg X .
" | fi deferibantur duo circuli , quos refpe- Fig .
flivl tangant tria latera homologa qu <£ - 280 .
wnque AB , DE , FG , £fab , de , fg : 281 ,

Q^ 2 Dic *



a >44 Elementum HL

Dico centra K , k duoy um circulorum fote
punfla jimiliter po/ ita in bifce duobus po
lygonis .

Demonftratio . Producantur in primo
polygono latera tangentia AB , DE , F
G , dcnec concurrant in L & M ; ducan-
turque diagonales A G , B D , & a cen¬
tro K redae K L , K M , quae per Lemma
divident bifariam angulosMLF , LME .
Eadem conftructio nat in fecundo poly¬
gono : uti vides in adje & o fchemate .

His politis , quoniam duae diagonales
AG , ag tranfeunt per angulos relpon -
dentes duorum limilium polygonorum ,
erunt partes pariter relpondentes ABC
DEFG , abcdefg inter fe limiles ( a
449 . ) , & anguli B A G , F G A aequale »
angulis b a g , fg a , uterque utrique .
Ergo illorum complementa L A G , LG
A aequalia erunt horum complementis
lag , lga 'i atque adeo ( n . 411 . ) duo
triangula ALG , al g erunt limilia , &
puncta L & / fimiiiter polita refpedu
duarum homologarum diagonalium A
G , ag ( n . 451 . } , atque etiam refpedu
polygonorum limilium ABCDEFG
Hi , abcdejghi ( n . 461 . ) .

Eodem modo demonftrabitur trian¬
gula BMD , bmd fore fimilia , & pun-
cra M Scm pariter limiliter polita in po-
lygonis lim ilibus .

Jam vero triangula ALG , BMD cum
£iU iimiiia trianguli ,? jteipondf ntibus a !g,bmd
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Vmd , anguli L & M , quos tangente*
efficiunt , aequales erunt angulis / & m ,

quos aliae tangentes intercipiunt , & illo¬

rum femiffes M L K , L M K aequales erunt

horum lemiifibus m Ik , Imk .

Quare triangulum LKM iimilp erit

triangulo lkm \ & conlequenter centra

K , k erunt limiliter pofita relpcctu dua¬

rum rectarum L M , / ni .

Quia vero duae reftae L M , / m termi¬

nantur & punctis limiliter politis relpectu

duoram polygonorum ABCDEFG
HI , abe defgbi , erunt centra K , k
( n . 461 . ) limiliter pofita relpectu ho¬

rum fimilium polygonorum . Quod
erat & c .

Corollarium .
: «
ACiG
aisfl

) lFJ

ar na

faif

466 . Hinc , fi duo polygona fimilia Tas *.
ABCDEF , abedef lint circulis cir - X .

cumfcripta , centra K , k horum circu - Fig ,

lorum erunt pun£ta limiliter pofita in 282 ,

hilce duobus polygonis . 28j <

Quia vero duo circuli conliderari pofi

funt mltar duorum fimilium polygono¬

rum , quorum latera numero augentur ,

& magnitudine minuuntur in infinitum :

hinc perfpicuum cft centra duorum cir¬

culorum elle puncta limiliter pofita in
eisdem circulis .

0 .
PRAX1S
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FRAXIS GEOMETRICA .fc

DE RE ICHNOGRAPHICA . %
In fupcrioribus Theorematis praeclare Ap

jafta funt fundamenta totius Ichnogra - ^ 3 '
phiie , cujus rude quoddam fpecimen '
dabo Tironibus , quantum fatis eft , ut >
hilce principiis initruiti , ad eos Scrip - \
torcs conferre fe poiiint , qui hanc fa- l
eultatem lingulari ftudio excoluerunt j
hortorque imprimis eos , qui rei ichno- 1** **
graphicae daturi funt operam , ut legant » $?’>,
terantque manibus egregium fane opus
joannis jacobi cie ivlarinonis celeberrimi
Profef foris Mathefeos , & praefer tim
Aftronomuc in Aula Viennenfi , ac Cae- i.F,G,]
farci Regii Confiliari , qui Si Tabulae
Praetorianae ufum , atque praedandam ea
mirifice explicavit , & totius rei ichno - lini:
graphicae fcientiam novis animadverfio - ipt ,
mbus ; invcntifque ita amplificavit , ut in fisi : ,
hac illulfranda paucos fane nollra hae stiS .I
aetate habuerit pares , fiiperiorem for- dfe
taffc neminem . A ,

Definitio .
467 . Icbnographia Regni , Toparchia,

Urbis , Oppidi , vel eorum partis cujuf-
piam , efi delineatio bafis , vefiigii , / ttuim -
que horizontalium , in quibus apparerent
omnia ex fublimi quodam verticalipunffo ,
fi fingula dijiinEle confpici poffent .

Hujuf-

5!i; d

V
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Praxis Geom . Elem . IU . Lib . A , 347
Hujulmodi delineatio Mappa vocari

(olet , in qua multo diftinctiiis , quam in
piftura prolpedtuum , apparet partium
politio , dillantia , eariimque proportio ;
& ope Scalae geometricae quantitas areas
elici poteft ex delineata ejus extcnlione ,
utpote ad fimilem figuram reducta .

Problema I .

468 . Ante , cujusdam campeflris reEli-
linee liberi permeabilis Icbnographiam y R
perficere ; boc eft , figuram area campeftri
fimilem defcribere .

Refolutio . I . Seligantur in ea planitie 2 ° ^*
)uncta quaedam fpectabilia A , B , C , D ,
i , F , G , H , I & c . nimirum , domus , ar-
jores & c , quorum politio determinan¬
da eft , eaque in Mappam traducenda .

II . In aliqua ejusdem areae parte , quae
late pateat , & permeabilis Iit , menffire-
tur exadte , & juxta 'quamlibet directio¬
nem recta M N , a cujus extremitatibus
plura fpcctari polfint puncta , quorum
politionem determinare velis .

III . Sumpto ad capiendos angulos
idoneo inftrumento , in utraque ex¬
tremitate reftae M N metire angulos ,
quos haec linea efficit cum lineis directis
versiis pundta A , C , D , E , quae
* duobus punctis M <Sc N fpectari pote¬
runt ; hoc eft , in prima ftatione M ca¬
piendi erunt anguli NMA , NM 11 ,
NMC , NMD , N ME ; & in fecunda

Q _4 ftatio -
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« 48 Praxis Geometrica ^ jl
flatione N limiliter anguli MNA 'j MN
B , MNC , MND , MN£ . ..V

IV . Pundta A , B , C , D , E obferva ^
ta a duabus extremitatibus redite M N ,
erunt vertices totidem triangulorum M ^ '
AN , M B N , M C N , M D N , ME N ,
quorum balis communis jam nota mali -
qua menfura , erit M N , notis pariter iin- jp t
gulonun angulis ad balim . Exhifce datis
reliqua eliciemur in eifdem triangulis ;
atque hinc derivabitur conftructio alio *
rum fimilium triangulorum , quorum K‘ c
« ommunis balis referatur ad eandem
M N . tnintv;

V . Itaque , ut in Mappa repraefente- 18, A(
tur politio punitorum A , B , C , D , E r ramduo
quae obfervata fuerint a duabus extremi - Dirue
tatibus rectae M N , ducenda erit recta roaitruif
m n , qua; totidem partes aequales cujufc
cunque magnitudinis continebit ope Sca- pu
Ise geometricae , quot pedes , vel hexa- plp
peciae , vel decempedae & c . inventae fue- jp -
rint in rccla M N . gjp .

VI . A puncto m ducantur recta: m a> ‘f|p
mfr , tnc , md , me , quae cum recta mn>
efficiant angulos n m a , n m b , nmc , n
md , nme squales angulis N M A , NM ‘v '
B , NMC , NMD , NME , quorum jl '
quantitas jam explorata clt . Similiter fiat p
ab altera extremitate n . Hac methodo p :
fuper recta m n conftruentur triangula jjN :
ntftn , mbn , mcn , m d n , m e n , quae p :
fimilia erunt , fingula lingulis , triangu - Ji

V fis
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Elem . III , Lib . II. 24 ^
Iis MAN , MBN , MCN , MDN , M
EN , quas conftituta funt fu per reda M
N ; ac propterea vertices a , b , c , d , e
triangulorum in charta , reprsefentant
vertices A , B , C , D , E triangulorum
in .campo .

VII . Sivero aliorum etiam pundorum
politio in campo determinanda lit , ut
notetur in charta : concipiatur reda AB
inter punda A & B , quorum politio in¬
venta jam fit ; capianturque anguli , quos
radii vifiiales efficiunt ab extremitatibus
A & B versus nova punda F & G , quas
erunt vertices totidem triangulorum A
FB , AGB fiiper eadem bafi AB ; quo¬
rum duo ad balim anguli noti fient per
inflrumentum . Quamobrem in Mappa
eonftrui poterunt limilia triangula afb ,
agb fiiper reda a b terminata a duobus
pundis a & b , quae jam repraefentant
punda A & B in campo ; & horum tri¬
angulorum afb , agb vertices j 8cg re¬
praefentant duo punda F & G .

VIII . Simili methodo in eadem Ma ]>
pa per nova punda b & * defignabitur
politio aliorum pundorum H & I , quae
confpici poterunt a duobus pundis B ,
D ; atque ita de reliquis .

Demonftratio . Ut planum faciam fin- -p A ^
gula punda in - Mappa repraefentare ex-
ade politionem pundorum notabilium
in campo , fatis eft offendere diftanrias 2 g^ *
omnes inter punda A , B , C , D , E , F , , n _ *

Qj G
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G & c . proportionales effe diltantiis re -
Ipeitivis inter punita a , b , c , d & c . in
Mappa .

Itaque punita A , B , C , D , E , quae ob -
lervata lunt ab extremitatibus bafis M
N , & eorum relativa a , b , c , d , e in
Mappa , cum lint vertices triangulorum
lirmlium , Ungulorum ad lingula , & li -
tniliter politorum refpectu eorum balis
M N , m » , erunt pariter limiliter poli¬
ta relpeitu earundem balium M N , mn
( n . 4jx , )

Idem dicendum de punitis F , G , &
eorum refpeitivis / , g relpeitu luarum
balium A B , a b . . Cum autem duae uti-
almodi bales A B ^ ab terminentur a pun¬
itis limiliter politis refpectu duarum re -
itarum MN , m n : etiam punita F , G ,
& eorum refpectiva f , g erunt pariter
limiliter polita relpeitu earundem reita -
rum MN , m n ( n . 459 . ) .

Eodem ratiocinio utendum circa pun¬
ita H , I , & eorum relpeitiva b , i .

Ergo diltantiae inter punita A , B , C ,
D & c . in campo , proportionales erunt
diltantiis inter puncta a , b , c , d & c . re-
lpeitivainMappa , & conlequenter erunt
utrobique eodem modo difpolita . Quod
.erat & c .

Reita autem m n ufui erit inltar Scalae
geometricae ad metiendas diltantias inter
diverla punita ejusdem Mappae .

llft
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Elem . ITT. Lib . IL ’ ajf
Scbolion .

Quamvis methodus , quam attulimus y

accommodari etiam pofpt ad determinans

dum curfum fluminum , riparum , ac fi *

nuofitatem viarum , ut in Mappam tra¬

ducantur : tamen , quia , ut cxatfc repne -

fententur , opus di fapius percurrere , &

metiri fingulas camporum partes -, quarum

pofetio , figura determinanda eft : idcir *

to in hifce cafibus commodiorem metbo *
dum dabo .

Problema II .
469 . Sinuofam fluminis ripam ope Pix *

iiis magnetica pinnulis inltruchu ichno -

grapbice in Mappa deferibere .

Refolutio . Inter puncta A & E deter -
minare oporteat in Mappa vel curfum
fluminis , vei linuofum iter A B C D E .

I . Notiffima res elt verforium acus ^ n *
magneticae conftanter dirigi ad eandem 2 8 6 .
mundi plagam , borealem , & auftralem , z ^ 7 *
cum aliqua levi declinatione pro varieta¬
te regionum , eidemque lineae meridia¬
nae femper refpondere . Quare , li acus
magnetica fiicceffive collocetur in diver -
fis ripae punctis A , B , C , D , omnes ver -»
fbrii directiones AN , B N , CN , D N
conliderari poterunt tanquam invicem
parallelae .

II . Figantur pali in extremitatibus A ,
E ; & in lingulis ripae flexibus B , C , D ;
tum explorentur anguli N AB , N B C ,
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N C D , N D E , quos diredlio acus mag -
neticae efficit cum radio vilivo ad proxi¬
miorem palum ; menfiirenturque omnes
diflantiae AB , BC , CD , Dhi .

III. Antequam transferentur in Map¬
pam quantitates horum angulorum , no¬
taeque difiantiae , feparatim in charta
ducatur recta a n , quae repraefentet di-
re£lionem A N magnetis ; & punctum a
defignet primum pun£hmj A ripae fle -
xuofae . Fiat deinde angulus n ab aequa¬
lis angulo N A B 5 fiunanirque a b toti¬
dem partium Scalae , quot pedes , vel
hexapedae inventae fuerint in AB .

IV . Ducatur a punfto b rcfta b n pa¬
rallela ipfi a. n , ut repraefentetur dire¬
ctio BN magnetis in fecunda ftatione B j
& reliqua peragantur , ut pnus , in pun¬
ctis b , c , d. Dico factum .

Demonfiratio . Nam re£tae AB , BC ,
C D , D E funt per Conftruftionem pro¬
portionales totidem refpective rectis ab -,
bc , cd , de , angulique aequales , finguli
fingulis . Ergo pun£ta omnia A , BjC ,
D , E , & eorum relativa a , b , c , d , e
funt limiliter polita . Ductis enim re£tis
AC , BD , CE ac , bd , c e , triangu¬
la ABC , B CD , C D E fimilia erunt
triangulis abe , bed , ede . Ergo figura
ab ede , quam confhuximus , finuofam
fluminis ripam cxafte repraefentat . Quod
erat & c .

Pr >
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Problema III .

470 . Artam campeftrem ichnograpbi-
tl delineare per Dioptram , feu normant Tab »
Menfornm , quam Itali vocant Squadra , XI .
Galli f Equerre d’Arpenteur . Fig .

Inter inftrnmenta in campo ufitata , 2 § 8 .
limpliciffimum illud ell , ac faepe , & uti¬
liter adhibetur , inquit laudatus deMari -
nonis , in areis perviis , & plerumque
in planitie jacentibus , ut dirimantur in
triangula rectangula , quadrata , & ob¬
longa , vel in trapezia duorum laterum
sequidiftantium , & ad communem ba-
fim normalium ; narratque citatus Au-
& or Geometris Infubriae tanta in aefti-
matione fuifle , ut diu potuerit de palr
m a contendere cum ipfa Tabula Praeto¬
riana , cujus ufiim , atque praeftantiam
ex eodem eximio Scriptore mox expo¬
nam . Haec norma memoria quatuor pin¬
nulis inftructa lit , quarum dioptrae fint
in duobus planis invicem perpendicula¬
ribus .

Efto planities ABCDEF ichnogra -
phice delineanda .

I . Defignenir bacillis re£ta F D , quae
tranfeat per duo quaevis punfta , quae
Menfori videantur magis idonea ; oein
fubhdio hujus normae in eadem re & a F
D quaerantur pun£ta G , H , I , K , quae
perpendiculariter reipondent vertici an¬
gulorum A , B , C , E propofitae figurae .

II , Menfurejuur perpendiculares A Gr
0 BH , „
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BH , CI , EK , & praeterea partes a pep-
f endicuJaribus interceptae FG , GH , H, IK , KD .

111 . Omnes iftiulmodi menliirae ope
Scalae geometricae transferantur in char¬
tam , erectis perpendicularibus , jundtif -
que punctis / , a , b , c , d , e . Dico hujus
perimetrum repraefentare exa£te areae
campeltris perimetrum ABCDEF .

*T\ig Demonftratia . Triangula re£tanpu ;a
Xi / FGA , agd , fhb , bhd , Ficf , c

Pio-. ID , FKE , EKD , & eorum relativa fg
288 . a ■> a £d , f b b & c . lunt limilia , lingula
289I Engttlis , quippe quae per Conftr . ha¬

bent latera circa angulum rectum pro¬
portionalia . Quare triangula F AD , F ’
BD , FCD , FED , & eorum relpe & i va
/ a d , fbd , fcd , fed compolita erunt ex
triangulis limilibus ; & conlequenter
( ri . 447 . ) fimilia erunt , lingula lingulis .
Hinc ( n . 451 . ) punfta A , B , C , E , &
eorum refpcCtiva a , b , c , e erunt fimili-
ter polita refpectu duarum rectarum F
D , fd , & omnia pun£ta A , B , C , D ,
E , F , & eorum relpe£tiva a , b , c , d , e , f
erunt pariter inter le fimiliter polita .
Quod erat & c .

. Problema IV .
. 471 . Tabulae Praetoriana defcriptm ex

Joamie Jacobo de Marinonis .

Inltrumcntis omnibus , quae ad angu¬
lorum , diitantiarumque mcnliiras rite

capiea -
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capiendas excogitata lint a Geometris ,

praeferri meretur hodierna Tabula , quam
Praetorianam vocant , celebris Invento¬

ris fui Joannis Praetorii a dicito nomi¬

ne anno 1576 . , quamque novis ani -

nwdverfionibus , inventifque ad melio¬

rem formam ' , ufumque revocavit Joan .

nes Jacobus de Marinonis , qui eo ipfo

tempore , quo haec Geometriae Elemen¬

ta typis edere parabam , ad me Viennfc

transmilit egregium opus ( uum de re

ichnographica 3 cui , & me plurimum

debere fateor in hac Geometriae prafti -

cae parte , atque , prout ordo Elemen¬

torum feret ; lic ejus inventa breviter

perftringam , ut Tironibus meis acuam

fitim , quo fiat , ut relictis rivulis , ad

fontes , ac totius rei iehnographicas fcien -

tiam , quam in hoc opere complexus eft ,

quantocius fe conferant . Defcriptionem
Tabulae referam Auctoris verbis .

Primum oflenditur « blonga lignea ta - «
hia A B , quidem in poftica , vel infima i
tjuspatte , ut appareat quomodo fuftinea - j
tura fulcro in tripodem definente .

Deinde confpicitur fulcri epiflylium C
D cylindricum , bafim fupremam habens
pedalis diametri , £? craffitiem pollice ma¬
jorem , ut tripodis genua contineat , ipfi
epifiylio adglutinata , cunetfque firmata .

Genibus inferuntur tripodis m / r « EF ,
trajettis clavis GH , qui motui axemfup -
peditant ) additis matricibus IK , qwz ge-

- ’ nmis
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nibus crura in unafn compagem adftrin *

gunt , & motum Uberiorem impediunt .

Ad epifiylii firu & uram parati erant

tres lignei femicylindri L , quorum in fin¬

gatis pars media integram fuam retinuit

erajfitiem : duo autem reliqui trientes non

nifi mediam ; ut fex bi fetiores excifi , fi -

imdquc conjuntii , adglutinati unicum

cylindrum componerent , ligni alter at loni -
bus miniis obnoxium .

Quadrum QJR { hoc nomine uti liceat ')

aptatur Tabulae in poftica ejus parte ; in¬

ficitur nempe fubfcudibus ili affixis , per -

que cochleas Y , X Tabulae adfiringitur .

In medio hujus quadri firmatus ejl axis

tricbalcicus , aut ligneus ST , qui cen¬

trum epiftylii pervadens , cum quadro , ac

Tabula volvitur , d matrice fua M adflrin -

gendus , interjecta lamina ollogond O ,

quae prifmati P congruit .

Axis centralis N in quadro firmatus

fftenditur . Non raro tamenJolet idem

axis Tabulae affigi , vel adglutinari 5 fed

confultius efl quadro ipfum apponi , ut Ta¬

bula queat d fulcro fe jungi , alidque fub -

Jlitui yficque idem axis duabus , aut plu¬

ribus Tabulis infkrviat .

Menfura Tabulae arbitraria relinqui¬

tur . Olim erat unius pedis quadrati , ideo -

que modici usus . Nunc effis longitudo ex¬

crevit ad tres pedes , latitudo ad duos cum

dimidio , ut nimirum excedat folium

chartae majoris , quam imperialem ap¬pellant̂
Charta
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xfbarta labui £ apponenda , refeSlis ex-

tremis marginibus , ut fiat reti angui a , to¬
ta madefit ope humidae Jp -ongiae , vel humi -
ii penicilli majoris , Jicque convoluta re¬
linquitur ad bone Jpatium .

Deinde margines tenaci glutine farina *
cco in adverfa parte -obduth , Tahttlce ad-
glutinantur ; polique levem extenjionem
charta rurfum madefit intra margines ,
ut hi cxficcmiuv , polio adhuc bumidoma »
mute .

Nocet autem htijufmodi folio paulo art-
teextenfo proximitas fcnejine , vel janua
putentis ; quia ob li-berumaeris ingrejfum
minis cito exficcatur s* ideoiptie d glutine
non detinetur . Noc-ct quoque vicinia cale -
fache fornacis 3 vel 3 (i cefiivo tempore foli
exponitur ; quoniam , / i f uerit exjiccatumv
£5* li glutine detineatur , vi caloris contra¬
hitur , &r laceratur ;

Addit praeterea accurate , more fuo „
complures alias oblervationcs ia coniti , u -
clione hujus Tabulae , ac prarfertim , ut
ubivis litum horizontalem cxaclc obti¬
neat , a iiaque cjuscemodi in praxi ob *
eunda 5 quae Ungula Ledtor , cum ocealio
fcret , poterit ex . iplius opere facile cog-
nofcerc . Venio jam ad alteram hujus In*
linimenti partem , quae praxim Ijaeciat ,
ex eodem Scriptore luculenter aclcrip *
tam .

Problema V .
472 . Tabulae Prattrimae ufuS , atque

preejtcmtia . Quoniam fulcrum permotum
£1 tripo*
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tripodis ad horizontem adducitur , charta

jiipra tabulam fukro parallelam extenfa ,

pfianum horizontale prafiefert .

In hoc itaque plano punBum eligitur

primaftationi data , vel ad libitumJump -

ta rcjpondens , r<p acu verticaliter infixa

Jignatur . Tabula vero ita dirigitur fe¬

cundum vifam , vel relatam extcnfionem

area , ut complurafequentiumpiationum ,

alidque iclmograplnca puncta in Tabula

charta fignan queant ; cumque prima bo¬

jis pervia , cf ap >ta eleBa fuerit , ad ejus

terminum vifum recta linea in tabula du¬

citur , Jlationis adeunda lineavocatur .

Hac porro , quatenus ah aliis , qua du -

Ba , vel ducenda fiunt , dijlingui pojjit ,

acu altera , in eadem dire Bione , proutfpa -

tium patitur , antrorfum , vel retrorjum

fixa , c f non parum fihjlante notatur .

Signo ibi pofiito , nifii quodpiam flabile

fuerit , tranfiitur ad fequentem flationem j

$p in ipjo tranfitu jiimitur menfura di -

Jiantia , qua bafiim conftituit .

Ejus longitudo reduEla , five a Scala

defumpta , transfertur in ejus lineam , ut

habeatur terminus bapis afiumpta , nempe

icbnographicum punBum fecunda datio¬

nis , acu pariter infixa fiignandum . Ex

hoc novo centro licebit alias reBas quot -

cunque ducere lineas , pofitquam tabula in

debito ante omnia Jitu conjUtuta , <P pun¬

Bum praceientispiationis direBum f uerit

ad jignum in tpja reliBum . Ita

‘c > * !
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Elem . III . Lib . II . 2J9
Ita porro per Tabula motum circula¬

rem , & reehim linea Jiaxionis redit ad

verticale planum , in quo jignata fuit ;
if reliqua linea omnes prius duci a eva¬

dunt parallela verticalibus planis , m qui¬
bus ea ducebantur . Proinde collineando

ad objecla prius vifa , cf interfecando li¬

mas in pracedenti Jiatione ad eadem du¬

plas , puncia interfeSiionum -fiunt punEla .

kimograpbica objeclorum diftantium .Verum haec exemplis , & praxi mult6
ividentms intelligent Tirones .

Problema VI .
473 . Aream reftilineam perviam ex t ab >

unica / latione icbnograpbid deferibere . xi .

Refolutio . I . Polita Tabula Praetoria - Fig .
na in litu horizontali , ut femper effiede - 291 .
bet , ac praeterea , li lubeat , in uno figu -

! rae angulo , ita ut punctum a vertici ejus
imminear : per dioptras regulae affixas
collineatio fiat in baculos in lingulis an¬
gulis B , C , D , E defixos ; ducantiirque

| lineae indefinitae ab , ac , ad , a e .
II . Invcitigetur longitudo rectarum a

aC , aD , a E .
IU . Deinde juxta fcalam modicam de¬

terminentur inTabula rectae ab , ac , ad ,
a e .

IV . Ducantur bc , c d , de .
Dico ab ede efle limilem figurae A B

C D E .

Demon / lratio . Nam triangula abe ,R 2 ali
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aBC per Conftr . fimilia fiint , cum ha¬
beant latera a b , a c , a B , a C circa com¬
munem angulum a proportionalia . At¬
que ita porro de reliquis triangulis .
Quod erat & c .

Aliter .

Tae . I . Tabula intra figuram polita , eliga -
XI . tur punitum g , ex quo per dioptras re -

Fig . gulae affixas , ut ante , collineatio fiat in
bacillos defixos in A , B , C , D , E , F ;
ducanturque rectae indefinitae ga , gb ,

g c & c .
II . Inveftigetur longitudo rectarum

gA , gB , gC & c .
III . Inde determinetur longitudo re¬

ctarum g a , g b j g c & c . juxta fcalam
modicam .

IV . Tandem ducantur ab , b c , cd . & c .
Dico abedef efic fimilcm figurae AB

C D E F .
Demonftratio eft eadem .

Problema VII .

,. aA

(.er -■
d* .■' -

'-Aesi *

- .atp ‘

/tofe

aninias --

.1filigu. ■( •
aifidtt r~‘
i.aHb : 1
1 1 i
dire . ,
i&irs ;—

-p AB 474 . Ichnographiam area A B C D E
XII .
Fig .
293 .

nm ubique pervice , cujus anguli videri

poffint , ex duabus Jlationibus A B per¬

ficere .

Refolutio . I . Pofita tabula in A , colli¬
neatio fiat in fingulos areae angulos B , C ,
D , E ; ducannirque in mentula versus
eorundem vertices rectae ex puncto a .

II . ( fiueratur diftanriaftarionum A , B ,
& in mcnfiilam ex Scala geometrica trans¬
feratur in a b,

III .

E
<Mv

' ■SnV
4J :-.
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III . Menfula cx A deferatur in B , hac

lege , ut punitum cognomine b in ea de -
fignatum , ipfi B refpondeat , & regula
ad lineam b a applicata , per dioptras col¬
lineanti baculus in A defixus occurrat .

IV . Ex puncto b fecundae ftationis in
fingulos rurfus figura ; angulos collinea -
tio fiat , & versus eosdem rectae ducan¬
tur , quae priores in e , d , c interfecant .

V . Denique jungantur interfectionum
punita a &. e , e8ed , d &. c , reitis a e ,
ei , d c .

Dico Ichnographiam die abfoluttim .
Demonfiratio . Nam per Conftructio -

nem in utraque ftatione A & B , eadem
linea ab Sc b a congruit eidem directio¬
ni ; angulique E a D , D a C , C a B pri¬
mae ftationis , aequantur angulis e ad , da
c , c ab fecundae ftationis , finguli lingu¬
lis ; adeoque lineae a E , a D , a C paral¬
lelae fiunt lineis a e , a d , a c . Eline facile
dcmonftrabis triangula E a D , D a C ,
C a B fimilia refpective triangulis ead ,
dac , c a d ; adeoque & c . Quod erat & c .

Scbolion .

Hcec curfim indicare libuit , quantum
fatis ejfet , ut Tirones intellegerent ab -
JiraBa haec , ut vocant , Theoremata ex¬
ercendae praxi viam ipfis amplifjimani
aperire , fis ' quod caput eft , ideoneos reddi
legendis Scriptoribus majoris notie , qui
hanc materiam accuratius tracldrint ,

R 3 ELE -
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