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ELEMENTUM VII ,

De Polygonis .
DEFINITIONES .

282 . Polygonum eft planafuperficies

pluribus , quum quatitor rcclis lineis ter¬
minata .

Hinc habita ratione larerum , quae in
infinitum muitipiicari poliunt , innume¬
rae oriuntur polygoni tpeeies ; nam , quod
quinque conitat lateribus , pentagonum ,
quod lex , hexagonum , quod feptem ,
heptagonum nominatur j atque ita de
ceteris ,

Tab . 2 8 3 • Polygonum A B C D E F dicitur
VI . regulare , quod omnes angulos ad circum -

Fig . fer ? ntiam ejusdem circuli habet aquales ,
cT' omnia pariter latera aqualia .

284 . Polygonum irregulare dicitur ,
quando non habet omnia latera aqualia ,

vel , quando ad circumferentiam ejus¬

dem circuli fuos omnes angulos habere non

potefl .

2S5 . Perpendicularis K G duSlaii cen¬

tro K circuli ad latus A B polygoni regu¬

lans vocatur Apotheme hujus polygoni .

Corollarium / .

Tab . 2 86 . Quare , fi a centro K ad omnes nngu -
VI , Jos polygoni regularis ducantur rccite ,

Fio -, polygonum dividitur in triangula AKB , B
KC , CKD & c . perlecte aequalia . Nam
Angulorum duo iatera funr radii eiusdem

circti -
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circuli ; & tertium eft latus ipfam poly¬
goni ,• adeoque triangula liint libi mutuo
« quilatera .

Corollarium II .
287 . Si praeterea a centro K ducantur

apothemae KG , KH , KI & c . erunt tri¬
angula BKG , BKH , CKH , OKI & c .
inter fe aequalia , & apothemae K G , K
H , KI & c . inter fe aequales .

Nam triangula AKB , BKC , CKD
& c . cum lint & mutuo acquilatera , &
« quiangula , & praeterea apothemae K
G , K hf , KI & c . , cum lint perpendicu¬
lares a centro K duft « ad chordas « qua¬
les , hoc ell , latera polygoni AB , BC ,
C D , cadent in medio harum chordarum
( n . 146 . ) , ita ut omnes lemichordae B
G , B H , C H & c . lint aequales . Ergo
( n . 229 , ) triangula rectangulaGBK , H
B K , H C K & c . funt perlecte aequalia ;
& conlequenter apothemae KG , KH ,
Kl & c . erunt aequales .

PROPOSITIO I .
288 . Theorema . Si chorda A B fit

aqualis radio circuli , arcus , qui eamjilb -
tendit , aquatur fexta parti circumfe¬
rentia .

Demonflratio . Ducantur radii K A , K
B ad extremitates chordae A B , quae po¬
nitur « qualis radio circuli . Triangulum
AKB erit « quilaterum , & conlequenter
« quiangulum ( n . 225 . ) . ! Horum autem

I 4 trium
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trium angulorum inter fe aequalium fum -
ma habet pro menlura fcmmem circum¬
ferentiae . Ergo arcus A B , qui eorum
unum metitur , id elt , angulum AKB ,
erit tertia pars jfemiporipheriae , hoc elt ,
(exta pars totius circumferentiae . Quoderat & c .

Corollarium 1.
Ergo eadem , qua circulus deferibitur ,

aper cura circini , dividitur circumferen¬
tia in 6 partes tequales , & hexagonum
regulare circulo infcnbi poteli .

Corollarium 11.
Latus hexagoni circulo inferipti elt

aequale radio . Euclid . lib . 4 . prop . 15 .
CoroL

PROPOSITIO II .
Tab . 2 89 . Problema . Circulum datum in
VI . partes , feu gradus 360 dividere .
pig Refolutio . Sit datus circulus A D B C ,
J 55 * CU J US ce utrum X : lic cum in gradus 360

divides .
I . Per centrum X ducantur duae dia¬

metri A B & D C , qua: fe mutuo ad an¬
gulos rectos fecent , & circumferentiam
in quatuor partes dividant .

L . Servata eadem circini apertura ,
qua circulus deferiptus elt , pone unius
cruris apicem fiiper A puncto extremo
diametri A B ; & alterius cruris apice
notentur duo puncta E & F , qua: arcus

abfcin -
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ablcindent A E , AF graduum 60 ( n,
288 . ) , (Ac complementa horum arcuum ,
nimirum , EC , FD ; erunt lingula gra¬
duum 30 .

IIL Defixo rurfiim apice circini eo¬
dem intervallo in B , notentur crure al¬
tero duo puncta G & H , quae limiliter
dabunt arcus BG , BH graduum 60 , &
horum arcuum complementa GC , H 1 )
graduum 30 .

IV . Simili prorfiis ratione , facto cen¬
tro in C & D pun£tis extremis alterius
diametri , eodemque intervallo abfcin-
clentur quatuor arcus Cl , CM , DL , D
N , linguli graduum 60 , quorum com¬
plementa A i , B M , A L , B N , erunt lin¬
gula graduum 30 .

V . Habes ergo totam circumferenti¬
am in 12 aequas partes divilam , quarum
lingulae 30 gradus continebunt .

VI . Rullum unamquamque carum di¬
vide bifariam , feu in duas partes aequas ;
licque tota peripheria erit fc£fa in 24
partes , quarum lingulae gradus 15 com¬
prehendent .

VII . Jam vero , cum nullam plane
habeamus methodum geometricam , qua
horum 24 arcuum ulterior diviiio perfi¬
ci pofiit in alias 15 partes aequales , quae¬
renda erit attentando apertura circini ,
quae eorum quemlibet in tres partes
aquales liilxlividat ; deinde quaerenda
gpva circini apertura , quae harum par -

I 5 tium



138 Elementum VII .
tium quamlibet rurfum dividat in ' alias
quinque partes aequales ; eritque circum¬
ferentia circuli divifa in 3 60 partes aequa¬
les , quas vocant gradus .

Peracta prima divilione circuli in qua -
tuor aequales partes , diviliones reliquae
hoc verticulo comprehenduntur :

In tres , in binas , in tres , in quinque
f ’cato .

Corollarium / .
290 . Ex iis , quae de divilione circum¬

ferentiae diximus , perfpieuum ell artifi¬
cium ccnilruendi geometrice polygona
laterum 3 , 4 , 6 , 12 , 24 , & laterum nu¬
mero continue duplo . Ratio eft , quia
cum per binas diametros fe fe perpendi -
culariter interfecantes circumferentia cir¬
culi dividatur in quatuor aequales partes ,
rurfumque notum lit artificium ( n . 143 .)
geometrice dividendi , & fubdividendi
bifariam arcum quemvis , plane conitar ,
qua methodo conitrui geometrice pof -
iint polygona regularia laterum 4 , 8 , 16 ,
32 , Sc numero laterum continue duplo .

Corollarium IL
291 . In proceffu horum Elemento¬

rum demonttrabimus , qua ratione geo¬
metrice dividi poflit circumferentia cir¬
culi in 5 & 10 partes aequales . Cum vero
harum partium quaelibet bifariam dividi
facile polfit , hinc conftrui poterunt po¬
lygona , 5 , aut 10 , aut cujusvis numeri
laterum compollti ex continuo ductu 5
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Geometrica divilio circumferendae in

5 partes aequales , quarum lingulae valent
72 gradus , & gcomQtrica pariter divi¬
lio ejusdem circumferentiae in 6 partes
aequales , quarum lingulae linit graduum
60 , obtinetur , inveniendo arcum gra¬
duum 12 , qui trigelima pars eft totius
circumferentiae , leu gradum360 . Qua 1
re geometrice dividi poteic tota circum¬
ferentia in 30 partes aequales , & conle -
quenter in 15 , ac praeterea in nume¬
rum partium aequalium continue duplum *
numeri 30 , hoc eft , in60 , 120 & c . par¬
tes aequales .

Scbolion .

» 92 . Ouia nondum reperta eft ars , qua
folo circino , regula circumferentia cir¬

culi dividatur in partes 7 , 9 , 11 , 13 , 14 ,
17 , ErV . idcirco , quoties polygonum regu¬
lare hoc laterum numero compofttum con - ,

ftruere oporteat , <piat enda erit attentan¬

do modo hac , modo illa circini apertura ,

qua fieri poffit , ut circumferentia circu¬

li in totidem partes ecquales dividatur ,

quot latera polygonum quafttum haler e
' debet .

PROPOSITIO III .
293 . Theorema . Superficies polygoni Tab .

regularis cujusvis AB C D E F aquatur VI .

triangulo AKH , cujus bafis AH aqua - Fig .

lis Jit perimetro hujus polygoni , alti -

tudo aqualis perpendiculari ,feu apotheme

Demon ,

K G ejusaem polygoni
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Demonftretio . Ducantur a centro K ad ^omnes polygoni angulos radii : relbl -
vetur in totidem triangula aequalia , quot ^ ,1
habet latera polygonum ( n . 2 8 6 . ) Cum ; ^ ;
autem haec triangula habeant pro altitu - ^
dine apothemen polygoni , erunt omnia
ejusdem altitudinis , jam vero , li fiiper ■^
eadem recta A H conliituantur luccellive • ^
bales A B , B C , C D & c . horum trian¬
gulorum : hoc eft , li polygoni perime - ij
ter evolvatur in unicam rectam lineam l
A H , luper qua , tanquam b ali , conltrua - $
tur triangulum A K H , cujus altitudo lit fcii;
apotheme ipla polygoni , erit ( n . 260 . } mei
triangulum AKH aequale liunmae trian¬
gulorum omnium componentium poly¬
gonum ABCDEF . Ergo fuperficics
polygoni regularis & c . Quod erat & c .

PROPOSITIO IV ,■v, -

Tab . 294 . Problema . Invenire aream poly- cvxii
VJL goni regularis . fcin

Fig . Relbiutiolequiturexpraecedente . Nam j'Ĵ

156. liiperficies trianguli AKH aequatur fa - w | (
£to ex ductu femifleos balis AH in alti - u„ ;;
tudinem KG . Ergo fuperficiespolygo - C,
ni regularis cujulcunque ABCDEF iifc
prodibit ex du &u lemilleos perimetri in fet
apothemen KG ’. Quod erat & c .

Lemma . H

295 . Circulus canfiderari potefi inflor Q
polygoni regularis infinitorum laterum . n

Nam , cum polygonum regulare eo :
magis ad circulum accedat quo magis ip-

fcus A
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Liber I. 141
fius latera numero augentur , & lati¬
tudine minuuntnr : fi haec ponantur in¬
finite parva , ac propterea numero in¬
finita , manifeftum elt , differentiam po¬
lygoni a circulo , & apothemen a radio ,
eiie quavis data magnitudine minorem ,
& confequenter polygonum delinere
in circulum .

PROPOSITIO V .
296 . Problema . Invenire aream circuli.
Refolutie . Cum enim circulus confide -

rari pollit inftar polygoni regularis in¬
finitorum laterum , obtinebitur cadent
methodo dimenlio circuli , fi periphe -
riac femiffis , quam mechanice metiri
oportebit , ducatur in radium .

Scbolion .

297 . Si geometrici inveniri , ac de¬
mon finiri pojfet refla lima aqualis cir¬

cumferentia circuli -, cujus datur radius *

figuram reflilineam haberemus aqualem

fuperficiei circuli , edmque , quam vo¬

cant , circuli quadraturam . Ab omni

avo , quo Geometria exculta fuit , in

quadrando circulo defuddrant prafian -

tijjima ingenia , fed irrito conatu ; ni¬

hilo tamen miniis varias excogitarunt

diametri ad circumferentiam rationes ,

quibus faltem quam proximi , cf fine er¬

rore fenfibili in praxi definiri pojfet va -

lor circumferentia . Archimedes invenit

rationem diametri ad circumferentiam , ,
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vel femidiamctri ad femicircumferen -
tiara ejfe , ut 7 ad 22 . fere . Quare cir¬
cumferentia , vel Jemicircumferentia cir¬
culi proxime habebitur , multiplican¬
do diametrum , vel radium per 3 cf b .
Similiter fuperficies circuli aquabitur
triangulo , cujus altitudo Jit radius , Sf
hafis Jit diameter ipfn ter Jiunpta cum

feptima ejusdem parte . Superficies autem
feci oris cujufvis eadem regula invenietur >
dummodo cognofcatur ratio Jui arcus ad
integram circumferentiam . Sed de bis
alibi plura .

PROPOSITIO VI .
Tab . 2 .98 . Problema . AreamJuperficieur -

VI . vcgularis multangulas cuqujcunque , qua
Fio-, pervia fit , invenire .
j Jfi Refolutio . Polygonum irregulare
158 . ABC D E F dividatur in triangula , du -
1 ciris redtis a quovis puncto H ad libitum

afliimpto , vel in vertice unius anguli , vel
in uno latere , vel intra aream , ut com¬
modius vifiun fuerit , ad omnes angulos
figuras . Metire lingula triangula ( n . 267 . ) :
horum fiimma dabit arcam qUaslitam .

pj 0. Aliter , intra aream menlurandam
delignctur linea , quae potcll iongiliima

* B Qp ad quam ex omnibus angulis du¬
cantur perpendiculares , quas aream po -
lygoni fecabunt in quadrangula , quo¬
rum duo latenffunt parallela , Si in tri¬
angula rectangula . Metire lingula f n .
267 . ] : fiimma ex omnibus collecta da¬
bit aream quxlitam . Cor -
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Corollarium .

299 . Si arcae incognitae pars aliqua fit
curvilinea , inlcribe ilii triangula , &
quadrangula , donec refiduum curvili- J ;. *
neum aettimari non debeat .

Habes agrorum omnium dimenfio - 16 r *
nem , quorum area pervia fit . Quid
autem facto opus fit , fi quando area
fit impervia , infra docebimus .

PROPOSITIO VII .
300 . Theorema . Omnes Jinml angu - rp AB >

li interni cuju/ vis polygoni aquales funt yj /
bis tot retiis angulis , demptis quatuor , p ^
quot polygonum habet latera , feu angulos. 1 g 2 [

Et omnes fimul externi anguli cujuf-
cunquepolygoniconficiunt quatuor retlos .

Demonfiratur I . pars . Ex quovis
puncto F intra figuram ducantur ad
omnes polygoni angulos rectae , quae
polygonum lecabunt in tot triangula ,
quotnabet latera . Quare , cum lingu¬
la triangula fn . 213 . ] conficiant duos
rectos , omnia fimul conficient bis tot
re£tos , quot lunt latera . At anguli eo -
rumdem triangulorum circa punftum F
intra figuram affumptum , nec perti¬
nent ad angulos polygoni propoliti , 8c
conficiunt quatuor rettos ( n . 83 . ) . Qua¬
re , fi hi auferantur , erunt reliqui tri¬
angulorum anguli conllituentes angulos
polygoni , bis quoque tot re£tis aequales ,
demptis illis quatuor circa punftum F ,

quot
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quot latera , vel angulos continet po -
lygonum . ( Qaoci erat piimum .

Demonjhatur II . pars . Isam quili¬
bet externus , Sc illi deinceps internus ,
aequantur duobus reebs ; atque adeo
omnes externi una cum omnibus inter¬
nis aquales erunt bis tot rectis ,
quot latera , augulofve polygonum
continet . Sunt autem Sc foli interni bis
tot reclis aequales , minus quatuor , ut
demonftravimus . Si igitur interni aufe¬
rantur , externi remanebunt quatuor
tantum redis « quales , qui nimirum
defiint internis angulis , ut interni , Sc
externi iimul bis tot rectos conficiant ,
quot habet latera polygonum . Quod
erat alterum .

Corollarium .
301 . Ergo quatuor anguli quadrila -

teri cujufvis conficiunt quatuor rectos .
Quamobrcm , fi quatuor anguli qua -
dnlatcri fint finguli inter fe « quales
horum quilibet erit rectus .

Et omnes ejufuem fpeciei recti ! in cac
figurae aequales habent tam internorum ,
quam externorum angulorum lum¬
inas . Et trianguli alicujus tres ex¬
terni anguli aequales lunt mille externis
angulis figurae millelaterae . Quod ad¬
miratione dignum elt .

PROPOSITIO VIII .
Tab . 302 . Problema . Regularium figura -
VI . rum angulos , tam centri , quam circumfe-
Fim rentia invenire -

154 - Aflg *
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Angulum ccnrri AKB voco illum ,

quem continent duo radii ab unius late¬
ris extremitatibus ad centrum K du -
eti . Unde figura ordinata tot habet cen¬
tri angulos , quot latera , quos omnes in¬
ter fe conflat efie aequales .

Anguli circumferentiae ftint , que fi¬
gurae lateribus continentur .

Refolutio / . partis . Gradus 360 . divi¬
de per denominatorem figurae , puta ,
fi figura data iit fexangula , divide per
6 : provenient gradus debiti angulo cen¬
tri .

Dmionftmtio . Omnes fimul anguli
centri conficiunt 4 rcclos , feu gradus
3fio . Quare unus ex illis cft graduum
360 pars ab ipforum multitudine , feu
denominatote figurae denominata . Er¬
go & c . Quod erat primum .

Refolutio . 11. partis . A duplo nume¬
ro laterum deme 4 : refiduum multiplica
per 90 : productum divide per deno¬
minatorem figurae : provenient gradus
debiti angulo circumferentia ; .

In pentagono duplus numerus late¬
rum eft 10 : ab hoc , fi demas 4 , rema¬
nent 6 , quae ducta in 90 producunt
540 ; haec autem divifa per 5 denomi¬
natorem figurae , exhibent 108 gradus ,
qui debentur angulo circumferentiae
pentagoni .

Demonftratio . Omnes fimul anguli
cujufvis polygoni , feu figurae re£ttlineae

K
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conficiunt bis tot rectos , quot fiint la¬
tera figurae , demptis quatuor . Quare ,
liduplum laterum numerum , demptis
4 , clueas in 90 gradus uni recto debi¬
tos , provenient gradus debiti omnibus
fimul figurae angulis ; atque adeo unus
ex illis elt pars horum graduum ab
angulorum multitudine , leu denomi -
natore figurae denominata . Ergo & c.
Quod erat alterum .
Denominato - Anguli Anguli circum¬
res figurarum centri ferentiae

3 - 120 . 60 .
4 - 90 . 90 ,
5 - 72 . 108 .

6 . 60 . 120 .
I 11 1 11

7 - 51 . 25 . 43 ,. 128 . 34 . 17.
8 . 45 - 135 .
9 - 40 . 140 .

:io . 36 . 144 .
1 1 1 xt

11 . 32 . 43 . 38 . 147 . 16 . 22 .
12 . 3 ° - 150 .

Observatio .

303 . EIa£tenus fuperficies dimenfi
fuimus , quali vero enent plana perfe -
etulima , contra quam accidat ; nam
camporum plerique liiperficicm habent
valde inaequalem , modo in colles afi
fiirgunt , modo in valles deprimuntur ;
quae res iliorum fuperficiem auget quam
maxime . Sane hemifpheerium multd

majo -
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majorem habet fiipc-rficiem , quam balisi
plana , cui inlhtir . Quamobrem , II ha¬
rum inaequalitatum ratio nulla ellet ha¬
benda in teftimanda camporum fiiperfi -
cic , h <cc multo minor prodiret , quam
reipfa fit . Hinc quaeitio illa non contem¬
nenda , an in venditione agrorum decli¬
vium lit habenda ratio inclinationis ,
an ve r6 liiperficies inclinata ad horizon¬
talem revocanda lit .

Sed intclligant velim Tirones , qui
praxi daturi fimr operata , harum inae¬
qualitatum interdum habendam effc ra¬
tionem , interdum nullam , pro diver -
fb , quem quis intendat , fine .

Si quaeratur , quot lapidibus quadra¬
tis confternendum lit pavimentum in - ’
clinatum , fpectanda erit tota quanta
e 11 illius area , major in ea inclinatione ,
quam li ad horizontalem revocaretur .

At li haec eadem liiperficies inclinata
« onlideranda effer vel ad ufiim aedium
conftruendarum , vel ad utilitatem fru¬
gum , & arborum , quae eo loci feren¬
dae fint , dimenlio ejufdem areae ex bafi
horizontali aeltimanda effer , quae aream
multo minorem contineret , quam con¬
vexa , vel inclinata ejufdem liiperficies .
Ratio eft , quiainhacconfiderationenon
quantitas , feu area fpectanda eft , fed
titilitas . Nam cum fruges , arbores , aedi¬
ficia perpendiculariterafTurgant , certum
cit , non plura conliftere poffe in fiiperfi -
cie inclinata AB , quam in horizontali
C13 , li s BBA-

Tas .
VI.
Fig.
163 ,
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PRAXIS GEOMETRICA

Figurarum Planarum Peduclio , Additio , |JS

Subtractio , Multiplicatio , Divtfio . |

Elementorum cognitio nulla re ma - 1 ^

gis alia juvari folet , quam exercitatio¬

ne , & praxi : quorum alterum facit , :

ut Elementa ufii p -ita , & familiaria ;

reddantur , & , li quando opus iit , vo - tm

cata fponte occurrant , ac Geometrae i pii

demonltranti praedo iint ; praxis autem ,

non evanidae fpeculationis opus effede - ' ris

clarat Elementorum cognitionem ; im - bit

mo vero fructu uberrimo , quafi di - jun
mulis , Tirones excitat , ut altius eniti . [

velint . Nihil fane in Geometria pradti - t 4io

ca frequentius , quam haec planarum ^
fupcrficierum transformatio , additio , iiib - ' |; ij,

tractio , multiplicatio , ac praefertim di -

viiio , quam Geodaefiam vocant , & in

camporum divifione verfiari folet . i

In hac itaque Geometriae prafticae i »<

parte tradenda deledtum habuimus eo - ix

rum tantum Problematum , quae ex • J®

praejedtis Elementis pendent ; reliqua : j

vero , quae doctrinam proportionum , def

podulant , in fecundam partem rejeci - / t?n

mus . Ita fiet , ut fubadtum Tironum in - 1 gp0

genium multo alacrius ad alteram Geo - , j ^

Elementi VII . L i b . L

tnetriae partem progrediatur .

Figu-'
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figurarum Planarum ReduBio .
Definitio .

304 . Figuram retlilineam alteri aequa¬
lem voca 5 quando utriufque fuperficies

eundem numerum partium aequalium

continet , quin ulla habeatur ratio cf

angulorum , £? laterum .
Problema I .

305 . Jriangidum ifofceles ,feu aequila -
ferum ABC in aliud ipfi aequale reBan - Tab .

gidum transformare . VI .

Refnlutio . Demittatur perpendicul ^ - Fig .ris AD , quas bafim BC bifariam feca - 164.
bit in punito D ( 230 . ) : fiat DE — BC ;
jungatiirque AE . Dico facium .

Demonjiratio . Pendet ex n . 2 57 . Nam
duo triangula ABC , ADE & fiiper ae¬
qualibus balibus , & inter cafdem paral¬
lelas , hoc eft , ad eumdem verticem A
funt conftituta . Quod erat & c .

Problema II .
306 . Triangulo aquilatero ABC „

aliud aequale conjiruere obtufangulumfca -

lenum . p , . *
Refolutio . Per verticem B ducatur in -definita B E bafi AC parallela , ac prae - I ° ^ '

terea recta , prout libuerit , CE , modo
angulum obtufum in C efficiat j junga-
turque A E . Dico factum .

Demonftratio eadem n . 257 .

K 3 Pro
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Problema III .

307 . Triangulo aquilatero A B C aliud
aquale conjiruere ijojceles , c? obtufangu¬
lum .

Refolutio . Per verticem B ducatur
Tab . BD parallela bali AC ; & a punito C ,

VI . intervallo CA , deferibatur arcus , qui
Fig . parallelam BD fecet in D ; jungantur -
165 . queCD , DA . Dico factum .

Demonftratio conicquitur ex eodem
n . 257 .

Problema IV .

Tab . 3°8 . Triangulo ifofceli ABC aliud

VI . aquale triangulum jcalemini conjiruere .Fio-. Refolutio . Per verticem A ducatur
x 66 . EFparallelabafi BC & c .

Problema V .
/ 3 ° ? . Triangulo dato ABC aliud

aquale conjiruere hac lege , ut tria hujus
latera Jingula majora (int tribus lateri¬
bus trianguli dati .

Refolutio . Producatur urrinque bafls
Tab . IjC iu IJ & E , ita ut recla DE dupla

VI . lj r ejuiclem balis ; & a punctri D & E
Fig . demittantur perpendiculares D F , EG
167 . aquales lemilli altitudinis AH dati tri¬

anguli ,- ducaturquc F G : erit paralle¬
lon rammum D F G E duplum trianguli
dati ABC ( n . 250 . ) ; ductifque lineis
HF , HG , triangulum FHG Proble¬
mati fatisfaciet .

Pro -
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Problema VI .

310 . Triangulum datum BAC in
aliud aquale transformare ad datam al¬
titudinem .

Refolutio . In data altitudine accipiatur * AB *
pundtum D pro vertice trianguli con-
Eruendi . fl g*

Cajus I . Si punctum D fumptum 1 <s*8 .
fuerit , aut datum vel inlatere BA tri-
anguli BAC , vel in eodem latere pro¬
ducto , ducatur a puncto I ) ad oppolb
tum anguium C recta D C , cui a ver¬
tice A ducatur parallela AE , quae bali
B C produdbe , li opus lit , oceurat in
E j junganturque puncta D & E recta
DE . Dico triangulum BAC aequale clfe
triangulo conltructo BDE , & ad da3
tam altitudinem .

Demonftratio . Nam duo triangula D
AC , DEC fiiper eadem bali D C , & in -
ter eafclem parallelas lunt aequalia ,
quae vel addantur triangulo BDC , ut
in fig . r . , vel ab eodem lubtrahantur ,
ut in fig . 2 . , duo , quae inde oriuntur ,
triangula BAC , BDE erunt aequalia .
Quod erat & c .

31 u Cajus II . Si punctum D ver - Tab .
tex trianguli quaefiti fumptum non fue - VI .
rit , aut datum inlatere B A , etiam pro - Fig .
ducto , trianguli dati BAC : ducatur a 170.
puncto extremo B bafis BC per I ) re- 171..
cta indcfinitaBD , cui a vertice A occur¬
rat in O recta AO parallela bali BC ;

K 4 tum
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tum a puncto O ad extremitatem alte¬
ram C ejufdem balis agatur recta O C .
Dico triangulum BDE aequale elTe da¬
to ttiangulo B A C .

Demonjiratio . Triangulum BAC ae¬
quatur triangulo B O C . Atqui per ca¬
tum I . , triangulum BO C aequatur tri¬
angulo BDE , cujus vertex D eit in
latere B O , etiam produito , fi opus fit .
E.rgo triangulum BAC aequatur trian -
gqlo .BDE . Quod erat & c .

Corollarium .
312 . Si triangulum B A C transfor¬

mare oporteat in aliud BDE ejufdem
valeris , cujus altitudo data fit & angu¬
lus D B E pariter datus , ducatur recta
indefinita B D O , quae cum B C angu .
Ium quaefitum efficiat ; tum in recta B
DO accipiatur punctum D ad eam a
bafi B C altitudinem , quae tribuenda
fit triangulo conltruendo B D E 5 tum
reliqua peragantur , ut in Probi , praeced .

/ Problema Vll .

313 . Quadrilatero irregulari A B C D
aquate triangulum conjirueve , cujus ver¬
tex fit quodvis punthan F fumptum in
latere AB dati quadrilateri .

Tab . Refohitio . Ducantur FC , FD , qui-
VII . bus lingulis parallelae A M , BN apun -
% itis A & B duitae terminentur in punctis

% 7 - . M & N lateris D C utrinque producti .
, Rectae F M , F , N dabunt triangulum

MFN aequale quadrilatero ABCD .
De-
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Demonltratio eadem , quae n . 310 .

& 311 .
Quod fi quadrilaterum ABCD edet Fig .

magis regulare , ducta diagonali AC , 173 .
eiqueparallela BN , j unctaque AN , tri¬
angulum DAN fatisfaciet Problemati .

Problema VIII .
314 . Datis quadrato , paralkhgvani - —

mo , rhombo , aut rbomboidi aquale tvi- ' 1° *
angulum conjtruere .

Refolatio . Fiat B E= C B ; ducatur que I7 * *
AE & c .

Problema IX .
315 . Trapezio dato ABCD aquale Tab .

triangulum cmdruere . \ qg
Rejolutio . Si trapezium nullos habeat pjo -.

rectos angulos , producatur minus la - X77 .
tus AB , cui occurat in E perpendicu¬
laris CFj dein a pun£to A demittatur
perpendicularis AK . Facile demonltra -
bitur , ut fiipra , quadrilaterum ABCD
= = A K C F = triangulo K F E .

Si vero trapezium datum aliquos ha - FD ,
beat angulos rectos , latus obliquum iyg .
ABlecetur bifariam in puncto Kj duca -
turque GKF parallela lateri DC ; & C
B producatur in F . Ex notis principiis
demonitrabitur trapezium ABCD =
quadrilatero GFCD — trianguloDFE .

Problema X .
316. Trapezoidem datum ABC F in Tab *

aquale triangulum transformare . VII .
Refolutio , Dudta diagonali C A , eique Fig *

K 5 pa- I '/ 9 *
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parallela BG : jundtaque CG facile
demonitrabis triangulum FCG elle
quadi tum .

Problema XI .
3t7 - Quadrilatero dat » ABCD ,

tf u °d unius anguli verticem introrfuni ob -
VII , vertit , aquale triangulum conftruere .

Refohtio . Jungatur DB , eique pa-
1 8°* rallela fiat A E , ciuctaqueDE habebitur

triangulum CED aequale quadrilatero .
Problema XII .

»p AB 318 . Polygom irregulari A B C D E cZ-
V 1 L triangulum conjlruerc .

Habes in figura propofita & conftru -
18 ? * b̂onem , & demonftrationem ex iifdem

principiis .
Problema XIII .

319 . Figuram quamvis reEfilineam
ABCDE in aliam ipfi ecqualem A P>F E
transformare , uno latere deficientem .

Tab . Rejolutio . Extremitates duorum late -
Vli . rumi ) E , DC anguli D jungantur rc -
Fig . eia EC , cui per cjufdem anguli D ver -
182 . ticem ducatur parallela DF , quae ter -
183 . minetur in F a latere BC , producto , li

opus lit ; ducatiirque re£ta EF . Dico
polygonum ABFE & aequale c (Te pro -
pofitb polygono ABCDE , de ab eo¬
dem deficere uno latere .

JD<monftratio . Nam duo triangula E
DC , EFC fu per eadem baliEC , &
inter eafdem parallelas funt aequalia . Qua¬

re .
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re , fi eidem figura ; AB CE addatur
.quodlibet horum triangulorum , ut in
fig . i . , vel ab eadem /fiubtrahamr , ut
in fig . 2 . , invenietur figura propolita
A u C D E aequalis novae figurae A B F
E , quae uno latet e a prima deficit . Quod
erat & c .

Corollarium . / ,

320 . Hinc omnis figura rectiiinea in
triangulum transformari potelt . Nam per
repetitas transformationes ejufdem in
novas figuras a praecedente iemper de¬
ficientes uno latere , tandem rcvocabi - r Pi J. AK «
tur m triangulum . yjj

propolita fit reductio polygoni AB p ^ *
CDEfi ' in triangulum i AH , cujus
vertex A fit in circumferentia polygoni , Afi
& bafis fit latus CD utrinque pro -
ductum ,

J . Ab extremitate D lateris C 13 duca¬
tur diagonalis 13 F , quae ab eodem po¬
lygono fep -arabit triangulum I ) E fi ' 5
rectae 13 F agatur parailela F, G , quae
occurret in Giateri CI 3 producto ; jun -
gaturque FG . fiiac prima operatione
habebitur polygono propofito aequale
polygonum ABCGfi ’ , uno lateto de¬
ficiens [ n . 319 ] .

II . Confideretur jam hoc unice po¬
lygonum A B C G F , quod iterum re¬
ducendum erit ad aliud ipfi 'aequale , &
uno latere deficiens , hoc pa£to . Duca¬
tur recta AG , cui parallela FH occur-
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ret in H lateri C D producto ; jungar

tiirque AH : habebitur novum polygo¬
num ABCH -= ABCGF = ABCDEF .

1IF . Cum autem hoc ultimum poly¬

gonum ABCH habeat latus A H , quod

a : fumi potefl pro latere trianguli 1AH

conitruendi , nihil ( iipereit alud , quam

reductio fine partis A B C . Ducta ita¬

que recta A C , eique parallela B1 , quae

bali producti ’ D C occurrat in I , junela -

que AI , transformabitur polygonum 7

propofitum ABCDEF in taangulum

quariitum IAH .
Scholion .

Notabis eamdemprorfus effe conftrufli -
enem , five polygonum datum reducen¬
dum jit in triangulum , cujus vertex fit
in uno angulorum polygoni , five reduBio
infiituenda jit in triangulum , cujus ver¬
tex fit in uno latere polygoni .

Corollarium . II .

321 . Confcquitur hinc artificium re¬

ducendi polygonum quodvis in trian¬

gulum , cujus vertex fit in dato quovis

punfto aut intra , aut extra polygonum ,

vel in triangulum datae altitudinis , &

unius anguli ad bafim pariter dati .

Nam I . reducendum polygonum in

triangulum , cujus vertex fit vel in uno

angulorum , vel in uno latere ejufdem

polygoni .

ii . Hoc triangulum in aliud transfor¬
ma -
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nabitur vel datae altitudinis , & cujus
vertex iit in dato pundto , vel dati an¬
guli ad balim ( n . 310 . 311 . & 312 . )

Figurarum Planarum Additio .
Problema XIV .

322 . Data fi /it triangula fimul adden-
da , ut famnia fit triangulum datis a -

quale . , -j >AB

Refolutio . Si triangula iintejufdcm alti - v r *dinis , ut AMB , BNC , COO , DP
E , bales eorum AB , BC , CD , DE t
compomnrur in re£tam lineam A E : ^
fuper baii A E , ad eandem altitudinem
conilruatur triangulum AME : quod
aequale erit daris limul omnibus .

Si verd triangula data non iit aeque
alta , reducantur prius ad eamdem altitu¬
dinem , [ n . 310 . ] .

Problema XV .

323 . Data fint polygona quacunque fi¬
mul addenda , ut Jumma fit triangulum

datis polygonis aquale .

Rejolutio . Revocentur polygona adtotidem triangula aequalis altitudinis ( n .
321 . ) , quorum fumm a iit triangulum
[ n . 322 . ] .

Problema XVI .
$ 24 . Figuras quafcunque veBilineas

transformare in unicum triangulum dati

tdbafini anguli , & data altitudinis , aut

tujus vertex fit in dato puntto .

Refih



1 * 8 Praxis Geometrica

Refolutio , Fiat triangulum datis fimuf
omnibus figuris aequale ( n . 323 . ) : quod
in aliud transformetur , cujus vertex fit
in dato punito [ 11. 310 . ] , vel quod da¬
tam habeat altitudinem , & datum an *
gulum ( n . 312 . ) .

Problema XVII .
325 . Data fint figura reclilinea qua¬

cunque (intui addenda : ut Jumma Jit pa-
rallelogrammum .

Rejolutio . Fiat triangulam datis figu¬
ris rectilineis aequale [ n . 324 . ] : quod
transformetur inparallelogrammum & c .

Multiplicatio .
Problema XVIII .

326 . Datum triangulum AMR per
quemlibet numerum 2 , 3 , 4 , 5 £? c >
multiplicare , ita ut duplum , triplum ,
quadruplum , £f / ic in infinitum ,
multiplum confliiutatur .

Tab . Hoc eft , invenire oporteat rriangu -
Vll . Ium , puta , quadruplum dati trianguli
Fig , A M B .
186 . Refolutio . Producatur bafis AB ad E,

ita ut A E fit quadrupla ipfius AB ; du-
cattirque M E . Dico facium .

Demonjlratio . Nam quatuor triangu¬
la , quae defignantur in appolita figura ,
& aequalibus bafibus infiitunt , & habent
eandem altitudinem . Ergo & c . Quod
erat & c .
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Problema XIX .

327 . Triangulum datce altitudinis in¬
venire , quadruplum , aut pro libito mul¬

tiplum data cujujvis figura veclilmea .

Rejolutio . Figura rcctilmea transfor¬metur in triangulum datae altitudinis ( n.
321 . ) * cujus quadruplum , aut quavis
ratione multiplum inveniatur per prae-
ced . Probi .

Subtraclio .

Problema XX .
328 . Datum fit triangulum bad ii

triangulo BAC fubtrabendum , ut ma¬

neat triangulum .

Rejolutio . Si duo triangula B AC ., b ad T ab .lint aeque alta , transferatur bafis bd in VII .
B C , & ducatur A D . Dico factum . Uti Fig ,
conftat ex fchemate . 187 .

Si vero triangula data non fint aeque
alta , revocentur prius ad camdem alti¬
tudinem .

Problema XXI .

329 . Datum Jit polygonum ab alio po¬
lygono fubtrabendum , ut differentia , Jeu .

excejfus fit triangulum .

Re / olutio . Data polygona revocenturad duo triangula aeque alta 5 tum ope¬
raberis , ut in Probi , praeced .

Problema XXII .
330. Datum triangulum a quovis po¬

lygono Jubtrabere , ducld in eodem poly¬

gono rechi hnediipunilo datoFin uno fuo -

rum laterum , Tejo -
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Tab .
VII .
Fig .
188 .
189 «

Tab .
VII .
Fi g/
18 ? .
190 .

Rcfo / utio Triangulum , quod a po¬
lygono ABC DE fubtrahendum cit ,
transformetur in triangulum MOP , cu¬
jus altitudo fiipra baiim MP aequatur
altitudini puncti Fflipra latus AB conti¬
guum lateri , in quo punctum F fiunp -
tum fuerit . Hoc polito , accipiatur m
latere AB , producto , li opus fuerit ,
portio AG aqualis bafi MP trianguli
MOP ; ducatiirque FG a dato puncto
F . Erit triangulum AFG ecquale trian¬
gulo MOP fiibtrahendo .

Cum autem in hac fubtraclione tres
praecipui carfiis pofiint contingere , hos
lingillarim exponam .

331 . Cafus L Si bafisMP trianguli
M O P non excedat latus AB , & con -
fcquentcr punctum G cadat fuper latus
AB , Problema jam ciit refolutum .

Sivero balis MP trianguli MOP
majer fuerit latere AB , hoc clt , lipun -
£tum G fit in latere AB predudto , du¬
catur recta F B , eique parallela G H ,
quae vel ipfi lateri AC , vel eidem pro¬
ducto occurret inH . Ex quo duo diverfi
cafus oriuntur .

332 , Cujus 11. Si punctum H fit in
latere B C conting -uo lateri A B , junga¬
tur recta F H , quae a dato polygono
auferet quadrilaterum FABH aequale
dato triangulo MOP .

Demonjtratio . Nam ducta recta G F , tri¬
angula FBG , FBH fuper eadem bafi , 3c
inter cafdpm parallelas conltituta , erunt
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sequalia ; utrique addatur idem tnano -u -
lum AFB : erit quadrilatcrum F Affpf
aequale triangulo F AG , & confequen -
ter aequale triangulo dato M O P . Quod
orat & c .

333 . Cii/ us 11 [. Sin autem rcvlaG H

Siaralicla iplLF B occurrat in H lateri
1C producto , ducarur recta F C , cique

parallela FII , quae lateri adjacenti occur¬
rat in I ; juno -anirque FI , qua ; a dato
polygono abicindet pentagbnum F AB
C 1 aequale dato triangulo i’vl O P . _

Demonjtratio . Nam ducta recta F H , \habebitur , ut in Cafu II . , quadrilatcrum X .
FABH aequale triangulo F A G , hoc
elt , per Gonltructionem , triangulo I ^ 1 *
MOP , Atqui triangula FCI , F ? 1 H I ^ 2 *
fu per eadem bafiFC , & inter eafdem
parallelas fu nr aequalia . Ergo , fi utrique
addatur commune quadrilaterum FAB
€ , fiet FABCI = FABH — MOP .
Quod erat . & c .

DE GEOD / ESIA .
334 . Geodaefia dici fblet ea Geome *-

trite Pradicte pars , quae terrarum divi -
fionem docet . Omnis autem terra¬
rum tractus , quem dividere oporteat ,
vel in formam trianguli conformatur ,
vel quadrilatcri , vel polygoni . Et quam¬
vis camporum figurae interdum lint
curvilineac , tamen veluti redtilineae in
praxi confidcrari poterunt , li ab illis
parum differant , vel ad redilineas re *L
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duci , dividendo latera curva , quibus
terminantur , in plures partes minores ,
quae pro lineis rectis aliumi polline line
errore fenlibili .

tiaec autem Geodselia: pars eorum u-
nice problematum relolutionem tradit ,
quae ex praejactis Elementis proficifeun-
tur . Nam ex tradita proportionum
doctrina in fecunda horum Elemento¬
rum parte , multo uberior problematum ,
quae ad Geodadiam Ipectant , relolutio
derivabitur . Cum emm omnis noltra
tractatio eo fpedtet , ut theoriam praxi
conjungamus , & quid ex quoque Ele¬
mento confequatur , quod ad praxim
deduci poliit , explicemus , bipartitam
etiam Geodseiiam invehere coacti fui¬
mus , & Tironum fatictati occurrere ,
quibus illud femper in ore : cui uliii ?
praefertim in theoria non mtermilla .

7 Triangulorum Divifio .
Problema XXIII .

335 . Triangulum ABC in quotlibet
partes aquales dividere per lineas reclas
d dato angulo C duBas .

vil ' RfButui . Latus oppofitum AB di -
vidatur , puta , in tres partes aequales ;

ini an g u -° tliato C ad lingula davilio -
num puncta ducantur rectae CD , CE ,
quae datum triangulum divident in tres
partes aequales .

Eodem modo operaberis , fi major
divifio requireretur . Pro -
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Problema XXIV .

336 . Triangulam ABC it; quotli -
bet partes aquales dividere , nimirum ,
tres -y per lineas retlcis ii dato Juper uno
lutere punito D duitas .

Rejolutio . Dividatur latus AB in
tres partes aequales in punctis E & F ; Tab^
jungaturque recta C D , cui per divi -
iionum puncta E & F ducantur pa -
ralietee EG , FH , quaelateribus AC , I 54i
B C occurrent in punctis G Sc H . Re¬
ctae G D , H D datum triangulum tri¬
fariam divident ,

Demonjiratio , jungantur re£tae CE ,
CF . Duo triangula GEC , GED fii -
per eadem bali G E , & inter eadem
parallelas funt aequalia , Subtrahatur
commune triangulum GIE : fupererit
triangulum GiC aequale triangulo D
IE . Utrinqueaddatur trapezium AEI
G : habebitur triangulum AGD aequa¬
le triangulo ACE , nimirum , tertiae
parti dati trianguli ABC per problema
praecedens .

Similiter demonftrabitur triangulum
BDH , aequale triangulo BCF , hoceft ,
tertiae parti ejufdem dati trianguli ABC .
Quod erat & c .

Problema XXV . 7^
337 . Triangulum ABC in tres par - viL

tes aquales dividere per lineas d tnlus jrjov
angulis A , B , C duilas .

Refolutio . Cujusvis lateris , puta , A
B , fumatur tertia pars AD ; & & jpunc-L a ta «
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to D ducatur DE parallela lateri ad¬
jacenti AC ; recta DE fecetur bifari¬
am in F , a quo ad trium angulorum
vertices A , B , C ducantur rectae F A ,
FB , FC . Dico fa£tum .

Denionftratio . Jungatur CD . Trian¬
gulum AFC aequatur triangulo ADC .
Atqui ( n . 335 . ) triangulum ADC elt
tertia pars trianguli A B C , quippe ba-
fis AD per Confiructionem eli tertia
pars baiis AB . Ergo triangulum AF
C eu tertia pars dati trianguli ABC .
Quare duo reliqua triangula AFB , B
FC limul lum pta confidunt duas ter¬
tias partes ejufclem trianguli ABC .
Atqui dicta triangula AFB , BFC liint
inter fc aequalia ; nam duo triangula B
FD , BFE , & pariter duo reliqua A
F D , C F E funt inter fc aequalia , lingu¬
la lingulis , quippe quae aequalibus ba-
fibus inliftunt , & inter ealclem paralle¬
las . Ergo duo triangula AFB , BFC
aequant lingula tertiam partem dati tri¬
anguli A B C . Quod erat & c .

Problema XXVI .
338 . In dato latere AC trianguli

ABC invenire punBum D , ex quo tri¬
angulum dividi poffit in totidem , quot
libuerit , partes ecquales , puta , quatuor .

Refolutio . Dati lateris A C accipiatur
AD quarta pars ex conditione Proble¬
matis . Punctum D erit qutelitum .

Demonjlratio . Jungatur BD . Trian¬
gulum ABD erit quarta pars triangu¬

li
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li AB C . Reliquum itaque triangulum ’ B
DC ( n . 335 . ) dividatur in tres partes
aequales : habebitur propolitum trian¬
gulum ABC in quatuor partes divifiun
per lineas DB , DE , DF . Quod erat

' & c .
Problema XXVII .

339 . In area trianguli ABC inveni¬
re punElum H , ex quo triangulum divi¬
di pojjit in quot libuerit partes aequales ,

1 puta , quatuor . Tab .
Rejolutio . Lateris A C accipiatur , ut VII .

ante , quarta pars AD ; & limiliter la - Fig .
teris A B quarta pars A E , quandoqui - 197 .
dem triangulum ABC quadrifariam
dividere oportet 5 tum a punctis D
& E lateribus AB , AC parallelae du¬
cantur DF , EG . Punitum communis
interfectionis H erit quaditum .

Demonjh at io . Nam ductis H A , HB ,
H C , duorum triangulorum quodlibec
AHB , AH C erit ex dictis quarta pars
propoliti trianguli AB C ; & confe -

i quenter triangulum B H C erit ejufclem
femiffis ,• reliquum ergo eft , ut hoc fuce¬
tur bifariam recta HI ; & lic inventum
erit punctum H . Quod erat & c .

Quadrilaterurn Divifto.
Problema XXVIII .

340 . Paralklogrammum ABCD in
quotlibet partes cequales dividere per line - Tab .

; a -S uni lateri parallelas . VII .
Refolutio . Dividatur latus AB in Fig .

L % quot- 198 .
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quotlibet partes aequales ; & a punctis
divifionum excitentur parallelae lateri
AD ; entque refolutumProblema .

Problema XXIX .

1 ' ab 34i . Parallelogrammum ABCD inVII ' 4 uatmr aquales partes dividere per ditas
Fir / re & as duobus lateribus AB , AD pa -raBetas .

Rejhlutio . Latera oppofita dividan¬
tur bifariam in punctis ii & F , G &
H ; jungannirque EF , GR Dico fa¬
ctum .

Corollarium .

242 . Duae diagonales AC , BD di-
‘ vidtmt parailclogrammum in quatuor

triangula ifolcclia aequalia ; ut facile de -
* ' J n - rnonltraripoteft , ductis per centrum Iaoo . rc £p s Qq ? EF , parallelis duobus

lateribus AB , AD .
Conllat praeterea parailclogrammum

ABCD divifum iri hac ratione in octo
partes aequales , live triangula , quorum
vertex communis cit in centro I .

Eline fcquitur parallelogrammum
quodvis ab eodem centro 1 dividi poB
le in quemlibet numerum pariter pa¬
rem partium squalium .

Voco autem numerum pariter parem ,
qui dividi potclt exacte per 4 ,

Tab . Problema XXX .

VII . 543 . Dividere parallelogrammum A
Fig , B C D in quemlibet partum aqualium
soi * nu «
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numerum parem per lineas retias al an¬
gulo dato C duclas .

Refolutio . Ducatur diagonalis CA ,
quae parallelogrammum in duo aequa¬
lia triangula ACD , ACB dividet ( n .
249 . ) : Haec per Probi . L dividantur
lingula in tres partes aequales . Dico
fattum .

Corollarium .
Si demantur & diagonalis AC , & r --r \ 1 t _ _ / AH _ __ ^ 1— - - - — — q ' r » lfT

duae recte CF , CH , peripicuum elt ^
divilum iri parallelogrammum in tres
partes aequales .

Problema XXXI .
344 . Ex elato fuper uno latere punRo

E duas recla-s ducere , quee parallelogram -
mum ABCD dividant in tres partes
aquales .

. Refolutio . Latus AB trifariam devi - y AB >
datur in punctis F & G , per quae du - y ^g
cantur alteri lateri AD parallelae FFI , p 1(T .
GI , qua: bifariam dividantur in punctis 2Q̂
K & L ,- tum ex dato puteto E per K
& L ducte rectae EM , EN trifariam
divident parallelogrammum ABCD .

Demonjiratio . Duo triangula EFK ,
M HK funt inter le aequalia ( n . 2 30 . ) ;
quae , li feparatim addantur eidem pen¬
tagono AFKMD , fiet trapezoid .es A
E Al 1) aequalis paraileiogrammo AF
FI D , hoe elt , tertiae parti ejufdcm
parallelogrammi ABCD . Eodem mo -

L 4 d«
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do demonftrabitut trapezoidem BEN
C aequari parallelogrammo B C 1 G ,
feu tertiae parti parailogrammi ABC
D . Ex quo jam condat triangulum M
E N a -quari pariter terti * parti paralle-
logrammi A B C D . Quod erat & c-

Corollarium .
Fig . Si refla E B effet tertia pars lateris

AB , ducatur EF parallela lateri AD ,
& diagonalis ED .

Problema XXXII .
345 , Trapezoidem A B C D in quot -

libet partes aquales , puta , tres , dividere .
Tab . Rejhlutio . Duo latera parallela AB ,
VII . C D , dividantur lingula in tres * qua-
Fig . Es partes in panctis E , F , G , H ; jun -
ac4 > ctaequc rectio E G , FH divident tra¬

pezoidem ABC D intres trapezoides
inter f .: aequales AEGD , EFHG ,
FBCl - I .

Demoujlratio . Nam ductis diagonali¬
bus AG , EH , FC , manifbihim cft
triangula , ex quibus trapezoides com -
f jonuntur , clTe inter le aequalia , fmgu -
a lingulis : quippe quae fu per aequalibus

bafibus , Sc inter eafdem parallelas oon -
ftituimtur . Quod erat & c .

Problema XXXIII .
246 , Trapezoidem A B C D per re¬

ctam ah angulo A ductam injuriam divi-
Tab . der e .
VII . Refolutio . Latus angulo dato adjacens
Fig . AB , parallelum oppofito lateri C D,
305 , pro -
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producatur in E , donec A E aequetur ip -
■11 C D ; junganirque E D , quae produ -
da occurrat m i*’ -alteri lateri i ! C pariter
produdo 5 dein reda BFfecetur bifariam
in G ; ducaturquc A G . Idec bifariam
dividet trapezokkm ABCD .

Denionftratio . Jungantur A F , & dia¬
gonalis AC , quae parallela erit redae E
F ( n . 244 . ) ; nam per Confirudioncm
duae redae AC , EF conjungunt duas
rectas A E , I ) C aequales , & parallelas .
Duo ergo triangula AFC , ADCfunt
inter le aequalia j & ablato communi tri¬
angulo A 1 C , fiipcrerit triangulum AI
D aequale triangulo FI C . Utrique aequa¬
lium addatur trapezium ABCI , fiet *
trapqzoides ABCD aequalis triangulo
A B F , cujus femillis eit triangulum A B
G ; nam dialis BG perConftrudionem
eft femillis bafis B F . Itaque triangulum
A B G e ; l femillis propolitae trapezoidis .
Quod erat & c .

Problema XXXIV .
347 . Trapezokkm ABCD bifariam

dividere per rectam duciani a dato Juper y
ejus bafi AB puncto E . t - V *

Voco autem bafim trapezoidisalteru - p '
trum duorum laterum , quae funt paral - 2C
lela , uti ' AB .

Refolutio . Super bafi AB , produdl ,
fi opus Cit , accipiatur E F aequalis re¬
dae E B ; ducatiirque a pundo A reda
AG parallela reda : F D ; dcin reda G C

I . 5. fixe -
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fecetur bifariam in puncto H , a quo du¬
cta recta H E Problema refolvit .

Demonjiratio . jungantur recta ; EG ,
FG , EC . Duo triangula A D G , A F G

' fuper eadem bali , & inter easdem paral¬
lelas conliituta , funt aequalia . Aufera¬
tur commune triangulum AI G : reliqu¬
um erit triangulum AIF aiquaie triangu¬
lo DiG . Utriquc feparatim addatur idem
Trapezium AIGE : fiet trapczoides A
D G E aequalis triangulo E G F , & con-
fequenter triangulo E C B , propter aequa¬
les bafes EB , EF per Conftr . jam ve¬
ro , quoniam duo triangula G E H , C E
H iunt pariter inter fe aequalia , quippe
quae bafes habent aequales GH , CH ,
per Conilr . : hinc fequitur rrapezoidem
AEHD aequalem fore trapezoidi B E
Fi C . Quod erat & c .

Problema XXXV .

348 . angulo dato D rectam ducere ,
qnce trapezium ABCD bifariam divi¬
dat .

Refolutio . Diagonalis A C oppofita ■
angino dato D fecetur bifariam in E j du¬
catu rque E F parallela alteri diagonali
B E . Recta D E Problema refolvet .

Tat . Dmontiratio . Quoniam per Conftr .
V n . rectae £ A , E C funi aequales , duo tri -
Fig . angula EDA , EDC funt aequalia ,
207 . aeque ac duo E B A , E B C . Ergo duo

trapezia ADEB , C DEB funt pariter
inter
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inter le aequalia , jam vero trapezium
ADEB cft aequale triangulo A L) E 5 8c
trapezium C D E B eit aequale trapezio
B C D F . Nam duo triangula D i E , BI
F funt inter fe aequalia : uti conflabit , fi
triangulum DIB auferatur a duobus tri¬
angulis DEB , DFB pariter aequalibus
propter parallelas B D , E F per Conftr .
Itaque triangulum ADFeft aequale tra¬
pezio B C D F . Quod erat & c ,

Corollarium .
349 . Ex eadem figura conflare etiam

faciii poteft , qua ratione trapezium bi¬
fariam dividi polfit per duas rectas' li¬
neas -a duobus angulis oppolitis datis D &
B ductas . Nam , fi diagonalis AC fe -
cetur bifariam in E , junganrurque EB ,
E 13 , iatisfiet Problemati .

Problema XXXVI .
350 . 1Trapezium ABCD ex datofn -

per imo latere A B puncto E bifariam di¬
videre . '

fiefolutio . Jungantur rectae D E , D B :
diagonali D B ducatur a punito C pa - Vab .
rallela C F , quae lateri A B producto oc-
currat in F . Reita D F efficiet trian - ^ i S *
gulum A D F aequale trapezio propoli - 2 °S *
to ABCD . Nam propter parallelas D
B , CF , duo triangula DCR , DFB
ffint aequalia ; iiiblatoquc communi tri¬
angulo BOD , erunt duo reliqua B GF f
Dt 3 C aequalia ; quae , fi feparatim ei¬

dem
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derfi trapezio DABOD addantur , fiet
mangulum A D F aequale trapezio A
B CD .

jam vero fecetur bifariam bafis AFin
puncto G , ducaturque D G : erit trian¬
gulum ADG lemillis trianguli ADF ,
jfeu trapezii ABC D . Denique a puncto
G ducatur recta GH parallela rectae D
E ; & jungatur E H . Dico hanc divi¬
dere bifariam trapezium ABCD .

Demonftratio , Quoniam duae rectae
DE , GH fiint parallelae per Conftr . , duo
triangula GHD , GHE fiint inter fe
aequalia $ fiiblatoque communi triangulo
GHI , erit reliquum triangulum DIH
aequale reliquo GIF . Utrumque lepa -
ratim addatur eidem trapezio AEID ;
fiet trapezium AEH D aequale triangu¬
lo AD G , Sc confequcntcr temilli tra¬
pezii ABCD . Quod erat & c .

Problema XXXVII .
351 . Trapezium ABCD in tres aequa¬

les partes dividere per duas recias d datis
fuper uno latere A B duobus punElis E Gd
F diiEias -,

Refolutio . Ab angulo oppofito C du -
Tab . catur diagonali BD parallela CG , quae
V 1L lateri producto A B occurrat in G , a
Fig . quo ad alterum oppofitum angulum D
209 . ducta redta D G , habebitur triangulum

ADG aequale trapezio ABCD per
Probi , praeced , Quamobrem > li tri lan¬

am
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am dividatur in punctis H & I bafis A
G , ducanturque reda ; D H , DI , eae
quodvis ex tribus triangulis ADH , H
Di , I DG tertia pas trianguli ADG ,
feu trapeziijpropofiti ABCD . Peni -
que a pundo H ducatur H K parallela
rectae D E , & a pundo I reda 1 L pa¬
rallela ipfi DF ; junganturque reda ’ E
K , FL : quae trapezium propolitum A
B C D divident in tres partes aquales .

Demonjhatio . Quoniam dua reda
DE , HK funt parallela per Conftr . ,
erunt duo triangula HDK , HEK inter
( e aqualia . Quare , fi ab unoquoque
auferatur commune triangulum HOK ,
fiipererit triangulum IJOK aquale
triangulo E O H. Addatur utrinque
trapezium A E O D : fiet trapezium
A E K D aquale triangulo ADH ,
hoc cfi: , tertia parti trapezii ABC
D . Eodem modo dcmonrtrabitur tra¬
pezium A FLD aquari triangulo ADI ,
hoc efi: , duabus tertiis partibus tra¬
pezii ABCD ; hinc facile infertur tra¬
pezium quodlibet < E L , FC efle terti¬
am partem dati trapezii ABCD . Quod
erat & c .

Problema XXXVIII .
3 ? 2 . Trapezoidem ABCD in totidem -,

quot libuerit , partes aquales dividere per
lineas parallelas alterutri duorum laterum
AD , vel BC , qua jiq ?i Jint invicem pa¬
rallela, s

Reto -
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Tab . Rcfolutio , Partiri oporteat , puta , in
yjj tres partes aequales propolitam trape -

zoiaem per lineas parallelas lateri A D .
Sccctur bifariam aliud oppoiitum latus

’ B C in punito E , a quo cuita parallela
E E trifariam dividatur in puniris G Sc
h : per quae , & per punitum E duitae
Eteri A D tres parallelae 1K , LM , NO
divident trapezoidem propolitam in tres
partes aequales .

Demonjtratio . Quoniam duo triangu¬
la B EN , CEO & litat aiquiangula , &
latus E B unius sequatur lateri E C alte¬
rius , erunt inter fc aequalia . Ergd tra¬
pezoidee BCML aequatur parallelo -
grammo MLNO ; & conlequenrer
trapezoides tota ABCD aequatur rori
parallelogrammo ANOD . Quia vero
parallelogramma lingula AK , Hvl , LO
iunt tertia pars parallelogrammi totalis
AO , erunt etiam tertia pars propolitae
trapezoidis ABCD . Quod erat 6cc .

Multilaterum Divifio .
Lemma .

Tab . 353 , Polygonum A B C D E in trian -
VII . gulum convertere , cujus vertex D Jit
Fig . in dato angulo .
2xi . Rejolutio . Ex dato punito D ad A du¬

catur diagonalis D A , elque parallela E
F , occurrens lateri A B produito in F ;
jungaturque DF , quae quadrilaterum B
CI ) F efficiet « quale pentagono dato A

B (a
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B CDE . Nam duo triangula A KF ,
D K E funt inter fe aequalia ; quod facile
offenditur , 11 commune triangulum A
KD utrimque auferatur a duobus trian¬
gulis A E D , A FD inter fe aequalibus
propter parallelas AD , EF ,

Reliquum jam eft , ut quadrilaterum
BCDF in triangulum transformetur ;
quod facili praeftabitur , ducM fimilitci:
diagonali D B , eique parallela C G , june -
taque D G . Nam propter aequalitatem
triangulorum CLD , BLG , erit trian¬
gulum FDG aequale quadrilatero BC
DF , & confequenter polygono ABC
D E . Quod erat & c .

Hac methodo intelligis , opinor , re-
dtri pofTe in triangulum figuram quam¬
libet multikteram , 11 nempe transfor¬
metur in figuram uno latere minorem ,
atque ita deinceps , donec ad triangulum
ventum fit , uti in hoc Lemmate , «Scalihi
n . 320 . & 321 . fieri vidimus .

Problema XXXIX .
350 . Datum polygonum A B C D E in

tres partes aquales partiri per lineas re-
lias a dato angulo D duplas .

Refolutio . Fiat per Lemma , utinfig .
praeced . , reductio polygoni in triangu¬
lum FDG , cujus vertex D ; deinde tri¬
anguli bafis F G in tres partes aequales
dividatur in punais H & I . Dico a re -
ais D H , DI divifum iri pentagonum
datum in tres partes aequales .

Demon-
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Detnonftratio . Triangula lingula FD H, \

HDI , ID G fiinr tertia pars trianguli F D «
G per Conltr . , & conicquenrer dari 1
pentagoni ABCDE . Nam triangulum
FDH aequatur trapezio AEDH , &
triangulum ID G trapezio BCDI , ut ?
ex dictis in Lem . conftarc poteil . Ita - \ ' |

- que & c . f
Problema XL . v ■:

rp 355 . Datum polygonum ABCDE j
vn f ‘ i-n quotlibet partes aquales partiri per li- '
p ‘ neas rcelas ab angulo dato D duBas .
t *=>’ Refolutio . Polygonum transformetur
Z12 ’ in triangulum FDG per Lemma : Palis j

F G dividatur , puta , in quatuor partes •
aequales in punctis H , I , K » junctifque
DH , DI , DK , quatuor triangula F D
H , IIDI , IDK , KDG erunt lingula
quarta pars trianguli FDG , & conle-
quenter pentagoni ABCDE . Quia vc - ,
ro punctum H cadit extra latus A B , re - ;
ducendum erit triangulum H DI ad tra¬
pezium ALDI ; quod facile praeftabi- 1
tur , dufta HL parallela re & ae AD & c. j j

Verum haec Geodaeliae pars uberius J
promovebitur pofl traditam proportio - 1
num doitrinam . '

d”P fd *f» rdv rd 1

+ T T

GEO .(
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