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ELEMENTUM VI,
De Quadrilateris.
DEFINITIONES.

236, TRILATERAM [uperficiewt excipit
QOuadrilatera, quatuor veétis [ineis ,qude
lateva wocantur , undigue teviwunata , to-
tidémque anguloscontinens. Hacpro va-
ria laterum, & angulorum ratione {or-

Tz titur diverfa nomina. _

* 237, Quadrilaterum ABCD , cujus
Fip, bina oppofita latera funt g}fse'fvf@[r?, 11Nt
123, V4> AD ipfi BC, & AB 1pfi DC, -

catur Pavallelogrammurt.

At quadrilaterum , cujus non omna
oppofiva latera funt parallella dici folet
Lvapexium.

ol 238. Parallelogrammum , cojus o=
Fig. yes anguli fint wquales , & confequentey
128. yoiti ( n. 49.) 5 vocatuy Reclangulum ;
X29. iliud verd , cujus omnes anguli non funt
. equales , Rbomboides dicitur.
g “239. Reffangulum , cujus omnia
130 teya funt inter fe wqualia . Qwadratum
Fig, muncupatuy 5 cujus autein oppolita tan-
128, tim lateva @qualia junt , Rectangulum
[impliciter dicitur.
Fig.  240. Rhomboides , cujus ommnia latera
131. funt inter [e agulin, Rhombws nominatur.
Covollzvium.

241. Quadrarum & @quilaterum , &
reétangulum eft,

Rhom-

[a-
[/
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Rhombus figura eft eequilatera , fed
on rLLtau\ L.

Rhomboides neque aquilatera eft ,
ncque rectangula.

242. Pay afh/upmmwr Diameter ; five Fig,
diagonalis off veéta AC per angulos oppo- 129
flft)f duéta.

243, Reita AE, feu BE dufta ab uno Tas,
lotere kbpnpemh;uhn itev in latusoppofi- VI,
tumn DC, produttum, fi (prtffif , dicituy i ig.
Altitudo P“'“”‘j guﬂhhd i 132,

Scholion.
Parallelogyammum defignavi Jolet“non
#i0: ZJ quatwor [ittevis , /e..f wnterdum dia-
bus a ! oj/wj:tw angu tlos conftitutis.

PROPOSITIO L

244. Theorema. Ommne quar ilate- .
vum ABCD babens J::m (ﬂf‘{']fffl lateva 5]
A})., DC @ Iud‘) &5 //{ﬂ allela 'l /JHEJLI F lg‘
stian duo Hfz{/m D, BC pariter equa- 120.
lia 8T paralie la, Euclid.lib. 1. prop. 33.

De monﬂmz‘m l Juétd ad op Pohtos an-
oulos diagonali AC, cum refte AB,

CD fint pﬂnlldm annuh alterni BAC,
DCA erunt cecluc ( n.110.) Duo au-
tem latera A B, C D per hypothefin
funt sequalia 5 & latus A C eft commune
utrique manoulo BAC,DCA. Ergo
(n.229.) duo triangula BAC , D A
erunt perfeéte aqua fia , hoc eft , & mu-
tuo equiangula. Iraque eritBC=AD;
& anguius ACB = CAD alterno ; - &

H confe-
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confequenter (n. 113.) refte BC, AD 7

funt parallelee. Quod erat &e.
Corollarium. I
245. Quadrilaterum , cujus due op-
ofita latera funt a&qualia , & parallela,
eft parallelogrammum.

Covollavium I1,

Tas. 246, Quoniam due perpendiculares

VL AD, BC cidem reée E H, funt paral-

Fig. lela inter fe [ n.g1.7}, fi preeterca ez-

133. dem perpendiculares AD , B C fint pa-

riter inter fe @quales, erunt reéte A B,

EH, que illas intercipiunt , parallelee,
Covollavium II].

Tas. 247. Ergd, fi plura triangula, aut
V1. parallclogramma EAF , GBH fuper
Fio. cddem rectd KH, & ad eandem parrem
o - A - 1: 2
134. conitiruta habeant altitudines AD , BC
135. ®quales, recte AB, EH, que illas in-
tercipiunt, erunt parallele (n.246.).

PROPOSITIO IL

Tas. 248- Theorema. Omne quadrilate-
VI, tum , cujus bina oppofita lateva funt pa-
Fig, rallela , & ideivco pavallelogrammmum di-
Y29, Cituv , habet etiam bina oppofita latera
@qualia. Buclid. lib. 1. prop. 34.pars. 1.
Demonfivatio. Ducatur diamerer A C.
Quoniam AB, D C funt parallel, erunt
anguli alterni BAC, D C A aquales[ n.
110. J. Rurfus, quia AD, BC funt pa-
rallele,
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A rallele , _crum_ pariter & anguli alterni
" BCA, DA Cxquales. Iraque ,/cum

iuo anguli B. ‘\L(‘, BCA trianguli A B
£ iuah s fint duobus anguns DCA A
DAC dl[t.aulq trianguli A D C, uterque
urrique , & lacus A C dictis angulis ad.
7 jacens - commune  utrique ['l(m(wlb
: erunt [ n.230. | duo rriangula perfe J
@qualia 3 & conitquenter AB==@ Dy
BC=DA. Quod erat &c.

Corollavium I,

249. Ergd diameter A C dividir pa- Fi g
mlldomauunum ABCD in duo tqtn 129,
lia triangula BA C , DCA. Euclid, i
I prop. 34. pari 2.

Corollayiuw, II,
250, Er parallelogrammum ABCD
eft duplum tnmam DCA habentis
eandem bdm , & altitudinem, Euclid,

Jib. 1. prep. 4
PR()POSITIO 1.

251, Theorema. Omue quadrilate- Tas,
ryum ABCD, m_}m bina oppofita lateva VI,
[unt equalia , babet etiami eadewn pavalle- 1 ig,
la, & confequenter pavallelogrammiuinef?. |

.Demmzﬁmrzo. Duda ad oppofitosan-
gulos reétd A-C , duo wriangula ABC,
ADC funt per hy porhdm inter {e mu-
tuo ®quilatera ; ergd & aequiangula [ n.
232+ )ity % wales imirum erunt anguli
BAC,DCA, &anguliBCA,DAC;

H 2 ;136

?
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ergd cum f{int alterni » tam reéte AB,
Cch s,quam recte BC, A D funt pamhcl.c
(n.r13.). Quod erar &c.

PROPOSITIO IV.

Tanve242:.4F Iwonma P;m;ila logramma A
VL.BCD, MBCN fuper eadem bafi B C,
Fig. & inter m'ffemf valielus conflituta jtmt
1w6 equalia. Kuchd.lib. 1. prop. 35. & 36.
137. Demonftvatio. ln .moﬁuv cafii, quem
fioura exhibet, triangula ABM,DCN
funt {ibi mutud aquiiatera. \am AB
—=DC, latera nimirum oppofita ejus-
dem parallelogrammi ABCD (n.248.)
Rurfus BM= CN eadem de caufa ; &
pariter AD=BC , & BC=MN;j; L._i'—
00 AD=MN ; fublatéque utrinque M

, ut in cafu primo , vel ntrinque addi-
to M D, ut in cafii fecundo, erit AM=
DN. Duo itaque triangula ABM , D
CN funt {ibi mutud =quilatera, & per-
feété equalia.  Quare in cafu primo, fi
duobus hifce triangulis addatur commu-
ne trapezium MBCD, fict parallclo-

rammum ABCD aequu]c, parallelo-
grammo MBCN. Vel in cafu fecundo
ab iisdem aqualibus triangulis demptd
communi triangulo DOM , erunt duo
refidua qmduldtua ABOD,MOCN
inter {& @qualia ; & rurfhs addito coms
muni triangulé B O C erit parallelo-
grammum’' A B CD =quale parallelo-
mammo MBCN. Quoa erat &c.

Corol-
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Corollavium 1.

253. Duo paralleloyramma funt 2qua-
lia , 11 hdbcant bafes vqmlm & alritu-
dmcs aquales.

Nam & « <m"bfui poterunt {uper ean-
dun batim, & erunt inter casdem paral-
lelas (n.247. )
Covollavium 1L

254. Duo parallelogramma ABUID S Tar,
O 1 CP non funt =qualia, f{i bafim qui- VI
dem habeant eandem BC , {ed inwma Fig.
casdem parallclas A N ; BZ non fint 138.

onftitura.

Nam ABCD=MBCN [
Atqui MBCN>= vel (’()b( P E
f‘—\BCD/ vel < OBCP.

Covollavium IT1,

255. Parallelogramma aqualia {uper
bafes aquales, ve 1 eandem , funt inger
easdem parallelas.

Covollavium IV.

256. Et, 1 1duo parallelogramma inter
easdem parallelas habeant bafes ineequa-
les, ilud , r,uyuq bafis major eft , majus
erit. Er contrd, {i duo prualldoolmnma

fint inequalia inter easdem parallelas,
bails majoris major erit.

.

A
Ige

25
J
1

Covollavium V.

257. ‘Duo triangula BAC, BMC fis-
per “cadom bafi h( conftituga , & in eif-

H 3 dem
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dem paraHe]is AN, B7Z, inter f¢ funt
o @quaha,  Euclid. lib. 5. pr op 37
f;f‘B- Ducatur C D parallela lateriBA , &
V1. CN parallela lateri B M : erit pfmleio-
Fig. CTAMMum CD =MBCN[n.252.].
139. Sed horum dimidia funt tria n”‘lh B A
C,BMC (n. 249. & 250. ),u':o{unt
equalia. Triangula igitur fuper eadem
bafi &c.
Covollavium V1.
o T 30 Triangulaigitur BAC , B()C
V], non urn equalia , fi ‘habeant quidem ba-
[, fin eandem BC,fed inter easdem paral-
rac lelas AN, BZ non {inr conftitura,
Nam u:.m_r_;u]um BAC=BMC per
Corol. 5. Sed BMC > aut <BOC.
Ergo pariter BAC > aur <BOC,
Covollavium V11,

Fio. . 259. Hine, {i duo t*img)tm BAC,
140, BMC fuper cidem bafi BC conftitura
{1 nt ‘u;un’m erunt inter easdem oamlh,,
las. Euclid. lib. v. prop. 39.87 40.
Duo triangula funt pariter equalia, {i
aquales habeant bafes , & alttudines
d,qu‘n\_”.

140,

Cevollavium FTII.
Tas.. 260. Erod, fi plura fint triangula A
VL MB,BN&, 'COD, DPE E &c., quo-
Fig. Tum bafes fingule Ab BE; CD,DE
t41. candem reGtam AE conihrtmnt &.om-
nium altitude {it eadem, omnia fimul
{fump-

Ter
Li;
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fumpta aqualia crunt LU 1 triangulo AM
I, cujus altitudo {it eadem , & bafis &
A K fummatic bafium tx.mngulommom—
nium.

Nam , {1 omnia hec wiangula {unt
¢jusdem altitudinis , poumm inter eas-
dem parallelas MP , ALK conftitui. Du-
cantur MC , I\ll), 1\11.4. Triangula A
MB, L”\;C COD, DPE =xqualia
n cs'um triangulis / l\ﬂ), b\l(‘.(,MD
; DML, 1!_»,11.,1 fingulis. Arqui AMB
— GM( —+CMD—=+DME =AME.
Erogo AMB — BN C —+ COD—+D
PE= AME.

Covollayium [IX.

261. Ex eodem Theoremare oppor-
tuné P. Bofthovich in f{uis elementis
oftendit nullam effe quantiratem ira te-
nuem , qua minor dari non poffit. Cum
enim AN in infinitum produvi pofiir ,
puncto N magis recedente 4 })llncjfo A,
dummodo fumatur M N =B C= AD
femper parallelogrammum nBMN C ut-
cunque produétum FL(]IHI{: erit paralle-
logrammo ABCD ; unde apparet nul-

fum in eo producendo , vel arrenuandeo
limitem inveniri.

Dimenfio cujufois Figure Trilatera,
& Quadrilateva.

262. Obfervavimus Lib. 1.n. 9. Com-
ment. Arith, univ. (Nos Lib. 1. Prale-
¢tionum Mathem. n. 30. & fequentibus)

H 4 mo-

Tas.
W1L..
Fig

139.
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morem invaluiffe apud Geometras, ut
genefis , feu deferipuo fupeficiei per -
ncam fuper alid lined ad reétos angulos
{e moventem, dicatur multiplicatio ifta-
rum linearum. Nam , quamvis linca ut-
cunque’ multiplicata non poflir evadere
fuperficies , adedque hac fuperficiei &
lineis generario longé alia fit & multipli-
carione : in hoc tamen conveniunt, in-
quit Newronus , 'quod numerus unira-
tum in alterutra linea, muitiplicatus per
numerum unitatum in altera , producat
abftra¢tum numerum unitatum in fuper-
ficie lincis iftis comprehenfa, fi modd
unitas {uperficialis definiatur , ut folct
Quadratum , cujus latera funt unitates
lincares. Eft autem fimilis analogia fo-
lidi, quod continua trium gquanaratum
multiplicatione producitur,  Verum,
quia hinc pendet dimenfio fuperficierum,
& folidorum , horum genefin accura.
tius hoc loco evolvarn,
PROPOSITIO V.

263. Theorema. Parallelogrammi cu-
jusvisarea, feu fuperficies ABCD equa-
lis eft produtto 5 quod ex ductu bafis D C
i [uam altitudinem, pevpendiculavem AE,
emergit.

Demonftratio. Sibafis D C motu fibi
parallelo moveatur {uper latus DA |, fu-
perficiem parallelogrammi generat ; ba-
fis autem D Choc motu traduéta in A B,

ran-
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tantim a {ua priftina pofitione I‘CC\,({lI ;
qumm eft portio perpendicularis AE ¢
duabus parallelis AB, DC interce ;ua.
lthm. linea o generatrix DC, recedendo
a fua plli'tun pofitione, tranfit fucceflive
per omnia puncta pe erpendicularis AE,
& ad quod\m cjusdem perpendicularis
punétum fluxu fuo lineam :gionit {ibi
xqualem, Ergd quot funt P‘qu.] in
altitudine AE , totidem lingis ipfi DC
eequalibus componitur fuperficies inde
genita, - Quare area, feu fupmf Cies pa-
1(111\_10611171:111 AhCD habebitur , fu-
mendo totics fuam bafim D C, quotfint
puntta in fua altitudine’ AE : hoceft,
multiplicando bafim D C in numerum
punctorum , quibus componitusr altitu-
do AE ; qui numerus melis exprimi
non potclt, quam per ipfammet altiudi-
nem AL. Kroo parallelogrammi cujus-
vis area &e. Quod erat &e.

Corvollavium I.

264. 81 paralle]Jogrammum ARFD
fit thomboides , 4 quovis puncto lat
ris AB in bafin C1), productam, {1
opus fir, perpendicularis A E den ifa
dabit L)dsdwn altitudinem ; adeoque DC
x AE erit fupérficies quefira.

265. Si ps arallc logrammum ABCD

fic rc&-‘n'vu’um ex dud %u contiguorum
laterum AD x DC exprimetur f{uper-
ficies.

H s 266,
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266. Si parallelogrammum ABCD
fir quadratum, ex dufu unius lateris
in {e ipfum , nimirum, AD x AD, vel
DCxDC, vel BC x BC, exprime-
tur ejusdemn fuperficies , vel brevius |,

A DG, BC.
Covollavium II.°
267. Cum triangulum DA C fit (n.

Pl 2 . 3
250.) femiflis parallelogrammi ABCD
habentis eandem bafim [ C, & eandem
altitudinem AE : hinc hujus product

1

DC x AE femiflis erit arca trianguli

pACe DeEAL [ iy
AE LT
“;‘I; » Vel = AE x -I—;—-; hoc eft ,cu-

jusvis trianguli area produciturex {emifle
altitudinis ducta in bafin { five ex altitu-
dine rota ducta in femiffemn bafis.

Sit trianguli altitndo pedum 14, &
bafis pedum.20. Duc 14 in 20: fiunt
pedes quadrati 280, cujus producti fe-
miflis 140 exhiber pedes quadratos, qui-
bus triangulum darum aquale eft. Vel,
ex altitudine pedum 14 fume dimidium
7,& duc in bafim 20. Vel ex bafi pe-
dum 20 accipe femiffem 10, & duc in
altitudinem toram 14.  In utroque cafi
provenient rurfus 140 quadrari pedes
Pro area quelita,

268, S1 miangulum ADC fit retan-
' gulum,
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gulum, latera D C, AD anguloreftoD Tas.
adjacentia , {funt invicem perpendicula- VI,
ria j atque adeo alterurrum duorum la~ Fig.,
terum obire poteft vicem bafis, &altitu- 14‘4,
dinis.

PROPOSITIO VL

269. Problema. Zvapezii ABCD,
quod duo lateva AD, CD babeat paralle- T;“'
la s avea producitur ex dimidia fumina 7. *
latevum pavallelovum in altitudinem , Fig
Seu pevpendiculum AE. 4

Demonfivatio. Area trapezii ABCD
componitur ex duabus areis triangulo-
rum ABC, ADC habentium eandem
alutudinem AL, proprer parallelas AD,
BC. Sed area utriufque trianguli pro-
ducitur ex ductu ejusdem altitudinis AE
in {emiffem bafis AD, & femifiem bafis
BC. Ergd trapezii ABCD area pro-
ducitur &c. Quod erar &ec. ;

PROPOSITIO VIL

2vo. Problema. Zvapezii cujuscun~ Trs.
que MN O P aveam inveftigare. VL

Refolutio. Ducatur NP, ad quam ex Fig.
punctis M & O age perpendiculares M 146
S, OR: multiplica dimidiam NP per
wiramque perpendicularem ; & habebis
arcam trapezii,

Demonftratio pendet ¢x n. 267,

Corveliavium I.
271. Habes jam praxin metiendarum
: fuper.

-
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faperficierum - paflim  oceurrentium ,
nempe cubiculorum , aularum , parie-
rum e, Cum enim hee {uperficies {ole-
ant efle redtanoule , mulriplicatio lon-
gitudinis per latitudinem, earum aream
exhibet (n.265.). Pariter, fi {Cigs quot
lateres in longum , & in latum ad iter-
nendum pavimentum requirantur , aut
quot tegule tam in longum , quim in
latum & tecto capiantur , multiplicatio
numerum earum notum facier,

Praxis. it avea veftangula longa pe-
des 160, lata 770 : quavatuy, quot ea ho-
miines capiet , 4 pedibus quadvratis in fiu-
gulos affignatis.

Duc avee latera 160 €7 70 in fe mu-
tud : proveniunt pedes quadrati 11200
pro area propofita : quibus divifis per 4,
proveniuut 1800 pro numevo howminunt
quafito.

Covollavium 1],

272. Verim , uti multiplicationis
ope fuperficiem metimur , ita divifione
incognitam longitudinem , wvel latitudi-
nem obtinemus. Nam divifio retexit ,
quod multiplicatio componir. Iraque
area quavis per longitudinem divifa dat
laticudinem, & vice versi. Hinc refolves
fequentes  Queeftiunculas ex Wallifio
cap, 22 Arithm.

Queftio I.

Cum Fugevum Anglicanum contineat
perticas quadratas 160= 4 x 40: in
agra
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agro pavallelogrammo , cujus latitudo ¢ff
pevticarum 8 5 quaevitur ,quanta fit opoy-
teat longitudo , wut babeatur jugerum
terre 2

Dividendo 160 per 8 5 habetur longi-
tudo jusfita 20. Vel dati longitudine
20, dividendo babetur latitude.

Queftio I1.

Si planities cubiculi pedes 12 lata ,
longa verd 20, tegenda fit aflerculis lig-
neis latis pedes 2 : quanta [umenda eff
affevculovum conjunétorum longitudo ,ut
eperi [ufficiant é

Duéd latitudine 12 in longitudinem
20, babetur avea pedum quadratovum
240 2 quam dividendo per affeycujoyum
latitudinem 2, babetur longitudo qua-
[ita 120,

Quaftio II1.

Si tapeti [evico longo pedes 24 , late
8 , inducendus [it a tevgo pannus vilior
latitudinem babens pedum € : quervitur ,
quanta [it oporteat Jongitudo , ut operi
Jufficiat 2

Duc 24 in 8 : habebis aveam totam
192 : quam dividendo per 6 latitndi-
nem panni ,habetuy longitudo quefita 32.

Monitum.

273. In comparatione menfurarum ,
quas dimetiendis quantitatibus adbibe-
mius 5 P. Dechales lib, 2, Geom. praéts

prop.




126" EremenTtUM VI

pProp. 29. evvovem vulgavem detegit,qng
wonnulli menfuyarum [uperficialium pay-
tes ed modd anter Je comparant , qud men-
Juravum lincaviumy quamvisfongé alitey
comparari debeant ; alidmque babeant va-
tionem ad totum [uumn, quan eovumy ap-
pellationes prefeferve videantur,

‘TAs,  Agebatur, mquit ipfe, aliquando de

: VI. aule pavimento lateribus fternendo, cu-
B Fig. jus longirudo erat pedum ' 3oy latitu-

: 147. do 20, atque adeo fuperficies pedum

quadratorum 600 ; lateres autem qua-
drati erant, eordamque latus erat femipe-
dis ; atque aded communi appellatione
dicebantur continere f{emipedem' qua-
dratum. Quare’, qui huic operi pra-
erat , cum {ciret , aream aule effe 6co
pedum - quadratorum , mille ducentos
lateres paravit, exiftimans in pede qua-
drato duos tantum efle {cmipedes qua-
dratos , cium tamen fint quatuor,  Sit
enim pes quadrarus ABCD , feu qua-
dratum, cujus latus {it unius pedis. Per-
{picunm eft, in co effe quaruor quadrata,
quorum’ larera funt eequalia {emipedi.
Hexapeda linearis fex pedes haber, at
quadrara, 36 ; atque ita de reliquis.

Qud werd proportione [uperficies cref-
cant, exponetuy infra.

Scholion.

T{E- 274. Diximus (n.265.) pavallelogram-
VL mivettanguli cujusvis aveamn equalem effe
* 10 quans

148,
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{
quantitati , que ex duovum laterum con-
Liguorum. civea angulum reffum invicemn
ductu eimergit. Ut, fi latitudo AB = 3
ducatuy in longitudinem B C =4, emey-
get area ABC D = 12 5 adedque vetan-
gulum latum 3 pedes, &5 longum 4, con-
tinet pedes quadratos 12,

At quaret fortafle Tivo, cur hac COn-r a3
tiguovum latevuimn multiplicatio ad pa- ;VI.
vallelogvammum rveétangulum veftvingi-
tur ¢ Nimque idemn videtur dicendum
de obliquangulo ; puta ; fi latera conti-
gua EF , GF civea angulum acutum
K, vel etiam HE, FE circa angulum
obtufum ., invicem multiplicentur |
quorum altevum fit 3, alterum 4 pedes
longum : emevget numerus 12 ;ipflimqgue
pavallelogrammum obliguangulum in to-
tidem [patia dividitur equalia , guorym
lateva fingula contineant pedem wnum |
non minits , quam fieffet parvallelogram-
mum vectangulum.

Ut buic Tivonum dubitationi , que
Jamiliavis effe folet , occurvam , dice
polle quidem pavallelogrammum , etiam
obliquangulum , in totidem [patia equa-
lia, & fimilia dividi , quot defignat mu-
tua multiplicatio Jaterum duovym, civea
ipfius angulum quemvis conftitutorum ;
eorilmgue [patiovum latera ¢fle eqinlia s
puta , unius pedis linearvis fingula , non
maniss, quam fi payallelogrammun fuilfet
velfangulum, ~Sed cavendwm , e perer-

roreimn

Fig,

149.




128 Erementum VI

yorem quifpiam putet [patin illa effe pedes
quadratos , aut quidens totideni quadvatis
pedibus equalia , quamvis quatuor lineis
- pedalibus terminentur fingula.  Rhombi
enim funt fpatiola illa’y now quadrata ,
propter obliquitatem angulovum , €5 id
civco quadvatis wiinora. —

Cum autermn animadverterim Tirones
interdum labi in eftimanda fuperficie-
rum magnitudine ex corum ambitu, pree-
judicara eorum opinio ante ‘convellenda
eft, quim ad alia progrediar Geometriee
Elementa.

De Figuris Ifopevinmetris,
DeErFiNiTIO,

Figure Ifoperimetve appellantur ille,
“que finearum ambitus habent equales in-
tev fe.

PROPOSITIO VIIIL

Tas.  275. Intev figuras ifopevimetvas vecti-
VL. Jineas major ¢ftdlla, que &5 equilatevacft,
Fig. g7 @quiangula, \ _
150. . Kito quadratum , cujus latus quodli-

bet {it 6 pedum ; ird ur rotus ambitus
contineat 24 pedes lineares : erit arca
[n.266.] 36 pedum quadratorum.

Eite quoque aliquod parallelogram-
mum rectangulum, latum pedes lineares
10 , altum pedes-2 : erit hujus perime-
ter 24 aequalis, perimerro quadrati 5 at
arca hujus parallelogrammi comprch:j:u-—

et
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det tentummodo 20 quadrara parvula ,

exillis 36, quae quadratum in & conrinet,
Sit praeterea aliud parallelogrammum

retungulum , cujus unumquodque dud- Tz,

rum laterum oppofitorum fit ¢ ; alio-
rum vero duorum fit 3, ut & primiqua-
drati , & hnjus parallelogrammi ambi-
us quoque fint equales, Comprehen-
der igitur area hujus follim 27 quac
ex illis 36, qua in quadrato continentur.,

Pari ratione , fi parallelogrammi ali-
cujus unumquodqgue ducrum laterum
oppofirorum fir 8, & reliquorum fit 4,
erit quidem ipfum quadrato ifoperime-
trum ; fed ejus area continebit dumtaxat
32 quadrata,

Denique , fi duo latera alicujus paral-
lelogrammi oppofita , fingula haberent
7, reliqua verd haberent §, effer etiam
quadrato foperimetrum ; area autem il-
lws includeret tantim 35 quadrata.

ata,

Covollarium I.

276. Hinc claré vides , quo magis fi-
gura ifoperimetrae accedunt ad eequilas
teram , cui funt ifoperimetrze, €0 etiam
majorem compichendunt arcam , & mi-
nis differunt in capacitare  figura equila-
tera. Quareex parallelogrammis re&an-
gulis ifoperimetris quadratum eft omni-
um maximum : ex parallelogrammis obe
longis illud majus eft , quod propils
ad quadratum accedit : hoc eft, cllljus

Alg-

Yi

Fig,
15K,




130 EreMenTUuM VI,

latecrum differentia minor eft. Quodfic
etiam caleulo litrerali p \)m]‘)or“t

it qutdmn cujusvis latus A : a‘ur ip-
fius quadrati area A x A inde
](lut Ic L"..L“ y
alli AOEAJ metrum : quod , ut
tundem addendun

tum lati I
quantymeung
longitudo /

7%

).;

acdeoq

metrnm,
:
1ICIH

LLCILLT1 11‘.;’0;:.({‘4»‘ ad

=
et

cando
iﬁ} arca qua-
1 pr obandum.
Sed & tanto minor , quantum et
a 1ANtILatls ( h‘ C L‘i} qua-

il

’k_), ur mu [‘1'
1.\,‘1 s (;E

LL‘LI E

ATOT

ferentia | uq"l“. I\am,
C auferatur A —C , refi-
luum five differentia eft 2 C , ur fub-
<ucendo patet ; & propterea, qud ma-
it U quadratum (emidifferentiee ,

€0 plus ab AA deficit rectangulum ob-
lon-
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, & proinde minus eft. Quod

Navium 1.
nmuin insequalium
erime tram non

3
>
,:L( 4::[1"1‘] f‘.l{..‘ll_; ULo
£ ; (=]

1 OT
sy 11U

i irata § mags
nitudines nimirum definier a(‘m: {funt per
menfuras certas , i."if-;’;('m per quadrata
i)" rius » 4 'IHT] '| rl omlt n)‘u ) CuIn €nim
quad ratorum omnium anguli redi fint ,
pnmqvf’ inter {¢ =quales : dato latere
quadrati, de cju:“;m magnitndine con-
{tabit, Rhomborum autem anguli cum
poilint plus minufve effe obliqui, latus

.(,#  datum nondum determinat magnitudi-
0 nemrhombi, qua quidem major minor-
o ve erit , prout obliquitas minor major-
g que fuerit. Iraque non rhombis , “fed

guadratis dererminande funt figurarum

mag nitudings,
2 PRO%




Taz.
VL

Fig.
153,

EremMmentuM VL
PROPOSITIO IX.

279. Theorema. Inter figuvas ifope-
vimetras major ¢ft illa, quew pluves conti-
net angulos, pluvave latera.

Demonfivatio. Triangulo =quilatero,
vel ifofceli ABC fiar quale retangu-
lum ADCE (n.250.) Perfpicuum eft
ambirum parallelogrammi AD CE mi-
norem efle ambitu trianguli AB C. Nam
duo latera AE, DC parallelogrammi
fimul fumpra, sequalia funt lateri BC
trianguli A BC j reliqua verd duo latera
A D, CE parallelogrammi AD CE mi-
nora funt reliquis duobus lateribus A B,
AC tianguli ABC (n.227.). Sit igi-
tur recta DAG==AB ; perficiaturque
parallelogrammum C F G D, quod trian-
gulo ABC erit ifoperimetrum, & quan-
ttate AEF G triangulum ABC fupe-
rabit. Conftar igitur fiouram quadrila-
teram capaciorem efic figura triangulari
{ibi ifoperimetra ; eademque ratio eft in
aliis figuris plurium laterum, ifoperime-
tris tamen 3 quo enim plures haber an-
gulos figura, ed pluribus in locis latera
ejus recedunt a centro , & medio , ac
proprerea capacior exiftit. Quod erat &,

Corollayium.

280. Hinc circulus omnium figura-
rum ifoperimerrarum capaciffimus eft,
quippe qui infinitos quodammodo in-
cludat angulos , & latera , omnibufque
pun-

Lk

e

Y oo = o=
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punctis eequaliter recedat 4 centro. Idem
quoque dicendum de {phera, fi cumaliis
corporibus {ibi ;(opgrum,tub compares
tur. Hinc abunde pater, quim lubri-
cum {ir figurarum magnitudinem ex {o-
lo ambitu z(timare.

Monitum.
281. P. Tacquet lib. 2. Geom. prag.

probl. 2. opportuné boc loco occurvit dubi-
tationi Tivonum Jatis familiavi. Paral-
lelogrammum obliguum (idem dic de aliis
figuris) nequit vefolvi in quadvata , fic ut
ea [thi mutud oppof ta OJ[/(ff/!’FH h/rmﬂuu-
grammum precisé expleant , eique con
Mci;jmmtm‘, E)'Jlf().'f vuant (n.275.) 3
qud evgo vatione iftud pavallelogramimunr
poteft menfuravi pev quadrata , puta,pe-
dalia , & cevto valium g;quf:towmx 7=
mevo effe equale? Ef} quidem illa balluci-
watio valde crafla , inquit ipfe , fed tamer
Livonibus fﬂnf:!n.m. Sciant igituy illz
tam /zt[u}ﬁ( €5, qudnL covpova Rquavi in-
ter [e poffe, ’fcj [int diffimilia, ac proin-
de unum alteri nequeat congvuere , ut ex
tota paffim ( Feometria patet.  Sic trian-
gulo exbibetuy ®quale pay alle] 0g¥amml.
Congrvuentia igituy ad @qualitatem non
requivitur  preterquam in veltis lineis
& angulis veltilineis, in quibus bec ab illa

anfepavabilis eff.

13 ELE-
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