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ELEMENTUM VI .

De QuadriDteris .
, DEFINITIONES .

236 . Trilateram fuperficiem excipit
Quadrilatera , quatuor retiis lineis , qua
latera vocantur , undique terminata , to -
tidemque angulos continens* Haec pro va¬
ria laterum , & angulorum ratione fbr -

ry . titur diverfa nomina .
yj * 23 ? . Quadrilaterum ABCD , cujus

p - ' bina oppojita latera Junt parallela , ninii -
rum , AD ipfi BC > O5 AB tpfi DC , no -
catur Partllelogramnium .

At quadrilaterum , cujus non omnia
oppofiea latera Junt parallella , dici folet
Trapezium .

238 . Parallelogrammum , cujus om¬
nes anguli fint aquales , £5* confequenter
redii ( n . 4 ? . ) , vocatur Redi angulum ;

I2 9 ' illud vero , cujus omnes anguli non Junt
aquales , Rbomboides dicitur .

^ 1S ' 239 . Redi angulum , cujus omnia la-
I 2 ° * tera Junt inter fe aqualia , Quadratum
Fig . nuncupatur ; cujus autem oppodta tan -

128 . tum latera aqualia junt , Redi angulum(impliciter dicitur .
Fig . 240 . Rbomboides , cujus omnia latera
131 . Junt inter (e aquiia , Rhombus nominatur .

Corollarium .

241 . Quadratum & aequilaterum , &

re & angulutn eft .
Rhom *

Fig .128 .
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LiberI . i 13
Rhombus figura eft aequilatcra , led

non redtanguia .
Rhomboides neque aequilatcra eft ,

neque redtangula . . ,
2. 42 . Parauelogrammi Diameter , (ive Fig.

diagonalis eft redi a AC per angulos oppo - 1 29 .
fit os duSla .

243 . Retia A E , Jeu BF duEta ab uno Tab .
latere AB perpendiculariter in latus oppofi- VI .
tum DC , productum , fi opus fit , dicitur Ficr.
Altitudo parallelogranimi . . . 132 ,

Scbolion .
Par allelogr animum defignari foletnon

niodd quatuor litteris , fed interdum dua¬
bus ad oppofitos angulos confiitutis .

PROPOSITIO I. - ; , ,
244 . Theorema . Omne quatfrilate - y AB

rum A B C D habens duo oppoftta latera • yj *
AB , DC aqualia , <pf parallela , habet
etiam duo reliqua A D , B C pariter cequa - ■12^ *
lia cf parallela , Euclid . lib . x . prop . 33 .

Demonftratio Ducla ad oppofitos an¬
gulos diagonali A C , cum redtae A B ,
CD fint parallelae , anguli alterni B AC ,
D C A erunt aequales ( n . 110 . ) Duo au¬
tem latera AB , CD per hypothefin
fiunt aequalia , & latus AC eft commune
utrique triangulo B A C , D C A . Ergo
( n . 229 . ) duo triangula B A C , D C A
erunt perfedle aequalia , hoc eft , & mu¬
tuo aequiangula . Itaque erit B C = A Dj
& anguius ACB = CAD alterno 3 &

H confe -



ii4 Elementum VI.
confeaiuenter ( n . 113 . ) re£tae BC , AD
funt parallelas . Quod erat & c .

Corollarium . 1.
245 . Quadrilaterum , cujus duo op -

pofita latera funt aequalia , & parallela ,
eft parallelogrammum .

Corollarium II .

Tab . 246 . Quoniam duae perpendiculares
VI . A D , B C eidem reftae E H , funt paral -
Fig . lelae inter fe [ n . 91 . ] , li praeterea eae -
I 33 * dem perpendiculares AD , B C fint pa¬

riter inter fe aequales , erunt rectae A B ,
EH , quae illas intercipiunt , parallelae .

Corollarium III .

Tab . 247 . Ergo , fi plura triangula , aut
VI parallelogramma E AF , GBH fiiper

Fig . eadem recta EH , & ad eandem partem
154 . conliituta habeant altitudines AD , BC
135 . aequales , re£tae AB , EH , quae illas in¬

tercipiunt , erunt parallelae ( n . 246 . ) .
PROPOSITIO II .

Tab . 2 48 . Theorema . Omne quadrilate -
VI . rum , cujus bina eppo/ ita latera funt pa -

Fio -, rallela , &f idcirco parallelogrammum di-
129 . citur y habet etiam bina oppofta latera

aqualia . Euclid . lib . 1 . prop . 34 . pars . 1 .
Demonjtratio . Ducatur diameter AC .

Quoniam A B , D C funt parallelae , erunt
anguli alterni B A C , D C A aequales [ n .
110 . J . Rurfus , quia A D , B C funt pa¬

rallelae ,
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Liber I. 115
rallclae , erunt pariter & anguli alterni
13 C A , D A C aequales . Itaque , cum
duo anguli B A C , B C A trianguli A B
C aequales lirat duobus angulis D C A ,
D A C alterius trianguli A D C , uterque
utrique , Sc latus A C di£tis angulis ad -

. jacens commune utrique triangulo ,
erunt [ n . 230 . J duo triangula pertedte
aequalia ; & conicquenter AB = CD , <3c
B C —= D -A Quod erat & c .

Corollarium L

249 . Ergo diameter A C dividit pa - Fler ,,
ralleiogrammum ABCD in duo aequa - 12 ? »
lia triangula B A C , D C A . Euclid , lib.
i - prop . 34 . pars 2 .

Corollarium . II .
250 . Et parallelogrammum ABCD

eft duplum trianguli DCA habentis
eandem bafin , Sc altitudinem . Eiicli-d.
lib . i . prep . 41 .

PROPOSITIO III .
251 . Theorema . Omne quadrilate - Xab .

vum ABCD , cujus binaoppofita latera VI .
lunt aqualia , habet etiam eadem paralie - Fio-.
Ia , tf confequenter parallelogrammum eft. 129 .

Demonftratio . Ducta ad oppoiitos an¬
gulos recta A C , duo triangula ABC ,
A D C funt per hypothefm inter fe mu¬
tuo aequilatera ; ergo & « quiangula [ n .
232 . ] : « quales nimirum erunt ano-uli
B AC , DCA , & anguli BC A , DAfc *,

H 2 ergd



1x6 Elementum VI .
ergo cum fint alterni , tam rectae A B ,
C D , quam rectae B C , A D funt parallelae yP
( n . 1x3 . ) . Quod erat & c . , ’ji ^

( PROPOSITIO IV .
Tab . 2f2 . Theorema . Parallelogr anima A
VI . BCl ) , MBCN Juper eadem bafi B C ,

Fio-. & inter eafdemparallelas conjiituta ,funt M '
136 . aqualia . Euclid . lib . i . prop . 3 5 . & 36 .
137. Demonftratio . In utroque cafii , quem

figura exhibet , triangula A B M , D C N Q ]
funt libi mutuo aequi latera . Nam A B
= DC , latera nimirum oppolita ejus- fQ
dem parallelogrammi A B C D ( n . 248 . ) 1,

• Rurfiis BM — CN eadem de caufa 3 & Q
pariter AD — B C , & BC — MN3 er-
ffo AD — MN 3 fublatoque utrinque M Qg
D , ut in cafii primo , vel utrinque addi¬
to MD , ut in cafii fecundo , erit AM—
DN . Duo itaque triangula AB M , D
CN funt fibi mutuo acquilatcra , & per-
fe£te aequalia . Quare in cafii primo , fi K- -
duobus hifce triangulis addatur commu¬
ne trapezium MBCD , fiet parallclo -
grammum A B C D aequale parallelo - i -;
grammo MBCN . Vel incafufecundo
ab iisdem aequalibus triangulis dempto Is."
communi triangulo D O JVl , erunt duo tu.
refidua quadrilatera ABOD , MOCN k :
inter fe aequalia 3 & rurfiis addito com-
muni triangulo B O C erit parallelo -
grammum A B C D aequale parallelo - ■
grammo MBCN . Quod erat & c . 2J1

Corol- ?t: i'
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Corollarium I.

253 . Duo paralleloijraiTimaflmt aequa¬
lia , 11 habeant bales aequales , & altitu¬
dines aequales .

Nam & conditui poterunt fuper ean¬
dem balim , & erunt inter easdem paral¬
lelas ( n . 247 . ) .

Corollarium 11

a
noppok »
lBCD (n,’̂

de cauli;:
BC = MN.;
que utnnqt!.
1utrinqaeaffi
do , eritAlt
iila ABM ,
ilatera, &p
ca/iiprimo,

254 . Duo parallelogrammaABCD , Tae .
O IjCP non funt « qualia , fi balim qui - VI .
dem habeant eandem B C , led intra Fig .
easdem parallelas A N , BZ non lint 138 .
conlhtuta .

NamABCD — MBCN [ n . 252 . ] .
Atqui MBCN > vel < O B C P. Erge
ABCD > veKOBCP .

Corollarium III .

255 . Parallelogramma « qualia fuper
bales « quales , vel eandem , funt inter
easdem parallelas .

danit commi

jiet patulo -
jjItpnB'
jcaJife®

Ce:.t ?v

Corollarium IV .
2 56 . Et , II duo parallelogramma inter

easdem parallelas habeant bales inaequa¬
les , illud , cujus bafis major eit , majus
erit . Et contra , fi duo parallelogramma
fint inaequalia inter easdem parallelas ,
bafis majoris major erit .

Corollarium V.
257 . Duo triangula B AC , BMC lu-

per eadem bali B C conlhtuta , & in eifi
' H 3 dem



M8 - Elementum VI .
dem parallelis AN , BZ , inter fe lunt
aequalia . Euclid . hb . i . prop . 37 .

Tab . Ducatur C D parallela lateri B A , &
CN parallela lateri B M : erit parallelo *

rig - ^ rammum ABCD = MBCN [ n . 2 ? 2 . ] .
1 39 * Sed horum dimidia lunt triangula B A

C , B M C ( n . 249 . & 2 50 . ) ; ergo funt
aequalia . Triangula igitur luper eadem
bali & c .

Corollarium FI .

Tab * S 8 . Triangula igitur B A C , B O C
yj ' non funt « qualia , li habeant quidem ba-

jAjo-* lin eandem B C , led inter easdem paral -
ia .o * ^ as AN , BZ non lint conftituta .

Nam triangulum B A C — B M C per
Corol . 5 . Sed B MC > aut < BOC .
Ergo pariter B AC > ■ aut < B OC .

Corollarium FIL

Fim 259 . Hinc , fi duo triangula BAC ,
S40 . B M C fuper eadem bafi B C conftituta ,

ftnt aequalia , erunt inter easdem paralle¬
las . Euclid . hb . 1 . prop . 39 . ^ 40 .

Duo triangula ftint pariter « qualia , li
aequales habeant bales , & altitudines
« quales .

Corollarium FI 1I .
Tab - 6° . Ergd , fi plura lint triangula A

VI . MB , BNC , COD , D PE & c . , quo -
Fig . rum bafes lingulae AB , BC , C D , DE
141 . eandem reftam A E conftituant , Sc om¬

nium altitudo fit eadem , omnia limul
. fump -
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Liberi . iif
fumpRi aequalia erunt foli triangulo A M
E , cujus altitudo iit eadem , <x balis &
A E lumina lir balium triangulorum om¬
nium .

Nam , li omnia haec triangula fiunt
ejusdem altitudinis , poterunt inter eas¬
dem parallelas ME , A E conihtui . Du¬
cantur M C , M D , M E , Triangula A
MB , BNC , COD , DPE aequalia
erunt triangulis AMB , BMC . CMD ,
DME , lingula lingulis . Atqui AMB
- + BMC 4 CMD -4 DME = AME .
Eroo AMB —i- BNC - f COD - + D
Plt - AME .

Corollarium IX .
261 . Ex eodem Theoremate oppor - —

tune P . Bofchovich in fuis elementis * * * ”
oftendit nullam elfie quantitatem ita te - X .
nucm , qua minor dari non polfit . Cum *
enim AN in infinitum produci polfit , 1 39 *
puncto N magis recedente a puncto A ,
dummodo fumatur M N = BC = AD ,
iemper parallelogrammum B MN C ut¬
cunque productum aequale erit paralle -
logrammo ABCD ; unde apparet nul¬
lum in eo producendo , vel attenuando
limitem inveniri .

Dimenfio cujufvis Figura Trilatera ,
Quadrilatera .

262 . Oblervavimus Lib . i . n . 9 . Com -
inent . Arith . univ . ( Nos Lib . 1 . Praele¬
ctionum Mathem . n . 30. Sc fequentibos )

H 4 sio -



120 Elementum VI .

morem invaluiffe apud Geometras , ut
genefis , feu delcriptio lupeJicici per li¬
neam fiiper alia linea ad re£tos angulos
( e moventem , dicatur multiplicatio illa¬
rum linearum . Nam , quamvis linea ut¬
cunque multiplicata non pollit evadere
fiiperficies , adeoque haec liiperficiei e
lineis generatio longe alia lit a multipli¬
catione : in hoc tamen conveniunt , in¬
quit Newtonus , quod numerus unita¬
tum in alterutra linea , multiplicatus per
numerum imitatum in altera , producat
abltradtum numerum unitatum infuper -
ficie lineis illis comprehenta , li modo
unitas liiperficialis definiatur , ut lolct
Quadratum , cu jus latera lunt unitates
lineares . Eli autem limilis analogia fo -
lidi , quod continua trium quantitatum
multiplicatione producitur . Verum ,
quia hinc pendet dimenlio fiiperficierum ,
6c ( olidorum , horum genelin accura¬
tius hoc loco evolvam .

JiiiiiSp

p

pene
mule
ffllK
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PROPOSITIO V .

Tab . Theorema . Parallelogrammicu -
yj ’ ‘pavis area , feu fuperficies ARCU aqua -

p j (T' ia eji produao , quod ex duilu bafis D C
142 *. inJ uam altitudinem , perpendicularem AE ,
l4 ' emergit.

Demonftratio . Si bafis D C motu fibi
( parallelo moveatur fuper latus D A , lu -

perficiem parallelogrammi generat j ba -
lis autem D C hoc motu traducta in A B ,

tan¬

ti
» 1

for
Mq
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tantum a fua priltina politione recedit ,
quanta eil portio perpendicularis A E a
duabus parallelis AB , DC intercepta .
Itaque linea generatrix I ) C , recedendo
a fua priftina politione , tranlit lucceflive
per omnia punita perpendicularis AE ,
& ad quodvis ejusdem perpendicularis
punilum fluxu luo lineam gignit flbi
aequalem . Ergo quot lunt puncta in
altitudine AE , totidem lineis ipli DC
aequalibus componitur liiperficies inde .
genita . Quare area , leu luperficies pa- ,
rallelogrammi ABCD habebitur , fu - ,
mendo toties luam balim D C , quotlimt
punita in fua altitudine A E : hocelt ,
multiplicando balim D C in numerum
punitorum , quibus componitur altitu¬
do A E ; qui numerus melius exprimi
nonpoteft , quam per iplammet altitudi¬
nem A E . Ergo parallelogrammi cujus -
vis area & c . Quod erat <& c .

n Corollarium I.

264 . Si parallejogrammum ABCD
llt rhomboides , a quovis puncto late - Tab .
ris A B in balin C D , productam , li VI .
opus Iit , perpendicularis A E denuda Fig .
dabit ejusdem altitudinem ; adeoqueDC 132 .
* A E erit luperficies quadi ta .

265 . Si parallelogrammum ABC ’Dq-AE >
lit rcitangulum , ex ^ ductu contiguorum yp
laterum AD x DC exprimetur luper - p J0._
fides . I2a°

H 5 3 66 .



122 Elementum VI .

Tab . 2 66 . Si parallelogrammum ABCD
VI . fit quadratum , ex dudtu unius lateris

Fig . in fe lpfiim , nimirum , A D x A D , vel
130 . DC x DC , vel BC x BC , exprime¬

tur ejusdem luperficies , vel brevius ,
_ 2 <?

AD , DC , BC .
Corollarium II .

267 . Cum triangulum DA C fit ( ru
250 . ) lemilfis paraTlelogrammi ABCD
habentis eandem balim DC , & eandem
altitudinem AE : hinc hujus producti

I 4 2 , D C x A E lemilfis erit area trianguli
43 ' DAC - yel — D C x

AE
vel = A E x

DC
hoc eft , cu -

jusvis trianguli area producitur ex lemiftc
altitudinis ducta in bafin ^ live ex altitu¬
dine tota du£ta in lemiflem balis .

Sit trianguli altitudo pedum 14 , &
balis pedum 20, Duc 14 in 20 : fiunt
pedes quadrati 280 , cujus producti fe -
millis 140 exhibet pedes quadratos , qui¬
bus triangulum datum aequale eft . Vel ,
ex altitudine pedum 14 fiimc dimidium
7 , & duc in balim 20 . Vel , ex bali pe¬
dum 20 accipe lemiflem 10 , & duc m
altitudinem totam 14 . In utroque cafii
provenient rurfus 140 quadrati pedes
pro area quaelita .

268 . Si triangulum ADC fit rectan -
gulum ,
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gulum , latera DC , AD angulo reflo D Tab .
adjacentia , funt invicem perpendicula - VI .
ria ; atque adeo alterutrum duorum la - Fig .
terum obire poteft vicem balis , & altitu - 144 ,
elinis »

PROPOSITIO VI . .
269 . Problema » Trapezii AB CD ,

quod duo latera A D , C D habeat paralie - * A® *
la , area producitur ex dimidia fumma A,: *
laterum parallelorum in altitudinem ?
feu perpendiculum A E .

Demonjhatio . Area trapezii AB CD
componitur ex duabus areis triangulo¬
rum ABC , ADC habentium eandem
altitudinem AE , propter parallelas AD ,
B C . Sed area utriulque trianguli pro¬
ducitur ex ductu ejusdem altitudinis A E
in lemiffem balis AD , & femiflbm balis
BC . Ergb trapezii ABCD area pro¬
ducitur & c . Quod erat & c .

PROPOSITIO VII .
270. Problema . Trapezii cujuscun- TaB »

que MNOP aream inveftigare » VI .
Refolutio » Ducatur N P , ad quam ex Fig .

punctis M & O age perpendiculares M 146»
S , OR : multiplica dimidiam NP per
utramque perpendicularem & habebis
aream trapezii .

Demonltratio pendet cx n . 267 .
Corollarium / .

271 . Habes jam praxin metiendarum
iuper »
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& perficierum paflim occurrentium ,
nempe cubiculorum , aularum , parie¬
tum dcc . Cum enim hae iiiperfkies lole -
ant effe re & angulae , multiplicatio lon¬
gitudinis per latitudinem , earum arcam
exhibet ( n . 265 . ) . Pariter , li Icias quot
lateres in longum , & in latum ad lter -
nendum pavimentum requirantur , aut
quot tegulae tam in longum , quam in
latum a te£io capiantur , multiplicatio
numerum earum notum faciet .

Praxis . Sit area reclangula longa pe¬
des 160 j lata 70 : quaeratur 5 quot ea ho¬
mines capiet , 4 pedibus quadratis in fin -
gulos ajfignatis .

Duc areae latera 160 70 in fe mu -
tud : proveniunt pedes quadrati 11200
pro area propQ/ita : quibus divijis per 4 ,
proveniunt 1800 pro numero hominum
queefita .

Corollarium IL

272 . Verum , uti multiplicationis
©pe fupcrficiem metimur , ita divifione
incognitam longitudinem , vel latitudi¬
nem obtinemus . Nam divilio retexit ,
quod multiplicatio componit . Itaque
area quaevis per longitudinem divifa ciat
latitudinem , & vice vers -a . Hinc refolves
fequentes Quaeftiunculas ex Walliiio
cap . 22 Arithm .

Quaeftio 1.
Cum Jugerum Anglicanum contineat

perticas quadratas 160 — 4 x 40 : in
agra
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agro parallelogrammo , cujus latitudo efl

perticarum 8 j quaeritur , quanta fit opor¬

teat longitudo , ut habeatur jugerum
terne ?

Dividendo 160 per 8 » haletur longi¬

tudo qucefita 20 . Fel data longitudine

20 , dividendo habetur latitudo .

Quceftio II .

Si planities cubiculi pedes 12 . lata ,

longa vero 20 , tegenda fit afferculis lig¬

neis latis pedes 2 : ■ quanta [ umenda efl

affer culorum conjunci orum longitudo 3 ut

operi fufficiant i

DuSd latitudine 12 in longitudinem

20 , habetur area pedum quadratorum

240 : quam dividendo per affer . culorum

latitudinem 2 , habetur longitudo quct -

fita 120 .

Quceftio III .

Si tapeti fer ico longo pedes 24 , lato

8 , inducendus fit d tergo pannus vilior

latitudinem habens pedum 6 : qudentur ,

quanta fit oporteat longitudo , ut operi

Jufficiat ?

Duc 24 in 8 : habebis aream totam

192 : quam dividendo per 6 latitudi¬

nem panni > habetur longitudo qucefita 32 .

Monitum .

273 . In comparatione menfurarum f

quas dimetiendis quantitatibus adhibe¬

mus , P . Decbales lib . 2 . Geom . praff .

prop .
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prop . 29 . errorem vulgarem detegit , qn6

mnnulli menfurarum Juperficialium par¬

tes eo modo inter Je comparant , quo men -

furaruni linearium ; quamvis longe aliter

comparari debeant ; alidmqm habeant ra¬

tionem ad totum fuum , quam eorum ap¬

pellationes . prafeferre videantur ,

Tab . Agebatur , inquit ipfe , aliquando dcVI . aulas pavimento lateribus fternendo , cu -
Fig . jus longitudo erat pedum 30 y latitu -
147 . do 20 , atque adeo fiiperficics pedum

quadratorum 6oq 5 lateres autem qua¬
drati erant , corumque latus erat lentipe¬
dis ; atque adeo communi appellatione
dicebantur continere femipedem qua¬
dratum . Quare ‘, qui huic operi prae¬
erat , cum fciret , aream aulae effe 600

ftedum quadratorum , mille ducentosateres paravit , exilii mans in pede qua¬
drato duos tantum effe femipedes qua¬
dratos , cum tamen fint quatuor . Sit
enim pes quadratus ABCD , leu qua¬
dratum , cujus latus fit unius pedis . Per -
Ipicuum elt , in eo effe quatuor quadrata ,
quorum latera funt aequalia femipedi .
Hexapeda linearis fex pedes habet , at
quadrata , 36 ; atque ita de reliquis .

Qud verb proportione Juperficies cref -

cant , exponetur infra .

Scholion .

Tab . 274 . Diximus ( n . 26 $ . ) par alie logram -
VI. nn n ftanguli cujusvis aream aqualem effe

Fig . quan -
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quantitati , M ’ duorum laterum con -
tiguorum circa angulum reclum invicem
ducln emergit . Ut , fi latitudo AB — 3
ducatur in longitudinem BC -^ 4 , emer¬
get area A B C D = 12 ; adeoque reBan¬
gulum latum 3 pedes , longum 4 , con¬
tinet pedes quadratos 12 .

At quaret fortaffe Tito , cur hac con - rA ^
tignorum laterum multiplicatio ad pa - yl .
rallelogrammum reBangulum reftringi - jrjJ .
tur ? Namque idem videtur dicendum
de obliquangulo ,• puta fi Iattra conti¬
gua EF , GF circa angulum acutum
F , vel etiam H E , FE circa angulumobtufum E , invicem multiplicentur ,
quorum alterum fit 3 , alterum 4 pedet
longum : emerget numerus 12 fapfumqut
parallelogrammum obliquangulum in to¬
tidem fpatia dividitur aqualia , quorum
latera fingula contineant pedem unum ,
non minus , quam fi ejjet par allelogr ato¬
mum reBangulum .

Ut huic 'Tironum dubitationi , qua
familiaris ejfe / olet , decurram , dico
pojfe quidem par allelogr ammum , etiam
obliquangulum , in totidem fpatia aqua¬
lia , df fimilia dividi , quot defignat mu¬
tua multiplicatio laterum duorum , circa
ipfius angulum quemvis conftitutorum ;
eorumque fpatiorum latera efje aqualia :
puta , unius pedis linearis fingula , non
minus , quamfi par allelogr ammum fuijfet
reBangulum . Sed cavendum , ne per er¬

rorem
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Vorem quifpiam putet Jpatia illa effe pedes

quadratos , aut quidem totidem quadratis

pedibus aqualia , •quamvis quatuor lineis

pedalibus terminentur fingula . Rhombi

enim funt fpatiola illa , non quadrata ,

propter obliquitatem angulorum , & id

circo quadratis minora .
Cum autem animadverterim Tirones

- interdum labi in sftimanda luperficie -

rum magnitudine ex aorum ambitu , prae¬

judicata eorum opinio ante convellenda

' eft , quam ad alia progrediar Geometriae
Elementa .

De Figuris Ifoperimetris .
Definitio ,

Figura Ifoperimetra appellantur illa ,

~qua linearum ambitus habent aquales in¬

ter fe .

PROPOSITIO VIII .

Tab . 275 . Inter figuras ifoperimetras reEli -

VI . lineas major eft illa , qua £7 aquilateraeft ,

Fig . £ > * aqiiiangula .

150 . Elto quadratum , cujus latus quodli¬

bet lit 6 pedum ; ita ut totus ambitus

contineat 24 pedes lineares : erit area

£n . 266 . ] 36 pedum quadratorum .

Eito quoque aliquod parallelogram -

mum redtangulum , latum pedes lineares

10 , altum pedes 2 : erit hujus perime¬

rer 24 squalis perimetro quadrati ; at

area hujus paralleiogrammi comprehen¬
det
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det tantummodo 20 quadrata parvula ,
ex illis 3 6 , qua : quadratum in fe continet .

Sit praeterea aliud parallelogrammum
recbngulum , cujus unumquodque diiO - Tab .
rum laterum oppolitorum lit 9 ; alio - VI .
rum vero duorum fit 3 , ut & primi qua - Fig .
drati , & hujus parallelogrammi ambi - IS 1 *
tus quoque fint aequales . Comprehen¬
det igitur area hujus folum 27 quadrata ,
cx illis 36 , quae in quadrato continentur .

Pari ratione , li parallelogrammi ali -
cujus unumquodque duorum laterum
oppofirorum fit 8 , & reliquorum fit 4 ,
erit quidem ipfum quadrato ifbperime -
trum ; fed ejus area continebit dumtaxat
32 quadrata .

Denique , fi duo latera alicujus paral¬
lelogrammi oppofira , fingula haberent
7 , reliqua vero haberent 5 , effet etiam
quadraro ifopcrimetrum ; area autem il¬
lius includeret tantum 3 5 quadrata .

Corollarium I.
27 6 . Hinc clare vides , quo magis fi¬

gurae ifoperimetrae accedunt ad aequila*
teram , cui fiint ifoperimetrae , eo etiam
majorem comprehendunt aream ^ mi¬
nus differunt in capacitate a figura asquila-
tera . Quare ex parallelogrammis reftan -
gulis ifoperimetris quadratum eft omni¬
um maximum : ex parallelogrammis ob¬
longis illud majus eft , quod propius
ad quadratum accedit : hoc eft , cujus

I lat « -
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laterum differentia minor eft . Quod fle
etiam calculo litterali probari pote it .

Sit quadrati cujusvis latus A : erit ip -
fius quadrati arca A * A ~ A Z ; deinde
fiat rcdtangulum oblongum , quadrato
illi ifbperimetrum : quod , ut fiat , tan -
tundem addendum eft longitudini , quan¬
tum latitudini aufertur ; illud autem ,
quantumcunque lit , dicatur C ; fietque
longitudo Ah - C , latitudo A •—■C ;
adeoque rectangulum quadrato ifoperi -
merrnm , quippe urriufquc ambitus 4 A ,
ut laterum urrobique additione fpeciofa
patet .

A A —f C
—4 A •“+ A — C

. ■—h A ‘—h A —t C
hA - + A -— C
4 A 4 A

Erit ergo oblongi hujus rcctanguli
arca , ductu longitudinis in latitudinem
inventa , A A '—• C C , ut multiplicando
patet ; adeoque minor , quam area qua¬
drati AA . Quod erat primo probandum .

Sed & tanto minor , quantum eft
quadratum quantitatis C , hoc eft , qua¬
dratum femidifferentise laterum . Nam ,
fi ex A —f C auferatur A •—•C , refi -
duum five differentia elt 2 C , ut fub -
duccndo patet ; & propterea , quo ma¬
jus eft CC quadratum femidifferentiar ,
cd plus ab AA deficit rectangulum ob -
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longum , & proinde minus eft. Quod
erat alterum .

Corollarium II .
277 . Parallelo grammurn inaequalium

angulorum A B C D , ifoperimetrum non
eflparallclogrammo rectangulo EDCF ,
inter easdem parallelas C D , AF , Sc fu - p
per eandem balim C D confli tuto . 1

Nam , li producantur rectae D F. , C * *
F , ut lint aequales ipli D A , jungaturque
HG , patet parallelogrammurnCDHG
majus fore parallelogrammo CDEF ,
hoceft , ifoperimerro ABCD , majus , in¬
quam , exceilu EF GH . Conflat igitur
inter figuras ifoperimetras , eam , quas
sequiangula eft , efie omnium maximam .

Corollarium III .
278 . Intelliges jam , quid impediat *

quo minus menfuras exprimere liceat
per rhombos , aeque ac quadrata ; mag¬
nitudines nimirum definiendae fiint per
menfuras certas , ideoque per quadrata
potius , quam per rhombos ; cum enim
quadratorum omnium anguli recti fint ,
adeoque inter fe aequales : dato latere
quadrati , de ejusdem magnitudine con¬
flabit . Rhomborum autem anguli cum
polfint plus minufve effe obliqui , latus
datum nondum determinat magnitudi¬
nem rhombi , quae quidem major minor -
ve erit , prout obliquitas minor major -
que fuerit . Itaque non rhombis , fed
quadratis determinandae fiint figurarum
magnitudines , _" I 3 PRO-



132 Elementum . VI .
PROPOSITIO IX .

279 . Theorema . Inter figurat ifope•
rimetras major eji ilia , quaeplures conti¬
net angulos , plurave latera .

Demonfiratio . Triangulo « quila tero ,
vel ifofcciiABC fiat aequale rechngu -
lum AD CE . ( n . 'e 50 . ) Perfpicuum eft
ambitum parallelogrammi AD CE mi¬
norem efie ambitu trianguli AB C . Nam
duo latera A E , DC parallelogrammi
fimul iiimpta , aequalia fiint lateri B C
trianguli ABC ; reliqua vero duo latera
A D , C E parallelogrammi A D C E mi¬
nora fiint reliquis duobus lateribus AB ,
A C trianguli A B C ( n . 227 . ) . Sit igi¬
tur recta DAG — AB 3 perficiaturque
parallelogrammum C F G D , quod trian¬
gulo ABC erit iloperimetrum , & quan¬
titate AEFG triangulum ABC fupe -
rabit . Confiat igitur figuram quadrila -
teram capaciorem efie figura triangulari
fibi ifbperimetra ; eadcmque ratio efi in
aliis figuris plurium laterum , ifoperime -
tris tamen ; quo enim plurcs habet an¬
gulos figura , eo pluribus in locis latera
ejus recedunt a centro , & medio , ac
propterea capacior exiftit . Quod erat & c .

Corollarium .
280 . Hinc circulus omnium figura¬

rum ifoperimetrarum capacillimus eft ,
quippe qui infinitos quodammodo in -
cluuat angulos , & latera , omnibufque

pun-
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pun & is aequaliter recedat a centro . Idem

quoque dicendum de fphaera , fi cum aliis

corporibus libi ifoperimetris compare¬

tur . Hinc abunde patet , quam lubri¬

cum lit figurarum magnitudinem ex fo -
lo ambitu gefiimare .

Monitum .

281 . P . Tacquet lib . 2 . Geom . praEl .

probi . 2 . opportuni hoc loco occurrit dubi¬

tationi Tironum fatis familiari . Paral -

lelogrammum obliquum ( idem dic de aliis

figuris ') nequit refolvi in quadrata , ficut

ea fibi mutuo oppofita obliquum parallelo -

grammum pracise expleant , eique com -

menfurentur , ra congruant ( n . 27J . ) ;

qua ergo ratione iftud par alie logrammum

poteft menfur ari per quadrata , puta , pe¬

dalia , certo talium quadratorum nu¬

mero ejje aquale ? Efi quidem illa halluci¬

natio valde craffa , inquit ipfe , fed tamen

Tironibus familiaris . Sciant igitur illi

tam fuperficies , quam corpora aquari in¬

ter fe poffe , licet fint dijfimilia , ac proin¬

de unum alteri nequeat congruere , ut ex

tota paffim Geometria patet . Sic trian¬

gulo exhibetur aquale parallelogrammum .

Congruentia igitur ad aqualitatem non

requiritur , prater quam in retiis lineis ,

angulis retlilineis , in quibus hac ab illa ,

mfeparabilis efi .


	Seite 112
	Seite 113
	Seite 114
	Seite 115
	Seite 116
	Seite 117
	Seite 118
	Seite 119
	Seite 120
	Seite 121
	Seite 122
	Seite 123
	Seite 124
	Seite 125
	Seite 126
	Seite 127
	Seite 128
	Seite 129
	Seite 130
	Seite 131
	Seite 132
	Seite 133

