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ELEMENTUM IV

Di Angulorum Menfura .
H ACTENuS cujusvis anguli verticem

conlideravimus tanquam in centro cir¬
culi intervallo quovis defcripti conftitu -
rum ; & arcum a lateribus anguli in, ,
interceptum menluram die ejufdem
quantitatis definivimus n . 6o . Quoni¬
am vero angulus quilibet tres reliquas
politiones diverfas , etiam refpcclu
circuli , obtinere poteft , ita ut ejus
vertex vel fit in circumferentia circuli ,

inter centrum , & circumferenti¬
am , aut denique extra circulum ; in¬
denda erit in hoc Elemento genera¬
lis lex , qua olicienda fit angulorum men-
fiira cx eodem circulo , datis tribus hifce
politionibus .

DEFINITIONES .

167 . Segmentum circuli eji figura ,
quee fub chorda , cf circumferentia com¬
prehenditur ', quemadmodum chorda CE
circulum dividit in duo ina*qualia leg-
menta , nimirum , majus C B E , & mi¬
nus CAE .

168 . Angulus FCE comprebenfus d
tangente F G , Of chorda , Jeu fecante
CE a punclo contaSlus ducld , dicitur an - v *
gulus minorisJegmenti . lS

Angulus GCE comprehenfus ah ea - 7 %
dem chorda C E , eddemque tangente FG ,
dicitur majoris Jegmenti .

Uter -
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Uterque autem Jimpliciter vocari filet

angulus Jegmenti .
169 . Angulus CAE , cujus vertex

eft in circumferentia minoris Jegmenti ,8 *, cujus latera t\ chorda terminantur , vo¬
catur angulus in fegmento minore ; 8 "' ( i -

militer angulus CBE vocatur angulus

in fegmento majore .

Omnis autem angulus Jive in majore ,

Jive in minore Jcgmento dicitur angulus

in fegmento , Jive angulus inferiptus ,

angulus ad circumferentiam .170. Angulus CBE infifiere dicitur
arcui CAE . , qui illi opponitur .

PROPOSITIO I .

i f
if
i
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ii
1J
I *
I i
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b
h
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Tajs .
V .

Fig .
79 -
80 .

171 . Theorema . Angulus quilibet C
AB , cujus vertex A efl in circumferen¬
tia circuli ^ comprehenjus vel a duabus chor¬

dis AC , AB , vela tangente CA , & 1

chorda , feu fecante AB , hoc efl , a duo¬

bus lateribus , quae ultra verticem pro -

ducla nufquam circumferentiae pojjint oc -

cutrere , habet pro menfura medietatem

arcus a Jitis lateribus intercepti .Quoniam Propolitio tres canis com¬
plectitur , idcirco tripartita uemonltra-
tione opus erit .

172 . Domondratio casus / . Si latus
A B anguli B A C tranlit per centrum
O , ducatur per idem centrum O reda
P M parallela alteri lateri A C . His lian¬
tibus , angulus B A C » B O P ( n . ic 8 . ) .

Atqui

P
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Atqui angulus B O P , cujus vertex eftin
centso , habet pro meniura arcum D P
[ n . 60 . ] . Ergo angulus li A C habet pro
meniura eundem arcum D P . Reliquum
jam cil , ut demonftretur arcum D P lc -
miHcm eile arctis D P E .

Anguli ad verticem oppoliti BOP »
AOM , quorum vertexeltin centroO ,
funt aequales ( n . 86 . ) . Ergo arcus D P
- AM . Atqui arcus AM = P E ( n .
147 . ) . Ergo arcus D P = PE ; & con -
fequenter D P elt femillis arcus D P E .
Angulus itaque B A C habet pro meniu¬
ra medietatem arcus D P E a luis lateri¬
bus intercepti . Quod erat <3cc .

173 . Demonftratio casus II . Si cen -
irum O inter duo latera anguli B AC lit 81 .
politum , ducatur recta Ara vertice A 82 .
per centrum O . Haec angulum B A C
in duos angulos lecabit B A P , P A C , ad
normam Callis I . ; hoc elt , utriulquean¬
guli latus unum A P tranlibit per cen¬
trum O . Quare

I . Angulus BAP habebit pro meniu¬
ra lemillem arctis D P .

II . Angulus P A C habebit pfo meniu¬
ra femiirem arcus P E .

Ergo totius anguli BAC meniura
erit lemillis totius arcus D P E a luis la¬
teribus , intercepti . Quod erat & c .

174 , Demonjiratio cajus III . Si cen - Fig .
trum O neque in uno latere reperiatur , 83 .
neque inter latera anguli B A C , a verti - 84 *P ' ce
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ce A per centrum O ducatur reda A P.
Itaque

I . Summa duorum angulorum 15 AC ,
C AP , live angulus totalis BAP , cujus
unum latus tranlit per centrum , habet
per Caliim I . pro menliira medietatem
arcus D E P , hoc elt , ^l !-L

II . Atqui angulus CAP per CafumI .
habet limiliter pro menliira lemiflem ar¬
cus EP , live — J _‘

2

Ergo alter angulus B A C habet pro
menliira - - » id elt , lemidem arcus &

2

luis lateribus intercepti . Quod erat & c ,-
Scholion .

X7f . Habes hinc umverfalem regulam
metiendi quemcunque angulum ad cir¬
cumferentiam , Jive in Jegmento circuli ,
boc ejl , ut vocant , circulo inferiptum ,

jive angulum fegmenti d tangente , &r Je -
cante d punBo conta & us CQmprebenjum.
Ex bac autem propofitione Jpontl fluunt
pleraque , quae ab Euclide lib . 3 . multi
operofius demonfirantur , Theoremata .

Corollarium . / .
rp 176 . Anguli ABD , DCE , quorum

y ’ vertices B & C limt in eadem circum-
ferentia , & aequalibus arcubus AD ,
DE iniiliunt , inter fe omnes limt as -

* * • quales .

1

Vel :
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Vel : anguli B AC , BDC , BEC ,

quorum vertices A , D , E liint in ea¬
dem circumferentia , & eidem arcui BC
infiftunt , inter fe omnes fiint aequales -
Euctid . lih . $ . prop . 2 1 »

Corollarium IL

h ^ fml

^ -̂ Chabeipg

^ uodent &t

'uluni d &

muto circi ,

unfcrijitm ,

fnti , oj -

iiipidu /m .

putipunt
it . 3. multi
'tformti

: E , quorr
jdandi®
rcubus

ff
i»1

177 . Angulus ad centrum C AD tlu -
plus ert anguli CBD ad circumferen - y
tiam , cum idem arcus CD eft balis pj (‘.
ancisiorum . Euciid. hb . 3 . prop . . 20 . q ? '

Nant angulum ad centrum CAD me¬
titur integer arcus CD , ejiilque lemiB
fis [ 171 . ] metitur angulum CBD ad
circumferentiam .

Scbolion .

178 . Dominus Deidier in egregio 0 -
pere , quod infcripfit : Science des Geom .
p . 1 . n . 159 , Geometras coarguit , quafi
verd hoc 1 heorema non fatis etreumferip -

te prommeiaverint . Ait enim eofdern

contentos fuijfe hac expreKone : Angu¬
lus ad centrum duplus eu anguli ad pe-
ripheriam , cum uterque eidem arcui
infidit , vel , iit expomt Cluvius , cum
fuerit eadem peripheria balis angulo¬
rum . Monet itaque Deidier , addi oporte¬
re : cum uter que angulus liimmkatemhabet ad caldem partes arcus conver -
fem .

Ratio e[ l , inquit ipfe , I . quia angu¬

lus B A C ad circumferentiam ejt angu¬

lus in femicirculo ; neque tamen ad - cen -F 3 trum
i
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trutn angulus ullus fieri , poteji , qui eidem

arcui injiftat .

JL Angulus BAC ad circumferen -

Tab . tiani efl angulus in fegmento minore ; an ~
V . gulus autem ad centrum BDC , cujus

Fig . vertex ad oppofitam partem convertitur ,
87 * non femper duplus erit anguli ad peri-
8S - pheriam . Nam angulum ad centrum B

DC metitur arcus BAC ; 2f angulum

ad peripberiam BAC metitur ( 171 . )

femijjis arcus B E C , quce femijjis non

aquat arcum BAC , nisi quando arcus

BAC efi tertia pars totius circumferen¬
tia .

At , pace tanti Viri , hoc addit amen¬

tum c ? mutile mibi videtur , £7 ' alienum

tenfeo d trita Geometrarum loquendi con -

fuetudine . Quid enim aliud fibi volunt ,

mm dicunt : utrumque angulum eidem
arcui debere infidere , vel , eundem arcum

bafim efTe utriufque anguli , niji idipfum

quod Deidier adjiciendum putat , verti »

cem urriufque anguli ad eafdem partes
arctis debere converti ?

Duo autem , quos Deidier recenfet ca -

fus de angulo in femicirculo , cf de an¬

gulo in fegmento ?ninore , neque d Theo¬

remate comprehenduntur , uti palam efi -,

edfque multd ante profpexerat Clavius

Iw . 3 . elem . , qui , quam relationem ha¬

bere adhuc pojjcnt ad angulum centri 1

luculenter explicat , ^ demmfirat hifce
verbis .

Quod
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Quod fi recta - B D , C D in centro
angulum non coni ii ruant ad partes balis
BC ; quod tum demum fit , quando
fegmentum B A C eft vel femicirculus ,
vel Tegmentum minus : nihilominus fpa-
tium illud ad centrum duplum erit an¬
guli ad circumferentiam , qui eandem
habeat balim , quam fpatium illud . Du -
£fa enim recta A E per centrum , erit
tam angulus BDE ad centrum duplus
anguli B A E ad circumferentiam , quam
angulus CDE ad centrum , anguli CAE
ad circumferentiam : iit oltenfum eft .
Spatium igitur ad centrum D , balim
habens B E C , conftanfquc ex duobus
angulis BDE , CDE , duplum eft to¬
tius anguli BAC . Quod eft propo -
litum .

Corollarium III .

1 179 . In circulis aequalibus , vel in ea¬
dem , li anguli live ad centra , five ad
circumferentiam lint aequales , etiam ar¬
cus , quibus inliltunt , fimt aequales .

Et reciproce , li arcus funt aequales ,
etiam anguli aequales erunt . Euclid . lib*
3 . prop . 26 . 8f 27 .

Conftat pariter duos angulos inaequa¬
les , quorum vertices fiint in circumfe¬
rentia ejufeiem circuli , iniiftere arcubus
inaequalibus , majoremque angulum iii -
fifterc majori arcui .

Et reciproce .
F 3 Corel*
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Corollarium IV ,\

Tab i 8° - Angulus BAC in lemieirculoy ' rectus eft. Euchd hb . 3 . prop . 3 i . pars 1 .
Nam femillis fcmicirculi , cui inliftit

idem angulus ad circumferentiam , eft
quadrans , menfura anguli recti ( n . 61 ) .

Corollarium . V.

181 . Angulus BAC in fegmento
Tab . majore dt minor redo , id eft , acutus .

V * Euclid . lib . 3 . prop 3i . pars 2 .
Fig . Nam inliftit arcui , qui femicirculo

9° * minor eft , ejiifque femillis quadrante
minor , menfura anguli acuti .

Corollarium VI .
i % 2 . Angulus BAC in fegmento mi-

i ab . nore e ( t major recto , id eft , obtufiis .
^ • Euclid. lib . 3 . prop . 3 . pars 3 :
Fig * Nam infiftit arcui : qui femicirculo
9 1 - major eft , ejiifque femillis quadrante

major , menfura anguli obtufi .

Tab .
V .

Fig .

Corollarium VII .
183 . Hinc examen norma : , num ex¬

acti rectangula fit , initituitur . In cir -
culo enim quocunque , polito ad cir¬
cumferentiae punctum quodvis A nor¬
mae vertice , fi latera per diametri ex¬
trema B , C tranfdint , angulus eft re¬
ctus j fin miniis , aut acutus , aut obtu¬
fiis erit .

Si normae latera ad puncta B & C
continuo adjuncta teneantur , interea

dum
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dum angulus * utrinque circumagatur :
vertex anguli A deferibet circumferen¬
tiam circuli , cujus diameter clt linea £C ,

Corollarium VIII .

184 . Ab extremitate A rectae A C ,
qua; ultra punctum A produci nonpos - Ta » .
iit , perpendicularem excitare . Y ’

Sumpto quovis extra datam lineam
puncto F , ex quo , tanquam centro , 93 >
intervallo FA deferibatur circulus , qui

quae* .
acuti.
/ 7.
t fegmentons-
ell , obtafs
n
1« fttniaroi )
lb' quiffiC
uli
H.
tr , mim er-
rjr . In ar¬
duo ^ ®
evis A nof
iditietnct

unius ^ i:'
l autoA

i
0 ' ^

datae reftae A C occurrat in E , ducta -
que diametro E F B , recta B A erit
perpendicularis quaeiita ( n , 180 . ) .

Similiter ex dato extra rectam BC
puncto quovis A , ad eandem ducenda
iit perpendicularis .

Ex puncto dato A ducatur obliqua
A E , qua ; occurat rectae B C in aliquo Tab .
puncto E ; tum fu per A E , tanquam y >
diametro , deferibatur (emicirculus ABE , p 'Jfr>
qui reftcE BC occurrat in alio puncto
B : recta AB erit perpendicularis quae¬
iita .

Corollarium IX .
- 185 . Ex pun£to dato A re£tam du¬

cere , quae datum circulum B b tangat .
Euclid . lib . 3 . prop . 17 .

Centrum C , & datum punctum A
jungantur recta CA : fuper qua , tan - y
quam diametro , deferibatur circulus
ABCb occurrens dato in punitis B & b . , m *
Utraque recta Ab , AjB erit tangens y '

F 4 qu a:-
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quaefita . Nam ductis radiis Cb , CB ,
anguli Cb A , CB A in femicirculo utrin -
que recti fiint ; & confequenter rectae
Ab , AB erunt perpendiculares extre¬
mitati radiorum Cb , CB , atque adeo
tangentes ( n . 142. ) .

Corollarium X.

Tar . i $ 6 . Si recta BC circulum tangat , &
V . alia ex contactu A du£ta A D eundem

jjjfr . fecet , erit angulus CADatangente , &
57 . fecante fadtus , par angulo A E D , qui fit

in fegmento alterno . Euclid . lib . 3 - prop ,

Nam utriufque anguli CAD & AE
D menfura eft femiliis ejusdem arcus
AFD .

Corollarium XI .
Fkt . Angulus CAD minoris feg -

97 , menti , & angulus A F D infcriptus in
eodem fegmento , fimul fumpti aequan¬
tur duobus reitis .

Nam ex diftis angulum CAD meti¬
tur femiflis arcus AFD ; & angulum A
FD metitur femiflis arcus reliqui A E
D . Ergo utrumque angulum fimul fiim -
ptum metitur femiflis totius circumfe¬
rentiae , ideft , menfiira duorum recto¬
rum . Simili ratiocinio demonftrabis , an¬
gulum B A D majoris fegmenti , & an¬
guium A E D infcriptum in eodem teg¬
mento , fimul fumptos aequari duobus

i
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i

1

i
n
i

5
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sn

1
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Cor odarium XII .

188 . Duo anguli circulo mfcripti A D
B & AC B , oppoliti , & infiltentes iis¬
dem punctis A & B , aeqiuintur duobus
rectis . Euclid . Hb . y . prop . 22 .

Nam alterutrum metitur femilfis ar¬
cuum , ouibus infillunt . Ergo utrum¬
que metitur totius circumterenti * fe -
milfis , quas elt menfiira duorum recto¬
rum .

Corollarium XIII i

Tab ,
V .

Fig .
98 .

V .
Fig .
99 .

189 . Si centris in eadem recta linea
A O in infinitum protraCta acceptis de - ^ B *
feribantur per A plures circuli in ampli¬
tudinem quamcunque excrcfcentes , 8c
a punCto contaftus A ducatur fecans A
B C D : arcus Unguli , intercepti a tan¬
gente AG , & chordis AB , AC , AD ,
erunt totidem graduum .

Nam eundem angulum GAD meti¬
tur femilfis arcus AB , femilfis arcus A
C , & femilfis arcus A D & c .

PROPOSITIO II .
19° . Problema . A dato circulo Xfeg-

mentum DGE auferre capiens anguium F ^ B*
DGF parem dato . Euclid . lib . 3 . prop , E . *
34 . Ln S‘

Refolutio . Ducatur tangens DF ( n . 10 ° '
142 . ) ; & a puncto contactus D age fe -
cantem DE , qu * cum tangente efficiat
angulum b DE parem dato . Haec fecans

K 5 D
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DE auferet fegmentum DGE capiens
angulum dato parem .

Demonftratio . Nam angulus quivis D '
G E inferiptus circulo , & iniiftens arcui
I ) E habet pro rnenfiira femiffem ejus¬
dem arcus [ n . 173 . ] . Atqui femilfis ar¬
cus DE clt rnenfiira anguli F D E —- da¬
to angulo ( n . 174 . ) . Ergo faitum elt ,
quod jubebatur faciendum .

191 . Problema . Super data ree ! a B D
fegmmtuni circuli condrucre capiens an¬
gulum dato parem . Euclid . lib . 3 . prop .
L33 -

Refolutio . Super B D fac angulum F
B D parem dato : a pumilo B excitetur
BG perpendicularis ipli 15 F ; & in me¬
dio reitae B D perpendicularis altera E
C , quae fccabit rciiam B G in puncto C ,
a quo circulus intervallo B C deferiba -
tur . Dico Ditum .

Demonftratio . Ex punito quovis N
fegmenti B N D jungantur rectae NB ,
N D . B F perpendicularis radio B C tan¬
get circulum [ n . , 142 . ] . Quare angu¬
lum F B 1 ) , aequalem per hypbthefln an¬
gulo dato , metitur femiffis arcus BED .
Sed idem angulus FB D aequatur angu¬
lo BND fegmenti alterni ( n . 186 . ) . Er -
<yofeomenrum circuli RN i ) canit angu -

PROPOSITIO III .

Ium dato Quod erat & c .

Sebo -
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Scbolion . \

192 . Ex eadem Prop . I . Corol . I . ,
nimirum , quod omnes anguli ad circum¬

ferentiam infcripti , eidem arcui infis -

tentcs , fint aequales , confequitur metho¬

dus omnium expeditifjima , qua portio

cujusvis circuli defcrtbi fofjit , tot gra¬

duum , quot libuerit , fini circino , aut

centro ejufdem circuli 3 quce praxis efi
maximae utilitatis . 1

Efio AB chorda arcus qucefiti . Opor¬

teat autem arcum defcribere graduum Tab .
10 . Angulus itaque vi hoc arcu injcrip - Y *
tus habebit pro menjura femijjem gra - Eig .

duum 350 , hoc efi , gradus 175 . 102 .

His po / itis , duas regulas CD , CE ita

firmiter conjungo in C , ut DCE fit

graduum 175 , quique nunquam vanari

pofiit ; dein duos clavos extremitatibus

chordae A B defigo ; & verticem anguli
C ed lege circumago , ut duce regulae C
D , CE femper radant clavos A B ,
ilfque in motu adrepant . Hac ratione
vertex C lineam circularem ACB de -

fcribet , hoc efi , arcum circuli qucefitum

graduum 10 .

Hac praxi portio circuli cujuslibet ma¬

gnitudinis defer ibi potefi . Herum , cum

heee operatio mechanica fit , geometricam

alteram exhibeo ex iifdem principiis .PROPOSITIO IV .
195 . Problema . Data cujusvis ' feg~

menti circuli chorda AB , datoque angu¬
lo



V .
Fig .
'103 .

92 Elenentum IV .
1 * B ‘ 16 in eodem fegmento , invenire punEta

omnia , per qua tr an[ibit arcus ejufdem
chordce AB , quin cognofcatur , autqux -
ratur centrum circuli , cujus efl portio
arcus qmefitus .

RefoL , rcf Demonftratio A puncto B
ducatur utcunque re£ta B C : fiat angu¬
lus B C G par dato ; tum ab extre¬
mitate altera A ejufdem chordae BA du¬
catur AF parallela ipfi C G , quaz rectae
B C occurrat in punito F . Angulus B
F A = - BCG [ n . tix . ] , hoc eft , per
hypothelin angulo dato . Itaque arcus
quselitus tranfibit per F . Eadem me¬
thodo invenies alia puncta ejufdem ar¬
cus , quin quaeratur centrum circuli ,
cujus eft portio arcus ejuaefitus . Quod
evat & c .

Scholion .
194 . In Propofitione I. hujus elemen¬

ti angulum , cujus vertex Jit in circum¬
ferentia circuli , ita circumfcripfimus ,
ut ejus latera ultra verticem producta
nujquam circumferentia occurrere pof-
(int ; atque adeo Theorema I . unice lo¬
cum habet , vel quando angulus inferi -
hitur in fegmento , vel quando angulus
fegmeuti d tangente , b J Jocante d puncto
Contactus comprehenditur . Fieri autem
interdum potc/i , ut anguli , cujus ver¬
tex eft in circumferentia , latus unum
ultra verticem productum fecet eandem
circumferentiam : in quo cafu , qua lege

itfnitn -
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definienda Jit bujus anguli menfura , fic
fiatuimus .

PROPOSITIO V .
195 . Theorema . Angulus B AC , tu - Tab .

ji/ s vertex Aejt in circumferentia circuli , V .
comprebenjus a chorda AC , extra arcu - Fig.
Ium a recta B A , qua tamen ,fi ultra verti - 104 »
cem A producatur , circulum fecet , <y ali¬
am chordam A D fubtendat , halet pro
menfura medietatem duorum arcuum ,
hinc AFE , inde AMD ^ quos dux chor¬
da AC , AD fubtendunt .

Demonfiratio . Anguli B AC , CAD
aequantur duobus re & is ( n . 74 . ) ; & eon -
fequenter horum menfura eft femiflis to¬
tius circumferentiae ( n . 61 . ) , nimirum ,
AFE H AMD ED . Atqui per

222
Theorema I. anguli CAD menfura cftE D .
—7— Ergo anguli B A C menfura erit
femiflis reliquorum duorum arcum , id*
e ft Quod erat &c .

196 . Aliter . Per punclum A ducatur
tangens N AO . Angulus B A C aequa¬
tur duobus angulis B A N , N A C . At¬
qui BAN = OAD oppolito ad verti¬
cem . Ergo totus angulus B A C aequa¬
tur duobus fimul fiimptis angulis Teg¬
menti , nimirum , NAC & OAD , quo¬
rum menfura eft femiilis arcuum Ab E »

A



i
'i*

r ■.

/l

„1© * V
'S t '

n :

A
, * »

: 7%
vj '

, ,Oi >
vr

4f
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AMD . Iraque angulum totalem BAC
metiuntur fcmifles corumdem arcuum ,
quos duae chordae AE , AD fubtendunt .
Quod erat & c .

PROPOSITIO VI .

Tab . 197 . Theorema . Angulus quivis B A
V. C , cjijus vertex A ejt inter centrum ,
Fig . circumferentiam , habet pro menfuraje -

ioj . mijjem arcus B C d fuis lateribus inter¬
cepti , cm infidit , ac praeterea femifjem
arcus E F ' comprehenfi d lateribus ad cir¬
cumferentiam produtlis anguli E A F op -
pofiti ad ^verticem .

Hoc eii fumma femdlium eorundem
r r FF »

arcuum BC & EF , live - h ——2 2
erit menfura folius anguli BAC .

Demonflratio . A puncto F , ubi latus
unum B A occurrit circumferentiae , duca¬
tur recta FD parallela alteri lateriAC . Erit
angulus B A C = • B F D ( n . 1 c8 . ) . At¬
qui ( n . 171 . ) anguium BFD metitur
femiilis arcus B D , nimirum ,

Ergo pariter angulum B A C metitur

- f Sed (. ; !:1 = E E , quia

CD — EF [ n . 147 . ] . Ergo angulus
BAC habet pro menlura _Ji —fJdl *•

2 2
Quod erat & c .

Hinc
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LiberI . 95
Hinc etiam demonftrari facile poteft ,

angulum BAE , cujus vertex eit inter
centrum , & circumferentiam , habere
pro menfuta femiffem arcus B E a fiiis la¬
teribus intercepti , ac praeterea fcmiHem
arctis F C comprchenfi a lateribus op-
politi anguli ad verticem .

Nam ang-uli BAE , BAC fimul
aequantur duobus redtis , & confoquen -
rer habent pro menfura femicirculum ,

B E , BC . F C . E Fnimirum .
2 2 3 2

Atqui ex nuper dictis angulus BAC ha -
, r BC . , EF T- „bet pro .menfura - —f-- - Ero -o

2 2 °

angulus BAE habet pro men / ur *
Quod erat & c .

PROPOSITIO VII .
198 . Theorema . ^ wtoBAC , cu¬

pis vertex A efl extra circulum , ejujque
latera A B , AC arcum concavum D P E y #
intercipiunt , & arcum convexum MN ,
habet pro menfura femiffem differentia I0 £
duorum arcuum DPE , MN , quos ea¬
dem latera comprehendunt .

Hcc eft , li ab arcu ccncavo fubduca-
tur arcus convexus , femillis refidui ar¬
cus erit menfura anguli B A C ,

Demonftratio . A puncto 3V1 , ubi latus
unum AB occurrit circumferentiae , du¬

catur
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96 Elementum IV .
caaur recta M P parallela alteri lateri A
C . Angulus B A C = B M P propter
parallelas [ n . 108 . ] . Atqui angulus
BMP habet pro menfura ( n . 171

Ergo angulus BAC habet pariter pro
menfura ^ Sed PE = MN ( n .2
147 . ) . Ergo D P eft: duorum arcuum
DPE , MN differentia . Itaque angu¬
lus B AC habet pro menfura femiilem
differentiae duorum arcuum , concavi D
PE , & convexi M N , quos eadem la¬
tera intercipiunt . Quod erat & c .

Fig . 199 . Demonftratio univerfalis eft ,
107. live anguli BAC duo latera circulum
jog ’ fecent , live latus unum B A circulum

tangat , & alterum C A fecet , five utrum¬
que latus circulum tangat .

Corollarium .

Ab hifce tribus Theorematis nuper
demonftratis haec confequuntur .

I . Angulus , cujus menfura eft femif
Iis arcus concavi a fuis lateribus inter¬
cepti , habet verticem ad circumferen¬
tiam circuli , cujus eft pars datus arcus .

II . Angulus , cujus menftira eft: major
femiifi arcus concavi a luis lateribus in¬

tercepti , habet verticem intra circulum ,

cujus eli pOitio datus arcus .

III . Angulus , cujus menfura eft minor
femifli arcus concavi , cui inliftit , habet
verticem extra circulum , cujus eft pars
datus arcus . ELE -
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