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Scholion .

In libellationibus prafertim longiori¬
bus alii dioptras adbibent , ut certius col-
liment , alii dioptrarum loco telefcopia .

ELEMENTUM III .
Di Lineis Circularibus y earuniqne mutuo

inter fe , , £? cum Lineis Reptis
occurfu .

Superioribus Elementis , poftquam
reftarum linearum invicem concurren¬

tium , & earum etiam , quae nunquam

concurrunt , fymptomata perfecuti fui¬

mus , ordo rerum poftulat , ut haec ea¬
dem conlldcratio ad lineas circuxares

traducatur .

DEFINITIONES .
124 . Planam ( iipcrficiem comprehcn - Tab .

fam circuitu unius lineae ABGDE , IV .

cujus omnia puncta aequaliter diftent ab Fig .

D s eodem 50 .



58 Elementum III .
eodem punito C ejusdem plani > dixi¬
mus n . 56 . vocari circulum , punctum
C centrum , lineam AB .GDE cucum -
ferennam , quamlibet portionem cir¬
cumferentia; arcum , ce lineam quam¬
vis redam a centro ad circumferentiam
ductam radium nominari . Hifce defini¬
tionibus fequentes addenda ; fimt .

lif . Omnis repla linea , puta , BD >

cujus du 'a extremitates C i ? D in cir¬

cumferentiam dejimmt , dici / olet Chorda ^

qua , fi per centrum tranfit , uti A D ,

vocatur etiam Diameter , duobus ra¬

diis aquatur . Atque hinc omnes diame¬tri ejusdem circuli fimt tequ -ales .
126 . Si repla E F ita circulum tan¬

gat in E , ut pro dupla ad F , nulla ra¬

tione circulum fecet , fed tota jaceat ex -

tra ipfum 5 dicetur repla EF Tangens
circuli .

Tab . i 2, 7 . Segmentum circuli efi figura ,
IV. fub arcu BGD , ejufque chorda BD

Fio-.* comprehenditur .
50 . Spatium , feu figura comprebenfa ab

arcu AB , cf duobus radiis C A , C B ,
nominatur SePlor circuli .

iz ? . Si d quovis circumferentia punPlo
B ad diametrum A D ducatur perpendi¬
cularis B H , [nec dicitur ordinata circuli

refpectu diametri AD ; & partes A H ,H 0 diametri , vocantur abfcijfia ordi¬
nata B il «

Omnis r : Pla , qua circulum fecat , ge¬
ner atim dicitur Secans .

Circu -
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Circuli Concentrici fnnt , qui idem Tab .
centrum habent : Excentvici , qui centra
habent diverfa .

Corollarium . T.

129 . Duae circumferentiae concentri¬
cae , quarum radii lint aequales , in uni¬
cam commifcentur ; quarum autem ra¬
dii fiint inaequales , nufquam concurrunt .

130 . Hinc circuli fe mutuo feeantes ,
aut interius tangentes non habent idem
centrum . Euciid. lib . } . prop , f . Ef &

131 . Problema . Fer data tria punefa.
non in direElum jacentia A , B , D circu¬
lum dsferibere . Euciid . lib . 4 . prop . 5 .

Refolutio . Puncta data A , B , D binis
reitis AB , BD conneite , quas [ n .
73 . ] bifeca perpendicularibusMN , O P ,
concurrentibus in C . Hoc erit centrum
circuli per A , B , D tranfeuntis .

Demonftratio . Quia recta MNperpen -
dicularis eft in medio rectae A B , punctum
C ejusdem perpendicularis erit ( n . 51 . ) * *
aequaliter diftans ab extremitatibus A t<1S *
& B . Etrurfum , quia QP perpendi - 53 *
cularis eft in medio rectae BD , punctum
pariter C erit aequaliter diftans & pun¬
itis B & D [ n . 51 . ] . itaque punctura
C aequidiftat a tribus punctis A , B , 13 , &
conlequenter ( n . 56 . ) erit centrum

Corollarium II .

PROPOSITIO I .

circum-



6o Elementum III .
circumferentias tranfeuntis per fria data
puncta A , B , D . Quod erat & c .

PROPOSITIO II .
132 , Theorema . Sicxtra circulum ,

Tae . vel in ipfa circumferentia circuli , vel in
IV . circulo quodvis aliud d centro C accipia-

Fig . tur punflum A , ex quo relice plures in
54 - circumferentiam cadant .
5 C I. Maxima erit AB , qua per centrum
56 . tranfit .

II . Aliarum A E , AD major eft illa
A D , cujus extremitas D eft propior ex¬
tremitati B maxima AB .

Et reciproce .
I . Si refla AB d quovis punflo A ,

quod no7i fit centrum , dufla ad circum¬
ferentiam , fit omnium rectarum maxi¬
ma , qua ab eodem punflo A ad circum¬
ferentiam duci pojfint , refla AB tranfi -
bit per centrum .

II . Si duarum reflarum inaqualium
AD , A E neutra per centrum tranjeat ,
refla AD , qua major eft , extremitas
D propior erit extremitati B ejus refla
AB , qua per centrum tranfit . Euclid .
lib . 3 . prop . 7 , & 8 .

Demonftratio . Ducantur radii CD ,
CE ad extremitates rectarum AD ,
A E , quas per centrum non tranfeunt:
erit

I . CB = CD ; additaque ntrinque
communi AC , fiet AB -= AC —f CD .

Atqui
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Atqui [ n . 28 . 3 AC — f CD :> AD . Ergd
Ali ^ AD . Eodem modo demonftra -

bitur AB > A E . Quare maxima erit

AB , quae per centrum tranfxt . Quod

erat primum .

II . CD = CE . Atqui [ n . 28 . ] CO

~ fOD > CD . Ergo CO — f OD > C

E . Aufer O C ex utroque membro : refi -

duum OD > C ) E . Adde A O utrinque :

fiet A O — (- O D , ficu A D > A G - + •

OE . Sed AO — f- OE > AE ( n . 28 . )

Ergo multo magis AD > A E . Quare
reaarum per centrum non tranleuntium

major cit illa , quae maximae propior .

Quod erat alterum .Et reciprocL

I . Quia ex prima parte hujus , refla ,

quae non tranlit per centrum , non eft

omnium maxima linearum , quae ab eo¬

dem punfto A , quod non eft centrum ,

in circumferentiam cadunt : perfpicuum

eft , rectam AB per centrum tranfire , fi

omnium maxima fit . Quod erat ter¬
tium .

H . Si duarum reftarum inaequalium

A D , A E , quae major eft A D , non eflet

maximae proprior , per primam partem

hujus minor eflet , contra hypothcfin .

Quae omnia erant demonftranda .

Corollarium I. Tab .

133 . Si duae reftae AD , AG ab eo - IV .

dem punfto A , quod non fit centrum , Fig ,

ad circumferentiam ductae , lint aequales , 57 . 58• earum 5 9 ,



62 Elfmentum III .

carum extremitates D , G erunt aequali -
ter di i Ii ne ab extremitate B rectae A B
tranfeuntis per centrum : hoc eft , arcus
B D , B G erunt aequales .

Et reciproce , fi fint aequidiftantcs ,
erunt aequales .

Corollarium II .

134 . Fieri ergo non poteft , ut ab eo¬
dem punfto A , quod non fit cenfTum ,
ad circumferentiam tres rectae aequales
duci poffint : hoc eft , ut tria puncta
ejusdem circumferentiae aequkiiftcnt ab
eodem pundto A , quod non eft cen¬
trum . Euclid . lib . j . prop . 8 . 9 .

■p AB Similiter tria puncta ejusdem circum -
jy * ferendae , cujus centrum C , pertinere

non poffunt ad aliam circumferentiam ,
6 ° ; cujus centrum A .

Ergo duae circumferentiae FBDF ,
E B D E in tribus punCtis le mutuo fo¬
care non poffunt . Euclid . lib . $ . pro .p 10 .

Corollarium III .

13 5 . 1 . Diameter A B eft omnium chor¬
darum maxima ( n . 132 . ) Et reciproce .
Euclid . lib . 3 . prop . 1 f .

II . Duorum arcuum inaequalium AED ,
A E , quorum uterque iit iemicirculd
minor , iive in eodem circulo , iive in
circulis aequalibus , major arcus AED
majorem chordam A D fubtendit ( n .
132 . )

III . Dua
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III . Duarum chordarum inaequalium

AD , A E , live in eodem circulo , live
in circulis aequalibus , major AD majo¬
rem etiam arcum fubtendit .

IV . Si chordae AD , AG lint aequa¬
les , eorum arcus AED , AHG erunt
aequales . Et reciproci . ( n . 133 . ) Eu -
clid. lik 3 . prop . z6 . £? zl■

V . Si punctum A bifariam dividat ar¬
cum D AG punctum aequaliter diftabit
a punctis D & G . Nam chordae AD ,
AG erunt aequales .

PROPOSITIO III .
» 36 , Theorema . I . Omnium refta -

vnm , qua d puncto A , quod non fit cen¬
trum , in circumferentiam cadunt , mi-
7iima eft AM } qua produci a tranfit per
centrum C .

Et reciproce .
II . Si reSla A M fit omnium mini¬

ma linearum , qua d punito A , quod
7ionfit centrum , in circumferentiam in¬
cidunt eadem A M producta femper tran¬
fit per circuli centrum C . Euclid . lib . 3 .
prop . 7 . & 8 .

Demonftratur I . pars . Efto quaevis
alia recta AN ab eodem pun£to A ad
circumferentiam ducta % quae producta
non tranfeat per centrum C . Dico hanc Tab .
fore majorem ipsa AM. IV.

Ducatur radius CN . Si punctum A Fig .
dt intra circulum , erit NA -fAC > 54 .

N



64 Elementum III .
NC [ n . 28 . ] . Scci N C -= M C . Erg6
NA - + AC > • MC ; fublatoque utrin -
que AC , erit [ n . 36 . ] AN > AM .

Si vero punctum A iit extra circulum ,
Tab . erit AN —f NC > AC ; fublatifque
IV . utrinque aequalibus , id elt , radio N C ex
Fig . una parte , & radio MC ex altera , erit

56 . ( n . 3 6 . ) AN > AM . Quot erat pri¬mum
jDemonftratur II pars . Nam , ii AM

non traniiret per centrum C , non eifet
ex prima parte hujus Theor . omnium
linearum minima , contra hypotheiin .
Quod erat alterum .

PROPOSITIO IV .
137 . Theorema . Si refla FG circum¬

ferenti # occurrat tn duobus pimflis A £ ?
B , circulum fecat . Euclid . lib . 3 . prop .
2 .

Tab . Demonftratio . Ducantur radii CA ,
C B ubi circumferentiae occurrit recta

p ifr> F G . Hi duo radii , cum iint aequales ,
perpendiculares effe non poflimt rectae

' FG , fed cequidiitantes erunt a perpen¬
diculari ducta a centro C . [ n . 92 . J ,
Itaque perpendicularis C D a centro
ducta cadet in medio rectae AB . Atqui
haec perpendicularis C D minor elt ra¬
dio CA , aut CB ; quin imo omnes
redtae duitae a centro C inter A & B
minores funt cildem radiis CA , CB
( n . 89 * ) • Ergo omnia punitareitae AB

inter
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inter A & B contenta , intra circulum
cadunt . Omnes pariter rectas a centro
C ductas ad F G , inter A & F , vel inter
B & G erunt longiores radiis CA , CB
( n . 89 . ) Ergo partes A F , B G ejusdem
rectae F G extra circulum cadunt . Ita¬
que refla F G , quas circumferenti * oc¬
currit in duobus pun£tis A & B , circu¬
lum iecar . Quod erat & c .

Corollarium I .
138 . Ergo tangens F G circumferen - p AK

tias occurrit in unico punflo E 3 aliter jy
fecaret circulum . pio .*iib

Corollarium II . 64 .
139 . Refla CE , a centro C ad pun - „

flum contaflus E dufla , tota intra cir - A ^ B
culum cadit ; & quaevis alia refla , puta , y . ‘
C D a centro ad tangentis punctum quod - * *=>*
vis aliud a punflo contaflus dufla , egre -
ditur a circulo . Hinc fequitur

I . Reftam CE , a centro duflam ad
punflum contaflus , minimam fore om¬
nium linearum , quae duci polfint a cen¬
tro ad tangentem , & confcquenter huic
tangenti perpendicularem effe ( n . 89 . ) .
Euchd . lib , q . prop . 18 .

II . Aliam quamvis lineam CD , quae di
centro ad punflum contaflus dufla non
fit , non eue minimam lineatum , quae
duci poffint a centro ad tangentem , &
confcquenter huic tangenti perpendicu¬
larem non effe .

_ E IIF



46 Elementum III . >

III . Tangens itaque F G tota cadit ex¬
tra circulum , eiimque tangit in E . Eitclid, j
lib . %. prop . 16 . part i . j

Corollarium IIL |
Tae . 140 . Recta igitur CE , quae a centro ' |

IV . C perpendiculari ter ducatur ad tangen - ,
Fip , tem F G , tranlit per punctum conta & us ; i
64, aliter nonellet tangenti perpendicularis . I

Hoc Corollarium u (iu eit refolutioni
problematis , in quo quaeratur , ut de¬
terminetur punctum , in quo tangens
occurrit circumferentiae circuli .

Corollarium IV .
141 . Quia radius CE , a centro ad

pun£tum contaltus ductus , tangenti F
G perpendicularis elt , erit reciproce
tangens F G perpendicularis radio C E
in puncto contactus , feu in extremitate
ejusdem radii

Corollarium V.
Tab . 142 . Et reciproce relta F G , quaeper -

IV . pendicuiariter ducatur ad extremitatem
Fig . radii C E , tanget circulum in Punito E .
64 . Nam , fi haec perpendicularis FGcir¬

culum non tangeret in punito E , relta ,
quae circulum tangeret in eodem punito
E , non eflet perpendicularis radio C E in !
ejusdem extremitate : quod repugnat j
praeced . Corol . I

Habes hinc methodum facillimam ,
qua ad datum circumferentiae punitum
tangentem ducas.

PRO -
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143 . Theorema . Si recla A E perpeti-
licidariter , £r bifariam fecet chordam
FG , ‘

J . KeSia A E tranfibit per centrum C .

II . Eadem bifariam fecabit arcumF E G .

Demonftratur I . pars . Punfta omnia ,
quae aequaliter diftabunt a duabus extre -
mitatibus redae F G , erunt neceffario ^ Y*
in perpendiculari AB [ n . 51 . ] . Atqui F
centrum C eft aequaliter di itans a dua- 65 »
bus extremitatibus F & G , quae fijnt in
circumferentia ( n . 5 6 . ) . Ergo centrum
C eft in perpendiculari A B 3 & confe -
quenter haec perpendicularis per cen¬
trum tranfit . Quod erat primum .

Dctmnfiratur II . pars . Punctum me¬
dium E arcus FEGeft aequaliter di flans
a tuis extremitatibus F & G [ n . 135 . ] .
Ergo perpendicularis A B tranfibit eti¬
am per hoc punctum medium E ( n . 51 . ) »
& confequenter arcum F E G fecabit bi¬
fariam . Quod erat alterum .

Scbolion .

144 . Hoc Theorema viam apefit refoU
vendi duo problemata .

Nam ex prima parte hujus invenies

centrum dati circuli , aut arcus ABD ;

fi nempe in hoc arcu dutantur duce chor¬
da AB , BD , & in earum medio exci - Tab .

tentur perpendiculares M N , OP , pia - IV .

E z rum Fig .
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rum utraque tranfibit per centrum \
confequenter in puncto C concursus deter¬
minabitur centrum . Eodem artificiS da¬
tum arcum perficies . Euclid . lib . 3 . prop .
n c *

. Secunda pars Theorematis docet me¬
thodum Jecandi arcum bifariam .

Corollarium I .

Tab . 145 . Quoniam ex prteced . Tlieor .
IV . recta A E perpendicularis in medio

Fig . chordae F G tranfit per centrum , & fe -
65 . cat arcum F E G bifariam : perfpicuumeft , quod punctum medium B chordae

F G , punctum medium E fui arcus F E
G , & centrum C circuli in eadem recta
linea confiltant . Quare , li linea recta
per duo ejusmodi trium punctorum B ,

, C ducatur , neceftario per tertium
tranfibit , eritque fimul perpendicularis
in medio chordae F G : hoc eft ,

I . Si re£ta A E tranfit per centrum C ,
& pcr punitum medium B chordae F G ,
eadem dividet arcum F E G bifariam , &
erit perpendicularis in medio chordae F
G . Euchd . lib . 3 , prop . 3 . 30 .

II . Si recta A E tranfit per centrum
C , & per punctum medium E arcus F

E G , eadem erit perpendicularis in me¬dio B chordae F G .
III . Si recta A E bifariam fccat <3c chor¬

dam FG , & arcum F E G , eadem tran¬
fibit per centrum , & erit perpendicula¬
ris in medio chorage F G .

Ita-
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Itaque duobus datis dantur reliqua .

Corollarium . II .

146 . Quoniam ad idem punctum me¬
dium B chordae F G perpendicularis
unica duci poteft ( n . 50 . ) 5 & praeterea
ex praeced . Theor . haec perpendicularis
tranlit per centrum C , & perpunctummedium E arcus FGE : iliudevidenter
conlequitur , quod , li linea re£ta fit per¬
pendicularis chordae FG , <Sc tranfeat
per unum ex tribus punctis B , E , C ,
tranlibit quoque necefiario per duo reli¬
qua , hoc eit ,

I . Si rc£ta A E fit perpendicularis
chorda F G , ac bifariam fccct arcum
F E G , eadem tranlibit per centrum , C,
Sc per punctum B medium chordae F G .

II . Si recta A E fit perpendicularis
chordae F G , & trapfeat per centrum
C , eadem Iccabit bifariam dc chordam ,
& arcum . Euclul . hb . $ . prop . j .

Corollarium III .
147 . Duo arcus AF , B G a dua¬

bus chordis parallelis AB , F G inter¬
cepti , lunt aequales . Nam , ii a centro
C ducatur redta CE perpendicularis
fuper AB , erit eadem perpendicularis
alteri parallelarum F G . Itaque per Co -
rol . praeced . recta C E tranlibit per
punctum medium E duorum arcuum
A E B , F ' E G . Erit ergo arcus AFE =^
arcui BGEj & arcus F fi'. = arcuiGE .

E 3 Qua -
I
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Quare , fi fecunda aequalitas lubduca- ;
tur a prima , reiiduum erit arcus AF f=s i
arcui B G .

Tab . Et reciproce , li in eodem circulo duo ,
IV . arcus AF , B G ab iifclem chordis AB , :

Fig . FG intercepti , lint aequales , chordae
66 . erunt parallelae . Nam , li ad punctum

medium E arcus FEG ducatur radi¬
us C E , hic erit perpendicularis chordae
FG ( n . 145 . ) . Atqui punitum E eft
quoque per conflxuitionem medium
arcus AFEGB . Ergo radius CE erit
etiam perpendicularis chordae AB ( n .
145 . ) : hinc idem radius CE erit per¬
pendicularis duabus chordis AB , FG .
Ex quo lequitur , ( n . 87 . ) duas chordas
A B , F G perpendiculares effe eidem
reitae CE , & confequenter parallelas
[ n . 91 . ] .

148 . Hinc dilces per datum punctum
F parallelam ducere datae rectas A B .
Sumpto enim quovis punito C pro
centro , dclcribatur per punctum F ar¬
cus AFEGB , qui reitam A B fecabit
in duobus punctis A & B ; dein ac¬
cipiatur arcus BG aequalis arcui A F :
recta a puncto G ad punctum datum
F ducta , erit parallela quaelita .

Corollarium IV .

Tab . 149 . Ergo duo arcus AE , BE lunt i
IV . aequales , li intercipiantur a chorda AB , '■

tangente FG , quae lint invicem pa - ,
66 . ralla;
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rallelae . Nam radius CE ad punctum
contactus E du£tus , tangenti perpen¬
dicularis eft ( n . 139 . ) , & pariter per¬
pendicularis chordae parallelae AB ( n .
99 . ) 5 & confequenter dividet arcum
AEB bifariam . Ergo punctum conta¬
ctus E tangentis , quae chordae AB lit
parallela , fecat arcum AEB in duos
arcus aequales .

PROPOSITIO VI .
150 . Theorema . Duae circumferes

tia , juce fe invicem fecant , in duobus
tiwtiim punclis jibi mutuo poffunt occur¬
rere .

Et viciilim .
Duce circumferentia , <] ua in duobus

punitis B cf D jibi mutuo occurrunt ,Je
invicem fecant . Euclid . lib . 3 . prop . 10 .

Demonjiratur I . pars . Nam duae cir¬
cumferentiae in tribus punctis non poP
funt occurrcrc , quin mutuo congruant ,
& in unicam confundantur ( n . 134 . ) .
Ergo duae circumferentiae , quae fe in¬
vicem fecant , in duobus tantum pun¬
ctis Ubi mutuo occurrunt , hoc eft , in
puncto ingrcfsus unius in alteram , & in
puncto egrefsus . Quod erat primum .

Demonjiratur II . pars . Ex A centro
unius ciru ' i ducantur radii AB , AD ad
puncta , in quibus circumferentiae fibi
mutuo oc urrunt . Itaque , cum duae
rectae AB , A D fint aequales , neutraea -

E 4 rum
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nim tranlibitper centrum C alterius cir¬
culi BGDE , led ambo delinent in pun¬
cta B & D seque diltantia ab extremitate
E rectae A E , quae tranlit per centrum
C hujus circuli ( n . 133 . ) . Concipe jam
ab eodem puncto A ad omnia circum¬
ferentia : BGDEB puncta infinitas re¬
ctas duci : re£tae , quae ab arcu B G D
terminantur , minores erunt radiis AB ,
A D ( n . 13 6 . ) ; redtse , quae ab arcu B E
D terminantur , majores erunt iisdem
radiis A B , AD ( n . 132 . ) . Ergo arcus
B ED erit extra eundem ; Sc comfequen -
ter duo-circuli , qui in duobus circum¬
ferentiae punctis libi mutuo occurrunt ,
fe invicem lecant . Quod erat alterum .

Corollariam / .

Tab . x5r . Duae ergo circumferentiae , quae
IV . fe tangunt vel exterius , vel interius , in

Eicr . unico puncto E libi mutuo occurrunt ;
69 . alioqui contra hypothelin le invicem fe -
70 . carent . Euclid . lib . $ *prop . ij .

Quinimo omnes , quotquot ducere
libuerit , circuli , qui habent centra in
una refta , eamque lecant in eodem pun¬
cto E , fc mutuo in puncto illo contin¬
gunt . Quod perlpicuum elt , inquit P.
Tacquet , ex notione ipfa linearum , quae
comparantur . Neque enim aut recta li¬
nea , & curva circuli peripheria , autpe -
ripheriarum inaequalium diverfe curva¬
turae fecundum ullam fui partem poffunt

com
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congruerej congruerent autem , fi fe in
tota invicem parte aliqua tangerent ,

Corollarium II .
152 . Ergd rc£ta AE , quae a centro

A circuli X ad punctum contrafrus E
utrique circulo X <& Z corhmune duci¬
tur , eft omnium rectarum minima , quas
duci poilint ab eodem puncto A ad cir¬
cumferentiam circuli Z . Nam , ut pa¬
let , AB > A E .

Corollarium III .
153 . Si cluo circuli X & Z fe intus ,

vel exterius tangant , recta AE , quae a
centro A unius X ducitur ad punctum
contactus E ; , ulterius producta tranlibit \
per centrum C alterius circuli Z , Nam
A E in utroque cafu eft omnium recta¬
rum minima , quae duci poffint a puncto '
A ad circulum Z [ n . 136 . ] .

Duorum ergo circulorum fe intus ,
vel exterius contingentium duo centra ,
& punctum ' contactus fiint in una ea -
demque linea recta .\ Itaque , II duo circuli te intus , vel ex¬terius tangant , recta conjungens eo¬
rum centra C & A tranlibit per conta¬
ctum E . Euclid, lib . 3 . prop . 11 . iz .

Corollarium IV. Tai .
i 54 . Hinc duorum circulorum fe fe IV .

tangentium facile determinatur punitum Fig .,
contactus E : fi nimirum per eorum cen - 69 .
tra ducator recta AC . 70 .

. Es , Corol-
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Corollarium V .

155 . Ex Corol . 4 . confequitiir etiam
methodus detcribendi quemvis circulum ,
aut . arcum , qui datum circulum tango*
in dato puncto . Nam per dati circuli
centrum , & per datum punctum con -
ta£tus ducta recta traniibit per centrum
alterius circuli intervallo quovis deferi-
bendi .

Scholion .

t <; 6 . Foftrema heee operatio Archite -

Shs maximi usus cjje folet ; quippe qui ,

adhibitis portionibus ejufdem circuli , vel

diverforum circulorum fe fe contingenti¬

um , diverfas curvas eo artificio deferi -

bunt , ut curva ex his fegmentis compo -

fitu , una eadernque , fu aeque originis ejje

videatur . Exponam itaque hoc loco in

gratiam Tironum praxes ab Architectis
adhibitas .

Tab . 1 ' 7 - Praxes . Cymatium E D C ed
curva jinuofa , qua punElum inflexionis

p ' irr > habet in D , quaque componitur ex duo -
-, ‘7 . bus fegmentis circulorum fe fe tangenti *

lj 2 ' uni in hoc punSo inflexionis D . Qitare
centra A c / B , punctum contactus D

duorum arcuum funt in eadem rcSla li¬
nea A D B .

T 1 f 8 . Arcus deprefli , qui ad fmiiUtu -
•m1®' dinemfemiellipjium accedunt , confiant tri -

* bus fegmentis circulorum , quorum mc -
' dium D F tangit extremitatibus fuis D73 ' £/
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& F duos alios arcus ED , F G . Itaque
centrum A « rab - E D , centrum B ar¬

cus DF , b J punctum commune conta¬

ctus D , quo hi duo arcus junguntur ,

funt in unica relta linea B A D . Simili¬
ter centrum B arcus D F ’ , centrum C

arcus F ' G , punctum cont altus F ,

quo duo iftiujmodi arcus connelluntur ,

funt in eadem relta B C F .

i f 9 . Helices , qua fpiralium formam

imitantur , confiant pluribus arcubus Tab ,

ED , DF , FG , fibi invicem fucceden - IV .

tibus , qui Je contingunt in punctis , ubi F ig -

uniuntur . Itaque centrum A primi ar - 74 *

cus E D , centrum B fecundi DF ,

<df punitum cmtactus D , ubi conneltun -

tur . hi duo arcus , funt in eadem relta li¬

nea DB . Pariter centrum B arcus DF ,

centrum C arcus fequentis FG , &

punitum contaliiis F" commune duobus

arcubus , funt in eadem relta BF . Atque

ita . porro de reliquis arcubus , qui connelti

pojfent , cf curvaan non interruptam

componere videntur .

PROPOSITIO VII .
160 . Theorema . Inter tangentem E D ,

arcum circuli nulla duci potefi relta _

linea , quin circulum fecet . Eudid . Jib . 3 .

prop . 16

Demon fi ratio . Infra ED , II fieri po -

refc , cadat F B tota extra circulum . Quo - 7 5

niam tangens E D per B extremitatem
« hame -

I
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diametri perpendicularis eft radio A B

- ( n . 139 . ) , erit eadem FB obliqua radio
AB , & reciproce radius AB obliquus
re£tse F B ; duci ergo potcll a centro A
ad rectam F B perpendicularis A B , quae
minor erit radio AB { n . 89 . ) . Itaque
punctum C intra circulum cadet ; adeo -
que recta F B circulum fecat . Quod
erat & c .

Corollarium I .

Tab . 161 . Quae ab hoc Theoremate con-
IV . fequuntur Corollaria , vel potius para-
Fig . doxa , breviilirne in gratiam Tiro -
76 . num juvat attingere , ehquc infiniti myfi

teria hoc loco primum aperire , variofi
quq infinitorum ordines , hoc eft , calcu¬
li infinitefimalis principia . Angulus igi¬
tur contadtu » tangente HL , oc arcu M
L interceptus , eft quovis rectilineo mi¬
nor . Angulus vero fiemicirculi inter ra¬
dium CL :, & arcum ML interceptus ,
dt quovis rectilineo acuto major .

Scholion .

162 . Hoc paradsxum Euclidis exer¬

cuit Mathematicorum ingenia . Agitata

eft hac de angulo contablus controversa

inter 'ftacohimi Pektarimn Cenomani in

Gallia Matbefeos ProfeJJbrem , Cbrifto -

pborum Clavium . Hic m fchol . ad 16 .

dem . 3 , angulum contaBus recfilineo hc -

ierogeneum agnovit , quemadmodum li¬

nea _ eft fuperjiciei beterogenea \ ili e vero

* angu -
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ungulum contactui e numero angulorum

fujtulit , cf pro non quanto declaravit .

Egregium etiam de angulo contactus , &

Jemicirculi traElatum confcripfit Walli -

Jius vol . z . , ubi cum Feletario angulum

contactus omni affignabili minorem , adeo -

que nullius magnitudinis effe defendit ,

Ferum nemo melius myfterium boc enu¬

cleavit , quam Nerotonus lib . i . princip *

pbilofopb . natural . lem . 6 . , ubi prima ja¬

cit calculi infinitefimalis principia , de -

monftrdt .p e , quomodo angulus rectiline -

us jub tangente , cjf chorda , quae versus

tangentem continuo accedat , comprehen -

Jus , minuatur in infinitum , ultimo

evanefcat : nimirum
163 . Lemma . Si arcus quilibet pofitio -

ne datus A CB fubtendatur chorda AB ,
& in punito aliquo A , in medio curva-
turae continuae , tangatur a reita utrin -
que produita AD , de'in punita A & B
ad invicem accedant , & coeant : Dico , * 1° *
quod angulus B A D fitb chorda , & tan- ^ 7 *
gente contentus minuetur in infinitum ,
& ultimo evanefeet . Nam , fi angulus
ille non evaneicit , continebit arcus A C
B cum tangente A D angulum reitilineo
aequalem 3 & propterea curvatura ad
E unitum A non erit continua , contraypothefin .

itaque inter tangentem AD , & chor¬
dam infinitelimam A B nulla ducipotefi :
reita linea , quae angulum finitum cum

chor -
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ehorda , vel tangente efficiat j ideoqu®
inter arcum AB , & tangentem A ii) nul¬
la duci potcit redta linea , quae arcum
non fecet .

Corollarium II .
164 . Cum refla linea omni carens la¬

titudine inter tangentem ] & circulum
ad contactum duci non poffit , quin cir¬
culum fecet : pcrfpicuum eft tpatium in¬
ter tangentem , & circulum fore infinite
parvum .

Corollarium III .

165 . Hoc tamen fpatium in teipto in¬
anite parvum dividi adhuc poteft in alia
infinita minora tpatiola infinite parva .
Nam per idem punctum contactus infi¬
niti circuli majores duci potiunt . Qua
in re latet totum myftcrmtn afymptoti -
cum , hoc eft , lineae rcdtac ad hyperbo -
lam una tecum in infinitum productam
accedentis ad intervallum quocunque da¬
to minus , nunquam tamen concurrentis .

Corollarium IV .

16 & . Ex his tequitur divertos efle , &
pariter infinitos infinite parvorum ordi¬
nes . Quod P . Guido Grandus luculen¬
ter expotuit , & demonftravit in opere
egregio , quod interibit : De infinitis in-

, finitorum , infinite parvorum ordini-
nibns . Atque hinc calculi infinitefimalis
principia tane fcecundiffima . Verum haec
alibi multo accuratius tractabuntur .

ELE -
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