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ELEMENTUM I,
De variis Linearum ReBarum fibi mutuli

accurrentium affectionibus .
Ex vario linearum occurfii prima haec

Geometriae quali lineamenta ducimus :
retiarum nimirum vel perpendiculariter ,
vel oblique in aiias incidentium indolem
contemplamur , affcclionetquc multipli¬
ces . Quoniam vero , occurrentibus in¬
ter fe lineis , primam genclin nancifi
cunrur anguli , hinc ordiendum nobis eil .

DEFINITIONES .
4t . singulus eji duarum Irnearum inT AJ3.

plana aliqua fuperficie fe mutnd tangenti - i .
uni , £sr* mn in dire & um jacentium , al- Fig .
tenus ad alteram inclinatio. Hoc eft , i .
quia duae linea: AB , AC concurrunt in
A , & non jacent in diredlum , ideo ef¬
ficiunt angulum A in eadem exiflentem
fuperficie , in qua duas illa: linea: conlli -
tuuntur . Dicentur autem duae linea : non
in directum jacere , quando altera earum
versus concurliim protenfa non coinci-
dit cum altera .

Corollarium .
42 . Confiftit itaque anguli cuju / vis

quantitas in fbla inclinatione , non in lon¬
gitudine linearum ; iineae enim longitis
excurrentes , licuti non augent anguli
inclinationem , ita neque ejufdem mag¬
nitudinem .

B 2 4i -
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43 . Angulus reBilineus eft 3 quem re*
Ba linea efficiunt c curvilineus , quem
curva : mixtus , quem reBa , curva .

Rectilincum angulum hoc loco unice
conlideramus .
, 44 . Latera , f eu crura angulifunt linea
AB , AC , qua angulum efficiunt .

Vertex anguli e/i punclum A , in quo
latera Jibi mutuo occurnmt .

45 . Cum angulus eft unicus B AC ,
« mea etiam littera A ad verticem polita
delignari folet . Cum plures anguli ad
unum punclum exiftunt , fblent Geome¬
trae , ut tollatur confiilio , angulum quem¬
libet exprimere tribus litteris B A C , qua¬
rum media A oftendit punclum A , in
quo lineae conficiunt angulum ; extremae
vero litterae B & C lignificant initia li¬
nearum , quae angulum continent ; in¬
terdum etiam unica littera O interitis po¬
lita delignatur ,

46 . Anguli aquales , vel potius fimiles
dicuntur , fi , cum Jihi invicem vertices A
& a imponuntur , latera unius A B , AC
congruant lateribus alterius ab , ac .

Adhocnon requiritur , ut latera fint
xque longa .

47 . Cum reBa AB fuper reBam FG
confiftens in neutram inclinat partem , ac
proinde angulos facit utnnque aquales A
BF , ABG , reBa A B alteri infifiens di¬
citur perpendicularis .

Uterque aqualium angulorum A B fi,
vel ABG dicitur reBus . 48 .
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48 . 55 ?» iwo recta DB fuper re fiam F
G confejiens in alteram partem magir in¬
clinet , ac proinde angulos faciat utrimque Fiw.
inaequales DBF ’ , DBG , recta D B vo - 5 T
catur obliqua ; angulus DBG recto minor ^
acutus nominatur ; £? angulus DBF re¬
flo major , obiufus .

Corollarium I.
49 . Omnes anguli recti fiint inter (k

aequales . Nam , ut ex didtis colligitur ,
angulus rectus nullam patitur varieta¬
tem , nec unus altero major , minorve
dici poteli ; cum linea perpendicularis
cum efficiens non debeat magis in unam
partem , quam in alteram inclinare . Ob -
tufus vero , & acutus augeri poffimt , &
minui infinitis modis ; cum aoilla infie -
xibilitate , inquit Clavius , lineae per¬
pendicularis infinitis etiam modis recta
linea poffit recedere .

Corollarium II .
50 . Ad idem punctum B datae rectae

F G , & in eadem fuperfieie perpendi - Fi »\
cularis unica duci poteft . Nam quaevis
alia D B in unam magis , quam in alte¬
ram partem inclinaret .

Corollarium III .
51 . Si redta A B perpendicularis iit re¬

ctae F’ G in pundto medio B , quoJvis
pundtum , puta , C ejufiiem perpendi - F ’ig.
cularis AB aequaliter diltabk ab extre - 6.
mitatibus F & G datae redtae . Fcrtpi -
cuum elt enim redtas CF ’ , CG , quae

B 3 me -
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metiuntur ddhntiam cjufdem pundi C

ab iifdem extremitatibus , fore aequales ;

aliter perpendicularis AB in unam ma¬

gis partem , quam in alteram vergeret

contra hypothefin .

Corollarium IV .

5 2 . Si reda AB perpendicularis fit re¬

dae F G in pundo medio B , quodvis

aliud punctum D , quod extra perpen¬

dicularem in eadem plana fuperficie fu¬

matur , non erit aequaliter diftans ab ex¬
tremitatibus F & G . Nam FC sCG

ex Corol . I . Si aequalibus addas utrim -

Fig . que C D , erit per Ax . II . F C — f- C D
7 . cCG - + CD . Atqui ( n . 28 . ) C D —f

CG > D G . Ergo per Ax . I . F C - F

CD , hoc eft , DF > DG .

Corollarium V .

53 . Itaque quodvis punctum , quod

aequaliter diftet ab extremitatibus redae

FG , erit in perpendiculari A B , qua :

* ]jp ’ bifariam fecat rectam F G ; eademque
perpendicularis AB tranlit per omnia

puncta aequaliter diftantia ab iiftlem ex¬
tremitatibus .

Corollarium VI .

54 . Denique , quod maxitne notan¬

dum , fi duo puncta A & C , vel A & B

fint aequaliter diffita ab extremitatibus

redae FG , reda linea AB , quae per

Ficr . luec duo puncta tranfit , eritperpendi -
£ * cularis in medio redae F G . Nam duo

punda
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puncta determinant pofitionem lineae ,
( n . 24 .)

Scbolion I .

f f . Dua regula fic compacta , ut an¬
gulum reEium coutineant , infirumentum

ejjiciunt , quod Norma appellatur . Nor¬

ma examen ( ic infiituitur - In quavis re¬

Eta B F , fumpto puncto A , norma latus
A E applica fuper AF ; & juxta latus al- Fig
Urum defcribatur reEta C A ; conversa g ,

deinde norma verfus B , fi utroque latere

congruat reclis BA , C A , fato efie legi¬

timam , & exaltam . Ratio pendet ex

def . perpendicularis [ n . 47 . ]
Scbolion II .

Quia arcus circuli metitur quantitatem

angulorum , idcirco definitionem circuli
hoc loco antevertimus .

<; 6 . Circulus efi plana fuperficies unius

linea circuitu comprehenfa , qua circum¬

ferentia dicitur , a qua ad aliquod punitumA intra contentum , quod centrum dici-
citur , omnes , qua duci pojjunt , reEta Fig

linea , five radii circuli , A B , A C , A D ,

AE funtaquales . Omnia itaque circum¬
ferentiae puncta B , C , D & c . aequidiltant
a centro .

Scbolion .

77 . Si intelligatur reEta AD circapun -
Elum A quiefeens moveri , donec ad eum -

dem redeat locum , d quo dimoveri capit ,

deferibet ipfa reEta totum fpatium circu - pig ,

lare : punElum vero alterum extremum DB 4 deu -

i
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delineabit circumferentiam , feu , « £ i >o -

cant , penpheriam BCDE .

j8 . Diameter circuli eji recla qua darii

linea B A D per centrum diiEla , cf ex utra¬

que parte in circuli penpheriam termina¬

ta , qua circulum bifariam fecat , in duos

iit vocant , femicirculos , quorum femif -

fem B A C appellant quadrantem circuli .

Fig . Arcus circuli eji pars circumferentia

9 . major , minorve Jemicirculo .
Corollarium .

Circuli aequales fiint , quorum radii

fiint aequales .
Scholium .

< 9 . Circumferentiam Mathematici par¬

tiri folent in 3 60 partes aquales , quas gra¬
dus vocant , ob multas illius numeri com¬

moditates , femicircumf erentiam in i8° >

quadrantem in 90 ; gradum verquemli¬

bet dividunt in 60 alias partes aquales ,

quas vocant minuta prima , quorum unum¬

quodque dividitur rurjum in io alias par -

TAB . ^ -f aquales , quas appellant minuta fecun -

II . da ; atque ita porrd , / i modd infirumen -

Fig . ti magnitudo id patiatur . Ejufmodi di -

39 . vifio in minuta prima , & Jecunda adhi¬

betur , cum exaBiffima angulorum inven¬

tio ad ufus potiffimiim Aftronomicos re¬

quiritur . Qud verd methodo , quove ar¬

tificio bac divifio peragenda fit , alibi tra¬
demus .

60 . Cur autem ad circumferentia di -

vifionem ex omnibus numeris Mathema¬
tici
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^ ici elegerint numeros 360 , 90 , & T5 6o ,

Canja ejt , qudJ hi numeri plurimas habeant

partes ahquotas , quod in calculo foletejfe

percommodum . Numerus quippe 3 60 ali -

quotas habet zi , iit in adjeBo Jthemate

patet .

Partes aliquot a numeri 360 .2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 8 , 9 , 10 ,
180 , 120 , 90 , 72 , 60 , 45 , 40 , 36 ,

ia , 15 , 18 ,

30 , 24 , 20 .

Partes aliquota numeri 90 .

2 , 3 , 5 , 6 , 9 ,
45 , 30 , 18 , 15 , io *

Partes aliquota numeri 60 .

2 , 3 , 4 , 5 , 6 ,

30 , 20 , 15 , 12 , 10 .

In his feriebus numeri eppofiti fefe invi - T AB .

cem denominant , quales nempe jmt partes II .

totius ; puta , 45 in primo ordine oppofi Fig .

tum fibi habet 8 proinde 45 efi oBava 39 .

/ wx numeri 360 ; 8 autem eft quadrage -

fima quinta pars numeri 360 ,

61 . Menjura anguli eft arcus circuli A

C , qui ab ejufiiem anguli vertice B tau -

quam centro , & r intervallo quovis dejcri -

bitur , a lateribus BA , BC fmwi / z/z- TAIJ .

tur . Quare angulus ABC totidemgra - ^duum , & minutorumcfTedicetur , quot ^ 1S *
gradus , & minuta continet arcus inter - IO*
ceptus AC .

6 2 . Menfura anguli reBi eft femper

B $ qua -
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Fig ,0

quadrant circuli , nempe gradum 90 . Nam
li duae diametri BD , CE fele ad angu¬
los rectos fccent , circumferentiam cir¬
culi divident in quatuor partes aequales ,

TAB . quarum quaelibet eft menfura anguli re -
I * tti , qui illi relpondet . Hinc dici etiam

potelt , lemicirculum ede menluram duo¬
rum rectorum .

Corollarium .
63 . Intelliges jam multo etiam plani¬

us , quare angulus non minuatur , neque
augeatur , licet crura minuas , vel auge¬
as . Nam , li a vertice B dari anguli C
B A , tanquam centro , deferibantur inter¬
vallo quovis plures circuli ; & arcus IF ,TAB .

Fig .
IX .

puta , fit lexta pars fixae circumferentiae :
etiam reliqui E It , C A & c . erunt limi -
liter lexta pars fuae circumferentiae ; adeo -
que arcus quilibet interceptus erit ejuf
dem anguli menliira .

Scholion .
64 . Atque bine praxis confequitur ex¬

aminandi gradus , feu quantitatem dati
anguli E B G per femicirculum corneum
tranfparentem in 180 gradus divifum .

TSR -Centrum femicirculi pone fupra verticem
I . B anguli dati , femicirculi radium B D

fupra anguli latus BG . Aicus C D in¬
ter anguli crura interceptus qftendet , quot

graduum fit datus angulus E B G .
6 $ . In planitie . I . Inftnimentum gonio -

metricum ita collocatur , ut radius ejus
C G uni lateri dati anguli immineat } quod
facili obtinetur , collineando per dioptras

F &

Fig .
12 .
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Fe ^ Cf , feu pinnulas immobiles ad diame - j ,^
triuii perpendicuiar iter evellas , versus ha - jjj ’
jiam in extremitate lateris defixam . p .'̂

II . Centrum C vertici ejujdem anguli ^
immineat , epe perpendiculi ad centrum
indrumenti . 4i -

III . Regula HI circa centrum mobi¬
lis , versus latus anguli alterum promo¬
veatur , donec per dioptras ipji affixas ,
bafla in extremitate lateris defixa colli¬
neanti occurrat .

IV . Gradus in arcu GI inter crura
anguli G C , IC intercepti notantur .

* Figura 41 TAB . ill . cxhihetinftmmen -
tum goniometricum , live femicirculum
in gradus deminuta ope fcalre geometricae
divifum . Dioptras feorlim expreflas vide
TAB . U . N . 5 . & 6 ,

PROPOSITIO I .
66 . Problema . Ex dato extra reSlam

indefinitamBF punito A perpendicularem
ducere . Euclid . lib . 1 . jarop . 12 . TAB .

Confiructio . Centro A delcribe circu - p
lum , qui lecct datam BF in D & C :
centris D dc C delcribe duos alios aequa¬
les circulos , led primo minores , quife
invicem Iccent in E ; ducariirque recta
A E G . Haec erit perpendicularis quae lita .

Demonjtratio . Ducantur AC , AD ,
& rurfiim EC , ED . Per conltructio -
nem rect -e A C , A Id funt aequales ; quip¬
pe quae funt radii ejufdcm circuli ( n . 56 .)
Smiliter E C , ED limt aquales , nimi -

* 3 -
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rum aequalium circulorum radii . Ergo
reita A G habet duo puncta A & E aequa¬
liter diltantia a punitis C & I ) Itaque
[ n . H -] rcita A G , quae per haec duo
puncta tranfit , erit perpendicularis quae -
uta . Quod erat faciendum .

Scholion I .

67 . Animadvertis , opinor , in omni

problemate duo potiffimum ejje confideran -

da : confir uSionem illius , quod proponi¬

tur , & demonfh ationem , qua ritk facium

aftenditur , quod fieri jubebatur .

Scholion II .

Probi apponunt Geometra in proble¬

mate hanc particulam , indefinitam ; fi e -

nim linea effet finita , non pojfet femperd

puntfo extra ipfam dato perpendicularis

ad eam deduci . Volunt itaque Geometra

rePlam datam ejfe indefinitam : hoc efl ,

non habere magnitudinem determinatam ,

utfaltem ad ipfam produttam perpendi¬

cularis duci pojfit .

Corollarium .

68 . Hinc fequitur lineae perpendicu¬
laris terminum , nimirum punctum G
aequaliter diitare a punitis C & I ) , &
reitam CD bifariam lectam in punito
G perpendicularis incidentis .

69 . Praxis . Applica latus normapun -
£lo dato A , ba ( in vei 0 data repta . Li¬

nea fecundum norma latus dutla , efiper¬

pendicularis quafita .
Verum
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Verhn , quia longitudo norma , qua i »

mechanicis utimur , adfummum eji pe¬

dum trium , quatuorve y idcirco in cam¬

po , & planitie aliter quafitum obtinebi¬
tur

Quadrante menforio . Fige palos in

dato punSlo A , punSlo aliquo E data

reBa ll D : deindein data reEla quare pun - ^ qgg

Sium C j fupra quod conftituto quadran - j

tis centro pojjii per dioptras laterum C F , pj

C G intueri palos fixos in E & A . Re - r j * *
Sia per C ad A extenfa , efi perpendicu -

laris quajita .

Aliter folo fune . Funem in dato pun¬

Slo A fixum obliqui ad datam reSlam B

D extende , donec eam tangat extremita¬

te fua in E : extende jimiliter ad partem
alteram in F :

fariam in C : q

aqualem complicando conjunSlis extremi -

tatibus . Recla per AtjfC duSia , efi per - * ig .

pendicularis qua fit a . Ratio pendet ex I 5 *

Cor ol . prae .

PROPOSITIO II .

70 . Problema . Ex punSlo dato A in

data reSla BF perpendicularem excitare .

Euclid . lib . 1 . prop . 11 .

ConftruSlio . Circino cape aequales A
B , AC : centris B & Cdefcribe duos ae¬

quales circulos fc lecantes in D . Ex Dad

A ciucta recta erit perpendicularis quaelita
Demon -

mtervaUwn EF Jecabi -

'uod fiet funem ipfi EFTAB .
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>P » t > Detmnftratio . Puncta B & C aequidi -

j itant a puncto A j & radius B D aequa¬

li lis ed raaio iJ C per condruft . Quare

i ( p ‘ recta D A in neutram partem inclinat ;
* atque hinc perpendicularis eft ex ciet . ,

Sc n . 54 .

71 . Praxis . Applica norma bafin re¬

fla data , fic ut latus norma rcfpondeat

dato punflo . Funis fecundum latus nor¬

ma extenfus dabit perpendicularem qua -

fitam .

In magna diftantia non fatis tuta eft

praxis tradita ; nam funis d latere tam

brevis norma deviatio , quamvis oculo per¬

cipi vix poffit , f valde longa perpendicu¬

laris quaritur , in fine erit fenfibilis , &

magna . Qiiare

Aliter , & certius quadrante . Inflru -

mentum conftitue horizonti parallelum fk

ut ejus centrum fit dire flefupt a refla da¬

ta B F punctum datum A : quo itA perma¬

nente , unum latus inftrumenti A E fic

verte , ut per ejus dioptras confpicias ba¬
culum perpemhcularitcr humi defixum in

data refla punflo quopiam C : quo fu flo

TAB dnftrumenti latus A E refpondebit refla

I . data BF , Deinde baculum alterum jube

Fig . perpendiculariter defigi ex adverfo , quan -

27 . td placuerit intervallo in L , fic ut in eum

collinians per dioptras lateris A G ad gra¬

dum 90 conftituti , intueripoffis . Refla per

A & * L extenfa , cfl perpendicularis quafita .

Aliter fol « fune . Ad punfli d . , ti C par¬
tem
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ttm utramque fume duo aqualia inter¬
valla CE , CF : inR & F fige duosfu - TAB .
nes aquales jujia longitudinis ; eofquefu - I .
pra terram extende , dum Je mutub tm - Fi <T.
gant in A Retia per C ad A dutia , eft 15 .
perpendicularis quafita . Ratio patet wc
Probi.

Corollarium .

72 . Si re£ta perpendiculariter re£lae
infiltens infra illam dire£te produca¬
tur , etiam inferius fegmentum erit ei¬
dem re£tae perpendiculare .

PROPOSITIO III.

73 . Problema . Datam retiam finitam
AB bifariam , & perpendiculariter feca•
re . Euclid . lib . x . prop . 10 .

Conftrutfio . Centris A & B e &dem aper¬
tura circini , fedintervallo majore , quanrr 40
fit femiffisdataere &aeAB , defcribchinc j
atque inde duos arcus fe fe invicem fe - -pj _
cantes in punflis C & D , per quae du - ft
catur recta CD . Haec fecabit bifariam , 7 '
& perpendiculariter re£tam AB .

Demonjiratio . Quia arcus eodem in¬
tervallo deferipti fiint per conftructio -
nem , pun£ta C & D aequidiflant ab ex¬
tremitatibus A & B re£tae AB . Ergo
omnia pun£ta rectae C D ab iifdem aequi-
diflant j & confequenter pun & um E bi¬
fariam , & perpendiculariter fecat rc£tam
A B [ n . 54 .J . Quod erat & c .

Praxis . In planitie extremitatibus A
B data
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B data longitudinis defige duos clavos i
quibus connette duos funiculos interfe ce qua¬

les yfedmajores femijfe data retia A B : ex¬

tende hos juniculos 3 donec hinc atque in¬

de fe contingant in punttis C D , ubi

clavo aliquo retineantur difienti . Funis

d puntlo C ad D duclus fecabit bifariam

longitudinem datam AB .PROPOSITIO IV .
74 . Theorema . Cum retia linea E B

fuper retiam AG con fi / iens angulos facit ,TAB .aut duos retlos efficiet , aut duobus retiis
I . aquales . Euclid . lib . i . prop . 13 .

Fig . Demonftratio . Si E B fuerit pcrpendi -
12 . cularis ad re <£tam AG , perfpicuum eft

( n . 47 . ) effici duos rcftos .
Si E B non fuerit perpendicularis , fa¬

ciet unum quidem angulum obtufum ,
alterum vero acutum . Dico igitur , eoC
dem limul fumptos duobus efle rectis

- aequales .
Centro B intervallo quovis deferiba -

tur femicirculus A C D . Arcus A C me¬
titur angulum AB E ; & arcus CD me¬
titur angulum E B G . Atqui duo iftiuf
modi arcus complent femicirculum , qui
eft menfura duorum rc£torum [ n . 61 .]
Duo igitur anguli AB E & EBG duo¬
bus redtis funt « quales . Quod erat & c .

Scholion .

TAB . 7 y . Pidetur hacpropofitio , inquit Cia -
I. vius , pendere ex communi quadam ani-

Fig . mi notione . Quo enim angulus obtufus
12 . fupe -
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fupercrt re & um angulum , ed reliquus angu -
tus acutus Juperatur ttb eodem reflo angulo .
Quocirca duo anguli AB C , C B D duobus
uti s aequales ejje demonjiratur ffiquidem
tantum unus eorumfupra retium acquirit ,
quantum alter deperdit .

Definitio .
7 6 . Duo anguli , quos efficit p ,npendi - Tab .

cularis AB , vel obhqua D B , vocantur l„
deinceps pofti , vel conjequentes .

Corollarium I . £77 . Duo quicunque anguli deinceps
g ofiti , feu confequcntes aequantur ciuo -
us aliis quibuslibet deinceps pofms .

Omnes liquidem valent duos rectos .
Corollarium IL

78 . Si cuo anguliDBF , DBG , quo -
rum latus comnrune D B , & vertex it .em ^
punctum B , limul liimpti vel duos redtos .. ..
excedant , vel ab iisdem deficiant , duae
lineae F B , B G non efficient unam re - 1 ^ 1 ^
ctam , fed angulum FBG comprehen¬
dent in puncto B . Euclid . hb . i . prop . 14 ,

Nam , fi linea FBG unam reddam effi¬
ceret , duo anguli DBF , DBG fimul
fumpdduos redtos aequarent , contra hy-
pothefin .

Corollarium ITL
79 . Itaque , 11 linea F BG detorquea¬

tur in R , hoc elt , angulum efficiat in B ,
duo anguli DBF , DBG fimul fumpti
vela duobus redtis deficient , vel eosdem
excedent . Lt patet , prouudla linea FB
in C .

C Ct>rol~
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Corollarium IF .

8c . Si duo anguli D B F , D B G fimul
20 ” ‘ fumpti duobus rectis aequantur , linea

F G unam reitam efficiet ,
Corollarium F .

Tab . 8i . Eodem modo demonftrabitur , fi
I . plures rectae , quam una , eidem reitae ad

Fio-, idem punctum infiitant , angulos effici
21 . duobus reitis aeqnales .

Corollarium FL

Fio-. 82 . Duae rc£tae fe invicem fecantes
22 . efficiunt angulos , quatuor reitis aequales .
2 3 ‘ Corollarium FJI .

83 . Omnes anguli circa unum pun¬
itum conflituti conficiunt quatuor re-
itos Sunt enim quatuor re£ti in plures
partes fciti .

Definitio .
84 . Si duo anguli deinceps pofiti DBF ,

Tab . ^ G duos retlos efficiant , eorum quili -
p bet rcfpetlu alterius vocatur angulus com -

Fio lenienti ad duos reths .
0 Similiter Ji duo anguli A B D , D B G ,

Jimul fumpti unum retium efficiant , eo¬

rum quilibet refpetlu alterius vocatur an¬

gulus complementi ad unum retium ,
Tab . Si dua retia AB , DE fe invicem fe -

1 . cent in puntlo C , duo anguli A C D ,
Fig . B C E , vel alii duo A C E , B C D vocan -

21 . tur anguli oppojiti ad verticem ,
23 . CoroU
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Liber I ,
Corollarium I .

$ y . Ergo anguli aequales habent corm

plementa aequalia , Et duo anguli erunt

aequales , quando uterque vel dt com¬

plementum ejusdem anguli , vel angu¬

lorum cequalium .
PROPOSITIO V ,

86 , Theorema , Si dmx rectae AER , Tas ,

CEO fe mutiidfecuerint , angulos ad ver - I ,

ticent oppofitos AEG , DE Ii gquales in * Fig ,

ter fe efficient , Euclid . lib , i , prop , i -j , 24 ,

Demonftratio , Centro E dderibatur

arcus circuli CADB , Si a duobus lemi -

circulis C AD <Sc A D B fiibtrahatur com¬

munis arcus A D , erit reliduus arcus

AC aequalis rdiduo arcui DB , Itaque

anguli ad verticem oppofiti AEG ,

D E B aequales funt , quos nempe meti¬

untur arcus aequales .

Simili ratione demonftrabis , angulos

A E D , CE B die inter fe aequales .

Quod erat , & c ,

Aliter , Angulus A C D efl comple *

mentum anguli A C E ad duos rectos T AB

[ n , 84 , ] . Atqui angulus BCfi dl pari * L

ter complementum ad duos rectos ejus - Og ,

dem anguli A C E , Ergo anguli ACD , 25 »

B C E oppofid ad verticem iunt aequa¬

les ( n . 85 , ) , Eo em modo demonltra -

bis angulos ACE . , BCD dfe aequales .

Quod erat & c ,

C2 Corol - ■



36 Elementum L
Corollarium .

Fig . Ergo , fi redta A B eii perpendi ' ula*
23 . x*is iCCne e , i erit pariter recta Ei > re*

exprome per pandicularis i. edtce AB .
PROPOSITIO VI .

T> . 87 - T hoorema . 6i quatuor anguli re -
I Ehlinei A C D , ACE , B C D , b c E /d

Fi . communem verticem C corftituti , cf in
2j . eodem plano dejeripti , fiut ejusmodi , ut

anguli ad verticem oppojiti aequales fuerint ,

nimirum , ACD = BCE , & ACE— B C D , erunt quaelibet duce lineae ad-
verfee C D , C E , & C A , C B in diretlum

fdi , £? continuum adjunBa .

Demonftratio . Quoni ' rn per hypo -theiin A C D = ■ B C E , & ACE — B
C D , ciit

I . ACD - f ACE = BCE -+ B C
D . Sed illi quatuor angui , firrul u rupti
quatitor rectos conficiunt ( n . 82 . <Sc 83 . ) .
Ergo ciuo A C D —f ACE c .uos rectos
confidunt ; Si confequenter D E Cit li¬
nea restta ( n . %c . )

, iJ . ACD -^ BCD =^ BCE - + ACE .
Sed quatuor anguli limuifumpti quatuor
reicos efficiunt i 82 . ] . Ergo c .uo AG
V — h B C U eu as rectos ; Sc confequen¬ter A B eft pariter linea redta [ n . 80 . ] .
Quod ertt Str .

88 . Lemma . Si d terminis unius la¬

tens A cf C figura rccfilmca A B C tri¬

bus luteribus eomprebenfa f jungantur in¬
tra
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Liber L 37
tra figuram duce reBat AD , CD , ba Ji -
litui jumpta minoi es erunt jummu A B
—F Cii duorum reliquorum laterum figu¬
rat ' Euclici . lib . 1 . pi op . 21 . pars 1 .

Demonjlratio . Producatur AD in E : Tar ,
erit 1 .

I . AB 4 B E > A E ( n . 2 p . ) i & Fig .
utrinque adjecta E C , ent A B —r ii C 26.

i E —f - n. C ( n . 3 j . ) •
ii . Simiiitcr DE —{■ EC > DC ( n .

28 - ) i <& utrmquc addita A D , erit A E
Tiil > Al ) -+ DC [ n . 36 . ] .

Ergo mu Iro magis AB -t- BC > A
D -+ DC : hoc eit , AD H - DC < A
B - + B C . Quod erat & c .

PROPOSITIO VII .
89 . Theorema . / Si a quovis punBo A Tab .

adreBam F G perpendiculares ducatur , i .
bcec erit omnium retiarum A D , A F cJc . Fig .
brevijjima , qu .e ab eodem punBo A ad 28 .
eandem reBam FG ducipojfint .

II . Ex duabus obliquis AI ) , AF , lon¬
gior ejt A F , qux a perpendiculari A B
magis recedit .

Et viciilim ,
I . St rella A B Jit omnium linearum

brevijjima , qua ab eodem punclo A ad re¬
Bam FG duci pajjint , erit eadem perpen¬
dicularis buic recim F G .

II . Ex duabus obiiquis AD , A F , qu &
longior ejl , d perpendiculari A B magis
nctiLt .

. C 3 De-
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38 Elementum 1 .
Deinonfl / atio . Pro uucatur A B in H

haC legC , ul xV u = ? n ri 3 uuctuuuiquc
rectae D I , FH . Qui i A B est perpen¬
dicularis fuper i *' G , ent eadem F G re -

ut A B = i * B H 3 ctucanturque

ciprdce perpendicularis f iper AB [ n ,
87 . ) , Rurhun , qiiia per conitructio *
nem A B ~ B . 1 , ent F G perpendicu¬
laris in medio recte A H * Quare pun¬
ctum quodvis rectae FG aequmutabit ab
extremitatibus recte A H ( n . 51 . )

Erit ergo AB — BH ( per condr . )
A1 ) = DH ( n . 51 . )
AF * =- FH ( n . SI . )

A H
Et confequcnter A B — _ i-

AD = d DH

ae w \ F - t - FH

Atqui AH C x\ D =+ D H ( n . 28 . )}
& A D - + D H < A F - + F H ( n . 88 . ) .
Ergo , fi hariim quantitatum inaequalium
Finiantur femiffes , habebitur AH

AD
DH , ^ AD - + DH < AF -2 t

fivc AB < ADi & AD < AF .
HabeS ergo , quod I . querebatur , re »

ftarn AB a quovis pundto A perpendi*
culariter ductam filper F G , ede omni*
lini rectarum A D » A F brevilfimam »

II . Ex duabus oDJiquis AD , AF in*
« qualiter a perpendiculari AB receden¬

tibus ,

' CJ

K1



L I B Ejt I . 39
tibus , longiorem fore illam , quae magis ,
receait .

iit reciproce ab hifte duabus propo -
Titionibus conlequimr

I . Reflam Ad , li brevi 'lima fit omni¬
um rectarum , quo: a puncto A fu per F
G duci poliunt , fore perpenlicuiarem
ipfi FG . Nam , uti nuper dcmonltra -
vimus , fi eadem A d non eflTet perpen¬
dicularis , neque effet contra hypothe -
lin omnium linearum , quae a puncto A
fuper FGduci polfunt , brevnhma .

II . Confeqmtur panter ex duabus ob¬
liquis , quae ab eo iem puncto A ad ean¬
dem rectam F G ducuntur , longiorem
fore illam , quae magis recedet a perpen¬
diculari . Nam , li minus a perpendicu¬
lari recederet ; non efict contra hypo -
thelin reliquis obliquis longior , uti de-
mondratum jam eit .

Corollarium / .
90 . Ab eodem puncto A ad eandem pj ^

rectam F G iicuti unica linea omnium ^
brevillima , ita & perpendicularis unica
ducipotelt .

Corollarium II .

$ 1 . Duae perpendiculares \ B , CDad Tab .
eanciem reftam F G , quamvis mmfini - b
tum producantur , nulquam concurrent .
Nam , liin aliquo puncto concurrerent , 2 9 -
ab hoc puncto ad eandem rectam dux
perpendiculares duci pollent : quod cit
ablurdum cx Corol . 1 .

C 4



4o Elementum I .
Corollarium III .

-p AK 9 - . itaque , fi dux obliquae xquales
j * AF , A G ab eodem puncto A ad ean -

p -J dem rectam F G ducuacur , erunt illae
3 g ' aequaliter di tantes a perpendiculari AB .

Ft reciproce , fi illae fiat aequaliter oiltan -
tes a perpendiculari , erunt aequales .

Corollarium IF
93 . Ex prima parte Coroi . prxced .

confequitur , quou , fi dux rectx xqua¬
les At ' , A G ab eodem puncto A ad
eandem reet .m F G ducantur , ambx
erunt obliqux eidem rectx F G . Per
pencueulans autem AB cadet inter eas¬
dem in meck > rectx F G , qux oifanam
a perpendiculari lecabitur .

Coro !/ trium F .
94 , ( luamobrcm ab eodem puncto

A ad eandem rectam F G tres linex re¬
di x xquales duci minime poliunt . Nam
ad Cuidcm partem ejusdem perpendicu¬
laris A B duas rectas xquales ducere
oporteret : quod cit abfindum .

Similiter tria puncta ejusdem linex
rectx F G non poiiitnt xqualiter diitare
ab eodem puncto A . Et quemadmodum
ex def. n . 56 . omnia puncta ejusdem cir-
cumferentix xquidiitant ab eodem pun¬
cto , quod dicitur ce trurnq ita perlpicu -
um eit , tria puncta ejusdern rectx linex
ad eandem circumferentiam minime pofi
fe pertinere . Itaque recta linea , & circu¬
li circumterentia in tribus punctis non
poliunt concurrere .
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